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PRAEFATIO. 


In edenda hac Pappi Alexandrini collectione cum aliae 
difficullates multae ac permagnae obstabant, tum id sedulo 
elaborandum erat, ut concinna et recensendi et adnotandi et 
interpretandi ratio atque etiam aequabilitas quaedam dicendi 
generis formularumque per omnem operis complexum serva- 
retur. Itaque ne minima quidem totius collectionis pars in 
publicum prodire potuit, antequam omnis verborum contextus 
recensus, perpolitus, Latina interpretatione et commentariis 
instructus esset. Sed initio ne hoc quidem constabat, quo 
ordine pensum per cómplures annos continuandum absolve- 
rem. Nam cum seposito, ut par erat, secundi libri frag- 
mento primum tertii libri initium pertractare coepissem, sta- 
tim equidem cognovi nudam interpretationem non satis esse 
ad verba Graeci scriptoris illustranda, sed tamen, quanta 
commentariis amplitudo concedenda esset, non ita facile de- 
liberanti mihi liquebat. Primum enim necessitate quadam 
mens et consilium interpretis eo deducebatur, ut quam la- 
tissimi commentarii pro tanta rerum a Pappo traditarum et 
gravitate et difficultate adderentur: at sic intolerabilem in 
modum horum voluminum ambitum augendum esse mox 
animadvertebam, neque tamen medio in opere editoris prin- 
cipis esse videbam ea iam praestare quae, nisi finita editione 
et omnium prompto adspectu sub oculis posito, . commode 
explicari non possent. Ergo brevitati quidem inprimis in- 
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serviendum, sed non minorem perspicuitalis curam haben- 
dam esse existimavi, quod propositum quo facilius exercere 
et confirmare possem, ad septimum potius Pappi librum me 
converti, cui illustrando Halleius, Simsonus, Chasles, viri 
doctrina et ingenio excellentissimi, atque alii nonnulli, pro 
sua quisque parte laudabiliter meriti, egregiam iam dudum 
operam impenderant. Quorum vestigiis insistentem eam in- 
terpretandi rationem, quae Graeco scriptori mathematico op- 
time conveniret, aptius in dies me conformaturum esse spe- 
rabam. Sic igitur septimum librum primo quasi cursu uno- 
que tenore absolvi; tum priores eiusdem partes, quas antea 
minus expertus composueram, saepius retractavi et, quantum 
in me erat, emendare studui. 

Et quoniam de nostra interpretandi ratione iam in ex- 
ordio primi voluminis (p. XXll sq.) satis, ut videtur, dictum 
est, nunc de interpolandi tantum negotio pauca addamus. 
Nam plurimi Pappi loci aptissime ac brevissime illustrari po- 
terant ita, ut intermediae argumentationis particulae, quas 
ipse scriptor tamquam consentaneas omisisset, probabili con- 
iectura restitutae insererentur Latinae interpretationi. Ergo 
idem saepius committere coacti sumus, quod totiens in Graeco 
verborum contextu a nonnullis interpolatoribus vetustiori- 
bus factum notavimus. "Verum equidem in Latina versione 
οἱ distinctis litterarum ductibus lacunas, ut ita dicam, de- 
monstrationis explere conatus sum: Graeca nimirum verha 
antiquitus tradita, nisi forte oscitantia librariorum singulos 
locos corruptos esse appareret, intacta reliqui. At fingas, si 
placet, veterem virum mathematicum Graeco sermone Pappi 
theoremata ac problemata aliis sive audientibus sive lecturis 
explicantem, num ille tandem supersedere potuit, quin suas 
passim notas, interpretationes, coniecturas adderet? Quae 
supplementa cum primum marginibus Graecorum Pappi col- 
lectionis exemplorum adscripta essent, postea transcripta a 
librariis medium in contextum migraverunt. Haec igitur po- 
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stero editori, qui restituendae veteris scriptoris orationi in- 
tentus esset, accuratissime indaganda erant et notanda; in 
quibus multa sine dubio apparuerunt absurda, multa etiam 
temere composita; sed alia rursus satis probabilia ac minime 
inconcinna, quae quidem nos, prout cuiusque loci ratio ac 
natura ferebat, interpolata esse significavimus aut suspi- 
ciones certe quasdam adnotavimus, tamen eadem scholiorum 
instar aestimanda eaque de causa non plane neglegenda esse 
existimamus. ΝᾺ multa, nisi nimiam typorum, quibus libri 
exprimuntur, varietatem evitare voluissem, haec quae bono- 
rum interpretum scholia esse dico, similiter atque olim in 
Heronis geometria, diversis litteris ab ipsa Pappi scriptura 
distinxissem. | 

Sed ut ad propositum redeam, confectis septimi libri 
commentariis ac tum interpretationis octavi libri lineamentis 
primis descriptis, ad initium collectionis redii et reliquos de- 
inceps libros exegi. Ita cum denique ad sextum, qui est 
de rebus astronomicis, pervenissem, plures quam in omni 
reliquo opere repperi difficultates, plures haesitandi causas, 
plures nostrae de veterum mathematicis scientiae lacunas, 
Quid, quod in iis sexti libri partibus, quibus Pappus scripta 
quaedam his etiam temporibus servata percensuit ac nonnulla 
-minus recte composita esse demonstravit, multa dubia fuerunt 
atque obscura? at vero deperditis aut nondum in publicum 
editis aliis libris, quorum censuram Pappus ibidem egit, cum 
eos quos ille reprehenderet locos nobis comparare non liceret, 
quid tandem paulo probabilius coniici, quid certius constitui 
potuit? Sed compertum habebam Autolyci et Theodosii libro- 
rum nondum editorum, quos Pappus passim citat, praestan- 
tissimum codicem Romae in bibliotheca Vaticana latere; huius 
igitur apographum, antequam Pappi mei secundum volumen 
in lucem prodire concederem, illinc repetendum esse decrevi. 
Itaque anno 1876 in ltaliam profectus trimestri spatio cum 
alia quaedam Pappi scripta adhuc ignota conquisivi, tum illos 
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quos dixi libros descripsi, emendavi, iterum cum Vaticano 
codice contuli. Sic in .manibus meis sunt Autolyci liber 
περὶ κινουμένης σφαίρας, eiusdem περὲ ἐπιτολῶν καὶ δύ- 
σεων libri duo, Theodosii zregií οἰκήσεων liber unus, eius- 
dem περὶ ἡμερῶν xai νυκτῶν duo, suis figuris ac nolis 
geometricis instructi (non perturbatis, ut apud Auriam) et 
satis, ut opinor, emendati, quorum cunctorum ambitus est 
versuum quattuor miliumi trecentorum viginti. 

Publici autem iuris eos quos dixi libros fieri et propter 
ipsorum auctoritatem opus est idemque Pappi etiam causa 
optandum, cuius oratio norinullis locis qui sunt de sphaerae 
conversione ac de ortu et occasu siderum, nisi disertis ver- 
bis citabuntur illi vetustiores testes, indigna usque obscuri- 
tate laborabit. Sed antequam haec quoque editio lucem ad- 
spiciet, excutiendi sunt codices manu scripti, qui in aliis 
bibliothecis servantur, et, num forte alii vel vetustiores vel 
praestantiores Vaticano exstent, inquirendum. Atque interim 
de omnibus rebus quae ad illam futuram editionem pertinent, 
iudicium retinendum esse duco, nisi quod codicem Ham- 
burgensem, cuius notitiam nuper patefecit Ricardus loche"), 
multo emendatiorem esse commemoro et Monacensi libro et 
illo, qui olim Sambuci medici fuit, sed eundem tamen a Va- 
ticani integritate aliquanto distare. 


Scribebam Dresdae d. XX m. Aprilis a. MDCCCLXXVII. 


Ἢ Αὐτολύχου περὶ κινουμένης σφαίρας x«l περὶ ἐπιτολῶν χαὶ δύ- 
σεων. Recensuit Ricardus Hoche. Programm der Gelehrtenschule des 
Johanneums zu Hamburg, 1877. Quo libello editor Autolyci definitiones 
et propositiones a Dasypodio editas recognovit ac passim emendavit. ᾿ 
Theodosii librorum περὶ οἰκήσεων et zt&ol ἡμερῶν καὶ νυχτῶν propo- 
sitiones ex codicis Sambuciani, quo Dasypodius olim usus est, apo- 
grapho repetivit Franciscus Eyssenhardtl in Fleckeiseni annal. philol. 
a. 4868 p. 243—948. 
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Pappus II ' 3l 


ΠΑΠΠΟΥ͂ AAEEANAPEQX ΣΥΝΑΓΟΓῚΙΣ €. 
ΠΕεριέχει δὲ ἀποριῶν λύσεις τῶν ἐν τῷ μιχρῷ ἀστρονομουμένῳ. 


Πολλοὶ τῶν τὸν ἀστρονομούμενον τόπον διδασκόντων 
ἀμελέστερον τῶν προτάσεων ἀχούοντες τὰ μὲν προστιϑέασιν 
ὡς ἀναγκαῖα, τὰ δὲ παραλείπουσιν ὡς οὐκ ἀναγκαῖα. λέ- 
γουσιν γὰρ ἐπὶ τοῦ ἕκτου ϑεωρήματος τοῦ τρίτου τῶν Θεο- 
δοσίου σφαιρικῶν, ὅτι δεῖ τῶν δύο μεγίστων κύκλων ἕκά- 
τερον ὑπὸ τοῦ διὰ τῶν πόλων τῆς σφαίρας τέμνεσϑαι πρὸς 
ὀρϑάς" τοῦτο δὲ οὐ πάντως. ὁμοίως δὲ παραλείπουσιν ἐν 


9 


τῷ β΄ ϑεωρήματι τῶν φαινομένων Εὐκλείδου, ποσάχις ὁ 10 


ζῳδιακὸς [δὲς] ἔσται ὀρϑὸς πρὸς τὸν ὁρίζοντα. κἀν τῷ Ó 
ϑεωρήματι τοῦ περὶ ἡμερῶν καὶ νυχτῶν ψευδογραφοῦσι τὸν 
, M » ^ € o - [4 3 2 Dd 
Θεοδόσιον, καὶ ἀλλα δέ τινα τῶν ἑξῆς ὡς ovx ἀναγκαῖα 
e - 
παραλείπουσιν, ὧν ἕκαστον ἐπιδείξομεν ἡμεῖς. 


, 


α΄. Ἐὰν imi σφαιρικῆς ἐπιφανείας τρεῖς περιφέρειαι 

, ! J 3 u Ls « »ν, ! 
μεγίστων κύχλων τέμνωσιν ἀλλήλας, ὧν ἑκάστη ἐλάττων 
ἐστὲν ἡμικυκλίου, δύο τῆς λοιπῆς μείζονές εἰσιν ττάντη με- 
ταλαμβανόμεναι. 


4. 3. c et in marg. 52 ἔχει τὸ ς ἢ παππου ἁπορῖ λύσεις T ἐν τῶι 
μικρῶι αστρονομουμένωι A3, πάππου τοῦ ἀλεξανδρέως συναγωγῆς Exrov: 
περιέχει δὲ τῶν ἐν τῷ μιχρῷ ἀστρονομουμένῳ ϑεωρημάτων ἀπόρων 
λύσεις B, ΠΑΠΠΟῪ ἀλεξανδρέως συναγωγῶν μαϑηματιχῶν τὸ ἕχτον. 
περιέχεε δὲ ἀποριῶν» λύσεις τῶν ἐν τῷ μιχρῷ ἀστρονομουμένων 8 
6. ἔχτου ABS, secundo Co (falso: vide infra cap. 48. 23 sq.) 8. ποιλ'λ΄ων 
A? ex πολλῶν 40. B A, g" B, δευτέρῳ S 44. ζωδιαχὸς ABS, corr. 
Hu . dic del. Hu coll. cap. 404 4^ A, τετώρτῳ B, om. S. 42. τῷ 
περὶ BS 43. ὡς add. Hu 45. « At in marg. (B), Θεώρημα πρῶτον S 


Pappi Alexandrini colleetionis liber VI. 


Continet. theorematum  difficilium, quae sunt in minore collectione 
astronomicorum), solutiones. 


Multi qui astronomiae disciplinam profitentur, cum ipsi 
neglegentius propositiones perceperint, alia tamquam neces- 
saria addunt, alia contra, quasi non sint necessaria, omittunt. 
Nam ad sextum theorema tertii Theodosii sphaericorum /ibri 
adnotant utrumque duorum maximorum circulorum ab eo qui 
per polos sphaerae transit oportere ad rectos angulos secari; 
at hoc non semper :fa se habet?). Similiter in secundo Eu- 
clidis phaenomenon theoremate omittunt, quotiens zodiacus 
ad horizontem rectus sit?). Et in quarto theoremate Theo- 
dosii primi libri de diebus et noctibus!) rationem scriptoris 
falso interpretantur, atque etiam deinceps alia nonnulla tam- 
quam supervacanea praetermittunt, quae nos singillatim de- 
monstrabimus. 


IN THEODOSII SPHAERICA. 


. f. Si in sphaerica superficie tres maximorum circulorum Prop. 
. LJ *. . . 4 
circumferentiae se secent, quarum unaquaeque semicirculo mi- 
nor sit, hinae maiores sunt reliquà, quomodocunque sumptae. 


4) "Praeter magnam synlaxin Claudii Plolemaei — quam μέγαν 
ἀστρονόμον appellabant , Alexandrinis in pretio fuit alter codex dictus 
μικρὸς ἀστρονόμος Sive, uL e Pappo Vossius (lib. de scientiis math. 
XXXIII ὃ 48 p. 163) observat, μιχρὸς ἀστρονομούμενος, in qua collec- 
tione continebantur hi libri: Theodosii Tripolitae sphaericorum libri III, 
Euclidis data, optica, catoptrica ac phaenomena, Theodosii Tripolitae 
de habitationibus et noctibus ac diebus libri II, Autolyci Pitanaei de 
sphaera mota, et libri II de ortu atque occasu stellarum inerrantium, 
Aristarchi Samii de magnitudinibus ac distantiis solis ac lunae, Hyp- 
siclis Alexandrini ἀναφοριχὸς sive de ascensionibus, Menelai sphaeri- 
corum libri III" Fabricius in Biblioth. Gr. vol. II p. 88 (sive ed. Harles. 
vol. IV p. 16). 

4) Vide huius VI libri cap. 413—832. 
3) Ibidem cap. 104—429. 
4) Ibidem cap. 48—68. 
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Τεμνέτωσαν γὰρ ἀλλήλας μεγίστων κύκλων περιφέρειαι 
χατὰ τὰ ΑΒ Dl σημεῖα" λέγω ὅτι αἱ δύο τῆς λοιπῆς μεί- 
ζονές εἰσιν πάντη μεταλαμβα- 

a γόμεναι. 

Εἰλήφϑω γὰρ τὸ κέντρον 5 
τῆς σφαίρας, τὸ δ᾽ αὐτὸ καὶ 
τῶν “418 ΒΓ I4 περιφερειῶν, 

4 , καὶ ἔστω τὸ 4, καὶ ἐπεζεύ- 
χϑωσαν αἱ ΖΑ͂ 4B 4Γ. ei 
οὖν στερεὰ γωνία ἡ πρὸς τῷ 10 
ὑπὸ y' γωνιῶν ἐπιπέδων τῶν ὑπὸ 4148 Β.1Γ ΓΑ͂Α͂ περι- 
ἔχεται, δύο τῆς λοιπῆς μείζονές εἰσιν πάντη μεταλαμβανό- 
μεναι. καὶ βεβήκασιν αἱ ὑπὸ 4.]8ΒῈ BAU UA γωνίαι 
ἐνὶ τῶν 41 ΒΓ ΓΑ͂ περιφερειῶν" αἱ δύο ἄρα τῆς λοι- 
πῆς μείζονές εἰσιν πάντη μεταλαμβανόμεναι. 15 
Καλεῖ δὲ τὸ τοιοῦτο σχῆμα MevéAaog ἐν τοῖς σφαιρι- 
κοῖς τρίπλευρον. | 


3 β΄. Ἐὰν τριπλεύρου ài μιᾶς πλευρᾶς δύο κύκλων ue- 
γίστων περιφέρειαι συσεαϑῶσιν ἐντός, αἱ συσταϑεῖσαι τῶν 
λοιπῶν τοῦ τριπλεύρου δύο πλευρῶν ἐλάττονες ἔσονται. 50 

Τριτιλεύρου γὰρ τοῦ ΑΒΓ imi μιᾶς πλευρᾶς τῆς ΒΓ 
δίο μεγίστων κύκλων περιφέρειαι συνεστάτωσαν ἐντὸς αἱ 
BAT: λέγω ὅτι αἱ BAT. τῶν BAT. ἐλαττονές εἰσιν. 

Ἐπεὶ παντὸς τριπλεύρου αἱ δύο πλευραὶ τῆς λοιπῆς; 
μείζονές εἰσιν, ai ἄρα ΓΕ ΕΖ τῆς L4 μείζονές εἶσιν. κοινὴ 25 
προσχείσϑω ἡ 4B: αἱ ἄρα ΓΕΒ τῶν LAB μείζονές εἰσιν. 
πάλιν ἐπεὶ παντὸς τριπλεύρου αἱ δύο πλευραὶ τῆς λοιπῆς 
μείζονές εἰσιν, αἱ ἄρα ΒΑΕ τῆς EB μείζονές εἶσιν. κοινὴ 
γεροσχείσϑω ἡ EI: αἱ ἄρα Β4Γ τῶν ΒΕΓ μείζονές εἰσιν. 
ἀλλ᾽ αἱ ΒΕΓ τῶν ΒΩΓ μείζονές εἰσιν πολλῷ ἄρα αἱ ΒΑ͂Γ 30 
τῶν ΒΖΓ μείζονές εἰσιν. 


4. Τεμνέτωσαν — &. μεταλαμβανόμεναι om. S 48. B A! in 
marg. (BS, 34. παντὸς τριγώνου «f S 25. ἄρα add. Hu 
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Maximorum enim circulorum circumferentiae se secent in 
punctis α 7; dico binas reliquà maiores esse quomodocun- 
que sumpltas. . 

Sumatur enim sphaerae centrum, quod item circumfe- 
rentiarum «8 fy ya centrum est, sitque ὃ, et iungantur re- 
clae da Off óy. lam quia solidus angulus, qui est ad ὃ, 
tribus planis angulis ad 8óy; yÓa continetur, bini reliquo 
maiores sunt quomodocunque sumpti (elem. 11, 20). Et 
anguli αὖβ BÀ» γδα circumferentiis ag By γα insistunt; ergo 
propter elem. 6, ὅδ binae circumferentiae maiores sunt reli- 
quà, quomodocunque sumptae. 

Eiusmodi figuram Menelaus in sphaericis trilaterum ap- 
pellat ἢ. 

ll. Si in uno latere trianguli sphaerici duae maximorum Prop. 
circulorum circumferentiae intra constituantur, hae -reliquis 
duobus* trianguli lateribus minores erunt. 

Trianguli enim sphaerici ay 

Ed in uno latere dy duae maximorum 

circulorum  circumferentiae intra 
constituantur βὺ óÓy; dico esse 





circumferentias 
Bà -- ày « Ba -- ay. 
"4 - » Quoniam omnis trianguli 





sphaerici bina latera reliquo ma- 
lora sunt (propos. 1), sunt igitur ye -- δ ^» yd. Commu- 
nis apponatur δβ; ergo 
y& -ἰ eff 0» γὃ - 0B. 
Rursus quia omnis trianguli sphaerici bina latera reliquo tna- 
iora sunt, sunt igitur fo -t- «e *» εβ. Communis apponatur 
£y; ergo 
Ba -- ay *» ye -- εβ. Sed demonstratae sunt 
y& -- eff *» yÓ -- 0g; multo igitur sunt 
fa -- oy » fà -- y. 
4) "Nos multorum exemplo triangulum sphaericum dicemus" Co. 


Eadem appellatio legitur in Menelai sphaericis ex Hebraico et Arabico 
sermone conversis ab Edm. Halleio, Oxonii 1758. 
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4 X. Τριῶν κύκλων μεγίστων περιφέρειαι αἱ 4B 4T 
44 μεγίστου κύκλου περιφέρειαν τὴν ΒΩ τεμνέτωσαν, xoi 
ἔστω ἑκάστη μὲν τῶν 4B AAT 444 ἐλάσσων τεταρτημορίου, 
ἴση δὲ ? ΒΓ τῇ L4: δεῖξαι ὅτι συναμφότερος ἡ Β.44 τῆς 
ΑΓ μείζων ἐστὶν ἢ διπλῆ. 5 

Κείσϑω τῇ 4T ἴση ἡ ΓΕ. ἐπεὶ 
ἐλάσσων τεταρτημορίου ἡ ΑΓ, ἐλάσ- 
σων ἄρα τεταρτημορίου καὶ ἡ ΓΕ: 
ἐλάσσων ἄρα ἡμικυχλίου 7, ME-* οὐχ 

ἄρα ὁ 4.1 κύχλος πρροσανατιληρού- 10 

μενος ἥξει διὰ τοῦ E. γεγράφϑω 

οὖν διὰ τῶν E 4 μέγιστος κύκλος ὃ 

Ε.2, καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ μὲν AT 

τῇ ΓΒ, ἡ δὲ ΑΓ τῇ ΓΕ, ἴση ἄρα 

ἐστὶν ἡ ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ τὸ E τῇ ἀπὸ 15 

τοῦ 44 ἐπὶ τὸ Β' ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ΒΑ͂ 

περιφέρεια τῇ ZE περιφερείᾳ. ἐπεὶ 

δὲ παντὸς τριπλεύρου αἱ δύο τῆς λοι- 

πῆς μείζονές εἰσιν, ἴση δὲ ἡ μὲν ΖΕ 
τῇ .48, ἡ δὲ ET τῇ ΓΑ, συναμφότερος ἄρα ἡ Β..1 τῆς .1Γ 20 
μείζων ἐστὶν ἢ διπλῆ. | 

b δ΄. Τεσσάρων κύκλων μεγίστων περιφέρειαι αἱ 4B ΑΓ 
444 AE μεγίστου κύκλου περιφέρειαν τὴν ΒΕ τεμνέτωσαν, 
xoi ἔστω ἡ μὲν BI ἴση τῇ 4E, ἑχάστι δὲ τῶν .4B AT 
4.1 .1.Ε ἐλάσσων τεταρτημορίου * δεῖξαι ὅτι συναμφότερος 25 
ἡ Β.ΙΕ συναμφοτέρου τῆς ΓΑ͂.] ἐστὶ μείζων. 

Τετμήσϑω ἡ L4 δίχα τῷ Ζ, καὶ γεγράφϑω διὰ τῶν 
- Z μέγιστος κύκλος ὁ ZH, καὶ κείσϑω τῇ 42 ἴση ἡ 
ΖΗ, καὶ γεγράφϑω διὰ μὲν τῶν Η͂ Ε μέγιστος κύκλος ὃ 
HEK, διὰ δὲ τῶν H .1 μέγιστος κύκλος ó Η410. καὶ ἐπεὶ 30 
ἴση ἐστὶν ἡ μὲν ΗΖ τῇ ΖΑ͂, ἡ δὲ AZ τῇ ΖΓ, ἴση ἄρα 
ἐστὶν καὶ ἡ 4Η τῇ ΓΑ͂. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ EH τῇ 


--- — — — 





4. 79» add. B(S) 8. τετάρτη μορέοι: A! ex τετάρται μορέοιυ', 
coniunx. BS 7. τετάρτη μορέου A, coniunx. BS, item vs. 8 et 25 
412. τῶν E4 À, distinx. BS — 20. τῆς AT Hu, τῆι ΑΓ ΑΒ 42. 4 A1 
in marg. (BS) $27—8380, τῶν .4Z — τῶν HE — τῶν H 1 ^, distinx. BS 


LIBER VI. PROPOS. 8. 4. 479 


lll. Trium cireulorum maximorum cireumferentiae af «y Prop. 
αδ secent maximi circuli circumferentiam βδ, et sint singulae 
ag ay aó minores quadrante, fy autem aequalis ipsi yó; 
demonstretur esse fa -- αὖ» 2ay. 

Ponatur y — ey. am quia ay minor est quadrante, 
minor igitur quadrante etiam ye est; ergo ae minor semicir- 
culo; itaque circulus a completus non transibit per e*). lam 
per puncta e δ maximus circulus edi describatur (sphaeric. 4, 
20), et quia ex hypothesi est dy — γβ, et ex: constructione ay 
z- ye, recta igilur a d ad & aequalis est rectae ab a ad f 
(sphaeric. 3, 3); ergo circumferentiae fa de aequales sunt 
(elem. 3, 28). lam quia omnis trianguli sphaerici bina latera 
reliquo maiora sunt (propos. f), sunt igitur 

αὃ -4- δὲ» ae, id est 0» ay - γε. Et quia est 
δὲ — αβ, et ay — γε, 68, igitur 
Ba - aó » 2ay. 

IV. Quatuor circulorum maximorum circumferentiae af? Prop. 
ay αὃ «e secent maximi circuli cir- 
cumferentiam fe, et sit y — δε, et 
singulae ag ay αὖ ac minores qua- 
drante; demonstretur esse 
^ t Ba -- ae 5 ya -- ad. 

Circumferentia yd bifariam sece- 
tur in ζ, et per α C maximus circu- 
lus ac» describatur, ac ponatur by — 
ab, el per ἡ € ducatur maximus cir- 
culus gex, el per ἡ δ maximus cir- 
culus ηὖϑ. lam quia est ab — 0», 
et δξζ — Ly, propter ea quae superiore 
lemmate demonstravimus est etiam d 

S Ξε ya. Eadem ratione etiam demon- 
3 — stratur ἕξη — fa. lam quia in trian- 





*) Meximos enim circulos in sphaera sese bifariam secare demon- 
strat Theodosius sphaeric. 4, 44 (Co), qui liber hinc usque omisso auc- 
toris nomine citabitur. 


θ 


480 ΠΑΠΠΟΥ͂ ΣΥΝΑΓΩΓῊΣ C. 


B.4 ἐστὶν ἴση. ἐπεὶ δὲ τριπλεύρου τοῦ HEJ4 ἐπὶ μιᾶς 
τῶν πλευρῶν τῆς H.4 δύο συνεστᾶσιν ἐντὸς αἵ 41“΄ AH, 
αἱ 44H ἄρα τῶν .4EH ἐλάσσονές εἰσιν, ὥστε αἱ .4EH 
ὧν 44H μείζονές εἰσιν. ἴση δὲ ἡ μὲν EH τῇ 48, ἡ δὲ 
H.4 τῇ .4T- συναμφότερος ἄρα ἡ B.4E συναμφοτέρου τῆς 


DTA44 μείζων ἐστίν, ὅπερ: — 


ε΄. Τούτων προδεδειγμένων ἔστω τὸ ε΄ ϑεώρημα τοῦ 
, - ’ ^ » - 
y τῶν Θεοδοσίου σφαιρικχῶν ἄλλως δεῖξαι. 





Ἐπὶ γὰρ μεγίστου 
κύχλου περιφερείας τοῦ 10 
“ΒΓ ὃ πόλος ἔστω τῶν 
παραλλήλων ὁ 24, καὶ 
τοῦτον τεμνέτωσαν δύο 
μέγιστοι κύκλοι πρὸς ὁρ- 
ϑάς, ὧν ὁ μὲν ΒΓ τῶν 15 
παραλλήλων, ὁ δὲ EZ 
λοξὸς πρὸς τοὺς παραλ- 
λήλους, καὶ ἀπειλήφϑω- 
σαν ἀπὸ τοῦ ΕΖ ἴσαι 
περιφέρειαι ξξῆς ἐπὲ τὰ 20 
αὐτὰ μέρη αἱ ΗΘΚ, καὶ 
γεγράφϑωσαν κύκλοι διὰ 


τῶν ΗΘ K σημείων παράλληλοι τῷ ΒΓ οἱ ΜΝ ΞΟ IIP: 


δεῖξαι ὅτι μείζων ἐστὶν ἡ ΠΞ τῆς ΜΞ. 

Γεγράφϑωσαν γὰρ διὰ τοῦ ΑἹ καὶ ἑκάστου τῶν K H O25 
μέγιστοι χύχλοι οἵ ΑΚ 40 4H: φανερὸν δὴ ὅτι ἑκάστη 
τῶν ΑΚ 46 4H περιφερειῶν ἐλάσσων ἐστὶν τεταρτημο- 
piov (ἐπειδὴ τεταρτημορίου ἐστὶν ἡ ἀπὸ τοῦ Α ἕως τοῦ 
ΒΓ μεγίστου xvxÀovj. ἐπεὶ οὖν τριῶν μεγίστων κύκλων 
περιφέρειαι αἵ ΑΚ 416 ΜΗ μεγίστου κύχλου τοῦ ΕΖ 30 
περιφέρειαν τέμνουσιν, καὶ ἔστιν ἴση ἡ KO τῇ OH, ἑἕκαστη 


5. τῆι 4Γ (ante συναμῳ.) A!B3, τῆι F4 A?B!S 7. εἰ add. BS 
7. 8. τὸ E — τοῦ I" AB, τὸ πέμπτον — τοῦ τρίτουϑ 18. ὁ 4) τὸ 4 


σημεῖον Theodos. sphaer. 8, 5 


44. χύχλοι — 34. τῆς MA] haec 


paulo aliter enuntiala sunt atque apud Theodos. 19. ἀπὸ Theodos. 


LIBER VI. PROPOS. 5. 481 


euli sphaerici je« uno latere ἡζὰ duae maximorum circulorum 
circumferentiae nó δὰ intra constitutae sunt, propter lemma 11 
suut ηὃ -- da « ne - ca, id est 

αὲ -- 6r » αὃ - δη. Sed est ex — βα, et 

05 — ya; ergo 

βα -- a6 *» ya -- ad, q. e. d. 

V. His praemissis propositum sit quintum theorema ter- Prop. 
li Theodosii sphaericorum libri!) aliter demonstrare. 3 

Etenim in circumferentia maximi circuli αβ sit paralle- 
lorum polus «, et hunc circulum ad rectos angulos secent 
duo maximi circuli, quorum alter fy sit unus parallelorum, 
aller autem eC obliquus ad parallelos, et in circulo €& aequa- 
les circumferentiae continuae 79 Jx ad easdem partes ab- 
scindantur, et per puncta x ϑ ἡ describantur circuli u» &o 
πρ paralleli circulo gy; demonstretur circumferentiam z:5 ma- 
iorem esse quam ἔμ. 

Describantur per o et singula puncta x ϑ ἢ maximi cir- 
culi ex «29 an; apparet singulas circumferentias ax aJ am 
minores esse quadrante (quoniam ex Aypothesi duo maximi 
circuli afly By ad reclos angulos se secant, ilaque propter 
sphaeric. 4, 15 circumferentia ab α ad maximum circulum 
By quadrans est). lam quia trium maximorum circulorum 
circeumferentiae ex «9 ary secant maximi circuli circumferen- 
tiam εζ, et x9. ϑὴ aequales sunt, ac singulae ax aJ ar mi- 


4) Ipsam propositionem repetere Pappus supersedit, quae a Theo- 
dosio his verbis est enuntiata: 'Eav ἐπὶ μεγίστου χύχλου περιφερείας 0 
πόλος ἡ τῶν παραλλήλων, καὶ τοῦτον τέμνωσι δύο μέγιστοι κύκλοι πρὸς 
ὀρϑας, ὧν ὁ μὲν εἷς τῶν παραλλήλων, ὁ δὲ ἕτερος λοξὸς πρὸς τοὺς 
παραλλήλους, ἀπὸ δὲ τοῦ λυξοῦ κύκλου ἴσαι περιφέρειαι ἀποληῳ ϑῶσιν 
ἑξῆς ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη τοῦ μεγίστου τῶν παραλλήλων, διὰ δὲ τῶν γι- 
γομένων σημείων παράλληλοι κύχλοι γραφ σιν, ἀνέσους ἀπολήψονται 
περιφερείας τοῦ ἐξ ἀρχῆς μεγίστου κύχλου τὰς μεταξὺ αὐτῶν, καὶ μεί- 
ζονα ἀεὶ τὴν ἔγγιον τοῦ μεγίστου τῶν παραλλήλων τῆς πορρώτερον. 


Co, ἐπὶ ABS 23. τῶν ΗΘΚ — οἱ ΜΝΞ OIIP A, distinx. BS 


35. τῶν ΚΗΘ ^, distinx. BS 37. τετάρτη μορέου Δ, coniunx. BS, 
item vs. 28 el p. 482, 1. 135 


482 ΠΑΠΠΟΥ ZYNATQTH2 ς. 


δὲ τῶν ΑΚ 416 AH ἐλάσσων ἐστὶν τεταρτημορίου, διὰ 
ἄρα τὸ προδεδειγμένον συναμφότερος ἡ KH τῆς 440 μεί- 
ζων ἐστὶν ἢ διπλῆ, ὧν συναμφότερος ἡ K AT τῆς 43 ἐστὶν 
διπλῆ (αἱ γὰρ τρεῖς αἱ Α͂Σ ΑΚ 4T ἴσαι ἀλλήλαις εἰσὲν 
διὰ τοῦ πόλου) - λοιπὴ ἄρα ἡ TH τῆς ΣΘ μείζων ἐστὶν ἢ 
διπλῆ. ἴση δὲ ἡ ZO τῇ ΤΥ" ἡ HY ἄρα τῆς ΤΥ μείζων 
ἐστίν. ἴση δὲ ἡ μὲν HY τῇ ΠΞ, ἡ δὲ YT τῇ ἘΠῚ μεί- 
Go» ἄρα ἡ ΠΞ τῆς EM, ὅπερ: — 

ς΄. Ἔστω δὴ δεῖξαι μὴ οὐσῶν συνεχῶν τῶν ἴσων περι- 
φερειῶν (τοῦτο γὰρ οὐχ ἔδειξεν Θεοδόσιος), καὶ ἔστω τὸ 10 
αὐτὸ σχῆμα, αἱ δὲ ἴσαι περιφέρειαι ἔστωσαν αἱ ΗΘ ΚΑ, 
καὶ ἔστωσαν οἱ παράλληλοι κύχλοι οἱ MN ΞΟ ΠΡ ΣΤ, 
καὶ γεγράφϑωσαν διὰ τοῦ 24 καὶ ἑκάστου τῶ H GO Καὶ 1 
μέγιστοι κύχλοι οἱ ΜΗ 4416 AK 441: ἔσονται δὴ ἐλάσ- 
coveg τεταρτημορίου. xoi ἔσται διὰ τὸ ἐπάνω Ó' ϑεώρημα 15 
συναμφύτερος ?) 44H συναμφοτέρου τῆς ΚΑ͂Θ μείζων, 
συναμφότερος δὲ ἡ «(1Α͂Χ συναμφοτέρῳ τῇ Υ.“4“Φ ἴση ἐστίν 
(ἐκ πόλου γάρ εἰσιν τοῦ MN κύκλου)" λοιπὴ ἄρα ἡ XH 
συναμφοτέρου τῆς ΦΘ ΥΚ μείζων ἐστίν. ἴση δὲ ἡ ΦΘ 
τῇ ΧΨ' λοιπὴ ἄρα ἡ UH τῆς YK μείζων ἐστίν. ἴση δὲ 20 
ἡ μὲν ΨΗ τῇ SII, ἡ δὲ YK τῇ ME: μείζων ἄρα καὶ ἡ 
XH τῆς MA, ὅπερ: “- 

Σ΄. Ἔστω νῦν ἄλλως τὸ αὐτὸ δεῖξαι. ἐπὶ γὰρ μεγίστου 
κύχλου περιφερείας τοῦ ΑΒΓ ὁ πόλος ἔστω τῶν τταραλ- 
ληλων, καὶ τοῦτον τεμνέτωσαν δύο μέγιστοι κύκλοι οἱ .1Ε 25 
ΒΓ πρὸς ὀρϑάς, ὧν ὃ μὲν BU ἔστω τῶν παραλλήλων, ὃ 
δὲ 4Ὲ λοξὸς πρὸς τοὺς παραλλήλους, καὶ ἀπὸ τοῦ 4E 
ἴσαι περιφέρειαι αἱ ΖΗ ΘΚ, καὶ γεγράφϑωσαν παράλλη- 
λοι κύκλοι οἱ Δ ΝΞ ΟΠ PX: λέγω ὅτι μείζων ἐστὶν 
n OP τῆς NA. 30 


eq 


9. c A! in marg. (BS; 44. κἱ παράλληλοι, omisso xuxào, B 
(sed «a£ mutatum ex oi) cod. Co, aí del. Co 18. τῶν HO ΚΑ ABS, 
distinx. Hu 45. .1 AB, τέταρτον 8 46. μεέζωνων Α, μεέζων ὧν 
B, corr. S 47. post ἔστιν (sic A), quod om. S, add. διὰ τοῦ 4 ABS, 
del. Co 18. Aotzr A, corr. BS ἡ XH Co pro ἡ XN 30. λοι- 


LIBER VI. PROPOS. 6. 7. 483 


nores quadrante, est igitur propter lemma supra (111) de- 
monstratum xa 4- a7 » 2a9. Sed quia ex hypothesi circuli 
4» polus est &, ideoque ax — ag — ar, est igitur xa 4- ac 
— ξασ; restat igitur τῇ» 209. Sed est 09 — τὺ (sphaeric. 
2, 10); ergo yv » vv. Et est yv — πξ, et τυ — u$; ergo 
n5 bu, q. e. d. 

VI. Sed propositum sit idem demonstrare, si non con- Prop. 
tinuae sint circumferentiae (id quod Theodosius omisit), et, δ 
manente celeroqutn ea- 
dem figura, aequales sint 
circumferentiae 79: x4, et 
sint paralleli circuli u» 
$o πρ στ, et describan- 
tur per α et singula pun- 
cla y; 9 x À maximorum 
circulorum  circumferen- 
lae «7 «9 ox aÀ; hae 
igitur minores erunt qua- 
drante (Vj. Ac propter 
superius IV theorema erit 

λα -- am ?» xa -- a9, et, quia circuli u» polus est a, 
λα - «y — va -- ag; restat igitur 

χη» 99 -- vx. Sed est 9 — wy; restat igitur 

Ur * vx. Sed est Un - x6, el vx — us; ergo 
πα u£, q. e. d. 

VH. lam propositum sit idem aliter demonstrare.  Et- Prop. 
enim in maximi circuli ay circumferentia sit polus paralle- ? 
lorum, et hunc circulum duo maximi circuli δὲ y ad rectos 
angulos secent, quorum alter y sit «nus parallelorum, alter 
autem δὲ obliquus ad parallelos, et in circulo δὲ aequales 
abscindantur circumferentiae Cy 9x, et describantur paralleli 
circuli μ »$ oz Qo; dico circumferentiam go maiorem esse 
quam »4. 





7213 (sine acc.) ἃ, corr. BS 33. ᾧ Αἴ in marg. (BS) 35. μέγιστοι 
add. Hu auctore Co 


484 | ΠΑΠΠΟΥ͂ EYNATQTHZ C. 


H γὰρ ZH τῇ HO ἥτοι σύμμετρός ἐστιν ἢ οὐ. ἔστω 
πρότερον σίμμετρος. ἴση δὲ ἡ ΗΖ τῇ OK- καὶ ἡ OK τῇ 
OH ἄρα σύμμετρός 


ὃ ἐστιν᾿ αἵ τρεῖς ἄρα 
ὄν “ἷἝ- π" t μεεροι ἀλλήλαις εἰ- 
γν22----- , , 

4 —X T . ὃ 1 
o ILU : “Ὁ τρησϑωσαν 


oL οὖν elg τὰ μέτρα τοῖς 

y e MÀ ——————— δ TYOX WP, xoi yc- 
? γράφϑωσαν διὰ τῶν τυ 

T Y 0 X παράλ- 

ληλοι κύκλοι οἱ QT 

N AY 6B XT WA. 

M χαὶ ἐπεὶ at ZT TY 
-- € YH Ho $0 OX ΧΙ 
᾿ UK περιφέρειαι ἴσαι 
ἀλλήλαις εἰσίν, αἱ ἄρα PO O 4 40 OB ΒΝ NT T 4 
“1.1 ἄνισοι εἰσὶν ἐξ ἀρχῆς ἀρχόμεναι ἀπὸ μεγίστης τῆς 
PO. καὶ ἔστιν ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν PO Ὡ.44 40 τῷ 
πλήϑειτῶν NT ΓΖ 1.41: μείζων ἄρα ἐστὶν ἣ PO τῆς ΝΑ͂. 20 
η΄. ᾿Αλλὰ δὴ τῶν αὐτῶν ὑποχειμένων μὴ ἔστω σύμ- 
μετρος ἡ ZH τῇ ΗΘ' λέγω ὅτι καὶ οὕτως μείζων ἐστὶν v 
ΡΟ τῆς AN. 

Ei γὰρ μή, ἤτοι ἴση ἐστὶν ἢ ἐλάσσων. ἔστω πρότερον 
ἐλάσσων, καὶ κείσϑω τῇ PO ἴση ἡ NT, καὶ τριῶν γραμμῶν 25 
ἡμογενῶν τῶν ΑΝ NT ΝΟ εἰλήφϑω τῇ μὲν NO σύμμε- 
τρος, τῆς δὲ ΝΓ μείζων, τῆς δὲ N.1 ἐλάσσων, καὶ ἔστω 
ἢ N44, καὶ ἔστωσαν οἱ παράλληλοι χύχλοι οἱ XT "P 4, 
καὶ κείσϑω τῇ ΨΘ ἴση ἢ HT, καὶ ἔστω ὁ παράλληλος 
κύχλος ὁ TO. ἐπεὶ οὖν σύμμετρός ἐστιν ἑκατέρα τῶν ΨΘ 30 

8.9. τοῖς TY ΦΧ WV! οἱ 40. 44. τῶν TY ΦΧ Ψ' AB, corr. Paris. 
3368 44, 48. oL OT .4Y «PB X T. V 4? A, ac similiter BS, nisi quod 
ψ δὲ corr. S 41. 48. ἄρα PO) (0.1 '4O OB ΒΝ ΝῪ "TA A4 B, 
ac similiter BS, corr. Hu auctore Co 48. ἄνισοι Co pro .4N ἴσοι 





ἐξ ἀρχῆς! ἑξῆς coni. Hu — 20. πλήϑει τῶν "T ;D4 ,.1.4 A, oc simi- 


liter B (prius ^P om. S), corr. Co 21. H A! in marg. (BS, 


LIBER VI. PROPOS. 8. 485 


Scilicet cireumferentia £7 ipsi ηϑ aut commensurabilis est 
aut non. Siti primum commensurabilis. Εἰ ex hypothesi C 
Jx aequales sunt; ergo etiam Jx ipsi 79 commensurabilis, 
ideoque tres £y n9 9x inter se commensurabiles sunt. Hae 
iam in aequales portiones dividantur, velut, si sit Cy : 99 
— 3:2, in punctis z v g x V, et per haec paralleli cir- 
culi ov αὖ fg x Ow describantur. Εἰ quia circumfe- 
rentiae Cr rv vr 99 φϑ Jy xv wx inter se aequales sunt, 
circumferentiae igitur ρὼ ὦ a αο o8 fv vy y,Ó 0A propter 
V lemma inaequales sunt deinceps a maxima qu incipientes. 
Atque est numerus circumferentiarum ρὼ «w,a co numero 
ipsarum », y δὰ aequalis; ergo propter elem. 5, 18 Qo 

maior est quam »4. | 

VIII. Sed iisdem suppositis non sit commensurabilis cir- Prop. 
cumferentia 5» ipsi 29; dico etiam sic Qo maiorem esse 
quam »4. 

Nam si non sit, aut 
aequalis est aut minor. 


jt —À ς Sit primum minor, et 

D "ua x — LL. ponatur »y-— 00, οἱ 
ol. tz cum tres sint lineae 
el 7 70M ——— similiter ortae ") Àv » y 
git-—— DM N —— γο, sumatur alia quae- 


U——Át--— dam » à, quae ipsi »o 
commensurabilis, ea- 
demque et maior quam 
yy et minor sit quam 
- γλ, et sint paralleli 

circuli y / Ψ ὃ, et po- 
natur yc — V3, οἱ 
sit parallelus circulus τω. lam quia singulae y yz ipsi 29 


4! Sunt enim eiusdem circuli cireumferentiae portiones. 





— — — — —M— 


$6. NT (ante NO) Hu auctore Co pro N T 81. τῆς dà NT A 
(BS) 48.  N4 ABS, lineolam ad Z add. Hu οἱ ΧΙΓ AB, sed 
.I' simile numerali G, quae nota transiit in S 39. ἡ HT] HT A, 
NT B cod. Co, corr. S 


480 ΠΑΠΠΟΥ ΣΥΝΑΓΩΓῊΣ G. 


HT τῇ ΗΘ, μείζων ἐστὶν καὶ ἣ QO τῆς N 4^ πολλῷ ἄρα 
' PO τῆς N 4 μείζων ἐσείν. ἀλλὰ ἡ PO ἴση ἐστὶν τῇ Ν Γ᾽ 
) NL ἄρα τῆς Ν 4 μείζων ἐστὲν ἣ ἐλάσσων τῆς μείζονος, 
ὅπερ ἀδύνατον" οὐκ ἄρα ἐλάσσων ἐστὶν ἡ PO τῆς ΝΑ͂. 

10. 9΄. Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων λέγω ὅτι οὐδὲ ἴση. εἰ 5 
γὰρ δυνατύν, ἔστω, καὶ τετμήσϑωσαν αἱ ΗΖ ΘΚ δίχα τοῖς 

T Ψ, καὶ ἔστωσαν ot 

παράλληλοι κύκλοι ot 

ΤΩ P4. ἐπεὶ οὖν 

αἱ TZ TH ἴσαι εἰ- 10 

σίν, ἄνισοι ἄρα εἰσὶν 

αἱ ΡΩ Ω0 ἀρχόμεναι 
ἀπὸ μεγίστης τῆς PO. 
πάλιν ἐπεὶ αἱ O'PK 

ἴσαι εἰσίν, ἄνισοι ἄρα 18 

εἰσὶν αἱ ΝΖ 4.1 ἀρ- 

χύμεναι ἀπὸ μεγίστης 
τῆς N4. ἐπεὶ οὖν 
μείζων ἐστὶν ἡ μὲν 

| ΡΩ τῆς QO, ἣ déoo 
NA τῆς 4.4], μείζων ἄρα ἢ διπλὴ ἡ PO τῆς NA, ὕπερ 
ἀδύνατον (προδέδεικται « « »): οὐκ ἄρα ἴση ἐστὶν ἡ PO 
τῇ N41. ἐδείχϑη δὲ ὅτι οὐδὲ ἐλάσσων: μείζων ἄρα ἐστὶν 
ἡ ΡΟ τὴς ΝΩ͂. 

11 (. Πάλιν ἐπὶ μεγίστου κύχλοι περιφερείας ὃ πόλος 5 
ἔστω τῶν παραλλήλων, καὶ αὐτὸν τεμνέτωσαν πρὸς ὀρϑὰς 
οἱ ΒΓ AE, καὶ ἔστωσαν παράλληλοι χύκλοι οἱ ΚΑ MN 
ΞΟ, καὶ ἔστω ἴση ἡ EM τῇ MK: λέγω ὅτι ἐλάσσων ἐστὶν 
ἢ ΖΗ τὴς HO. 


——À— —— — 





2005.3. τῆς N 1 — τῆς N .4 AB (τῆς v9 utroque loco 8) 2. 3. τῆι 
Νὰ ἡ N,G ἄρα ABS, corr. Hu auctore Co &. τῆς N.4 Co pro τῆς 
N 4d 5. € add. A! in marg. (BS) 6. 7. τοῖς ΨΊΤ A, distinx. BS, 


recte collocavit Co — 46. ei NZ 144 A, ac similiter B, ei » d di S 
47. μεγίστης) μείζονος coni. Co; sed scriptor praeler » d δὰ alias de- 


inceps sequentes tacite significat 30. 241. ἡ δὲ N 4 τῆς EP, AB, ἢ 
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commensurabiles sunt, propter lemmata VI et VII maior est 
(0 quam ν δ; itaque multo go maior est quam ν, ὃ. Sed oo 
ipsi »y aequalis est; ergo vy maior est quam ν δι cum ta- 
men minor sit »; et maior ν ὃ, id quod fieri non potest; 
ergo go non est minor quam »4. 

IX. lisdem suppositis nego etiam go ipsi νὰ aequalem 
esse. Sit enim aequalis, si fieri possit, el circumferentiae 
6x 9x bifariam in punctis v y secentur, et sint paralleli cir- 
culi τω y ὃ. lam quia aequales sunt τζ τῇ, inaequales igi- 


Prop. 
9 


tur sunt ρω ὧ a maxima «c incipientes (lemm. V;. Rur- 


sus quia Ju/ Vx aequales sunt, inaequales igitur sunt v ὃ δλ 
a maxima ν ὃ incipientes. Iam quia maior est gu quam «o, 
el » ó quam δά, atque eliam «o maior quam ν (lemm. VI; 
nam ex hypothesi lemmatis VII aequales sunt Cp 9x, itaque 
etiam τὴ 9 aequales), maior igitur est go quam dupla » ὅ, 
id quod fieri non potest (nam ea: hypothesi esl go — νὰ, et 
demonstrata est νὰ « 2» 0); ergo non aequalis est oo ipsi 
vÀA*;. Sed eandem ne minorem quidem esse demonstravimus 
quam νὰ; ergo oo maior est quam »4. 

X. Rursus in maximi circuli circumferentia sit polus 
parallelorum, eumque circulun ad rectos angulos secent ma- 
aimi circuli By δὲ, et sint paralleli circuli xÀ μν £o, sitque 
Su — ux; dico ζῃ minorem esse quam 93. 


*) Haec sic restituere conati sumus verbum προϑδέδειχται suo loco 
servantes et post id ipsum lacunam statuentes. Verum ctiam antea 
quaedam intercidisse videntur; neque tamen his additis demonstrandi 
ralio satis elegans ac pressa videtur. Ex Commandini sententia inde 
ab ἐπεὶ oU» p. 486, 48 Graecus scriptor sic concluserit: ἐπεὶ οὖν ἡ 
Ν 4 μείζων ἐστὶν τῆς 144, ἐλάσσων ἄρα ἢ διπλὴ ἡ N-4 τῆς N 4. 
πάλιν ἐπεὶ μείζων ἐστὶν ἡ μὲν PO τῆς Q0, ἡ dà Ν͵,4 τῆς .:..3, δέ- 
deoa. δὲ καὶ (emm. VI etc.) ἡ 20 μείζων τῆς Ν᾽ 1, μείζων ἄρα ἢ 
διπλὴ ἡ PO, τουτέστιν ἡ ΝΑ͂ (er hypothesi), τῆς N,4, ὅπερ ἀδύνατον" 
προδέδεικται γὰρ ἐλάσσων. 





dà rd τῆς δλ 8 44. προδέϑειχται » 9 4 lacunam indicavit Co, προ- 
δέδειχται yàp ἡ Ν. ἐλάσσων ἢ διπλὴ τῆς Ν .1 coni. Hu, vide adnot. 
ad Lat. 33. τῆι N44 AB, τῇ ν᾽ S, corr. Co 25. τ A! in marg. (BS) 


Prop. 
40 


488 ΠΑΠΠΟΥ ΣΥΝΑΓΏΓΗΣ C. 


Ei γὰρ μή, ἤτοι ἴση ἐστὶν ἢ μείζων. ἴση μὲν οὖν οὐκ 
ἐστιν 5j ΖΗ τῇ HO: μείζων γὰρ ἂν ἦν ἡ EM τῆς MK, 
οὐκ ἔστιν δέ" οὐκ ἄρα ἴση ἐστὶν 
ἡ ΖΗ τῇ ΗΘ. λέγω δὴ ὅτι οὐδὲ 
μείζων. εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω, ὃ 
" καὶ κείσϑω τῇ OH ἴση ἡ HII. 
9. rel οὖν ἴση ἡ ΗΠ τῇ ΗΘ, μεί- 
ζων ἄρα ἡ PM τῆς ΗΚ’ πολλᾷ 
ἄρα μείζων ἐστὶν ἡ ἘΞ τῆς MK, 
ὅπερ ἀδύνατον: ὑπόχειται yàg 10 
ἴση" οὐκ ἄρα μείζων ἐστὶν ἡ ZH 





b» 


Ce τῆς HO. ἐδείχϑη δὲ ὅτι οὐδὲ 
ἴση" ἐλάσσων ἄρα ἐστὶν ἡ ΖΗ τῆς ΗΘ, ὕπερ: — 
12 ια΄. 4Δέδεικται μὲν οὖν ὅτι ἐὰν ἢ κύκλος ὃ ΑΒΓ, καὶ 


τέμνωσιν αὐτὸν δύο μέγιστοι κύκλοι ot ΒΓ AE πρὸς ὀρϑὰς 15 
καὶ ἀποληφϑῶσιν ἴσαι περιφέρειαι αἱ ΖΗ HO, καὶ γρα- 
φῶσιν παράλληλοι κύχλοι οἱ ΚΑ MN ΞΟ, γίνεται μείζων 
ἡ ΞῊ τῆς MK. ἔστω δὲ μείζων ἡ ΖΗ τῆς HO λέγω 
ὅτι πολλῷ μείζων ἐστὶν ἡ EM τῆς MK. 

Ἐπεὶ γὰρ μείζων ἐστὲν ἡ ZH τῆς ΗΘ, κείσϑω τῇ ΗΘ 30 
toy ἣ ΗΠ, καὶ γεγράφϑω παράλληλος κύκλος ὁ ΠΡ. ἐπεὶ 
οὖν ἴση ἐστὲν ἡ HII τῇ ΗΘ, μείζων ἐστὶν ἡ PM τῆς MK- 
πολλῷ ἄρα μείζων ἐστὶν ἡ EM τῆς MK, ὥστε, ἐὰν μεί- 
ζων ἡ ZH τῆς OH, γίνεται καὶ ἡ EM τῆς MK μείζων, 
ὅπερ: c 25 


Περὶ τῆς εἷς τὸ ς΄ ϑεώρημα ἐνστάσεως τοῦ y' λήμματα. 


13 ιβ΄. Ἔστω τρίγωνον τὸ “ΒΓ, καὶ δύο διήχϑωσαν αἱ 
4.4 AE ἐν ἴσαις γωνίαις ταῖς ὑπὸ B.44 EAT: ὕτι ἐστὶν 
ug τὸ ὑπὸ 4ΤΓῈ πρὸς τὸ ὑπὸ ΕΒ4 περιεχύμενον ὀρϑογώ- 
νιον, οὕτως τὸ αἀττὸ ΑΤ' πρὸς τὸ ἀπὸ AB. 30 

Περιγεγράφϑω περὶ τὸ 44 E τρίγωνον κύκλος, xai 


43. ὅπερ S, o A, om. Β 44. τα A! in marg. (BS) δεδειχται 
A! ex δεχείχται 96. c A, £xror BS τοῦ ΓΞ, τοῦ T. Ai, τοῦ τρί- 
του B, τοῦ τρέιου τῶν σᾳαιριχῶν S λήμματα Hu pro λῆμμα 
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Nam si non sit, aut aequalis est aüt minor. lam pri- 
mum non est iy — ηϑ; sic enim propter lemma V esset ἂμ 
» Lux, quod est contra hypothesim; ergo non est £r — 99. 
Sed nego etiam esse Cy » $9. Si enim fieri possit, sit Cm 
» 99, et ponatur zz - ϑη, et describatur parallelus Qr. 
lam quia est πὴ 2 59, propter lemma V igitur est ot *» ux; 
itaque multo ἔμ *» ux, quod fieri non potest; nam ex hy- 
pothesi est ἔμ z ux; ergo non est i» » 79. Sed ne ae- 
qualem quidem esse demonstravimus; ergo Cy minor est quam 
n9, q. e. d. 

XI. Demonstravimus igitur, si sit maximus circulus affy, 
eumque circulum duo maximi circuli ad rectos angulos secent, 
quorum alter By sit unus parallelorum, alter autem δὲ obli- 
quus ad parallelos , et aequales abscindantur circumferentiae 
bp n9, et describantur paralleli circuli xÀ uv» 5o, fieri ἔμ 
maiorem quam 4x. Sed sit ζῃ maior quam 59; dico multo 

maiorem esse ἔμ quam yx. 

Nam quia maior esl $7 quam 
59, ponatur yz τῷ, 59, et de- 
scribatur parallelus circulus oz. 
lam quia est πῇ — ηϑ, propter 
lemma. V igitur Ομ maior est quam 
ux; multo igitur $u maior quam 
px; itaque, si sit ζῃ maior quam 
19, fit etiam ἔμ maior quam ux, 
q. e. d. 





Lemmata ad disceptationem de VI theoremate libri III sphaericorum spectantia. 


XII. Sit triangulum ay, in quo duae ducantur rectae 
δα a& in aequalibus angulis βαδ &ay; dico esse dy ye : εβ- .go "ἢ 
-— ay: aff. 


Describatur circulus circa triangulum ade, et iungatur Cr; 


*) Hanc propositionem repetit Simsonus de sectione determ. etc. 
(Opera quaedam reliqua p. 16). 


37. «8 A! in marg. (BS) 
Pappus II, 32 


Prop. 
44 


PO 


400 ΠΑΠΠΟΥ͂ ΣΥΝΑΓΩΓῊΣ C. 


ἐγχιεζεύχϑω 7 ΖΗ" παράλληλος ἄρα ἐστὶν τῇ ΒΓ διὰ τὸ 

ἴσην εἶναι τὴν Z4 περιφέρειαν τῇ ΕΗ περιφερείᾳ" ἔστιν 

ἄρα ὡς ΑΓ πρὸς ΓΗ͂, ἡ 4B πρὸς 

BZ: xai ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 7Γ πρὸς 

τὸ ὑπὸ ΑΓΗ, οὕτως τὸ ἀπὸ “418 ὃ 

πρὸς τὸ ὑπὸ .4BZ. ἴσον δὲ τὸ 

μὲν ὑπὸ 4ΓΗ τῷ ὑπὸ 4ΓΕ, τὸ 
δὲ ὑπὸ 482 τῷ ὑπὸ ΕΒΔ, ' καὶ 
ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ I πρὸς τὸ ὑπὸ 

ATE, οὕτως τὸ ἀπὸ 4B πρὸς v010 
ὑπὸ ΕΒΔ" καὶ ἐναλλὰξ ἄρα ὡς τὸ ἀπὸ AT πρὸς τὸ ἀπὸ 
AB, τὸ ὑπὸ ATE πρὸς τὸ ὑπὸ EBA. 

14 ι΄. Ἐχέτω δὲ τὸ ὑπὸ ATE πρὸς τὸ ὑπὸ EBA μείζονα 
λόγον, τουτέστι τὸ ὑπὸ LH πιρὸς τὸ ὑπὸ A4BZ, (uso 
τὸ ἀπὸ 4I πρὸς τὸ ἀπὸ 418’ ὅτι μείζων ἡ ὑπὸ E415 
τῆς ὑπὸ ΒΑ͂Ζ. 





Ἐπεὶ γὰρ τὸ ὑπὸ ΑΓΗ 
πρὸς τὸ ὑπὸ 442 μείζονα 
λύγον ἔχει ἤπερ τὸ ἀπὸ 4D 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΑΒ, ἐναλλὰξ 20 
τὸ ὑπὸ ΓΗ πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΑΓ μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ 

f 7 τὸ ὑπὸ .A4BZ πρὸς τὸ ἀπὸ 
4B. ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ ὑπὸ 
ATH πρὸς τὸ ἀπὸ AT, οὕτως ἡ ΗΓ πρὸς ΑΤΙ,, ὡς δὲ 1025 
ὑτιὸ ABZ πρὸς τὸ ἀπὸ AB, οὕτως ἡ ΖΒ πρὸς 4Β᾽ καὶ ἡ 
ΑΓ ἄρα πρὸς ΓΗ ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἥπερ ἣ .4 πρὸς 
τὴν ΒΖ. ἐὰν ἄρα ποιῶμεν ὡς τὴν JD πρὸς ΓΗ͂, οὕτως 
τὴν ΑΒ πρὸς ἄλλην τινά, ἔσται πρὸς μείζονα τῆς ΒΖ. 
ἔστω πρὸς τὴν BK, καὶ ἐ;τιζευχϑεῖσα ἡ ΗΚ ἐκβεβλήσϑω 30 
ἐπὶ τὸ Θ' παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ ΒΓ τῇ ΗΘ' ἴση ἄρα 


& 


? 


δ 
6,Ρ{ 


----- -.».αΟΐ“-Ἕ"- — - --- 


43. IF?"' add. B!S) 49. τὸ AT add. A? super vs. (BS), ἀπὸ 
add. Hu auctore Co 85. ἡ HT] ἡ HAT A'*S, ἡ ay B, ἡ FH Co 
36. ἡ ZB πρὸς ABZ ABS, corr. Co 37. 98. πρὸς τὴν ΒΖ) πρὸς τὸ 
BZ AS, πρὸς βὲ B!, corr. B3 
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parallelae igitur sunt rectae ζῃ By, quia circumferentiae ζὅ δὴ. 
aequales sunt!j. Ergo est ay: yy — of : BG (elem. 6, 2); 
itaque etiam ay? : ay. yr — af? : a8. 8C (elem. 6, 22). Sed 
est ay. yn — Óy- ye*"), itemque af βζ — εβ. 80; ergo etiam 
ay? : üy - y& — af : eB - 80, itaque vicissim ay? : af? — y. ye: 
ep - 80. | 
Rursus üsdem suppositis, si rectae 
δα αε extra triangulum ducantur , τα 
ut puncta ὃ & sint in producl& fy, et 
productae af «y circulum circa ade 
triangulum descriptum secent. in punctis 
C η, idem plane contingil?). 
Et similis est demonstratio, adhibità 
elementorum libri I1I propositione ὅδ. 
XIII. Sed sit ày-ye : e8- 80, id est ay- yy : ag 8C »Ὲ Prop. 
a7? : af?; dico esse etiam [, eay *» L Baó ^. " 
Nam quia esl 
ay . yr : ag 9G o» ay? : aff?, vicissim est (VII propos. 5) 
ay. yn: ay? 5» ag. 8L : a?. Sed est (elem. 6, 41) 
ay.yp: oy! — yn:ay, & 
af.ÓBL: af? τῷ 8L: ag; ergo etiam (VII propos. 7; 
«y : yn « op : 8C. Ergo si fecerimus 
&y : yr τε af : c, erit c » 8C (elem. 5, 10). Sit 
&y : ytj — af : Bx, et iuncta ηχ producatur ad 29; pa- 
rallelae igitur sunt 8y 99 (elem. 6, 
2); itaque est 





4) Propter elem. 3, 26, quia ex hypothesi anguli ζαδ' sd aequales 
sunt; unde slatim efficitur, iunctá £e, angulos ηζὲ ced aequales (elem. 
3, 27), itaque rectas 2x By parallelas esse (Co). 


-) Utrumque enim rectangulum propter elem. 8, 36 aequale est 
quadrato ab ea recla, quae ex y ducta circulum tangit. 


4) Hunc alterum casum, qui adhibetur infra VII propos. 36 lemm. 
XXI et propos. 40 lemm. XXVII, nos addidimus, figuram Simsonus l. c. 


*) Ex Graeci scriptoris sententia haec propositio, si res ferat (conf. 
propos. 20 extr.), etiam sic legenda est: Sit s8- 80 : dy - ye « af? : ay?; 
dico esse etiam ( Bad « [ «ay. 

32" 


492 ITAIIIOY ZYNATOTHZ C. 


ἐστὶν ἡ EH περιφέρεια τῇ .1Θ περιφερείᾳ " μείζων aga ἡ EH 
τῆς 42, ὥστε καὶ γωνία ἡ ὑπὸ LAE τῆς ὑπὸ B.4A, ὅπερ: — 

15 ιδ΄, Τεμνέτωσαν ἀλλήλους δύο μέγιστοι κύκλοι ot ΑΒΓ 
BEL, καὶ ἔστω τοῦ ΑΒΓ κύχλου πόλος ὁ 4, xai γεγρά- 
φϑωσαν μέγιστοι κύκλοι οἱ 42 40, καὶ ἔστω ἴση ἢ BE» 
περιφέρεια τῇ ΓΗ͂ περιφερείᾳ" δεῖξαι ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ ἀπὸ 
τοῦ 4 ini v0 E τῇ ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ τὸ H. 

Τετμήσϑω ἡ EH δίχα τῷ 

K, καὶ γεγράφϑω διὰ τῶν 4 

K μέγιστος κύκλος ὁ 4K.1.10 

xai ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ μὲν ΒΕ 

τῇ ΗΓ, ἡ δὲ ΕΚ τῇ ΚΗ͂, ὕλη 
ἄρα ἡ ΒΚ τῇ ΓΚ ἴση ἐστίν. 
ἐπεὶ οὖν διὰ vig τοῦ ΒΓ δι- 
χοτομίας καὶ τῶν τοῦ 4“ΒΓι5 
πόλων γέγραπται μέγιστος κύ- 
χλος ὁ 4ΚΑ͂, ὃ 4Κ. àpa 
ἥξει διὰ τῶν τοῦ BEH πόλων 
xai ὀρϑὸς ἔσται πρὸς αὐτόν. 

ἐπεὶ οὖν χύχλου τοῦ ΚΒΓ ἐπὶ 20 
διαμέτρου τῆς ἀπὸ τοῦ Καὶ ὀρϑὸν τμῆμα κύχλου ἐφέστηκεν 
τὸ K./, καὶ διήρηται ἡ τοῦ ἐφεστῶτος τμήματος περιφέρεια 
χατὰ τὸ 4, xai ἐστιν ἴση ἡ ΕΚ τῇ ΚΗ, ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ 
ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ τὸ E τῇ ἀπὸ τοῦ .1 ἐπὶ τὸ Η, ὅπερ: — 

16 ιε΄. Ἔστωσαν μέγιστοι κύκλοι οἱ .4BI' ΒΕΗ͂Γ, καὶ 35 
ἔστω τοῦ ΑΒΓ πόλος τὸ 4, καὶ γεγράφϑωσαν μέγιστοι 
χύχλοι οἱ .JEZ “ΚΙ 4HO διχοτομίας οὔσης τοῦ K τῆς 
ΗΚΕ περιφερείας" λέγω ὅτι, εἰ μὲν ἴση ἐστὶν ἡ ΒΕ τῇ 
HI, ἴση ἐστὶν καὶ ἢ Ζ,. τῇ .10, εἰ δὲ μείζων ἐστὶν 
ἡ ΒΕ τῆς HI, μείζων ἐστὶν καὶ ἡ Ζ. τῆς .1Θ,. εἰ δὲ 30 





$9. ὅπερ Hu, Ὁ AB (sed id in A expunctum), om. S 3. 10?" add. 
BS) 4. BET) «ΒΕΓ ^, ΒΕΗΓ Co (ut cap. 16 init.) 7. ἐπὶ τὸ 
E τῆι ἀπὸ τοῦ 4 bis scripta in AS, corr. Β 9. 40. τῶν ZK A, distinx. 
BS 44. τοῦ ΒΓῚ scilicet τμήματος: vide sphaer. 2, 9 20. τοῦ 
BKT ἐπὶ coni. Hu 34. ὅπερ BS, 0 A 35. i£?" add. B(S) 
37. “ΚΑ Hu, 4M.4 ABS, om. Co 29. ἡ om. AS, add. B 
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circumf. £x; — circumf. δϑ **); ergo 
circumf. £x *» circumf. à; itaque etiam (elem. 6, 58) 
L say *» L βαδ, q. e. d. 


XIV. Duo maximi circuli αβγ Bey invicem se secent, sit- Prop. 


que circuli ey polus d, et describantur maximi circuli à 
09 circulum βὲγ secantes in punclis & ἢ, et aequales sint 
circumferentiae 8s yy; demonstretur rectam a δ ad ς aequa- 
lem esse rectae a ὃ ad y. 

Cireumferentia ey bifariam secetur in puncto x, et per 
ὃ x describatur maximus circulus óxA. Quoniam circumfe- 
rentiae βὲ ny, itemque ex xy inter se aequales sunt, tota 
igitur Bx ipsi xy aequalis est. lam quia per bipartitam sec- 
tionem circumferentiae gepy et polos circuli «gy descriptus 
est maximus circulus óxÀ, hic igitur etiam per polos circuli 
Bsy transibit!) ad eumque rectus erit2. lam quia in circuli 
f*xy diametro quae a x initium habet circuli circumferentia 
κα ad rectos angulos insistit, eaque circumferentia in puncto 
d secta est, et circumferentiae &x xo aequales sunt, propler 
sphaer. 2, 12 igitur recta a ὃ ad 8 aequalis est rectae a ὃ 
ad η, 4. e. d. 

XV. Sint maximi circuli ay βεηγ, «t sit circuli ay 
polus d, et maximi circuli de£ ὅχλ δηϑ ita describantur, ut 
circumferentia &xz in puncto x bifariam secetur; dico primum, 
si circumferentiae ge ny aequales sint, etiam CA 49 aequales 
esse, tum, si βὲ maior sit quam sy, etiam LÀ maiorem esse 

**) Propter elem. 3, 26, quoniam, iunctà 3e, anguli ηϑὲ ϑεδ ae- 


quales sunt; hic igitur habemus conversum illud lemma, quod ad 
propos. 42 adnot. ! breviter attigimus. 

4) Utitur scriptor et hoc loco et paulo post, id quod Commandinus 
recle vidit, Theodosii sphaericorum libri Il. propositione 9 conversa, 
quae Graeco sermone sic fere sonuerit: ᾿δὰν ἐν oqetoc δύο κύχλοι 
τέμνωσιν ἀλλήλους, διὰ δὲ τῶν τοῦ ἑνὸς πόλων χαὶ τῆς διχοτομέας τοῦ 
τμήματος τοῦ ἑτέρου χύχλου μέγιστος κύχλος γραφῇ, ἥξει χαὶ διὰ τῶν 
τοῦ ἑτέρου πόλων. Ergo hoc loco, quia circuli «gy et sy invicem se 
secant, maximusque circulus dx4 et per polos circuli egy οἱ per bipar- 
titam sectionem (diyotouíar) circumferentiae alterius circuli, quae est 
inter puncta seclionis cum circulo efy, descriptus est, efficitur circulum 
ὄχλ etiam per polos circuli sy transire. 

4) Quoniam maximus circulus óxÀ circulum fey, per polos eius 
transiens, secat, eundem ad rectos angulos secat propter sphaer. 4, 45, 


Prop. 
48 


42:1 ΠΑΠΠΟΥ ΣΥΝΆΓΩΓΗΣ ^ 


Pann» ἐστὶν ἡ BE τῆς ΗΓ, ἐλάσσων ἐστὶν καὶ ἡ Z4 
τῆς “9. E 

Ἔστω γὰρ πρότερον ἡ BE τῇ HT ion: λέγω ὅτι καὶ 
ἡ ZA τῇ 40 ἴση ἐστίν. 

Ἐπεὶ γὰρ ἴση ἐστὶν ἡ BE τῇ ΗΓ, ἴση ἐστὶν καὶ ἡ ἀπὸ 
τοῦ 4 ἐπὶ τὸ E τῇ ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ τὸ H- 5 ἄρα πόλῳ 
τῷ 71 καὶ διαστήματι ἑνὶ τῶν 4E 4H. κύκλος γραφόμενος 
ἥξει zai διὰ τοῦ λοιγιοῦ σημείου. γεγράφϑω, καὶ ἔστω ὃ 
ΗΜΕ- ἔσται δὴ παράλληλος τῷ ΑΒΓ. ἐπεὶ οὖν δύο κύ- 
κλοι οἱ HME EKH τέμνουσιν ἀλλήλους, διὰ δὲ τῶν τοῦ τὸ 
ἑνὸς πόλων καὶ τῆς διχοτομίας τῆς Κὶ γέγραπται μέγιστος 
κύχλος ὁ 41ΚΑ, ἴση ἄρα ἐστὶν ἣ EM περιφέρεια τῇ ΜΗ 
πιδριφερδίᾳ. ἀλλ᾽ ἡ μὲν EM τῇ Z.4 ἐστὶν ὁμοία, ἡ δὲ 
MH τῇ 40: καὶ ἡ Z4 ἄρα τῇ .1Θ ἐστὶν ὁμοία. καὶ 
εἰσὶν τοῦ αὐτοῦ κύκλου" ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ Ζ4 τῇ .10, ὅπερ 15 
ἔδει δεῖξαι. 

17 ig. Ὑποκείσϑω δὴ τὸ αὐτὸ σχῆμα, xai ἔστω μείζων 
| ΒΕ τῆς ET, ἴση δὲ ἡ ΕΚ τῇ ΚΕ΄ λέγω ὅτι ἡ ΖΑ τῆς 
«19 μείζων. 





Νείσϑω s; BE ἴσι ἢ LM. καὶ γεγράφϑω μέγιστος 30 
κύκλος ὁ ΖΝ. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ ΒΕ τῇ MT. ἴση 
ἐσεὶν καὶ ἀπὸ νοῦ ., ἐπὶ τὸ E τῇ ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ τὸ M- ὁ 
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quam 423, denique, si βὲ minor sit quam vy, etiam LÀ mi- 
norem esse quam 49.  , | 
Primum enim aequales sint circumferentiae 8& my; dico 
eliam £A 49 aequales esse. | 
Quoniam enim ,Cireumferen- 
& tiae fe yy aequales sunt, propter 
superius lemma, etiam recta a ὃ 
ad & aequalis est rectae a ὃ ad η. 
Ergo circulus ex polo ὃ et inter- 
vallo de sive Óy descriptus etiam 
per alterum punctum transibit. 
Describatur, et sit 25; hic igi- 
Ἢ tur cireulo ay parallelus erit 
|l (sphaer. 2, 1). lam quia duo 
A circuli ἐμῇ &xr se invicem se- 
cant, ac per polos unius et bi- 
partitam sectionem x maximus circulus óxÀ descriptus est, 
hic igitur. etiam per. polos circuli &€x1 transit. (p. 495 adnot. 1) ; 
itaque circumferentiae eu μη aequales sunt (sphaer. 2, 9). 
Sed similis est eu circumferentiae GÀ, et μη circumferentiae 
À9 (sphaer. 2, 10); ergo etiam CA ipsi 49 similis est. Εἰ 
sunt eiusdem circuli; ergo aequales sunt CA 49, 4. e. d. 
XVI. lam eadem figura supponatur, et sit circumferentia 
Ps maior quam £y, et ex — x5"); dico GÀ maiorem esse quam 43. 
Ponatur circumferentia yu — fe, et describatur maximus 
circulus du». lam quia ge uy aequales sunt, propter lemma 
XIV recta a ὃ ad 8 acqualis est rectae a ὃ ad &; ergo cir- 








δ Haec ipsa verba statim docent fieri non posse, ut plane eadem 
figura in hac atque in superiore propositione supponatur; nam qui illic 
est circulus βεηγ hic transit in Beuy, et quae illic est yy hic sonat £y. 
In codicibus autem similis certe superiori figura ita exarata est, ut 
hemisphaerium, et quicunque in eo sunt circuli ac rectae, in planum 
circuli «8y proiecta sint, quae ratio, nisi aut absurdam aut minime 
perspicuam figuram describere libet, retineri non polest. ltaque Com- 
mandinum potius in figura delineanda secuti sumus. 


8. 9. ó HME Hu, ὁ HKE ABS, ὁ EMH voluit Co 140. οἱ HKE 
EMH ABS Co, corr. Hu. 15. τῇ .49 (post ἄρα) Co pro τῆι 46 


Prop. 
46 
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ἀρὰ πόλῳ τῷ 4 διαστήματι δὲ ἑνὶ τῶν 4E 4M κύκλος 
γραφόμενος ἥξει καὶ διὰ τοῦ ληιποῦ σημείου. ἐρχέσϑω, 
xai ἔστω ὁ XEM, καὶ εἰλήφϑω τὸ κέντρον τῆς σφαίρας 
τὸ O, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ ΟΔ'' ἔσται δὴ κάϑετος ἐπὶ τὸ τοῦ 
ZME κύκλου ἐπίπεδον ἱπόλος γάρ ἐστιν τὸ 4 τοῦ κύκλου), 5 
καὶ ἔσται τὸ κέντρον τοῦ MXE ἐπὶ τῆς .1O. ἔστω τὸ II, 
xai ἐπιζευχϑεῖσα ἡ EM ἐχβεβλήσϑω ἐπὶ τὸ T, xai ἣ OE 
ἐπὶ τὸ T, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ EO OPK ΠΡΡΣ ΠΗ HT. 











xai ἐπεὶ τὸ Π σημεῖον ἐν τῷ τοῦ ΜΙ͂ΣΕ ἐστὶν κύχλου ἐπι- 
πέδῳ, ἔστιν δὲ καὶ ἑκάτερον τῶν P X ἐν τῷ τοῦ MEE 
κύκλου ἐπιπέδῳ, τὰ τρία ἄρα σημεῖα ἐν τῷ κύκλῳ ἐστίν. 
πάλιν ἐπεὶ ὁ O4 ἐν τῷ τοῦ 4ΚΑ ἐπιπέδῳ ἐστίν, καὶ τὸ 
Π ἄρα ἐν τῷ τοῦ 4K.4 ἐπιπέδῳ ἐστίν. καὶ ἡ OPK εὐ- 
ϑεῖα" καὶ τὸ P ἄρα ἐν τῷ τοῦ ,1ΚΑ κύκλου ἐστὶν ἐπι- 
πέδῳ. ἔστιν δ᾽ ἐν αὐτῷ καὶ τὸ Σ' εὐθεῖα ἄρα ἐστὶν ἣ 15 
ΠΡΣ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ΠΗ͂Τ εὐθεῖά ἐστιν (τὰ γὰρ 
II T ἐν τῷ ἐπιπέδῳ ἐστὶν τοῦ EXM κύχλου" ἀλλὰ καὶ ἐν 
τῷ τοῦ 4HEO κύκλου ἐπιπέδῳ, καὶ τὸ Η δὲ κατ᾽ αὐτήν 
ἔστιν τὴν τομὴν τῶν ἐπιπέδων τοῦ ESM καὶ τοῦ 4X6 
κύκλου" εὐθεῖα ἄρα ἡ ΠΗΤῚ. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ EK 20 
περιφέρεια τῇ ΚΕ περιφερείᾳ, ἴση ἐστὶν καὶ γωνία ἡ 
ὑπὸ EOK τῇ ὑπὸ ΚΟΞ' ó ἄρα τῆς ΕΟ πρὸς OT λό- 
18 γος ὁ αὐτός ἐστιν τῷ τῆς EP πρὸς PT. ἐπεὶ δὲ ζητῶ 
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culus ex polo ὃ et intervallo de sive Óp descriptus ctiam per 
alterum punctum transibit Transeat, et si& sgu, et sumatur 
sphaerae cenirum o, et iungatur οὗ; haec igitur perpendicu- 
laris erit ad circuli eoge planum (sphaer. 1, 10; nam circuli 
ἐσμ polus est à), ideoque centrum eiusdem circuli erit in 
recta do. Siti z, et iuncta eg producatur ad τ, itemque 
iuncía οὗ ad τ, et iungantur &o ogx zo oa πὴ ys. ἂς 
quoniam et punctum zc el utrumque punctorum g o in cir- 
culi sg plano sunt, tria igitur puncta habemus in eodem 
circuli plano. Rursus quia recta οὗ in cireuli ὅκα plano est, 
punctum igitur πὶ in eodem est plano. Atque item recta oox ; 
ergo etiam o in circuli óxÀ plano est. Sed in eodem est 
punctum 3g; ergo zrgG0 recta est!). Eadem ratione etiam πηξ 
recla est (nam puncta z: τ sunt in plano circuli £94; sed 
eliam in plano circuli à59, et punctum ἢ est in ipsa sec- 
tione planorum circuli ἐσμ et 539; ergo recta est zzz). Et 
quia circumferentiae ἐκ x$ aequales sunt, est igitur 
L εοκ — L xo$; itaque (elem. 6, 3) 
&Q : Q$ — 60 : OT. 

Sed quia quaeritur, quae sit ratio circumferentiae 5A ad 49***, 

**) Quia recta £u communis est sectio circulorum eum Beuy, et 
punctum £ inter u » positum est, recta o£, quae est iu plano maximi 


circuli g&uy, producta concurrat oportet cum productá ἐμ, quod sec- 
tionis punctum a Pappo notatur z. 


4) Quoniam propter elem. 44, 3 duorum planorum communis sec- 
lio recta linea est, punctorum z Q 6, quippe quae planorum eap ὄχλ 
communia demonstrata sint, nulla alia positio esse potest nisi in com- 
muni circulorum sectione, id est in recta. 

***) Verba Graeca τίς ἡ Z.4 περιφέρεια τῇ 240. non. ipsam qui- 
dem proportionem, sed hanc minus definitam quaestionem significant : 
sitne 01 ΞΞ 19, an vero — 48. Nam id tantummodo agitur; neque 
certa proportionis formula ex hypothesi elici potest. Nos autem nibil 
impedivit, quin perspicuitatis causa ipsas proportionum formulas pone- 
remus, quas Graecus scriptor etiam hac de causa evitavit, quia for- 


mula " : T a geometrica ratione abhorrebat. 


3. ὃ EZM el 4. 5. τοῦ MXE coni. Hu 7. ἡ ΟΕ) ἡ IIH Co 
(δὶ vide adnot. ad Latina) 8. ἐπὶ τὸ T A! ex ἐπὶ so P. HH HT 
add. Hu 413—414. toU ./E.1 — τοῦ 4.1 — τοῦ ./E.1 AB cod. Co, 
corr. S Co — 16. 41. τὰ γὰρ IIT A, distinx. BS 
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τίς ἡ $Z4 περιφέρεια τῇ 40, τουτέστιν ἡ ΕΣ τῇ Σ ΣΗ, ζητήσω 
ἄρα τίς γωνία ἡ ὑπὸ ἘΠΡ τῇ ὑπὸ PIT. τίς ἄρα ὁ τῆς ἘΠ 
πρὸς ΠΤ τῷ τῆς EP πρὸς PT; ἀλλ᾽ ὁ τῆς EP πρὸς PT 
ὁ αὐτός ἐστιν τῷ τῆς EO πρὸς OT- ζητήσω ἄρα τίς ὃ 
τῆς ΕΟ πρὸς OT λόγος τῷ τῆς ΕΠ πρὸς IIT λόγῳ. ζη- 5 
τήσω ἄρα τίς ὃ τοῦ ἀπὸ ΕΟ πρὸς τὸ ἀπὸ OT λόγος τῷ 
τοῦ ἀπὸ ἘΠ πρὸς τὸ ἀπὸ IIT λόγῳ, καὶ ἐναλλὰξ τίς ὃ 
τοῦ ἀπὸ ΟΕ πρὸς τὸ ἀπὸ ἘΠ τῷ τοῦ ἀπὸ OT πρὸς τὸ 
ἀπὸ TII, καὶ διελόντι τίς ὁ τοῦ ἀπὸ ΟΠ πρὸς τὸ ἀπὸ TIE 
τῷ τοῦ ἀπὸ OII πρὸς τὸ ἀπὸ ΤΠ. τίς ἄρα τὸ ἀπὸ ΤΠ τὸ 
τῷ ἀπὸ ΠΕ; τίς ἄρα ἡ TII τῇ ΠΕ; ἀλλ᾽ ἡ ΠΕ τῇ ΠΗ͂ 

















lon: ἔχει δὴ σύγχρισιν" ἔστιν γὰρ μείζων. ἐπεὶ οὖν μεί- 
Luv ἐστὶν ἡ TII τῆς ΠΗ, τουτέστιν τῆς ΠΕ, ἡ ΠΟ ἄρα 
πρὸς ΠΕ μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ ΟΠ πρὸς JIT- καὶ 
τὸ ἀπὸ ΟΠ ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ ΠΕ μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ 15 
τὸ ἀπὸ ΟΠ πρὸς τὸ ἀπὸ ΠΤ. καὶ ἔστιν τὸ μὲν ἀπὸ EO 
ἴσον τοῖς ἀπὸ ΕΠ ΠΟ (ὀρϑὴ γάρ ἐστιν ἡ ὑπὸ ΕΠΟ γω- 
νέα), τὸ δὲ ἀπὸ TO τοῖς dnó TII IIO (ὀρϑὴ γὰρ ἡ ὑπὸ 
TIIO)* καὶ τὸ ἀπὸ ΟΕ ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ EII μείζονα λό- 
yov ἔχει ἤπερ τὸ ἀπὸ OT πρὸς τὸ ἀπὸ TIL. καὶ ἐναλλὰξ 
τὸ ἀπὸ EO πρὸς τὸ ἀπὸ OT μείζονα λόγον ἔχει ἤτιερ τὸ 
ἀπὸ ἘΠ πρὸς τὸ ἀπὸ ΤΠ. ἐπεὶ οὖν τὸ ἀπὸ ΟΕ πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΟΤ μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ ἀπὸ ΕΠ πρὸς τὸ ἀπὸ 
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id est εσ ad σὴ, quaeram igitur, quae sit ratio anguli £zro ad 
Qz*. Ergo quaenam est ratio?, 


€7t € . € 0 
27 :-—€.9 Sed demonstravimus — τε -*.; ergo quae- 
"T ρὲ ot or 
ram, quae sit 
€0 €7t . 
vr 4,5 80 Porro quaeram, quae sit 
to? tm? TED 
oda et vicissim 
t0? or? " to?—t7z?  orf?—7nti? 
—;:-5, el dirimendo ——;— : ——;— , id est 
en? z1? ἐπὶ nr? 
on? o7 
ib Ergo quaenam est 


t7? : πε itaque quaenam est τσ: zte? 
Sed πε aequalis est ipsi πῃ ; rectam autem πῇ comparare licet 
cum zz; nam ex cons(ructione est zzv *» πη. lam quia est 
7t S πῆ, id est 
» πε, est igitur (elem. 5, 8) 
07L : πὸ *» O7t : 7t* ; itaque etiam 
071? : πε» 0n? ; πτἬ, id est componendo (VII propos. 5) 
ὍΝ σα σιν 
RE » RTT itaque etiam (quia anguli £zro οπτ 
recti sunt) 
06? : πε *» 01? ; πε, et vicissim (VII propos. 5j 
o£? : 01? *» πεῖ: z1?; itaque etiam 
€0 : 0t ει: πε. Sed demonstravimus esse 
£0 : OT - 6&Q : QT ; crgo est 
&Q : QT 7» €7 : πε; itaque (adnot. 2) 
L eno 9 L 07; ergo 
circumf. eg *» circumf. gy. Sed est 


3) Hoc loco scriptor theoremate quodam utitur, quod facile ex 
elem. 6, 8 derivatur. Nam si in triangulo «gy 
a recta «d ad basim ducla angulum « bifariam secet, 


est 8d : δγ — fa: «y. lam si ae ita ducatur, ut 

/ N ^ sit [. Bae  { c«y, lit igitur Be : ἐγ» 80 : y, ita- 

-. . que eliam fe: ey ^? Be: «y. Paulo post conver- 

y d € / sum theorema adhibetur hunc in modum: si sit 


Bs : &y fa : ay, esse eliam {, Bae Ὁ [ cay. 


41.9. τέὴ ZA περιφέρεια τῆς «00 — τῆς CH — τί γωνία -- τῆς 
ὑπὸ PIIT ABS, corr. Co 8. τὸ ante ἀπὸ Ell add. ΒΞΞ 9. τὸ om. 
ABS, add. Hu (conf. ad p. 505, 7) 40. πρὸς τὸ ἀπὸ TII | πρὸς ἀπὸ III 
ΑΒ, πρὸς ἀπὸ ἐπ S, corr. Co 12. δὲ voluit Co 33. λόγον add. BS 
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TII, καὶ ἡ ΕΟ ἄρα πρὸς OT μείζονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ 
ἘΠ πρὸς ΠΤ. ἀλλ᾽ ὡς ἡ ΕΟ πρὸς OT, οὕτως ἡ EP πρὸς 
PT- ἡἣ EP ἄρα πρὸς PT μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ 5 ἘΠ 
πρὸς IIT. διὰ δὴ τοῦτο μείζων γωνία ἡ ὑπὸ ἘΠΣ τῆς 
ὑτιὸ ΣΠΤ᾽ μείζων ἄρα $ ΕΣ περιφέρεια τῆς SH περι- ὃ 
φερείας. ἀλλ᾽ ἡ μὲν ἘΣ τῇ Ζ.1 ἐστὶν ὁμοία, ἡ δὲ SH 
τῇ .1Θ᾽ μείζων ἄρα ἐστὶν ἡ Z1 τῆς 790, ὅπερ: — 

ιζ΄. AAA. ἔστω ἡ ΖΑ͂ ἴση τῇ .44Θ' λέγω ὅτι ἐλάσσων 
ἐσεὶν ἡ EK τῆς ΚΕ. 

Ἐπεὶ γὰρ ἴση ἐστὶν ἡ Ζ, τῇ 440, ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ τὺ 
EIIZ τῇ ὑπὸ ZIIT: ὁ ἄρα τῆς ΕΠ πρὸς ΠΤ λόγος ὁ αὖὐ- 
τὸς ἐστιν τῷ τῆς EP πρὸς PT. ἐπεὶ δὲ ζητῶ εἰς περι- 
φέρεια ἣ EK τῇ ΚΞ, ζητήσω ἄρα τίς γωνία ἡ ὑπὸ EOK 
τῇ ὑπὸ KOT: ζητήσω ἄρα τίς ὃ τῆς ΕΟ πρὸς OT λόγος 
τῷ τῆς EP πρὸς PT λόγῳ. ἀλλ᾽ ὃ τῆς EP τιρὸς PT λό- 1ὃ 
ἴος ὃ αὐτός ἐστιν τῷ τῆς ΕΠ πρὸς IIT: ζητήσω ἄρα τίς 
ὁ τῆς ΕΠ πρὸς ΠΤ τῷ τῆς ΕΟ πρὸς OT: ἔχει δὲ σύγ- 
χρίσιν. ἐπεὶ οὖν ἣ ΕΟ πρὸς OT μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ 
ἡ ἘΠ πρὸς IIT (τοῦτο γὰρ προδέδεικται), ἀλλ᾽ ὡς 7) ΕΠ 
πρὸς IIT, οὕτως ἡ EP πρὸς PT, ἡ EP ἄρα πρὸς PT20 
ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ ΕΟ πρὸς OT. διὰ δὴ τοῦτο 
ἐλάσσων ἐστὶν ἡ ὑπὸ EOK τῆς ὑπὸ KOT- ἐλάσσων ἄρα 
περιφέρεια ἡ ΕΚ τῆς KA, ὅπερ: — 


wj. Τεμνέτωσαν ἀλλήλους δύο μέγιστοι κύκλοι ot ΑΒΓ 
ΒΡΓ,, καὶ ἔστω ὁ πόλος τοῦ ΑΒΓ κύχλου Ó 47, καὶ yt-25 
γράφϑωσαν μέγιστοι κύκλοι οἱ 42 40 4. 4N, καὶ ἔστω 
ἴση ἡ ΕΞ τῇ IIM: λέγω ὅτι, εἰ μὲν ἴση ἐστὶν ἡ BE τῇ 
MT, ἴση ἐστὶν xoi ἡ ZO τῇ .1Ν, εἰ δὲ μείζων ἐστὶν ἡ 


8. (?" add. B(S) 49—14. r£ περιφέρεια — τέ γωνία — τῆς 
ὑπὸ KOT ABS, corr. Co 45. λόγῳ — πρὸς PT om. S λόγος 
add. Hu auctore Co 4146. ὁ add. ΒΒ. 24. «?" add. B(S, 486. ZZ 
4.1 46 ABS, transposuit Co — 4N Co, NA AB; sed cum N in A si- 
mile sit H, in S migravit nó (similiter posthac vs. 38 et p. 503, 4, ubi 
ΑΝ AB, iq S) 
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circumf. eg — circumf. CA, et 
circumf. o — circumf. 49; ergo 
circumf. LÀ *» circumf. 49, q. e. d. 
XVIL. Sed, reliquis munentibus, sit ζλ — A9; dico esse Prop. 
€x « xb. " 








Quoniam enim est ζλ — 49, id est ἐσ — σὴ, anguli igi- 
tur eng σπτ aequales sunt; itaque propter elem. 6, 3 est 
ἐπ: πτπεερτρτ. Sed quia quaero, quae circumferentiae 
&x sif ralio ad circumf. x5, quaeram igitur, quae anguli &ox 


sit ratio ad angulum xoz. Ergo quaeram, quae sif ratio 
to ἐρ 


: Sed statim demonstravimus esse t€ — 9"; 
r^r τ on 
quaeram igitur, quae sif 
£o ἐπ i : J 
vm Haec autem inler se comparari posse superiore 
lemmate demonstravimus. am quia est 
&0 : 0T 7» Ert : πτ, alque 
ἔπ: πε τὸ ερ : QT, est igitur 
&g- Qr « εο: 07. Ergo est 
L eox « L xor; itaque etiam 
circumf. ex « circumf. x5, 4. e. d. 
XVIII. Duo maximi circuli eg; ggy invicem se secent, Prop. 
et sit circuli aBy polus d, et describantur maximi circuli d£ " 


ὅϑ dà ὃν, sitque εξ τὸ πμ; dico, si primum sit βὲ — uy, 
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ΒΕ τῆς MI, μείζων ἐστὶν 5 ΖΘ τῆς .Ν, εἰ δὲ ἐλάσσων 
ἐστὶν 1. BE τῆς MT, ἐλάσσων ἐστὶν ἡ ΖΘ τῆς AN. 
€ » € 
Yztoxelo9c ἴση ἡ 
BE τῇ MI ἴση ἄρα 
ἐστὶν ἡ ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὸὶ ὃ 
τὸ M τῇ ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ 
M € » , “- 
τὸ E: ὁ ἄρα πόλῳ τῷ 
4 διαστήματι δὲ &vi τῶν 
AE 4M κύκλος γραφό- 
ΔΙ, 4 A ^v 
μένης ἔξει καὶ διὰ vob 10 
λοιποῦ σημείου. γεγρά- 
φϑω, καὶ ἔστω 0 ETM, 
καὶ τειμήσϑω δίχα ἡ 
EH τῷ P, xai γεγρά- 
φϑω διὰ τῶν 4] P ué-15 
γιστος κύκλος ὁ Α͂ΡΣ. 
' s X 2. ὁ ν c 
χαὶ ἐπεὶ ἰσῃ ἐστὶν i|, 
ard - ) M i € - » , et 4 € 
EZ τῇ ΠΗ͂, ἀλλὰ xai ἢ BE τῇ MF ἴση ἐστίν, ὅλη aga ἡ 
ΒΞ τῇ LII ἴση ἐστίν. ἴση ἄρα ἡ ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ τὸ Ξ τῇ 
ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ τὸ Π. πόλῳ οὖν τῷ 4 διαστήματι δὲ )υ 
ἑνὶ τῶν 4Ξ ATI κύκλος γεγράφϑω ὃ ΞΟΠ. καὶ ἐπεὶ ἴση 
ἐστὶν ἡ XO τῇ ΟΠ, ἀλλ᾽ ἡ μὲν EO τῇ ΘΣ ἐστὶν ὁμοία, 
ἡ δὲ ΟΠ τῇ Σ.1 ἐστὶν ὁμοία, καὶ ἡ OX ἄρα τῇ Σ.1 ἐστὶν 
ς , M *,? 4 lod 3 ev , » » & € 4^ 
ὁμοία. καὶ εἰσὶν τοῦ αὐτοῦ χύχλου" ἴση aga ἐστὲν ἡ ΘᾺ 
τῇ X44. πάλιν ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΕΒ τῇ ΓΙΗ͂, ἴση ἐστὶν 25 
καὶ ἡ ZZ τῇ ΣΝ: καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ ΖΘ λοιπῇ τῇ Ν( ἐστὶν 
ἴση, 016: “- 
21 “λλὰ δὴ ὑποκείσθω τὸ αὐτὸ σχῆμα, ἔστω δὲ μείζων 
ἡ BE τῆς ΓΞ, ἴση δὲ ἡ EY τῇ ἘΨ, καὶ γεγράφϑω διὰ 
τῶν 4 V χύχλος μέγιστος ὁ PK: λέγω ὅτι μείζων 30 
ἐστὶν ἡὶ ΖΘ τῆς .10. 
ΜΚατεσχευάσϑω γὰρ τὸ σχῆμα ὁμοίως τοῖς ἐπάνω, καὶ 
3. τῆς .4N in A prima manus mutavit in τῆς «ΤΗ͂, quod propa- 
gatum est in S, τῆς ἀμ B 8. διαστηήματι ἃ 45. τῶν 4Ρ A, di- 
stinx. ΒΒ 26. τῇ og S ἄρα add. Hu. Aozíom.S τῇ ηλ 8 
38. initio &*^ add. B(S; 80. τῶν P A, distinx. BS 
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esse etiam C9 — ὧν; tum, si sit Be »» uy, esse L9 o» ἂν; 
denique, si sit ge « uy, esse C9 « ἂν. 

Supponatur primum βὲ — uy; ergo propter propos. 44 
recla a ὃ ad e aequalis est rectae a ὃ ad 4; itaque circulus 
ex polo ὃ et intervallo δὲ sive dg descriptus etiam per alte- 
rum punctum transibit. Describatur, sitque ez, et circum- 
ferentia £z bifariam secetur in puncto g, et per ὃ o descri- 
batur maximus circulus dp. lam quia est δὲ — zu, et 
Bs — uy, etiam tota βξ toti zy aequalis est; ergo propter 
propos. 44 recta a ὃ ad E aequalis est rectae a d ad z. lam 
ex polo d et intervallo d sive ὅτε describatur circulus £ozr. 
Et quia est 

£o — o, et Eo — 90, et oz: — σλ, est igitur etiam 

36 — σλ. Et sunt eiusdem circuli cireumferentiae; ergo est 
À. Rursus quia fe — uy, est igitur 
ü 0»; itaque per subtractionem 
L9 τ ἀν, q. e. d. 

lam vero eadem figura supponatur!), et sit fe »» £y, et Prop. 
εὖ — ψξ, et per δ ψ describatur maximus circulus ὄψκχλι; " 
dico esse ζϑ.» λο. 








Construatur enim figura similiter ac supra, et quia ae- 
quales sunt circumferentiae sv ψξ, ideoque (elem. 5, 27) 
4) Conf. supra p. 495 adnot. *. 
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ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ EMIT γωνία τῇ ὑπὸ XIIP, ἔστιν ἄρα 
ὡς τὸ ἀπὸ ῬΠ πρὸς τὸ ἀπὸ ΠΕ, οὕτως τὸ ὑπὸ ΤΡΧ πρὸς 
τὸ ὑπὸ XET. καὶ ἐπεὶ ζητῶ τίς ἡ ΖΘ περιφέρεια τῇ 40, 
τουτέστιν ἡ ΕΗ τῇ ΚΦ, ζητήσω ἄρα τίς γωνία ἡ ὑπὸ EST. 
γωνίᾳ τῇ ὑπὸ XXP- ζητήσω ἄρα τίς ὁ τοῦ ἀπὸ ΕΣ πρὸς 5 
τὸ ἀπὸ ΣΡ λύγος τῷ τοῦ ὑπὸ XET πρὸς τὸ ὑπὸ ΤΡΧ, 
τουτέστι τῷ ἀπὸ ΕΠ πρὸς τὸ ἀπὸ ΠΡ. ἔχει δὲ σύγκρισιν. 
καὶ ἔστιν ὃ τοῦ ἀπὸ Ell πρὸς τὸ ἀπὸ ΠΡ μείζων τοῦ ὃν 
ἔχει τὸ ἀπὸ ἘΣ πρὸς τὸ ἀπὸ ΣΡ. ὁμοίως γὰρ τῷ ἐπάνω 
δείξομεν. ἀλλ᾽ ὡς τὸ ἀπὸ ἘΠ πρὸς τὸ ἀπὸ ΠΡ, οὕτως 10 
τὸ ὑπὸ XET πρὸς τὸ ὑπὸ TPX. τὸ ἄρα ὑπὸ XET πρὸς 
τὸ ὑπὸ ΤΡΧ μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ ἀπὸ ἘΣ πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΣΡ. διὰ δὴ τοῦτο μείζων ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΕΣΤ τῆς ὑπὸ 
ΧΣΡ. μείζων ἄρα ἡ ΖΘ περιφέρεια τῆς 40. περιφερείας. 

22 Ἔστω δὴ ἴση ἡ .10 τῇ ΖΘ’ λέγω ὅτι ἐλάττων ἐστὶν 15 
ἡ EY τῆς "WE. 








Ἐπεὶ γὰρ ἴση ἐστὶν περιφέρεια ἡ ΖΘ τῇ .10, ἴση ἄρα 
ἔσται καὶ ἡ ΕΗ περιφέρεια τῇ ΚΦ (ὁμοία γὰρ ἡ μὲν ΖΘ 
τῇ EH, ἡ δὲ 40 τῇ KQ), ὥστε καὶ γωνία ἡ ὑπὸ EXT 
τῇ ὑπὸ ΧΣΡ ἐστὶν ἴση" ὁ ἄρα τοῦ ἀπὸ XE πρὸς τὸ dn?» 
ΣΡ λόγος ὃ αὐτός ἐστιν τῷ τοῦ ὑπὸ ΧΕΤ πρὸς τὸ ὑπὸ 
TPX. ἐπεὶ δὲ ζητῶ τίς ἡ EY τῇ WE, ζητήσω ἄρα τίς ὃ 
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L &v — L χπρ, est igitur propter propos. 42 
πρὶ: πεὶ — τρ QX : q8-6t. Et quia quaero, quae sit 
ralio cireumferentiae 

L9 : Ào, id est ey : xg, quaeram igitur, quae δὴ 

L ἐστ : L x09; itaque quaeram, quae sit ratio?) 

Hm ΧΕ: id est LE t7. Haec autem inter se com- 

cQ' TOo-ox op? ᾿ ng" 
parari possunt; similiter enim ac supra (p. 
499) demonstrabimnus esse 





ἐπὶ eg? . . 
—3,.  —,. Sed demonstravimus etiam 
"0 σρ3 

en? ει 

Tm aoc, ergo est 

70 TO: 0X 


χει εἴ : tQ: Qxy Ὁ &0? : 0Q?; itaque propter propos. 13 
L εσε *» [ yog. Ergo est 
circumf. en » circumf. xq, id. esl 
circumf. $9. »» circumf. 4o. 
lam sit circumferentia 4o τὸ C9; dico esse ev « ψξ. 
Quoniam enim circumferentiae C9 4o aequales sunt, et 
C9 similis cireumferentiae δὴ, et Ào similis ipsi xq, aequales 
igitur sunt cireumferentiae δὴ xq; ilaque est etiam (elem. 
à, 27) 
L ἐστε τ ἰ yog. Ergo propter propos. 12 est 
2: gg? — χει δὲ : tQ: oy. Sed quia quaero, quae sit 
ratio &v : V5, quaeram igi- 


2) Ex huius libri propositione 42, collata etiam propos. 13, facile 
derivatur lemma huius :iodi: si extra triangulum στχ ad productam 
basim rectae σὲ σρ ita ducantur, ut sit ( ear —— [, yao, esse etiam 
X66 : rg: oy Z e? : ag?.. Et conf. supra p. 499 adnot. 2. 


— —— — ———— 


$. τὸ (ante ἀπὸ ΠΕῚ add. Hu auctore Co 3—5. τί ἡ ΖΘ “-- τῆς 
440 -- τῆς ΚΦ — ἄρα τί --- γωνίας τῆς ABS, corr. Co 4. γωνέα 
ἡ ὑπὸ et 6. λόγος A? in rasura 7. ró om. ABS, item posthac usque 
ad finem cap. 23 saepius ante ἀπὸ in formula quadrati; semel etiam 
(p. 506, 3) ante ὑπὸ in formula rectanguli 42. τὸ ante ἀπὸ ΣΡ add. 
S, item p. 506, 4. 4 47. τῆι 40. ABS, corr. Co $0. τῆι ὑπὸ XEP 
ABS, corr. Co 34. 293. πρὸς τὸ ὑπὸ TPC ABS, corr. idem 29. τί 


ἡ EY τῆς W'A ABS, corr. idem 
Pappus II. 33 


Prop. 
0 
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τοῦ ἀπὸ ἘΠ πρὸς τὸ ἀπὸ ΠΡ λόγος τῷ τοῦ ὑπὸ XET 

πρὸς τὸ ὑπὸ TPX, τουτέστιν τῷ τοῦ ἀπὸ ΕΣ πρὸς τὸ ἀπὸ 

ΣΡ. ἔχει δὲ σύγχρισιν.. ἐπεὶ οὖν τὸ ἀπὸ ΕΠ πρὸς τὸ ἀπὸ 

ΠΡ μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ ἀπὸ ΕΣ πρὸς τὸ ἀπὸ ΣΡ, 

τουτέστιν ἤπερ τὸ ὑπὸ XET πρὸς τὸ ὑπὸ TPX, xai τὸϑ 
ὑπὸ XET ἄρα πρὸς τὸ ὑπὸ TPX ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἥπερ 

τὸ ἀπὸ ΕΠ πρὸς τὸ ἀπὸ ΠΡ. διὰ δὴ τοῦτο ἐλάσσων ἐστὶν 

ἡ ὑπὸ EIIT τῆς ὑπὸ XIIP: ἐλάσσων ἄρα ἡ EY τῆς ΞΨ, 

ὅπερ: —- 

23 ιϑ΄. Ζεδειγμένων δὴ τούτων ἑξῆς ἀποδείξομεν εἰς 010 
ταῦτα ἐλήφϑη. "àv ἐπὶ μεγίστου χύκλου ττεριφερείας ὃ 
πόλος ἢ τῶν παραλλήλων καὶ τοῦτον τέμνωσιν δύο μέγιστοι 
χύκλοι, ὧν ὃ μὲν εἷς τῶν παραλλήλων, ὁ δὲ ἕεερος λοξὸς 
πρὸς τοὺς παραλλήλους, ἀπὸ δὲ τοῦ λοξοῦ κύκλου ἴσαι 
περιφέρειαι ἀποληφϑῶσιν ἑξῆς ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη τοῦ με- 18 
γίστου τῶν παραλλήλων, διὰ δὲ τῶν γενομένων σημείων 
καὶ τοῦ πόλου μέγιστοι κύκλοι γραφῶσιν, ἀνίσους ἀπολή- 
Ψψονται περιφερείας τοῦ μεγίστου τῶν παραλλήλων, καὶ 
μείζονα ἀεὶ τὴν ἔγγιον τοῦ μεγίστου χύκλου τοῦ ἐξ ἀρχῆς 
τῆς αἀπτώτερον᾽. 20 

24 "Ev9aóe οἴονταί τινες προσκεῖσϑαι τὸ πρὸς ὀρϑάς, 
ἐπειδὴ xai εἰς τὸ τιρὸ αὐτοῦ ἀποδείχνυται ἐν τοῖς εἰς τὰ 
σφαιρικὰ λαμβανομένοις ὅτι δεῖ προσκεῖσθαι τὸ πρὸς ὀρϑας. 

Ea» γὰρ ἐχθώμεϑα τὸν διὰ τῶν πόλων τῆς σφαίρας 
τὸν J4BI'4 καὶ τοὺς τέμνοντας αὐτὸν δύο μεγίστοις κύ- 38 
χλους τοὺς ΒΕΔ ΑΕΓ, ὧν τὸν μὲν BEA τῶν παραλλήλων, 
τὸν δὲ .4EI' λοξὸν πρὸς τοὺς παραλλήλους, xoi ἀπολά- 
βωμεν ἀπὸ τοῦ .4ED ἴσας τὰς ZH HO, καὶ γράψωμεν 
διὰ τῶν Ζ Η Θ᾽ παραλλήλους τῷ ΒΕ4,,, οὐ πάντως 


2. τῷ τοῦ Hu pro τὸ 40. 19" add. Hu 44. ἐὰν — 40. ἀπώ- 
τερον paucis admodum mutatis (quae nos hic adnotamus) repetita sunt 
e Theodosii sphaer. 8, 6. 43. post χύχλοι apud Theodosium vulgo 
additur πρὸς og9ac 46. διὰ δὲ) καὶ δεὰ Theodos. 418. post παρ- 
αλλήλων add. τὰς μεταξὺ αὑτῶν Theodos. 49. 40. ἔγγιον τοῦ ἐξ 
ἀρχῆς μεγίστου κύκλου τῆς πορρώτερον Theodos. 34. initio χ᾽ add. 
B (Paris. 2368) 39. τῶν ZIHO A, corr. BS 
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tur quae 5, ratio {. ὅπτ: [, χπρ, ac porro, 
quae sil rato!) 
m : tot, haec autem inter se com- 
720 σρ- 

parari possunt (ut supra p. 499 demonstra- 

tum est). lam quia est 
€? ; πρὶ *» 60? : og?, id est 

»- χε-ετ : 10: Qx, est igitur 

χει δε: 1Q- QX X 6&1? : zro?. Ergo propter propos. 45 est 
L ἐπε «; L xo; itaque 
circumf. ev «; circumf. y/5, 4. e. d.- 


&£n? — y&- ET 


— τ —— . id est 
"to^ τρῦρχ 


XIX. His igitur demonstratis exponemus, quem ad finem 
haec lemmala adsumpserimus. "Si in circumferentia maximi 
circuli", inquit Theodosius sphaer. 5, 6, "sit polus parallelo- 
rum, eumque circulum secent duo maximi circuli, quorum 
alter sit unus parallelorum, alter autem obliquus ad paral- 
lelos, atque ab obliquo circulo aequales circumferentiae dein- 
ceps ad easdem partes maximi illius paralleli abscindantur, 
el per puncta quae ita fiunt ac per polum maximi circuli 
describantur, hi inaequales circumferentias a maximo paral- 
lelo abscindent, et maior quidem semper erit ea quae pro- 
pior est primario maximo circulo, quam illa quae remotior". 


Hic nonnulli verba "ad rectos angulos" addenda esse 
existimant, quoniam item ad quintum eiusdem libri theorema 
inter lemmata, quae ad spbaerica adduntur, eadem verba 
"ad rectos angulos" deesse non posse demonstretur. 


Nam si circulum αβγὸ per polos sphaerae fransewntem Prop. 
et duos maximos circulos βεδ «ey eum secantes exponamus, M 
quorum alter βεὸ sit unus parallelorum, alter autem aey ob- 
liquus ad parallelos, et a circumferentia «e aequales portiones 
Cp ηϑ abscindamus, et per puncta 5 9 9. circulos ipsi βεὸ 
parallelos describamus, hi non utique secabunt circumferen- 


4) Conf. p. 505 adnot. 2. Quae autem hoc loco nos addidimus, 
ea Graecus scriptor omisit, quoniam in superiore propositione eadem 
iam tractata sunt. 

33* 
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3 
τέμνουσιν τὴν 4B περιφέρειαν (ἐὰν δὴ ἢ ἡ 4E. μὴ μείζων 
Ύ - 
τετραγώνου). εἶτα ἀποδείχνυται ἐν τοῖς εἰς τὰ σφαιρικὰ 
4 - , 35 3 
ζτι τὸ πρὸς ὀρϑὰς κεῖται, ἵνα ἢ τετραγώνου. εἶτα τὸ αὐτὴ 





οἴονται προσκεῖσθαι τῷ ς΄ ϑεωρήματι, διότι διὰ vob πρὸ 


αὐτοῦ, φασιν, δείκνυται [ἐκεὶ δὲ χρήσιμόν ἐστιν τὸ πρὸς 5 


ὀρϑάς). ἔστιν δὲ τοῦτο σφόδρα εἰ ηϑες ἐρεῖ γάρ vig “᾿ οὐχὶ 
διὰ τοῦ τιρὸ αὐτοῦ, ὅπου χρήσιμον ἣν αὐτοὺς προσϑεῖναι, 
τοῦτο δεικνύεις" πάντως οὖν καὶ ἑτέρα δεῖξις 7) μὴ προσ- 
χρησαμένη τῷ πρὸ αὐτοῦ δείξει τὸ προκείμενον". ἔνιοι δὲ 
οἴονται διὰ τοῦτο προσκεῖσθαι" γράψαντες γὰρ παραλλή- 
λους κύκλους καὶ ϑέντες vij KH ἴσην τὴν Η.1 xai διὰ τοῦ 
44 γράψαντες παράλληλον κύκλον τὸν ,,ΔΞ λέγουσιν “ ἐπεὶ 
οἱ AED AEB τὸν A4BUA πρὸς ὀρϑὰς τέμνουσιν, τετρα- 
γώνου ἄρα ἐστὶν ἡ EB: ἐλάσσων ἄρα τετραγώνου ἡ 4E 


0 


d 3 ^ ΕΝ 
τοῦ ἰδίου κύχλου᾽᾽, ἵνα εἴτιωσιν “ἐπεὶ οὖν χύχλου τοῦ EO15 


ἐπὶ εὐθείας τῆς ἀπὸ Ξ' ὀρϑὸν τμῆμα ἐφέστηχε τὸ E καὶ 
τὸ συνεχὲς αὐτῷ, καὶ διήρηται ἡ τοῦ ἐφεστῶτος περιφέρεια 


4. τεμοῦσιν coni. Hu auctore Co δὴ Hu pro μὴ 9. τετρα- 
γώνου) in promptu est τεταρτημορίου coniicere; at scriptor et hoc loco 
el passim posthac τετραγώνου circumferentiam eam appellat quam la- 
tus quadrati circulo inscripti subtendit 3. εἶτα τὸ αὐτὸ Hu, elg δὲ 
τοὺς διὰ τῶν πόλων ABS, alii autem ad rectos angulos Co 4. ς΄ Α, 
s B, ἕχτῳ 8 5. 6. ἐχεῖ --- ὀρϑάς inlerpolatori quidam addidisse vi- 
detur ex vs. 7 5. ἐστι» τὸ Hu auctore Co pro ἐν τῷ 7. αὐτοὺς 
forsitan "interpretes theorematis" significet; αὐτὸ voluit Co 
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tiam af (secant scilicet, si «€ non maior sit quadrante). lta- 
que in /emmatis ad sphaerica ostenditur verba " ad rectos an- 
gulos" propterea apposita esse, ul circumferentia ee quadran- 
lis esse significelur. Proinde eadem sexto theoremati addenda 
esse opinantur, quoniam id ipsum, inquiunt, ex quinto de- 
monstratur. Hoc autem perquam ineptum est; nam ivre ali- 
quis contra dixerit: "minime ex quinto, ubi opus eral ea 
verba apponere, sextum theorema demonstres necesse est; nam 
sine dubio alia etiam demonstratio, quae non innitatur su- 
periore /heoremote, efficiet id quod propositum est". Alii 
vero eadem verba his de causis adiicienda esse censent. Post- 
quam enim parallelos circulos descripserunt et circeumferentiae 

κῃ aequalem 74 


e zu 
"7 ^ posuerunt οἱ per 
-- À parallelum cir- 


ii culum ἀξ descrip- 
UNE serunt, sic dicunt: 

ἐ ὃ n "quoniam maximi 
m ὃ circuli aey βεὸ 

| maximum αβργὸ 
ad rectos angulos 

N secant, circumfe- 
N rentia igitur βὲ 

. quadrantis — est; 

ergo circumferen- 

7 lia A5 minor est 

quadrante circuli 4$" ; quae praemitiunt, ut pergere possint hunc 
in modum : " quoniam circulo £9 in recta ἔν perpendiculare 


δ) Ad ea quae totà propositione 241 traduntur una tantummodo 
tigura in codicibus exstat similis illi quam Theodosius sphaer. 3, 6 
exhibet; at quinque demum figuris appositis quae supra nosira con- 
iectura descriptae sunt, verba et Pappi et eorum, contra quos disputat, 
denique etiam interpolatoris cuiusdam, perspicua facta sunt. Atque 
hoc quidem loco nos, litteris μὲν addilis, circulum &Au» plenum de- 
scripsimus ; ilaque breviter "in recta ἔν", id est in recta quae circulo- 
rum ανξγ ξλμν sectionis puncta iungit, diximus pro Graecis ἐπὶ εὖ- 
ϑείας τῆς ἀπὸ E. ltem paulo post segmentum &uv appellavimus quod 
Graecus scriptor obscurius τμῆμα τὸ A.1 x«l τὸ συνεχὲς αὐτῷ signiti- 
cat. Ceterum ubique proxima propositio 22 conferenda est. 
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εἰς ἄνισα κατὰ τὸ .1, καὶ ἔστιν ἐλάσσων ἢ ἡμίσεια ἡ .1, 
ἡ ἄρα ἀπὸ τοῦ AH ἐπὶ τὸ .1 ἐλαχίστη ἐστὶ ττασῶν᾽". εἰς 
τοῦτ᾽ οἴονται χρήσιμον εἶναι τὸ πρὸς ὀρϑάς, ἵνα ἡ EL 
ἐλάσσων ἢ ἢ ἡμίσεια τοῦ ἐφεστῶτος τμήματος. ἔστιν δὲ 
τοῦτο εἰκαῖον. ἐάν τε γὰρ μείζων ἡ ἢ ἡμίσεια ἐάν τεῦ 
25 ἐλάττων ἢ ἡμίσεια, γίνεται τὸ προκχδίμενον. ἐὰν γὰρ εἰς 
κύχλον, ὡς τὸν IIO, διαχϑῇ τις εὐθεῖα παράλληλος τῇ 
διαμέτρῳ τῇ ἀπὸ τοῦ Θ, 
ὥσπερ ἡ ἀπὸ τοῦ FH, κοινὴ 
τομὴ τῶν ILE A5, καὶ ἐπ᾿ 10 
αὐτῆς τμῆμα ἐπισταϑῇ, ὡς 
τὸ Ξ.1, καὶ ἐπ᾽ αὐτοῦ τυ- 
χὸν σημεῖον ληφϑῇ, ὡς τὸ 
^4, ἡ ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ τὸ 3 
ἐλάσσων ἐστὶν πασῶν τῶν 15 
ἀπὸ τοῦ .1 πρὸς τὴν με- 
ταξὺ τῆς τε διαμέτρου καὶ 
τῆς παραλλήλου αὐτῇ προσ- 
πιπτουσῶν εὐϑειῶν, ὡς 
ἑξῆς δείξομεν" ὥστε οὐδὲ διὰ τοῦτο προσετέϑη ἂν τὸ πρὸς 20 
ὀρϑάς [ἀλλ᾽ ἐπειδὴ συμβαίνει, ὅταν μὲν ἡ AE τετραγώνου ῇ, 
μείζονα πάντως γίνεσϑαι τὴν ΟΠ τῆς ΠΡ, ὅταν δὲ μείζων 
ἢ ἐλάττων ἢ, ποτὲ μὲν ἡ ΟΠ τῆς PII μείζων, ποτὲ δὲ 
ἐλάσσων ἔσται, ποτὲ δὲ ἴση αὐτῇ" τοῦτο γὰρ ἑξῆς]. 
26 κ΄. Ἔστω δὲ νῦν δεῖξαι τὸ λημμάτιον τὸ λαμβανόμεδνον 25 
εἰς αὐτό. 

Ἔστω κύκλος ὃ ΑΒΓ, διάμετρος δὲ ἡ ΒΓ, καὶ ταύτῃ 
παράλληλος ἡ 4E, καὶ ἐπὶ τῆς 4Ε εὐθεῖας τμῆμα ἐφε- 
στάτω τὸ 4ΖΕ ὀρϑὸν πρὸς τὸν ABD, καὶ εἰλήφϑω ἐπ᾽ 
αὐτῆς τυχὸν σημεῖον τὸ Ζ, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ ΖΩ͂" λέγω ὅτι 30 
T Z4 οὐ μόνον ἐλαχίστη ἐστὶν τῶν πρὸς τὴν AB περιφέ- 
5. ἢ (ante qu£.) Hu auclore Co pros — 4. 2. ἡ 4X ἡ Hu pro ἡ 
AH δ. γὰρ om. S 8. τῇ ἀπὸ τοῦ Θ᾽ huc transposuit Hu, cum 
in ABS vs. 40 post τῶν ΠΕ .1Ξ addita sint παράλληλος τῇ ἀπὸ τοῦ Θ 
48. εαυτὴῆε A(B), corr. S 40. 34. προσετέϑησαν oi ὀρϑοέ ABS, corr. 
Hu 34. ἀλλ᾽ — 34. ἑξῆς interpolatori tribuit Hu 38. ἡ OII Co 





LIBER VI. PROPOS. 2i. 511 


insisüt segmentum ξάμν, eiusque circumferentia inaequaliter 
divisa est in puncto ἃ, et portio ἀξ minor est quam dimidia 
pars (otius circumferentiae, recta igitur quae a À ad & ducitur 
omnium minima est" ἢ. Additamentum igitur " ad rectos an- 
gulos" ad hoc utile esse existimant, ut £A minor sit quam 
dimidia pars circumfereniiae segmenti constituti. At hoc ab- 
surdum est. Nam sive ξὰ maior sive mihor est quam dimi- 
dia, contingit id quod propositum est. Nam si in circulo, 
velut π, ducatur recta diametro zr9 parallela, velut 5»**), 
communis sectio circulorum 7zt»59 ἔμλν, in eáque segmen- 
tum velut ἔμλν constituatur, et in eo quodlibet punctum 4À 
sumatur, recta ἀξ minima est omnium a puncto ἃ ad 
circeumferentiam quae est inter diametrum Jr et paralle- 
lam ὃν pertingentium, ut deinceps (propos. 22) demonstra- 
bimus; quapropter ne haec quidem 
idonea causa fuerit, cur illud "ad 
rectos angulos" apponeretur [sed 
quia contingit, ut, si «e quadrans 
j Si4 utique maior fiat oz: quam πρ. 
Sin vero αδ maior vel minor qua- 
drante erit, oz; vel maior erit quam 
πρ, vel minor, vel eidem aequalis; 
nam haec deinceps (propos. 25— 27) 
ostendentur]. 
XX. lam vero lemma, quod huc adsumitur, demonstran- Prop. 
dum est. n 
Sit circulus afy, cuius diametrus fy, eique parallela 
recta de, et in ea segmentum ὅζε insistat perpendiculare ad 
circulum afy, et in circumferentia eius quodvis punctum 'ζ 
sumatur, et iungatur CÓ; dico rectam CÓ non solum mini- 
mam esse omnium quae ad circumferentiam δβ pertingunt, sed 





4) Horum quoque verborum sententia proximá propositione illu- 
stratur. 

**) Rursus ut supra (adnot. *) perspicuitatis causa litteras u v 
addidimus. 


pro ἡ ΟΠ 35. x' Hu, xa?" B(S), om. A 
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qé&tav προσπιπτοισῶν, ἀλλὰ καί, ἐὰν διάμετροι ἀχϑῶσιν 
αἱ ΕΘΚ 40.1, τῶν πρὸς τὴν «Ἱ]ἹΚ περιφέρειαν προσπι- 
πτουσῶν. 


“ιήχϑω γάρ τις ἡ ΖΝ, καὶ 
ἤχϑω ἀπὸ τοῦ Z κάϑετος ἐπὶ δ 
τὸ ὑποχείμενον ἐπίπεδον" πε- 
σεῖται ἐπὶ τὴν κοινὴν αὐτῶν το- 
μήν. πιπτέτω ἡ ZM, καὶ ἐπε- 
ζεύχϑω ἡ MN. καὶ ἐπεὶ ζητῶ 
δἰ μείζων ἐστὶν ἡ ΖΝ τῆς Z4,10 
ζητήσω ἄρα εἰ τὸ ἀπὸ ΝΖ τοῦ 
ἀπὸ Z4 μεῖζόν ἐστιν. ἀλλὰ τῷ 
μὲν ἀπὸ ΝΖ ἴσα ἐστὶν τὰ ἀπὸ 
NMZ, τῷ δὲ ἀπὸ 4Z τὰ ἀπὸ 

4MZ:-: ὅτι ἄρα ἡ NM τῆς 4M ἐστὶν μείζων. ἐπιζευχϑεῖσα 15 
ἡ MO ἐκβεβλήσθω ἐπὶ τὰ E 4΄- ἔσται δὴ διάμετρος ἡ 45 
τοῦ ΑΒΓ κύκλου, καὶ ἔσται ἡ μὲν IA μεγίστη, ἡ δὲ ΜΙΑ͂ 
ἐλαχίστη, ἡ δὲ ἔγγιον τοῦ κέντρου τῆς ἀπώτερον μείζων" 
μείζων ἄρα ἐστὶν ἡ MN τῆς MA, ὅπερ: — 

217 κα΄. Τούτων δὴ προδεδειγμένων ἔστω δεῖξαι τὸ ϑεώ- 20 
onua, ὅπου διὰ τοῦ πόλου καὶ τῶν ἀποτεμνομένων ἀπὸ 
τοῦ λοξοῦ κύκλου ἴσων περιφερειῶν οἱ χκύχλοι γράφονται. 

Ἐν γὰρ σφαίρᾳ μέγιστον κύκλον τὸν ΑΒΓ δίο κύκλοι 
μέγιστοι τεμνέτωσαν τιρὸς ὀρϑὰς οἱ ΒΓ 4E, ὧν ó μὲν ΒΓ 
τῶν παραλλήλων, ὁ δὲ 4E λοξὸς πρὸς τοὺς παραλλήλους, 25 
xci ἀπειλήφϑωσαν ἴσαι περιφέρειαι αἱ ΖΗΘ, πόλος δὲ 
ἔστω τῶν παραλλήλων ὁ 24, καὶ γεγράφϑωσαν μέγιστοι 
κύχλοι οἱ 4 Α͂Ν Α1Ξ' δεῖξαι ὅτι μείζων ἡ MN τῆς 
NA [πρόσχειται δὲ τὸ πρὸς ὀρϑάς, ἵνα γένηται τὸ πρό- 
βλημα]. 30 

Προσαναπεπληρώσϑωσαν ot ΒΓ .1Ε κατὰ τὸ 44, xai 
ἐπεὶ τετραγώνου 5 JK, ἀλλὰ καὶ ἡ 4.4, μείζων ἄρα ἐστὶν 





6. πεσεῖται) jj πεσεῖται vel πεσεῖται οὖν coni. Hu — — 46. τὰ ξα 
A, distinx. B (τὰ E d S) $0. ΚΑ A! in marg., xó?' B(S) 
26 ct p. 514, 40. «íi ZH HO Pappus perinde ac cap. 24. 80 sq. scrip- 
sisse videlur —— 39. 30. πρόσχειται — πρόβλημα interpolatori tribuil Hu 


LIBER VI. PROPOS. 48. 513 


etiam, si diametri &9x 034 ducantur, ' omnium quae ad cir- 
cumferentiam Óx pertingunt. 

Ducatur enim quaelibet recta C», et a ζ ad planum sub- 
iectum perpendicularis ducatur, quae in communem sectionem 
planorum ó£e αβγ cadet (elem. 44, 38). Cadat in punctum 
M, et iungatur u». Et quia quaero, sitne C» maior quam CÓ, 
quaeram igitur, sitne 

D»?  LÓ?. Sed est D»? — Lu? 4- u»?, et 
L9? — Lu? -- uó?; ergo demon- 
strandum est. u»? Ὁ uà?, vel 
u» ?» ud. 
lungatur 43 et producatur ad 5 α puncta circumferenliae ; 
ergo αξ circuli diametrus erit, et propter elem. 5, 7 μὲξ ma- 
xima, μα autem minima erit omnium rectarum quae a μ ad 
circumferentiam ducuntur, ei ea quae centro propior est sem- 
per maior remotiore; ergo est ἐν *» μὸ, 4. e. d. 

XXI. His igitur praemissis demonstrandum est theorema, 
in quo per polum et per lerminos aequalium circumferentiarum 
ab obliquo circulo abscissarum maaimi circuli describuntur !). 

Etenim in sphaera maximum circulum a6» duo maximi 
circuli y δὲ ad rectos angulos secent, quorum alter 6» sit 
unus parallelorum, alter autem δὲ obliquus ad parallelos, a 
quo abscindantur aequales 
cireumferentiae 5» $9, po- 
lus autem parallelorum sit 
a, et describantur maximi 
circuli «9p an» at&; de- 
monstretur — circumferen- 
liam 4» maiorem esse 
quam »5. 

Compleantur circuli 
[|y δε, aique invicem se 
secent in punctis x À, et 
quia utraque circumferen- 
Harum Óx δὰ quadrantis 


4) His verbis apparet idem Theodosii theorema significari, de quo 
Pappus inde a cap. 18 huius libri agit, scilicet sphaer. 8, 6. 





Prop. 
23 


28 


29 
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ἧ .1ὉΘ τῆς ΖΚ. ἐπεὶ οὖν δύο κύκλοι τέμνουσιν ἀλλήλους 
οἱ ΒΓΙ( ΕΜ4“.1, καὶ ἔστιν ὃ τοῦ ΒΓ. πόλος τὸ .«4,, καὶ 
γεγραμμένοι εἰσὶν μέγιστοι κύκλοι οἱ 4M (ἍΝ ΑΞ, καὶ 
ἔστιν μείζων 7) 410 τῆς ΖΚ, ἴση δὲ ἡ OH τῇ HZ, μείζων 
ἄρα καὶ ἡ MN τῆς ΝΞ διὰ τὰ προδεδειγμένα, ὅπερ: “ 5 

xf. “έγω δὴ ὅτι, ἐὰν μὴ πρόσκειται τὸ πρὸς ὀρϑάς, 
οὐ πάντοτε γίνεται τὰ κατὰ τὴν τιρότασιν. 

Ὑποκείσϑω δὴ τὰ αὐτὰ, καὶ ἔστω ἐλάσσων τετραγώνου 
ἡ ΚΔ - λέγω ὅτι καὶ οὕτως γίνεται τὸ πρόβλημα. 

ἥπειλήφϑωσαν γὰρ ἴσαι αἱ ΖΗ͂Θ, καὶ γεγράφϑωσαν 10 
οἱ κύκλοι οἱ 4}ΗἩ Α͂Ν ΑΞ. καὶ ἐπεὶ ἐλάσσων ἐστὶν τε- 
τραγώνου 7) ΚΩ͂, ἡμικυκλίου δὲ ἡ K.4, μείζων ἄρα τεερα- 
γώνου ἡ Z1: μείζων ἄρα 1) .1.9Θ τῆς ΚΖ᾽ μείζων ἄρα καὶ 
ἢ MN τῆς ΝΞ, ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

[4AÀà δὴ ὑποκείσϑω ἡ K4 ἐλάσσων τετραγώνου, καὶ 15 
ἀπειλήφϑωσαν ἴσαι oí ΖΗ HO- μείζων ἄρα 7) .1Θ τῆς 
KZ xai ἡ MN τῆς NÀ.] 

xi. 4ÀÀaà δὴ ὑποκείσϑω τὸ αὐτὸ σχῆμα, καὶ ἔστω 
μείζων τετραγώνου ἡ ΚΩ͂, καὶ ἀπειλήφϑω τετραγώνου ἣ 
KZ: ἔσονται δὴ αἵ ἀπολαμβανόμεναι ἴσαι ἤτοι ἐφ᾽ &xa- 20 
vega τοῦ Ζ ἣ ἐπὶ τὰ Z 4 μέρη ἢ ἐπὶ τὰ Ζ K μέρη. 

πειλήφϑω ἐφ᾽ £xavega τοῦ Ζ, καὶ ἔστωσαν αἱ ZH 
OZ, xai γεγράφϑωσαν οἱ μέγιστοι κύχλοι [xai προσανα- 
πεπληρώσϑωσαν οἱ ΓΒ ΕΖΔ κύκλοι]. καὶ ἐπεὶ ἡμικυχλίου 
ἐστὶν ἣ ΚΙ, ἧς ἡ ΚΖ τεταρτημορίου ἐστίν, λοιπὴ ἡ 412 25 


3. οἱ ΒΓ E44 & (item B? ex of By, εδε), corr. S 6. x8' Hu, ΚΓ' 
À rec. in marg. (BS) πρόσχειται AS, πρόσχηται B (de coniunctivi forma 
in e vide Buttmann, Ausführliche Grammatik 1 p. 545 ed. secund., et 
G. Curtium, Studien zur griechischen und lateinischen Grammatik vol. VI 
p. 400) 7. πάντοτε add. Hu. 8. ἐλάσσων τετραγώνου) exspectamus 
ἐλάσσων ἡ τέτρ.; sed etiam posthac scriptor τετράγωνον brevius ponit 
pro τετραγώνου, i. e. τεταρτημορίοι', περιφέρεια 48. μείζω A, corr. 
BS 44. ἡ om. AB, add. S 15. initio add. xd' A rec. in marg. (BS) 
45. ᾿Αλλὰ — 47. τῆς NE del. Co 48. xy' add. Hu. 31. τὰ Z4 — 
rà ZK A, distinx. BS 48. 84. xal — χύχλοι interpolatori tribuit Hu 
45. ἧς Hu pro ὧν τετάρτη μορέου Α, corr. BS, item p. 546, 4 
λοιπὴ BS, λοιπὸν A, λοιπὴ ἄρα coni. Hu 


LIBER Vi. PROPOS. 24. 35. 515 


est, maior igitur est, 49. quam Cx. lam quia duo maximi 
circuli 8yÀ &0À invicem se secant, et circuli 8yÀ polus est e, 
el maximi circuli a9 Ag» αζξ ita descripti sunt, ut 49 ma- 
ior quam Cx, ϑὴη autem ipsi 25 aequalis sit, maior igitur est 
u» quam »$ propter ea quae supra (propos. 16) demonstrata 
sunt, q. e. d. 


XXII. lam dico, non additis verbis “ ad rectos angulos ", 
noh in omni casu id contingere quod propositum est. 


Supponantur eadem; 
sit autem xó minor qua- 
drante; dico etiam sic pro- 
blema fieri. 

Abscindantur enim ae- 
quales circumferentiae $7 
n9, et describantur circuli 
maximi αϑμ αην αζξ. Et 
quia xó minor quadrante, 
et xÀ semicirculus est, Àó 
igitur maior est quadrante; 
itaque A49. maior quam χξ; 
ergo etiam propler propos. 16 p» maior quam »$, q. e. d. 





XXII. Sed supponatur eadem figura; sit autem χὸ ma-- 
ior quadrante, et abscindatur quadrans xb; aequales igitur 
quae abscinduntur circeum- 
ferentiae aut ad utramque 
partem puncti £ erunt, aut 
versus punctum ὃ, aut ver- 
sus punctum x. 


Abscindantur ad ut- 
ramque partem puncti ζ 
aequales circumferentiae 57 
C9, et describantur, wt 
supra, maximi circuli. Et 
quia κζὰ semicirculus, et 
xb quadrans est, reliqua 





Prop 
24 


Prop. 
25 
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τεταρτημορίου ἐστίν. ἴση ἄρα ἐστὶν 7) J4Z τῇ ΖΚ. ὧν ἡ 
HZ τῇ ΘΖ ἴση ἐστίν" λοιπὴ ἄρα ἡ ΛΗ͂ τῇ OK ἴση ἐστίν᾽ 
ἴση ἄρα ἐστὶν καὶ ἣ NX τῇ EM: dose, ἐὰν μείζων ἡ τε- 
τραγώνου ἡ ΚΩ͂, καὶ ἀποληφϑῇ τετραγώνου ἡ ΚΖ, ἔτι δὲ 
ἐφ᾽ ἑκάτερα τοῦ Z ἀποληφϑῶσιν ἴσαι, οὐ γίνεται τὸ πρό- ὃ 
βλημα. 

30 /4 xÓ. “λλὰ δὴ ὑπο- 


“27 — κείσϑω τὸ αὐτὸ σχῆμα, 
VA 


77 N xai ἔστω τετραγώνου ἡ 

, N KZ, xai ἴσαι ἀπειλή- 10 

| 77 IN v. 99uoca» ἐπὶ τὰ Z 4 μέρη 

| αἱ ZH HO, xai γεγρά- 

φϑωσαν ot μέγιστοι x$- 

xÀot. ἐπειδὴ τετραγώνου 

ἡ ΚΖ, μείζων ἄρα ἡ ΚΖ 15 

τῆς 9.1: μείζων ἄρα καὶ 

ἡ &M τῆς NE, ὅπερ ἔδει 

δεῖξαι. 

31 χε. Ἀλλὰ δὴ ὑποχείσϑω τὸ αὐτὸ σχῆμα, xai dmntL- 
λήφϑωσαν ἴσαι ἐπὶ τὰ Ζ K μέρη αἱ ΖΗ ΗΘ, καὶ γεγρά- 20 
φϑωσαν οἱ μέγιστοι κύκλοι οἱ ΑΘΜ .,Ζ2Ν 4ΗΞ. καὶ 
ἐπεὶ τετραγώνου ἐστὶν ἡ ΚΖ, ἀλλὰ καὶ ἡμιχυχλίου ἡ KA, 
λοιπὴ ἄρα ἡ Ζ. τετραγώνου ἐστίν: ἡ Z4 ἄρα ἴση ἐστὶν 
τῇ ΖΚ [ὧν ἡ OH τῇ ΗΖ ἴση ἐστίν)" λοιπὴ ἄρα ἡ ΚΘ 
τῆς Ζ.1 ἐστὶν ἐλάσσων ἐλάσσων ἄρα xai ἡ ME τῆς ΝΕ, 25 
ὅπερ: “- 





32 xc. Ὥστε ἀποδέδεικται ὅτι, ἐὰν μὲν ὀρϑοὶ τέμνωσι, 
πάντοτε γίνεται τὸ κατὰ τὴν πρότασιν, ἐὰν δὲ μὴ ὀρϑοὶ 
, M δ € , y e: e - , 
τέμνωσιν, ἐὰν μὲν ἡ Κιὶ' ἐλάσσων ἢ ἱτῆς vov] τετραγώνου 
ιἀλευρᾶς], πάντοτε πάλιν γίνεται τὸ κατὰ τὴν πρότασιν 30 


7. K.f' A! in marg., xe A rec. «B, om. S 8. αὐτὸ add. Hu 
auctore Co 44. τὰ Z4 À, distinx. BS 44. ἐπεὶ δὲ ABS, corr. Hu 
auctore Co 49. KE' A! in marg., xs A rec. (BS! 30. τὰ ΖΚ 


4, distinx. BS αἱ ΖΗΘ ABS, corr. Co (vide vs. 113) 48. 23. ἡμι- 
κυκλίου — ἄὀρα add. Hw 84. ὧν — ἐστίν del. Hw 36. post ὅπερ 


r| 
LIBER VI. PROPOS. 36. 41. 517 


igitur AC quadrans est, ideoque AC — Dx. Αἱ em hypothesi 
est 5n — C9 ; restat igitur Ap — x9; itaque propter propos. 15 
erit etiam νῷ — ἔμ. Ergo, si xÓ maior quadrante sit, et qua- 
drans χζ abscindatur, atque aequales circumferentiae ad utras- 
que puncti & partes abscindantur, non fit problema. 

XXIV. Sed supponatur eadem figura, sitque quadrans Prop. 
xb, el aequales circumferentiae £y 79: versus punctum ó ab- 26 
scindantur, et describantur, wt supra, maximi circuli!). lam 
quia x£ quadrans est, maior igitur est x; quam 94; itaque 
propter propos. 16 maior et μὲ quam ἕν, q. e. d. 

XXV. Sed suppona- Prop. 
tur eadem figura, et ab- 
scindantur aequales cir- 
cumferentiae £p 99. versus 
punctum x, et describan- 
tur maximi circuli αϑμ 
αηξ aL». Et quia κζ qua- 
drans et xÀ semicirculus 
est, reliqua igitur LÀ qua- 
drans est; itaque £A — ix ; 
restat igitur x9: « LÀ; ergo 
propter propos. 16 es et- 
iam μὲ « Ey, q. e. d. 

XXVI. Sic igitur demonstravimus, primum, si ad rectos 
angulos circuli 8» δὲ se secent, utique fieri id quod propo- 
situm est, tum, si non ad rectos angulos se secent, si pri- 
mum xó minor sit quadrante, rursus propositum utique fieri ; 





4) Sed tamen scriptor litteras geometricas hoc et proximo theore- 
mate paulum immutavit. Nam quoniam intererat seriem μ £ v ex 
propos. 25 retinere, in hoc theoremate maximus circulus est «àu, qui 
in superioribus propositionibus fuerat «$$; ac similiter cetera. 





add. τὸ σχῆμα ABS 47 sqq.] cap. 32 aut totum a posteriore scrip- 
tore additum, aut ab ipso quidem Pappo compositum, sed passim inter- 
polatum esse videtur $27. Kc Alin marg., x; A rec. (BS) 38. τὸ 
S, ra AB 29. τῆς rov el 30. πλευρᾶς del. Hu auctore Co, item 
p. 518, 4. 29. 830. τὸ Hu pro τὰ 
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(rob στοιχείου), ἐὰν δὲ ἡ ΚΙΊ μείζων ἢ [τῆς τοῦ] τετρα- 
γώνου [πλευρᾶς], οὐ πάντοτε γίνεται. ἀλλὰ ἐὰν ἀπολάβω 
τὴν ΚΖ τετραγώνου, ἐὰν μὲν ai ἀπολαμβανόμεναι περι- 
φέρδιαι ἴσον ἀπέχωσιν τοῦ Ζ, οἱ γραφόμενοι κύκλοι μέγε- 
στοι ἴσας ἀπολήψονται τὰς μεταξὺ αὑτῶν, ἐὰν δὲ αἱ ἀπο- 5 
λαμβανόμεναι ἴσαι imi τῆς Z4 ἀπολαμβάνωνται, οἱ γρα- 
᾿ς φόμενοι κύκλοι διὰ τῶν πόλων ἐλάσσονα ἀπολήψονται τὴν 
ἔγγιον τοῦ ἐξ ἀρχῆς μεγίστου κύχλου τῆς ἀπώτερον, ἐὰν 
δὲ αἱ περεφέρειαι ἐπὶ τῆς ΖΚ ἀπολαμβάνωνται, συμβαένϑδι 
τὸ xard τὴν πρότασιν, τουτέστιν οἱ διὰ τῶν πόλων yga- 0 
góuevoL ἀπολήψονται μείζονα τὴν ἔγγιον τοῦ ἐξ ἀρχῆς 
μεγίστου κύκλου τῆς ἀπώτερον᾽ ὥστε, ἐὰν μὲ ὀρϑοὶ τέμνω- 
σιν, γίνεται μὲν τὸ κατὰ τὴν πρότασιν, οὐ πάντοτε δέ (ἐὰν 
μὴ αἱ ἀπολαμβανόμεναι ἐπὶ τῆς ΖΚ dnoAaufidvovrrat). 

93 xL. Ἐπειδὴ τρεῖς μόναι διαφοραὶ τῆς ϑέσεως τῶν 13 
μεγίστων κύκλων ϑεωροῦνται ἐν τῇ σφαίρᾳ (ἢ γὰρ ὀρϑοὺς 
εἶναι δεῖ αὐτοὺς πρὸς τὸν ἄξονα ἢ διὰ τῶν πόλων sig 
σφαΐρας ἢ κεκλιμένους πρὸς τὸν ἄξονα), ἐπὶ τῶν τριῶν 
τὰς ἀποδείξεις ποιεῖται ὃ “Τὐτόλυχος. 

Καὶ ἐπεὶ τὸ μὲν a' xai β' καὶ 7;' ϑεώρημα ἐπὶ τῶν δι 
προειρημένων τριῶν ϑέσεων τῶν κύκλων ϑεωρεῖται, διὰ 
τοῦτο καϑολικῶς καὶ περιληπειχῶς ἐπ᾿ αὐτῶν τὴν ὅλην 
σφαῖραν παραλαμβάνει. ἐάν τε γὰρ τὸν υέγιστον χύχλον 
ὀρϑὸν πρὸς τὸν ἄξονα ὑποϑώμεϑα, πάντα τὰ ἐπὶ εῆς ἐπι- 
φανείας τῆς σφαίρας σημεῖα στρεφομένης τῆς σφαίρας κύ- 2: 
χλους γράψει παραλλήλους τοὺς αὐτοὺς πόλους ἔχονταρ τῇ 
σφαίρᾳ, καὶ πάλιν ἐν ἴσῳ χρόνῳ τὰς ὁμοίας περιφερδέας 


4. τοῦ στοιχείου del. Co 3. KZ Hu pro ΑΘ, item vs. 4. Z 
pro 6, vs. 6. Z.f pro 64, vs. 9. ΖΚ pro 8K 5. αὑτῶν Hu pro 
αὐτῶν 6. ἀπολαμβάνονται AS, corr. B 7. πολων A? ex ποῖ- 
λων πόλων B? ex πολλῶν) ἐλάσσονα Hu pro ἔλασσον 8. ἔγγειον 
A, corr. BS, item vs. 411 44. τὴς ΖΚ Hu pro τὴν ΘΚ 45. KZ 
A! in marg., ΚΠ A rec. (BS) 49. ὃ avrog χυχλος ΑἹ, corr. A3 
30. τὸ μὲν πρῶτον καὶ δεύτερον καὶ roízor S, ac similiter posthac 
23. μέγιστον χύχλον add. Hu anclore Co — 25. χύχλους — 31. σφαέρᾳ 
ipsa Autolyci verba sunt prop. 4 
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si autem χὸ maior sit quadrante, non in omni casu fieri. 
Nam si quadrantem x£ absciderim, si primum (ermini cireum- 
ferentiarum abscissarum aequaliter a ζ distent, maximi cir- 
euli per polos descripti aequales circumferentias in mazimo 
parallelo intra se comprehendent, si autem aequales circum- 
ferentiae in ipsà ζ abscindantur, circuli per polos descripti 
abscindent minorem eam quae primario circulo maximo pro- 
pior est quam illam quae remotior; denique si circumferen- 
tiae in ipsà Cx abscindantur, contingit id quod est propositum, 
nimirum circuli per polos descripti abscindent maiorem eam 
quae primario circulo maximo propior est quam illam quae 
remolior. Ergo, si circuli &y de non ad rectos angulos se 
secent, contingit id quidem quod propositum est, neque ta- 
men in omni casu (scilicel non contingit, nisi si aut xà mi- 
nor quadrante sit aut. aequales circumferentiae in ipsà Cx 
abscindaptur). 


DE AUTOLYCI THEOREDBATIS. 


XXVII. Quoniam tres tantummodo diversae positiones 
maximorum in spbaera circulorum considerantur (namque aut 
perpendiculares eos esse oportet ad axem, aut per polos 
sphaerae transire, aut ad axem inclinatos esse) sub his tri- 
bus rationibus Autolycus!) demonstrationes suas facit. 

Et quia theoremata eius primum secundum tertium ad has 
wes quas diximus positiones pertinent, in iis totam omnino 
sphaeram breviter comprehendit. Nam sive maximum cir- 
culum axi perpendicularem supposuerimus, omnia in super- 
ficie sphaerae puncta, dum sphaera vertitur, circulos paral- 
lelos describent, qui eosdem cum spbaera polos habebunt, 
eaque puncta aequali tempore similes parallelorum circulorum 

4) Autolyci περὶ xivovuévgc σφαέρας propositiones edidit Dasypo- 
dius in "Sphaericae doctrinae propositionibus Graecis et Latinis", Ar- 
gentorati 4572, p. 36—40; plenum "Autolyci de sphaera quae movetur 
librum' ex codice Vaticano in Latinum convertit Ios. Auria, Romae 
1587; nos Greecum contextum anno 4876 ex bibliotheca Vaticana re- 


petivimus, iteque in adnotationibus quae mox sequuntur nonnulla emen- 
dalius edimus quam apud Dasypodium leguntur. 
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τῶν παραλλήλων τὰ σημεῖα διεξέρχεται, καὶ ᾿ἐπὶ τὰς περι- 
φερείας) ἃς διεξέρχεται ἐν ἴσῳ χρόνῳ ὕμοιαΐί εἰσιν ot τεερε- 
φέρειαι, ἐάν τε αὐτὸν διὰ τῶν πόλων τῆς σφαίρας ἢ λοξὸν 
πρὸς τὸν ἄξονα ὑποϑώμεϑο, ταὐτὰ συμβήσεται. ἕνεκα οὖν 
τούτου ἐπὶ τῆς ὕλης σφαίρας ἐποιήσατο τὰς ἀποδείξεις ἐπὶ ὃ 
τούτων τῶν ϑεωρημάτων. 

94 Τὸ δὲ δ' ϑεώρημα ἐπὶ μόνης τῆς μιᾶς ϑέσεως ἁρμόζει, 
ὕταν ὃ μέγιστος κύκλος ὀρϑὸς ἢ πρὸς τὸν ἄξονα, ὥστε 
πάντα τὰ λαμβανόμενα σημεῖα ἐπὶ τῆς σφαίρας μήτε ἀνα- 
τέλλειν μήτε δύνειν, ὃ καὶ χαρακτηριστικὸν καὶ ἴδιόν ἐστιν 10 
ταύτης τῆς ϑέσεως. 

35 Τὸ δὲ ε΄ xai αὐτὸ χαραχτηριστικόν ἐστιν xai ἴδιον τῆς 
διὰ τῶν πόλων τῆς σφαίρας ἐπ᾽ οὐδεμιᾶς γὰρ ἄλλης τῶν 
δυεῖν ϑέσεων πάντα τὰ ἐπὶ τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας 
σημεῖα καὶ δύνει καὶ ἀνατέλλει, ἀλλ᾽ ἐπὶ μόνης ταύτης. 15 

36 To δὲ ς΄ ϑεώρημα χαρακτηριστικόν ἐστιν καὶ αὐτὸ τῆς 
λοιτιὴς ϑέσεως τῆς λοξῆς πρὸς τὸν ἄξονα οὐδεμία γὰρ τῶν 
ἄλλων ϑέσεων ἔχει τὸν μέγιστον κύκλον ἐφαπτύμενον δύο 
κύκλων ἴσων τε xai παραλλήλων, καὶ τούτων τὸν μὲν ὄντα 
ἐν τῷ φανερῷ ἡμισφαιρίῳ διὰ παντὸς ὄντα φανερόν, τὸν 20 
δὲ ἐν τῷ ἀφανεῖ διὰ παντὸς ἀφανῆ ἐφάψεται μὲν γὰρ 
πᾶς μέγιστος ἐν σφαίρᾳ κύκλος δύο κύκλων ἴσων τε καὶ 
παραλλήλων, ἀλλ᾽ οὐκ ἀεὶ φανερῶν οὐδὲ ἀεὶ ἀφανῶν. 

37 Πάνυ οὖν χαλῶς xai xarà λόγον πρότερον τὰ καϑο- 
λικὰ ϑεωρήματα προειπὼν [ἐν τοῖς ἐφεξῆς τρισὶ πρώτοις 35 
ϑεωρήμασι ϑεωρεῖται) μετὰ ταῦτα τὰ ἴδια καὶ χαρακχτηρι- 
στικὰ τῶν εἰρημένων ϑέσεων ἐχείϑεται ἃ συμβαίνει γένε- 
σθαι ἐφ᾽ ἑχάστης ϑέσεως [ἴδια], καὶ τὰ λοιπὰ ἅπερ ἐπὶ 
κοινῷ πάντα ἐστὶν ϑεωρήματα καὶ σωζόμενα ἐπὶ μιᾶς uó- 
νης ϑέσεως (ἀλλὰ καὶ ἐπὶ δευτέρας) ἑξῆς τῇ τάξει τίϑησιν. 30 

38 Εὐθέως γοῦν τὸ ζ΄ αὐτῷ ϑεώρημα σώζεται ἐπί τε Óp- 
ϑῆς τῆς διὰ τῶν πόλων ϑέσεως καὶ ἐπὶ τῆς λοξῆς πρὸς 


4. ἐπὶ τὰς περιφερείας interpolotori tribuit Hu 3. αὐτὸν» Hu, 
αἱ À, αὖ B, om. 8 8. ἄξονα, dOrt] ἄξονατο Α, ἄξονα ro B, ἄξονα 
τότε S, ὥστε corr. Hu 'nempe Co) $5. 46. ἐν τοῖς — ϑεωρεῖται 
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cireumferentias permeabunt, et circumferentiae, quas aequali 
tempore absolvent, similes erunt; sive maximum circulum 
per polos sphaerae sive obliquum ad axem supposuerimus, 
eadem contingent. Quapropter in his theorematis de tota 
sphaera demonstrationes suas composuit. 

Quartum autem theorema ad unam tantum positionem 
aptum est, si maximus circulus ad axem perpendicularis sil, 
ita ut omnia quae in sphaera sumuntur puncta neque orian- 
tur neque occidant, id quod huius positionis peculiare ac 
proprium est. 

Item quintum theorema peculiare ac proprium est posi- 
lionis per polos sphaerae; minime enim in reliquis duabus 
positionibus omnia quae sunt in superficie sphaerae puncta 
οἱ occidunt et oriuntur, sed in hac una. 

Item sextum theorema peculiare est alterius positionis, 
videlicet obliquae ad axem; nam in nulla alia positione ma- 
ximus circulus duos aequales et parallelos circulos tangit, et 
iia quidem, ut eorum alter, qui est in conspicuo hemispbhae- 
rio, semper conspiciatur, alter autem, qui est in occulto, 
semper lateat. Omnis enim in sphaera maximus circulus 
duos aequales ac parallelos circulos tangit, sed eos, praeler 
illum unum casum, nec semper conspicuos nec semper la- 
tentes. 

Egregie igitur et subtiliter primum generalia theoremata 
praemittit, tum propria et peculiaria earum quas diximus po- 
sitionum, quatenus in unaquaque positione contingunt, explicat, 
denique reliqua omnia theoremata, quae cum in commune 
valeant, in una tantum positione (mlerdum tamen etiam in 
allera) servantur, suo deinceps ordine proponit. 

Nam statim septimum eius theorema et in perpendiculari 
per polos positione et in ea quae ad axem obliqua est ser- 


del. Co 38. ἴδια del. et τὰ add. Hu 98. 99. ἐπὶ χοινωγοῦντα ἐστιν 

Α, ἐπιχοινωνοῦνταά ἐστι BS, communia sunt Co, corr. Hu (nam vix veri 

similis est coniectura ἐπὶ χοενῷ νοούμενα ἐστιν) 81. γοῦν B, γ᾽ οὖν A, 

ovy S — 81. 88. τε ὀρϑῆς el x«l ἐπὶ — p. 528, 8. λοιπῆς ϑέσεως om. S 
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τὸν ἄξονα - ἐδείξαμεν γὰρ ἡμεῖς πῶς δύναται σώζεσθαι 3i 
τῆς διὰ τῶν πόλων ϑέσεως τὸ ϑεώρημα. ri μέντοι τῆς 
Aourüg ϑέσεως οὐ δύναται σώζεσθϑαι᾽" οὔτε γὰρ ἀνατέλλει 
τι ἐχεῖ οὔτε δύνει. 

Τὸ δὲ η΄ λέγεται ϑεώρημα ἐπὶ μόνης τῆς λοξῆς πρὸς ὃ 
τὸν ἄξονα ϑέσεως" ἐπὶ γὰρ τῆς ϑέσεως τῆς διὰ τῶν πόλων 
τῆς σφαίρας τὰ ἅμα ἀνατέλλοντα σημεῖα ἅμα καὶ δύνει, 
xai τὰ ἅμα δύνοντα ἅμα καὶ ἀνατέλλει" πάντες γὰρ ἐκεῖ 
οἱ κύκλοι οἱ τέμνοντες τὸν ὁρίζοντα δίχα τέμνονται ὑπ᾽ 
αὐτοῦ, καὶ ἡμικύκλια ὑπέρ τε τὸν ὁρίζοντα ἔχουσιν xai ὕπὸ 10 
τὸν ὁρίζοντα, καὶ διὰ ταύτην τὴν αἰτίαν τὰ ἅμα ἀνατέλ- 
λοντα ἅμα καὶ δύνει, καὶ τὸ ἀνάπαλιν. 

Ὁμοίως δὲ καὶ τὸ 9' αὐτῷ ἐπὶ τῆς αὐτῆς ϑέσεως μό- 
γης παραλαμβάνεται᾽ βούλεται γὰρ τοὺς τοῦ αὐτοῦ ἐφα- 
πεομένους μὴ ἄλλου τινὸς ἐφάπτεσθαι ἢ μόνου τοῦ ἀεὶ 15 
φανεροῦ. 

Τὸ δὲ V ἐπί ve τῆς διὰ τῶν πόλων ϑέσεως σώζεται 
xai ἐπὶ τῆς λοξῆς τιρὸς τὸν ἄξονα, μόνης δὲ αὐτὸς τῆς imi 
τῆς λοξῆς ϑέσεως ἀποδείξεως ἐμνήσϑη. ἡμεῖς δὲ τεροσαστεε- 
δείξαμεν σωζόμενον τοῦτο καὶ ἐπ᾽ ἐκείνης τῆς ϑέσεως  ἐπὲ 10 
μέντοι τῆς ὀρϑῆς πρὸς τὸν ἄξονα ἔφαμεν πῶς δὲς μὲν oen 
ἔσται ὀρϑὸς ττρὸς τὸν ὁρίζοντα ὃ διὰ τῶν πόλων τῆς σφαίέ- 
ρας, ἀεὶ δέ. 

Ἐπὶ δὲ τοῦ ια΄ ϑεωρήματος τὴν χαλεπωτέραν εἴληφε 
ϑέσιν τὴν λοξὴν πρὸς τὸν ἄξονα ἐν τῷ λέγειν “᾿λοξὸς ὧν 35 
πρὸς τὸν ἄξονα" καὶ “μειζόνων ἐφάπτεται ἢ ὧν ὃ ἐξ ἀρ- 
χῆς ἐφήπτετο", ἐπιστάμενος τῆς διὰ τῶν πόλων ϑέσεως 
ὑπολειπομένης ῥᾳδίαν εἶναι τὴν ἀπόδειξιν" ἐδείξαμεν γὰρ 
ἡμεῖς πῶς καὶ ἐπ᾽ ἐκείνης τῆς ϑέσεως κατὰ πάντα τόπον 
τοῦ ὁρίζοντος τοῦ μεταξὺ τῶν παραλλήλων ὧν ἐφάπτεται 30 
τάς τε ἀνατολὰς xai τὰς δύσεις ποιεῖται. 


49. 20. προαπεδείξαμεν σωζομένου rovrov ABS, corr. Hw 45. τὴν 
λοξὴν om. S 80. τοῦ (anle μεταξὺ) Hw pro τὸν 
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vatur; nam demonstravimus nos quidem etiam in positione 
quae est per polos theorema servari posse. Tamen in ter- 
lia positione servari non potest, quoniam illic neque oritur 
quidquam neque occidit. 

Sed octavum theorema in una obliqua ad axem positione 
eRundiatur; nam in positione quae per polos sphaerae est quae 
puncta simul oriuntur, ea simul etiam occidunt, et quae si- 
mul occidunt, ea item simul oriuntur. Omnes enim illic cir- 
culi herizontem seeantes ab eodem bifariam secantur semi- 
cireulosque et super horizontem et infra horizontem habent, 
ob eamque causam quae puscia simul oriuntur, ea simul 
(jam occilunt, et vice versa. 

Similiter nonum theorema in eadem sola positione scrip- 

lor adsumit; vult enim circulos, qui eundem circulum tan- 
gunt. nullum alium tangere nisi 'eum qui semper conspicitur. 

Decimum autem theorema et in ea positione quae esi 
per polos et in illa quae obliqua ad axem es& servatur; ipse 
θη unius obliquae ad axem positionis demonstrationem 
egmmemoravyit!), Nos autem praeterea demonstravimus idem 
eliam in altera positione servari. At vero in (ertig, videlicet 
perpendiculari ad axem, exposuimus, quemadmodum circulus 
qui per polos transit non bis perpendicularis sit ad horizontem, 
sed semper. 

Sed in undecimo  theoremate ?) difficiliorem positionem 
obliquam ad axem adsumpsit sic dicens: "ohliquus ad axem' 
et "maiores tangit quam quos primarius tangebat" ?), non 
ighorans positionis per polos, quam omisit, demonstrationem 
facilem esse. Etenim nos ostendimus, quemadmodum cir- 
culus etiam in illa positione per omnem locum  horizontis, 
qui est inter eos parallelos quos tangit, et ortgs el occasus 
efficiat. 


4) 'Ear dy σφαίρᾳ μέγιστος κύχλος λοξὸς ὧν πρὸς τὸν ἄξονα ὁρίξζῃ 
τὸ τὰ φανερὸν τῆς σφαίρας καὶ τὸ ἀφανές, ὁ διὰ τῶν πόλων τῆς σῳ κί- 
ρας χύχλορ ἐν μιᾷ περιφορᾷ τῆς σφαίρας δὶς ἔσται ὀρϑὸς πρὸς τὸν 
ὁρέζοκμτα Autol. prop. 10. 

3) ᾿ξὰν iv σφαίρᾳ μέγιστος χύχλος λοξὸς ὧν πρὸς τὸν ἄξονα δὁρέζη 
τὸ TÉ φανερὸν τῆς σφαίρας xel τὸ ἀφ ανές, ἄλλος δέ τις λοξὸς μέγιστος 
xUxlog: μειζόνων ἅπτηται ἢ ὧν ὁ ὁρίζων ἅπτεται, χατὰ πᾶσαν τὴν τοῦ 
ὁρίζοντος περερέρειαν τὴν μεταξὺ τῶν παραλλήλων χύχλων» ὧν ἐφάπτε- 
ται τάς τὸ ἀνατολὰς χαὶ τὰς δύσεις ποιεῖται. Haec nos e codice Va- 
ticano descripsimus, cum quibus convenit Auriae interpretatio; Dasy- 
podius autem codice wmutilato et lacunoso usus est. 

ἃ; Graeca μειζόνων — ἐφήπτετο recte. quidem ad sensum, sed 
verbis liberius mutatis a Pappo citeta sunt. 

34* 
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43 Ἐπὶ δὲ τοῦ ιβ' ϑεωρήματος φανερὸν ὅτι ἐπὶ μόνης τῆς 
λυξῆς ϑέσεως συμβαίνει τε καὶ ἁρμόζει. 

44 [dei μέντοι καὶ τοῦτο μὴ ἀγνοεῖν ὅτι ὀρϑοὶ μὲν πρὸς 
τὸν ἄξονα μέγιστοι κύκλοι πολλοὶ οὐ δύνανται ὑποστῆναι, 
εἷς δὲ μόνος καὶ μονογενής, διὰ δὲ τῶν πόλων τῆς σφαί- 5 
ρας καὶ λοξοὶ πρὸς τὸν ἄξονα ἄπειροι. καὶ οἱ μὲν διὰ 
τῶν πόλων τῆς σφαίρας πάντες στυεφομένης τῆς σφαίρας 
ἐφαρμόζουσιν ἑαυτοῖς, οἱ δὲ λοξοὶ πάντες μὲν οὐκέτι, ἐχεῖ- 
vo. δὲ μόνοι οἵτινες τοῦ αὐτοῦ τῶν παραλλήλων ἐφάπτον- 
ται (ὃς παράλληλος περὶ τοὺς αὐτοὺς πόλους ἐστὲ τῇ σφαίρᾳ 10 
καὶ ἔτει ὀρϑὸς πρὸς τὸν ἄξονα). μήποτ᾽ οὖν διὰ τοῦτο καὶ 
ὁ Αὐτόλυκος, ἀρχόμενος τὰ παρακολουϑοῦντα ἴδια καὶ 
χαρακτηριστικὰ ἑκάστῃ ϑέσει ἐχτίϑεσθαι, ἀπὸ τῆς ἁπλου- 
στάτης xai πρώτης ἤρξατο ϑέσεως. αὕτη δέ ἐστιν v τὸν 
μέγιστον κύκλον ἔχουσα ὀρϑὸν πρὸς τὸν ἄξονα" μονογενὴς 15 
δὲ αὕτη ἐστὶν $ ϑέσις, ὡς ἔφημεν, xai μετακίνησιν οὐδ᾽ 
ἡντινοῦν ἐπιδεχομένη. μετὰ δὲ ταύτην τὴν τῇ τάξει ἁπλου- 
στέραν. atto δέ ἐστιν 7) διὰ τῶν πόλων τῆς σφαίρας, xa9* 
jv, ἔφημεν, ἄπειροι μὲν δύνανται. κύκλοι γράφεσϑαι διὰ 
τῶν πόλων τῆς σφαίρας, πάντες δ᾽ ἑαυτοῖς ἐφαρμόζοντες 20 
διὰ τὸ τοὺς πόλους ἑστηκέναι καὶ μὴ μεταγίνεσϑαι. ἡ δ᾽ 
ἄλλη ϑέσις ἔχει μὲν ἐπτί τινων τοῦτο, ὡς ἔφημεν, ἐπὶ δέ 
τινῶν οὐκ ἔχει" ταύτῃ οὖν ταύτην μὲν τρίτην τῇ τάξει ἔϑη- 
κεν, τὴν δὲ ἑτέραν ἐν δευτέρᾳ χώρᾳ κατέταξεν. 

45 xn. Ταῦτα μὲν οὖν εἴρηται λόγῳ περιοχῆς, ζητεῖται 25 
δ᾽ ἐν τῷ βιβλίῳ, ὅπερ ἀναγκαῖον τταραμυϑήσασϑαι, πῶς 
τὰ μὴ ἔσω τοῦ ἄξονος ὄντα σημεῖα, ἀλλ᾽ ἐπὶ τῆς ἐπιφα- 
νείας τῆς σφαίρας, κύκλους γράφει συμπεριαγόμενα τῇ 
σφαίρᾳ. εἰ μὲν γὰρ τὰ σημεῖα εἱστήκει καὶ μὴ συμπεριή- 
γετο τῇ σφαίρᾳ, πιϑανὸν ἦν τὸ λέγειν ὅτι ἢ γραμμὴ ἡ yt- 30 
νομένη ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τῆς σφαίρας ὑπό τινος σημείου 
κύκλου ἐστὶν περιφέρεια, εἰ δ᾽ αὖ πάλιν ij τε σφαῖρα ἐστρέ- 


— M————— — — —. 


4. initio K6& add. A rec. (BS) 3 sqq.] totum caput 44 meani- 
festa interpolatoris vestigia prodit 48. ἐχτέϑεϑαι (sic) A, ἐχτέϑετιι S, 
corr. B 34. ἑστηκείχεναι A, prius xe expunxit-prima manus 
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Denique duodecimum theorema in una obliqua positione 
contingere et congruere apparet. 

[Neque tamen hoc ignorare licet, perpendiculares ad axem - 
maximos circulos non plures constitui posse, sed unum tan- 
tum et una ratione genituu., per polos autem sphaerae aut 
ad axem obliquos infinitos numero. Et ii quidem qui per 
polos sphaerae transeunt, dum sphaera vertitur, ipsi inter se 
congruunt!); obliqui autem non item omnes, sed illi tantum 
qui eundem parallelum tangunt (qui quidem parallelus et eos- 
dem cum sphaera polos habet et ad axem perpendicularis est). 
Hac igitur de causa, nisi fallimur, Autolycus, cum ea quae 
cuiusque positionis propria et peculiaria sunt exponere in- 
ceperit, a simplicissima et prima initium fecit; haec autem 
est, quae maximum circulum perpendicularem habet ad axem. 
Atque haec quidem positio, ut diximus, una ratione gignitur 
neque ullam mutationem recipit. Deinceps eam positionem 
addit quae superiori simplicitate proxima est; haec autem est 
per sphaerae polos, iuxta quam innumerabiles, ut diximus, 
circuli per polos sphaerae describi possunt, qui omnes pro- 
pterea inter se congruunt, quod poli sphaerae stabiles et 
motus expertes sunt. Reliqua autem positio in aliis hoc pro- 
prium habet, ut diximus, in aliis non habet. Quapropter 
hanc tertiam ex ordine posuit et illam alteram secundo loco 
collocavit. | 


XXVIII. Haec igitur summatim dicta sunt; sed illud in 
hoc libro quaeritur quod probare opus sit, quomodo puncta, 
quae non intra axem, sed in superficie sphaerae sunt, dum 
unà cum spbaera circumaguntur, circulos describant. Nam 
si puncta starent neque cum sphaera circumagerentur, facile 
fidem haberes ei qui lineam in superficie sphaerae ab aliquo 
puncto effectam circumferentiam circuli esse diceret; vel si 
rursus sphaera circumageretur in eaque punctum aliquod si- 


4) ld est, si unus quilibet ex his circulis, dum sphaera verlitur, 
ipse non moveatur, sed suo loco maneat, omnes reliqui ex ordine in 
circumactione sphaerae cum hoc congruunt. 
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φετὸ καὶ τὸ σημεῖον ὁμαλῶς ἐφέρετο κατ᾽ αὐτῆς δυμπερι- 
ἀγόμενον αὐτῇ, ὑπολειπόμενον μέντοι ἢ ὑπεχτρέχον xata 
τὰ αὐτὰ τῆς σφαίρας, καὶ οὕτως ἂν εἶχέ τινα λόγον. ὕπο- 
λειπτόμενόν τε γὰρ τῆς σφαίρας ἐξ ἀνάγκης τόπους μετα- 
βεῖβον xata συνέχειαν ἂν γραμμήν τινὰ ἐγέννα à» τῇ &ni- 5 
φανείᾳ τῆς σφαΐρας, ὑπεχτρέχον δὲ τῷ αὐτῷ λόγῳ [κύὐκλὸν 
γράψειεν ἂν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τῆς σφαίρας), μήτε δὲ ὑπο- 
Aewróuevov μήτε ὑπεχτρέχον, ἀεὶ δὲ τὸν αὐτὸν τόπον ἐπτέ- 
yov ἔν τῇ σφαίρᾳ στρεφομένης αὐτῆς, ϑαυμασιὸν ἔσως ἄν 
δόξειεν πῶς κύκλον γράψειεν᾽ ὀφείλει γὰρ τὸ γράφὸν ἡχερέ 10 
τι γϑάφειν ἑστός, εἰ δὲ περὶ ὃ γράφει οὔχ ἕστηκεν, πῶς 
γράψει τὸ γράφον; πάντα μὲν οὖν τὰ ἐν τῇ σφαίρᾳ σῆρε- 
φομένης αὐτῆς οὐχ ἕστηκεν, μόνος δὲ ὃ ἄξων ἔστηχεν, καὶ 
ἐπὶ τὸν ἑστῶτα ἀπὸ τοῦ φερομένου αἰεὶ σημείου κάϑετος 
ἄγεται xai συμβάλλει τῷ ἄξονι δῆλον ὅτι κατά τι σημξῖξον᾽ 15 
δεῖ ἄρα τὸ σημεῖον xa9' ὃ συμβάλλουσιν ἀλλήλαις ck εὐ- 
ϑεῖαι ἑξότηχέναι, ἐπεὶ καὶ ὃ ἄξων ἕστηκεν. καὶ Enti τὸ 
μὲν δημεῖον ἐν τῷ ἄξονί ἐστὶν, ἡ δὲ ἀχϑεῖσα κάϑεξος ἐν 
τῇ σφαΐρᾳ, στρεφομένης τῆς σφαίρας συμπεριάγεται μὸν 7, 
εὐθεῖα μετὰ τοῦ ἑτέρου πέρατος τοῦ ἐπὶ τῆς ἐπιφανείας 20 
τῆς σφαίρας, ἕστηκεν δὲ τὸ ἐπὶ τοῦ ἄξονος. ἀνἄγκη οὖν 
συμπεῤιφερομένην ταύτην τὴν εὐθεῖαν σὺν τῇ ogatge, xa9^ 
ὃ μὲν φέῤεται 5; σφαῖρα χιγνουμένης αὐτῆς, καϑ᾽ ὃ δὲ πε- 
περάτωται ἑστώσης, καὶ μὴ μεταμειβούσης τὰ πέρατα, καὶ᾿ 
ἐπιπέδου φέρεσϑαι. ἔσεηκεν δ᾽ ἐκεῖνο τὸ ἐπίπεδον, καϑ᾽ 2: 
οὗ φέρεται [τοῦτο δὲ τὸ ἐπστεδον οὐκ ἀλλαχόσε ἐσσὶν ἢ ὃν 
τῇ σφαίρᾳ]. ἐποὶ οὐν ἐποίπεδον ἑστὸς ὑπόκειται, x«9^ ob 
φέρεται 7) εἰρημένη εὐϑεῖα, καὶ ἔσειν εἰλημμένα ἐπ᾽ αὐτοῦ 
δίο τυχόντα σημεῖα [τὰ πέρατα τῆς φορομένης εὐθείας τὸ 
τε πρὸς τῷ ἄξονι καὶ τὸ ἐπὲ τῆς ἐπιφανείας τῆς πφαέραςρϑ, 3 
δινατὸν δέ ἐστιν ἐν ἐκεπέδῳ τανεὶ κέντρῳ καὶ διαστήμανι 
κύκλον γράφειν, δῆλον ὅτι ᾧ κένερῳ μὲν τῷ ἐπὶ νοῦ ἄξονος 


5. ἄν add. Hu 6.71. χύχλον --- σφαίρας interpolatori tribuit Hu 
14. εσὐτώς A(BSj, corr. Hu — 23. συμπεριφερομένης ταύτης τῆς εὐθείας 
ABS, corr. H& auctore Co 23. ὃ δὲ Hu pro « δὲ 45. (perat 
ἔστηχεν ἐκεῖνο ABS, corr, Hu auctore Co 446. 37. τοῦτο δὲ — σφαίρᾳ 
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mul conversum ferretur, sed id tardiorem aut celeriorem mo- 
0m, quam sphaera 1), aequabiliter haberet, etiam sic id quod 
propositum est rationem aliquam haberet. Nam et, si tardius 
quam sphaera puncium procederet, necessario positiones suas 
continuo mutans lineem quaadam in sphaerae superficie de- 
scriberet, et, si oelerius, eodem modo; at vero, si neque 
relinquatur neque praecedat semperque eundem locum in 
sphaera, dum haec convertatur, obtineat, iure mirum videa- 
ter, quomodo circulum describere possit. Nam id quod /i- 
seam desoribit in stabili aliqua superficie describat necesse 
esi; sin id, in quo describitur, instabile est, quemodo id 
quod desoribit faciat lineam? Omnia quidem im sphaera pun- 
cia, dum haec convertitur, locum suum mutant praeter unum: 
axem qui immobilis stat; itaque apparel ad eum axem a 
puncto quod oiroumfertur semper perpendiculares duci posse 
easque axi in aliquo puncto occurrere. Ergo, quoniam axis 
stat, etiam punotum, in quo illae perpendiculares concurrunt, 
stare oportet. Εἰ quoniam id punctum in axe, recta autem 
perpendicularis in sphaera est, eius rectae, dum sphaera con- 
vert&ur, id punetum, quod est in superficie sphaerae, simul 
convertitur, id autem, quod est in axe, stat. ltaque cum 
hsec recta simul cum spheera circumagalur et, quatenus 
sphaere convertitur, moveatur, quatenus autem in tpso aae 
terminum habet, loco suo stet, cumque eosdem semper ter- 
minos retineat, ipsam in plano circumagi necesse est. Hoc 
autem planum, in quo fertur, stabile est. Ergo cum stabile 
plenum et in hoc ea quam diximus recta inque ea duo puncta 
quaelibet supposita sint, atque omni centro et intervallo cir- 
culum in plano describere liceat, apparet eum circulum, cuius 
wentrum est punctum in axe, radius autem intervallum ab 


4) Apparet τῆς σφαίρας a soriptore brevius dictum esse pro his: 
"quam ciroulus parallelus in sphaerae superficie, in quo id.punctum est". 





interpolatori tribuit Hu 47. ἑστὼς ABS, corr. Hu, ilem p. 538, 4 
49. 80. τὰ πέρατα — σι(αέρας interpolatori tribuit Hu 29. q«tvo- 
μένης S — 94. dy add. Hw auctore Co 88. δῆλον ὅτε A*BS 


10 


41 
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σημείῳ διαστήματι δὲ τῷ ἐπὶ τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας 
σημείῳ κύχλος γραφόμενος ἐν τῷ ἐπιπέδῳ γραφήσεται, ἐφ᾽ 
οὗ ἡ εἰρημένη εὐθεῖα ἐφέρετο" τὸ ἄρα σημεῖον τὸ dmi τοῦ 
ἄξονος ἑστὸς αἴτιον ἐγένετο τοῦ κύχλον γραφῆναι ὑπὸ τοῦ 
ἐπὶ τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας σημείου [ἀδύνατον γὰρ μὴ 5 
ἑστῶτός τινος αὐτὸν γραφῆναι)" οὐχ ἄρα δυνατὸν ἦν τὸ 
πρόβλημα γενέσθαι, εἰ μὴ κάϑετος ἦν ἀχϑεῖσα ἐπὶ τὸν 
ἑστῶτα ἄξονα. 

[Καὶ τοῦτο δὲ δεῖ εἰδέναι ὅτι, ὅτε χάϑετον ἄγει ἐπὶ 
τὸν ἄξονα καὶ ἐκβαλλεὶ τὸ διὰ τοῦ ἄξονος καὶ τῆς κἀϑέτου 10 
ἐπίπεδον, ὡς emi ἑστηχυίας τῆς σφαίρας τοῦτο ποιεῖ. ἀμή- 
yovov γάρ ἐστιν στρεφομένης τῆς σφαίρας κάϑετον ἄξαι 
ἐπὶ τὸν ἄξονα" δεῖ γὰρ προῦποχεῖσθϑαι ἐπίπεδον, ἵνα ἐν 
τῷ ἐπιπέδῳ ὑπαρχούσης εὐθείας τε καὶ σημείου τυχόντος 
ἀπὸ τοῦ σημείου κάϑετον ἀγάγωμεν ἐτιὶ τὴν εὐθεῖαν. φερο- 15 
μένου δὲ τοῦ σημείου ἐν τῷ στρέφεσθαι τὴν σφαῖραν καὶ 
παριόντος ἀμύϑητα ἐπίπεδα, τῆς δὲ εὐθείας ἑστώσης, οὐ 
δύναται κάϑετος ἄγεσϑαι ἐπὶ τὴν εὐθεῖαν, ὅταν δὲ καὶ τὸ 
σημεῖον στῇ καὶ ἡ εὐθεῖα, τότε νοουμένων αὐτῶν ἐν ἐπι- 
πέδῳ δυνατὸν ἀπὸ τοῦ σημείου ἐπὶ τὴν εὐθεῖαν χάϑετον 20 
ἀγαγεῖν.) 

xÜ'. Ὅτι δὲ ἡ ἀπὸ τοῦ τυχόντος σημείου τῶν ἐπὶ τῆς 
σφαίρας ἐπὶ τὸν ἄξονα κάϑετος ἀγομένη ἐντὸς τῆς σφαίρας 
αὐτῷ συμπίπτει οὕτως δειχϑήσεται. 

Ἔστω γὰρ σφαῖρα, ἧς ἄξων ὃ .418, πόλοι δὲ αὐτῆς τὰ 25 
-4 B σημεῖα, καὶ εἰλήφϑω ἐπὶ τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας 
τυχὸν σημεῖον τὸ D, καὶ ἤχϑω κάϑετος ἐπὶ τὴν AB- λέγω 
ὅτι ἐντὸς τῆς σφαίρας τῇ 41Β συμπίπτει. 

Mr) γάρ, ἀλλ᾽ εἰ δυνατόν, συμπιπτέτω αὐτῇ ἐκτὸς κατὰ 
τὸ 4 σημεῖον, καὶ ἔστω ἡ ΓΖ ἐπὶ τὴν AB κάϑετος, xai 30 
εἰλήφϑω τὸ χέντρον τῆς σφαίρας τὸ Ε σημεῖον, καὶ ἐπε- 
Σεύχϑω ἡ ΕΓ. ἐπεὶ οὖν τὸ E σημεῖον κέντρον ἐστὶν τῆς 
σφαίρας, ἴση ἐστὶν ἡ ΕΓ τῇ ΕΑ“ μείζων ἄρα ἡ ΕΔ τῆς 


5. 6. ἀϑύνατον --- γραφῆναι et totum cap. 46 interpolatori tri- 


buit. Hu 16. στρέφεσθαι A? ex στέφεσϑαι 33. x9' add. Hu 
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eo puncto ad punctum superficiei, in eodem plano describi, 
in quo ea quam diximus recta ferebatur. ltaque punctum 
stabile in axe effecit, ut circulus a puncto quod est in super- 
ficie sphaerae describeretur. Ergo problema solvi non po- 
terat, nisi ad stabilem axem recta perpendicularis deducta 
esset. 

[Atque hoc etiam sciendum est, si quis rectam perpen- 
dicularem ad axem ducat et planum, quod per axem et eam 
perpendicularem transit, producat, id nisi stante sphaera fieri 
non posse. Nam dum sphaera convertitur, recta ad axem 
perpendicularis duci nequit. Necesse est enim planum an- 
tea suppositum sit, ut, cum in plano recta quaedam et quod- 
libet punctum sint, ab eo puncto perpendicularem ad illam 
rectam ducamus. Quodsi punctum unà cum sphaera con- 
versa feratur οὐ innumerabilia plana percurrat, illa autem 
recta stel, perpendicularis ad rectam duci non potest; at 
vero, si et punctum et recta stent, cum haec in uno plano 
cogitentur, ab eo puncto ad rectam perpendicularis potest 
duci.] 

XXIX. Sed rectam, quae a quolibet in spbaera puncio Prop. 
perpendicularis ad axem ducitur, intra sphaeram axi occur- 
rere sic demonstrabitur. 

Sit enim sphaera, cuius axis αβ οἱ 
poli « 8, et in superficie sphaerae quod- 
libet punctum y sumatur, unde recta ad 
«f perpendicularis ducatur; dico hanc 
intra sphaeram ipsi «f occurrere. 

Etsi non est, tamen, si fieri possit, 
occurrat extra sphaeram in puncto ὃ (sit 
igitur yó perpeudicularis ad fe), et 
sumatur sphaerae centrum «, et iun- 
gatur ey. lam quia punctum & centrum 
sphaerae est, aequales sunt ey sa; ita- 





$5. 46. πολλοὶ di αὐτῆς τὰ .4B A, corr. BS 30. χαὶ — χάϑετος 
interpolata polius quam a Pappo scripta esse videntur 
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ET. καὶ Peu τρίγωνόν ἐστεν τὸ ἘΓΔ "καὶ μείζων ἢ EAM 
τῆς ED, καὶ γυνία ἄρα ἢ ὑπὸ ELA "κονίας τῆς ὑπὸ EAT 
μείξων ἐστίν.  0o97 δ᾽ ἡ ὑπὸ EAT: μείζων ἄρα ὀρϑῆς ἡ 
óvrb ET: τριγιύνου ὅρα τοῦ ETA αἱ δύο γωνέαε ϑύο ὁρ- 
Wu» μείζους εἰσίν, ὅπιερ ἀϑύνατον- οὐκ ὥρα ἡ ἀπὰ τοῦ Γ5 
ἐπὶ τὴν 4B κάϑετος ἀγομένη ἐχτὸς τῆς σφαίρας αὐτῇ δυμ- 
nie. ὑμοέως δὴ δείξομεν ὅτι οὐδὲ χατὰ τὰ πέρωτα τοῦ 
ἄξονος và Χ4 Β' ἐντὸς ἄρα" ἡ 'ἄρα ἀπὸ τοῦ Γ ἐπὶ κὴν of B 
χάϑεεος ἀγομένη ὃντὸς τιΐγετει "jc σφαίρας, ὅπορ ἔδει 
δεῖξαι. 10 
48 λ΄. Ἐν τῷ δ᾽ ϑεωρήματι ὁ Θεσδόσιος ψευϑογραφεῦται. 
ἀποδείξας γὰρ wr» NO ἡμέραν μείζονα τῆς HN ἡμέρας 
ὑπενοήϑη ὡσαύτως ἀποδείξειν ὅτε xai ἡ πυρογεγενημένη νὸξ 
τῆς NO ἡμέρας τῆς ἐπιγινομένης νυνεὸς νῇ MII ἡμέρᾳ 
ἐλάσσων ἐστίν. . 15 
| "Here γὰρ ἡ πρὸ τῆς /N dva- 
νολῆς ϑύσις ἡ P, καὶ κεύσϑω τῇ 
PN ἴση ἡ FE. [xe9? ὑπόϑεσιν, καὶ 
ἔστω ἐπὶ τοῦ ὑποκειμένου σχήμα- 
«oc γένόμιενος ὁ λύγος). αἱ μὲν οὖν 20 
ἐλάσσων ἦν [καὶ] ἡ NO τῆς MH, 


ἐγένετο ἂν ᾿αἰτῷ καὶ ὅλη ἡ N4 
ς “2 ὅλης τῆς 5Π ἐλάσσων, καὶ at παρ- 
- αλλαγαὶ τῶν ἔσων περιφερειῶν αἱ 
NP VIZ ὡσαύεως ἐπεραίνοντο. νυνὶ 25 
δέ, ἐτεὶ ἐλάσσων ἐστὲν ἡ OA τῆς 411 μείζων δὲ ἡ ΘΝ τῆς 
ΜΠ, οὐκ ἔστιν φανερὸν ὅτι καὶ ὅλη ἡ AN ὅλης τῆς Zl 
ἐλάσσων ἐστίν" δυνατὸν γάρ ἔστιν καὶ ἴσην γίνεσϑαι καὶ 
μείζονα. μὴ οὔσης δὲ ἐλάσσονος τῆς .4N οὐκέτι δυνησό- 
μεϑα λέγειν διότι ἡ ΝΡ περιφέρεια ἐν ἐλάσσονι χρόνῳ 30 
παραβλάσσει τὸ ἀφανὲς ἤπερ ἡ ΕΙΣ. ἔδει οὖν προδείξαντα 





4. ἡ om. AB, add. S 1. δὴ At ex δὲ 40. δεῖξαι Hu auc- 


tore Co pro ποιῆσαι 41. ὁ add. Α rec. (BS) ἯῈτψευδογροφε- 
ται (Sic) Δ, ψευδογράφεται S, corr. B 44. τὴν ΝΘ B, post τὴν 


in A uae lifterse paene evanilae, in 8 lactna Ὑ4. τῆι "ΜΊ ἡμέρας 
AB, τῆς uz ἡμέρας S,:corr. Hu 48. xa 'ὑπύϑεσιν — 80. ιλόγος 
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que ἐδ.» ey. Et quia ἴῃ 'riangulo &yÀ est có ^?» £y, bngu- 
lus etiam cyd maior es angulo εὖγ. Sed ex hypothesi an- 
wulus sd» rectus e9i; ergo angulus eyó maior quam rectus; 
trianguli igitur 2/0 duo anguli maiores sunt doobus rectis, 
id quod fieri nequit. Ergo recta, quae a y ad αβ perpen- 
diculeris ducitur, noh extra spbaeram ipsi «f occurrit. Ac 
similiter demonstabimus eandem non occurrere in axis ier- 
minis « 8; ergo intra occurrit. lteque recta, quae a y ed afi 
perpendicularis ducitur, intra sphaeram eadit, q. e. d. 


IN THEODOSI! LIBRUM I DE DIEBUS ET NOCTIBUS. 


XXX. Theodosium in quarto theoremate libri primi de 
diebus et noctibus!) quidam falso interpretantur. Nam cum 
demonstravisset diem »9 maiorem esse die zr"), consenta- 
neum erat ah eodem demonstrari etiam noctem, quae diei »5 
praecessit, minorem esse nocte, quae diem jg secutura est. 

Sit enim 9 occasus ànte ortum », et pohatur mo — Qv 
[ex hypothesi, et fiat ratiocinatio in figura supposita]. Si 
igitur »9 minor esset quam uz, ex illius ratione etiam tota 
»ó münór fieret quam tota ὅπ, et perimutationes aequalium 
eircumferentiarum xg πὴ similiter perficerentur. Nunc au- 
tem, quoniam 96 minor quam ὃμ οἱ 9» maior est quam 
uz, non apparet etiam totam ὃν totà ὃπ minotem esse. Nam 
fieri potest, ut et aequalis et maior .sit. Quodsi Ó» non minor 
sit, iam non licebit dicere circumferentiam »o minore tempore 
occultum hemisphaerium permutare quam zg. Ergo a Theo- 

4) Theodosii librorum duorum περὶ ἡμερῶν xal vurév proposi- 
tiones edidit Dasypodius in "Sphaericae doctrinae propositionibus" (conf. 
supra p. 549 adnot. 4) p. 25—36; plehos "Theodosii Tripolitae de die- 
bus οἱ noetibas" libros in Latinum convertit Ios. Auria, Romae 1591. 
Sed de iis quae supra a Pappo disseruntur liquido iudicari non poterit 


abte qüem Gr&ecus contextus in lucem prodierit. "Quem nos maribus 
tenemus, alque ex his schedis ea 4886 proxime sequuntür citamus. 

*) .diyo δὴ ὅτι καὶ ἡ πρὸ τῆς Θ δύσεως ἡμέρα (id est dies »3) 
μεέζων ἐστὶν τῆς μετὰ τὴν ΜΙ͂ ἀνατολὴν ἡμέρας (id est die uz). Theo- 
dosius trianu βογρι 8. 


—— — ..-... — — 


interpolstori trfbuit Hu — 21. xe del. Hw atüctore Co 485. ἐπεραί- 
vovro AB? Partis. 8868, ἐπερεύνυντο 'B!, ἐπϑραένοντο 8 
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a J e * € , J - 
τὸν Θεοδόσιον ὅτε αἰεὶ αἱ συντιϑέμεναι περιφέρειαι τῶν 
νυκτῶν zai τῶν ἡμερῶν ἐκὲ τοῦ 4T μέρους vuv συντιϑε- 
μένων περιφερειῶν ἐπὶ τοῦ ./E μέρους ἐλάσσονές εἰσιν, 

et » , «e M & M , € , 
οὕτως ἐπιλέγειν 0v, xai. τὰ ἀριπὰ δειχϑήσεται ὁμοίως 
[ταῦτα ἐπὶ τοῦ ὑποχειμένου σχήματος]. 5 


19 λα΄. 'Hueig δὲ τὸ παραλελειμμένον ὑπὸ τοῦ Θεοδο- 
σίου ἀπεδείξαμεν ἀστρονομιχώτατα τοῦτον τὸν τρόπον. 
Ἡνατελλέτω γὰρ ὃ ἥλιος πρὸς τῷ Z, δυνέτω δὲ πρὸς 
τῷ H, καὶ ἔστω ἐλάσσων 5) AZ τῆς “Η, καὶ πάλιν ἔστω 
ἡ μὲν προγεγενημένη δύσις τῆς Ζ ἀνατολῆς ἡ O, ἡ δὲ προ- 10 
γεγενημένι͵ ἀνατολὴ τῆς Θ δύσεως 5 N, ἔτι δὲ ἔστω ἡ μὲν 
μετὰ τὴν Η δύσιν ἀνατολὴ ἡ K, 5) δὲ μετὰ τὴν Κὶ ἀνατο- 
λὴν δύσις 7) 41, καὶ ἔστω ἡ μὲν ΖΘ νὺξ ἐλάσσων τῆς HK 
vvxvóc, ἡ δὲ ΘΝ ἡμέρα μείζων τῆς K.1 ἡμέρας " λέγω ὅτι 


ὅλη ἡ ΑΝ ὅλης τῆς 4.1 ἐλάσσων ἐσείν. 15 
50 Ei γὰρ μή, ἤτοι ἴση ἐστὶν ἢ μείζων. ἔστω πρότερον 


ἴση. ἐπεὶ οὖν ἐλάσσων ἐστὶν ἣ μὲν .1Ζ τῆς ./H ἡ δὲ ZO 
τῆς ΗΚ, ὅλη ἄρα ἣ 4O ὕλης τῆς “Κὶ ἐλάσσων ἐσὲΐν. 
ἔστω οὖν αὐτῇ ἴση ἡ 4M. ἔστιν δὲ καὶ ὅλη ἡ NA ὕλῃ τῇ .1.1 
ἴση" λοιπὴ ἄρα 1 ΘΝ λοιπῇ τῇ 1.1 ἴση ἐσιΐν. ἐπεὶ οὖν 20 
ὁ ἥλιος ἀνατείλας μὲν πρὸς τῷ Ν ἔδυνε πρὸς τῷ Θ, ἐν 
ᾧ ὁ ἥλιος τὴν ΘΝ διαπορεύεται, ἡ ΘΝ παραλλάσσει τὸ 
φανερὸν ἡμισφαίριον. ἐν ἴσῳ δὲ χρόνῳ ὁ ἥλιος τὴν ΝΘ 
διαπορεύεται καὶ τὴν ἴσην τὴν Mod: ἐν ἔσῳ ἄρα ὁ ἥλιος 
τὴν M4 διαπορεύεται καὶ ἡ ΘΝ παραλλάσσει τὸ φανερὸν 25 
ἡμισφαίριον. ἐν ἴσῳ δὲ ἡ ON παραλλάσσει τὸ φανερὸν 
καὶ ἡ 44M (ἴσαι γὰρ οὖσαι ἴσον ἀπέχουσιν τῆς ϑερινῆς 
συναφῆς ἐν ἴσῳ ἄρα ὁ ἥλιος τὴν M.1 διαπορεύεται xai 
ἡ Ἡ.1 παραλλάσσει τὸ φανερόν. ἀλλ᾽ ὁ μὲν ἥλιος τὴν 
ΔΛ διαπορεύεται ἐν τούτῳ τῷ χρόνῳ ἐν ᾧ ἑκατέραν τῶν 30 
MK ΚΑ διαπορεύεται, ἡ δὲ M4 παραλλάσσει τὸ qavs- - 





5. ταῦτα --- σχήματος interpolatori tribuit Hu 6. .144 A! in 
marg. (BS 40. προγεγεννημένη (post μὲ») A, corr. BS, item statim 
posthac — 49. τὴν H δύσις AB, τοῦ ἡ δύσις S, corr. Hu auctore Co 
47. ἡ Z4 δὲ ABS, corr. Μὼ 48. τὴν v9 B, τὴν ΗΘ A'S 
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dosio primum demonstrari oportebat summas circumferentiarum 
noctium et dierum in parte d» |velut à9 -- 9v) semper mi- 
nores esse quam summas circumferentiarum in parte de; tum 
vero idem addere debebat reliqua etiam similiter demonstra- 
tum iri. 

XXXI. Nos autem id quod Theodosius omisit ratione 
plane astronomica demonstravimus hunc in modum. 

Oriatur enim sol ad punctum ζ et occidat ad m, et sit Prop. 
δὲ minor quam δὴ, ac rursus sit occasus, qui ortum 5 prae- 
cessit, 9, et ortus, qui occasum J praecessit, », ac porro sit 
ortus, qui occasum ἢ sequitur, x, et occasus, qui ortum x 
sequitur, A, et sit nox C9 minor nocte yx, diesque 9» maior 
die xA; dico totam ὃν totà δὰ minorem esse. 

Nam si non mfnor sit, 
aut aequalis est aut maior. 
Sit primum aequalis. . Iam 
quia ez hypothesi ὃδξ minor 
est quam ὅδη, et 59 quam 
7x, lota igitur 99: minor est 
quam tota dx. Sit igitur ipsi 
09 aequalis dp. — Sed em hy- 
pothesi etiam totae ν dÀ ae- 
quales sunt; restat igitur 9» 
Ξε Δ. lam quia sol, post- 
quam ad » ortus est, occidit 
ad 9, quo igitur tempore ipse 
cirenmferentiam »9. permeat, eo circumferentia »9 apertum 
hemisphaerium permutat.  Aequali igitur tempore sol et cir- 
cumferentiam »J et ei aequalem u4À percurrit; itaque aequali 
tempore et sol circeumferentiam μὰ percurrit et circumferentia 
»J apertum hemisphaerium permutat. Sed aequali tempore 
et »9 et uA apertum hemisphaerium permutant (quippe quae 
aequales sint et aequaliter ab aestivo contactu distent); ae- 
quali igitur tempore et sol circumferentiam 4 percurrit et 
ipsa μὰ apertum permutat. Sed sol circumferentiam uà eo- 
dem tempore percurrit quo circumferentias ux -- x4, et uA 
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ρὸν ἂν ᾧ ἡ μὲν MK ἀνατέλλει ἡ δὲ ΚΑ παρᾳλλάασει 
τὸ φανερόν" ἐν ἴσῳ. Goo χρόνῳ ὃ ἥλιος ἑχᾳεέρᾳν τῶν MK 
ΚΑ διαπορεύεται καὶ ἣ μὲν IMK ἀκακέλλει ἡ dé ΚΙ παρ- 
αλλάσασει τὸ φανερόν. ὧν ἴσος Ó χρόνος ἐν ᾧ ὃ fA τὴν 
K. διαπορεύεται xai ἣ K/4 παραλλάσσει τὸ φανερόν [ἀνᾳ- 5 
τέλλει μὲν γὰρ πρὸς τῷ K, δύνει δὲ πρὸς τῷ |: καὶ λοι- 
πὸς ἄρα ὃ χρόνος ἐν ᾧ ὃ ἥλιος τὴν MK διαπηρεύξδεφε 
(qoc ἐσεὶν τῷ χρόχῳ ἐν ᾧ ἡ MK ἀνατέλλει. τοῆτο δέ 
ἔστιν dd/waxov: τᾶσαν γὰρ περιφέρειαν ἃ ἥλεος ἐν πλείονα 
Xoó» διαπορεύεται ἤπερ αὐτὴ ἣ περιφέρεια ἀνατέλλει ἢ 10 
πάλιν δύκεε 'τοῦτο γὰρ δείξομεν ἐχομένωρ)" οὐκ Qoa ἴσῃ 
ἐστὶν ἡ ΝΖ τῇ 44. 
5| — "Eoro δὴ πάλιν μείζων ἡ N4 τῆς 424, καὶ κείσθω 
τῇ 4N ian ἡ 4E, ἐκέϑη δὲ καὶ ἡ 4O ἴση τῇ 4}93Μ’ λοιπὴ 
ἄρα ἡ ΘΝ λοιπῇ τῇ ME ἴση ἐστίν, καὶ ἐν ἴσῳ χρόνῳ ὃ 15 
ἥλεος τὴν ΘΝ διαπορεύεται καὶ ἡ ΘΝ παραλλάσσει τὸ φα- 
»agóx. ἐν ᾧ δὲ Ó ἥλιος τὴν ON ἐν τούτῳ καὶ τὴν ME, 
xai ἐν ᾧ 1 ON παραλλάσσει τὸ φανερόν, ἐν τούτῳ xai ἡ 
ME- ἐν ἴαῳ ἄρα χρόνῳ ὁ ἥλιος τὴν MS διαπορεύεται xoi 
ἡ ME παραλλάσσεξε τὸ φανερόν. ἀλλ᾽ ὁ μὲν ἥλιος δια- 20 
πορδύεται τὴν ΜΞ περιφέρειαν ἐν τούτῳ τῷ χρόνῳ ἐν o 
(6 ἥλιος] ἑκάστην τῶν MK ΚΑΊ 44H διαπορεύεεαι, ἡ δὲ 
ἽΦΞ παραλλάσσει τὸ φανερὸν ἐν τούτῳ τῷ χρόνῳ ἐν ᾧ ἣ 
μὲν MK ἀνατέλλει ἡ δὲ K.4 παραλλάσσει ἡ δὲ .18 δίνει 
[τὴν dà .1Ξ διαπορεύξται)]. ἀλλ᾽ ὁ χρόνος ἐν ᾧ ὁ ἥλιος 25 
τὴν ΚΑΊ διαπορεύεται ἴσος ἐστὶν τῷ χρόνῳ ἐν ᾧ ἡ ΚΑ 
παραλλάσσει τὸ φανερόν xci λοιπὸς ἄρα ὁ χρόνος ἐν ᾧ 
ὁ ἥλιος τὴν MK διαπορεύξεαι ἔσος ἐστὶν τῷ χρόνῳ ἐν ᾧ 
ἡ MK ἀνατέλλει, καὶ ὃ χρόνος ἐν ᾧ καὶ ὃ ἥλιος τὴν 4E 
διαπορεύεται ἴσος τῷ χρόνῳ ἐν ᾧ ἢ 445 δύνει. τοῦτο δέ 30 


5. 6. ἀνατέλλει --- τῷ .1 inlerpolatori tribuit Hu (nam similia aliis 
locis tamquam consentanea Pappus omisit) 48. ἡ ΘΗ παραλλάσσει 
ABS, corr. Co 429. ὁ ἥλιος del. Co 25. τὴν δὲ [E διαπορεύεται 
del. Co 437. ὁ χρόνος — 80. .4E δύνει) haec sine dubio corrupta 
sunt atque huac fere in mogduge corrigenda: ὁ χρόνος ἐν ᾧ ὁ ἥλιος 


ΕΙΒΒΆ Vk ῬΆΟΡΟΒ. 49, 29929 


eodem tempore aperiam. permutat, quo ux oritur ac χὰ aper- 
tus permutat; aequali igitug tempore et sol circumferentias 
MX -- xÀ percurrit, et μὰ oritur ac x4 apertum permutat. 
Sed tempus quo so] eireumferentiam xÀ percurrit: aequale est 
ei que ipsa xà apertum permutai; ergo per subiractonem 
tempus quo sel ciroumferentiam jx. percurrit aequale est tem- 
pori quo 4x oritur. Sed id fieri non potest; nqm omnem 
cireumferentiam sol maiore tempore percurri& quam ipsa cir- 
cumferentia oritur vel rursus eccidi, id quod deinceps (pro- 
pes. 3) demonstrabimus; ergo circumferentiae »ó dÀ uon sunt 
aequales. 
lam vero si( »d ^» dÀ, et ponatur δὲ - ὄν; atque po- 
sita. erat etiam δε — d3'; restet igitur u$ zx »9, et aequali 
tempore sol cireumferentiam 
»9 perourrit et ipsa »J aper- 
tum permutat. Sed eodem 
tempore sol circumferentiam 
»9 ae μὲ percurrit; et quo 
tempore circumferentia xj 
aperium  permutei, eodem 
| ipsa μὲ; ergo aequali tem- 
/| pere ei sol circumferentiàm 
X /  uB percurrit et ipsa μὲ aper- 
Ἂς Á tum permujot. Sed sel qui- 
T dem circumferentiam μὲ eo- 
dem tempore percurrit quo 
ipsas ux -- χὰ -- 45; circumferentia autem 435 eodem tem- 
pore apertum permutat quo circumferentia 4x oritur ipsaque 
xÀ permutat ac ἀξ occidi. Sed tempus quo sol circumferen- 
tjam χὰ percurrit aequele est ei quo x4 apertum permutal; 
ergo per subiractionem tempus quo sol circuwferentias ux -t- 
A& percurrit aequale est ei quo ipsa ux oritur ac A5 occidit. 





ἑκατέραν τῶν MK A διαπορεύεται ἴσος ἐστὶν τῷ χρόνῳ ἐν ᾧ ἡ μὲν 
MK ἀνατέλλει ἡ δὲ AR δύνει 30. post ἴσος add. ἐστι A, sed. del. 
prima m. 
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ἐστιν ἀδύνατον (πᾶσαν yàg περιφέρειαν ὃ ἥλιος ἐν πλείονι 
χρόνῳ διαπορεύεται ἤπερ αὐτὴ ἀνατέλλει ἢ πάλιν δύνει., 
ὧστε οὐκ ἂν εἴη μείζων ἡ NA τῆς 4.1. ἐδείχϑη δὲ ὅτι 
οὐδὲ iom: ἐλάσσων ἄρα ἐστὶν ἣ N4 τῆς 4.1. ὁμοίως δὲ 
καὶ ἐπὶ τῶν ἑξῆς δειχϑήσεται. τούτων οὖν προδεδειγμέ- 5 
γων προβήσεται καὶ ἡ τοῦ Θεοδοσίου ἀπόδειξις κατὰ τὸν 
εἰρημένον τρόπον. 

52 λβ΄. Ὅτι δὲ πᾶσαν περιφέρειαν ὃ ὁ ἥλιος ἐν πλείονε 
χρόνῳ διαπορεύεται ἥπερ ἐκείνη 7) περιφέρεια ἀνατέλλει ἢ 
πάλιν δύνει, νῦν δείξομεν. δόξει δέ τισι φανερὸν εἶναι 10 
τοῦτο καὶ μὴ προσδεόμενον ἀποδείξεως * “᾿ ἐπεὶ γὰρ ὃ μὲν 
ἕλιος ἐνιαυτῷ τὸν κύκλον διαπορεύεται, αὐτὸς δὲ ὃ κύκλος 
ἐν νυχτὶ καὶ ἡμέρᾳ ἀνατέλλει, γίνεται ὁ χρόνος ἐν ᾧ ὃ 
ἥλιος τὸν κύκλον διαπορεύεται πολλαπλάσιος τοῦ χρόνου 
ἐν ᾧ ὃ κύχλος ἀνατέλλει. ἐπεὶ οὖν ἐν μείζονι χρόνῳ ὃ 15 
ἥλιος τὸν ὅλον κύκλον διαπορεύεται ἤπερ αὐτὸς Ó κύκλος 
ἀνατέλλει, καὶ τὰς κατὰ μέρος τοῦ κύχλου περιφερείας ἐν 
μείζονι χρόνῳ ὃ ἥλιος διελεύσεται ἧπερ ἐκεῖναι ai περι- 
φέρειαι ἀνατελοῦσιν ἢ δύσονται. ὥστε φανερὸν τὸ προ- 

53 χείμενον καὶ οὐ προσδεόμενον πλείονος ἐπισκέψεως". πρὸς 20 
οὗς ῥητέον διότι, εἰ μὲν αἱ κατὰ μέρος ἴσαι περιφέρειαι 
τοῦ ζῳδιαχοῦ ἐν ἴσῳ χρόνῳ ἀνατέλλουσιν ἢ πάλιν δύνου- 
σιν, συμφανὲς ἂν ἡμῖν ὑπῆρχεν τὸ λεγόμενον αὐτός ve γὰρ 
ὁ κύχλος ὁμαλῶς ἂν ἀνέτελλεν xai οὕτως οἱ χρόνοι πρὸς 
ἀλλήλους συνεχρίνοντο, ἐπειδὴ xoi ὁ ἥλιος ὁμαλῶς κινού- 25 
μενος ἐν ἴσῳ χρύνῳ τὰς ἴσας περιφερείας διέρχεται. νυνὶ 
δὲ τοῦ μὲν ἡλίοι. ὁμαλῶς διαπορευομένου τὸν κύκλον, αὐ- 
τοῦ δὲ τοῦ κύχλου ἀνωμάλως τὰς ἀνατολὰς καὶ τὰς δύσεις 
ποιουμένου οὐκ ἐξέσται ὑμῖν λέγειν ὅτι, πλείονος ὄντος 
τοῦ χρύνου ἐν ᾧ Ó ἥλιος τὸν κύκλον διαπορεύεται ἤπερ αὐ- 30 
τὸς Ó κύκλος ἀνατέλλει, πλείων ἔσται ὃ κατὰ μέρος χρόνος 
ἐν ᾧ ὁ ἥλιός τινα περιφέρειαν διαπορεύεται ἐκείνου τοῦ 
χρόνου ἐν ᾧ ἐκείνη ἡ περιφέρεια ἀνατέλλει τε καὶ δύνει. 

δ4 τούτων δὴ τοιούτων ὑπαρχόντων οὐχέτι πρόδηλον καϑέστη- 


— 





8. 4B A! in marg. (BS) 48. καὶ ἐν ἡμέρᾳ S 33. ζωδιαχοῦ 
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At hoc fieri non potest (namque, u/ statim dirimus, omnem 
cireumferentiam sol maiore tempore percurrit quam ipsa ori- 
tur vel occidit;; ergo non maior est »d quam δὰ. Sed ean- 
dem neque aequalem esse demonstravimus; ergo »à minor 
est quam δᾶ. ldem similiter in reliquis ostendetur. His igi- 
tur praemissis Theodosii demonstratio ea qua diximus ratione 
procedet. 


XXXH. Sed restat ut demonstremus omnem circumferen- 
tiam a sole maiore tempore percurri quam illa circumferentia 
oritur vel rursus occidit. Quamquam id nonnullis consenta- 
neum esse neque demonstratione egere videbitur. "Quoniam 
enim sol annuo tempore circulum zod/acum percurrit, ipse 
autem circulus unius diei noctisque spatio oritur, tempus quo 
sol circeulum percurrit multiplum est temporis quo circulus 
oritur. lam quia sol maiore tempore totum cireulum per- 
currit quam ipse circulus oritur, item particulares circuli cir- 
cumferentias maiore tempore sol percurret quam illae orientur 
vel occident; quapropter id quod proponitur consentaneum 
est neque subtiliore inquisitione eget". Contra quos sic dis- 
serendum est: si parliculares zodiaci circumferentiae, quae 
inter se aequales sunt, aequali tempore orirentur vel rursus 
occiderent, manifestum nobis esset id quod proponitur; nam- 
que et ipse circulus aequabiliter oriretur et tempora item in- 
ter se compararentur, quoniam sol, cum aequabiliter feratur, 
aequali tempore aequales circumferentias percurrit. — Nunc 
vero, cum sol quidem circulum zodiacum. aequabiliter. per- 
currat, ipse autem circulus inaequabiliter ortus suos et oc- 
casus faciat, non licet nobis dicere, propterea quod sol ma- 
iore tempore circulum percurrat quam ipse circulus oriatur, 
particulariter tempus quo sol circumferentiam aliquam per- 
currit maius esse eo tempore quo illa circumferentia oritur 
vel occidit. Quae cum ita se habeant, nequaquam manifesto 


ABS 48. ὑμῖν A, "uti B, corr. S 44. «vr add. Hu 26. διεξέρ- 
χέται S, item p. 538, 4. 6 29. ἔξεστεν" coni. Hu 34. δὴ Hu pro δὲ 
Pappus Il. 35 
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xev διότι πᾶσαν sreQtgégeiav ὁ ἔλιος ἐν πλείογε χρόνῳ 
διαπορεύεται ἥπερ ἡ περιφέρεια ἀνατέλλει ἢ πάλεν δύνει. 
πόϑεν δὲ ὅτι οὐχὶ τὸν μὲν ὅλον χύχλον ἐν πλείονι χρόνῳ 
διέρχεται ἥπερ αὐτὸς ὃ κύίχλος ἀνατέλλει, οἱ δὲ κατὰ μέ- 
eoc χρύνοι ἐν οἷς ὃ ἥλιος ἑχάστην περιφέρειαν τοῦ κύκλον 
διέρχεται, ἐλάττονές εἰσιν τῶν κατὰ μέρος χρόνων, ἐν οἷς £x&- 
στη τῶν τοῦ κύχλου περιφερειῶν ἀνατέλλει; ὅτι γὰρ δυνατόν 
ἐστιν ἐπί τινων κινήσεων γίνεσϑαι τοῦτο, φανερὸν ἐχ τούτου. 
Ἔσεω τρίγωνον ὀρϑογώνιον τὸ 484 ἐρϑὴν ἔχον τὴν 
Β γωνίαν, xai ἑχατονταπλασία συναμφότερος 7, ΔΑ AB τῆς AD, 10 
καὶ γεγράφϑω περὶ xévtQor τὸ 2d xvxAog, xai ἐκκείσϑω 


MI 





τις εὐθεῖα ἡ NO ἴση τῇ BA, xai διαπορευέσϑω τὸ μὲν 
Ν σημεῖον ὁμαλῶς φερόμενον τὴν NO ἐν ὦραις δέκα, ἡ δὲ 
B συμβολή, καϑ᾽ 0 συμβάλλει ἡ 4B τῇ BA, διαπορευέσϑω 
τὴν B4 ἐν ὥρᾳ μιᾷ, καὶ τεεμήσϑω ἡ EH. περιφέρεια δέχα 15 
χατὰ τὸ Ζ, καὶ ἐπιζειχϑεῖσα ἐκβεβλήσϑω ἡ .41Ζ21΄. ἐπεὲ 
οὖν ἐν ᾧ χρόνῳ τὸ E σημεῖον τὴν EH διαπορεύεται ἐν 
τούτῳ τῷ χρόνῳ τὸ B τὴν Bf διαπορεύεται, ἐν qp δὲ τὸ 
E τὴν ΕΖ ἐν τούτῳ τὸ B τὴν Bl, καὶ ἔστιν ὁ yoóvog ἐν 
ᾧ τὸ E τὴν EH διαπορείεται τοῦ χρόνου ἐν qj τὸ E τὴν 20 
ΕΖ διαπορεύεται διπλάσιος, καὶ ὃ χρόνος ἄρα ἐν ᾧ τὸ B 
τὴν B.1 διαπορεύεται τοῦ χρόνοι év 9 τὸ B τὴν ΒΓ óia- 
πορεύεται διπλάσιος. ἀλλὰ τὸ B τὴν B4 διέρχεται ἐν 
ὥρᾳ μιᾷ; τὸ B ἄρα τὴν BI διελεύσεται ἐν ἡμιωρίῳ. καὶ 
ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ἘΖ περιφέρεια τῇ ΖΗ, ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ 25 
Ε4“2 γωνία τῇ ὑπὸ ΖΑΠΗ ὡς aga συναμφότερος ἡ ΔΑ͂ 
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constat omnem circumferentiain ἃ sole maiore tempore per- 
eurri quam ipsa circumferentia oritur vel occidit. Quid enim 
impedit quominus statuamus totum quidem circulum maiore 
tempore ὦ sole percurri quam ipse circulus oriatur, particu- 
laria autem tempora, quibus sol singulas circuli cireumferen- 
tias percurrit minora esse temporibus particularibus quibus 
singulae circuli cireumferentiae oriuntur? Namque in quibus- 
dam motibus hoc fieri posse ex hoc /lemmale manifestum est. 


Sit triangulum orthogonium αβὸ recto angulo f, sitque 
δα -- αβ τῷ 100 ag, et circa centrum α describatur circulus 
εζη, et exponatur recta quaedam γϑ Ξε βὅ, et punctum qui- 
dem » aequabiliter procedens rectam »9 decem horis per- 
currat, punctum autem f, in quo scilicet rectae αβ δβ con- 
currunt, ipsam 50 una hora percurrat, et circumferentia δὴ 
bifariam secetur in puncto ζ, et iuncta αζ producatur ad 7 
punctum concursüs cum recta βδ). lam quia, quo tempore 
punctum δ circumferentiam &7, eodem punctuin f rectam 606, 
et quo tempore punctum e circumferentiam &C, eodem punc- 
tum 9 rectam Ó» percurrit, et punctum e& circumferentiam 
&p duplo maiore tempore quam ipsam εζ absolvit!), ergo 
etiam punctum f rectam β duplo maiore tempore quam 
ipsam fy percurrit. Sed ex hypothesi punctum B rectam 8d 
una hora permeat; itaque / rectam By dimidia hora permea- 
bit. Et quia circeumferentiae εἴ Cy acquales sunt, est etiam 

L εαζ — L Can; ergo propter elem. 6, 5 
δα: αβ τ 0y : yB; itaque componendo 


“: 


4) Stetuit igitur scriptor punctum «c in circumferentia ex ab € ae- 
quabiliter procedens eodem tempore ad ἡ pervenire quo punctum » 
rectam βὺ percurrit ita, ut, si spatia aequalibus temporibus in utraque 
linea emensa &' yy', ζ΄ ζ" y'y" etc. notentur, semper rectae sint adj" 


ai"y" elc. 


40. xa) ἑχατονταπλασία — τῆς AB add. Hu auctore Co 44. εὑ- 
ϑεῖα ἡ ΝΟ ΑΒ, corr. S 43. τὴ" NO AB, corr. S 45. περιφέρειαν 
A, corr. BS  à3 (initio). τὴν B4 A!B!, τὴν" EZ A3B8S 

35* 


l'rop. 
3u 
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AB πρὸς τὴν 88, ovrog ἡ .4B πρὸς τὴν ΒΓ. &xarovsa- 
πλασία δὲ ovvaugoregog ἡ .[44 4B τῆς AB: ξκατοντα- 
σιλασία ἄρα καὶ ἡ JB τῆς ΒΓ. ἐὰν ἄρα τ᾽τοιήσωμεν ὡς 
τὴν 4B πρὸς BI, οἴτως τὴν ΘΝ πρὸς ΝΞ, ἔσται οὖν 
xai 5» NO τῆς ΝΞ ἑκατοντατιλασία. xai ἔστιν ἴση ἡ B45 
rj ΝΘ' ἴση ἄρα καὶ ἡ ΒΓ τῇ NE. ἐπεὶ οὖν τὸ N ὃμα- 
λῶς κινούμενον διαπορεύεται τὴν ΝΘ ἐν ὥραις δέκα, τὸ 
ἄρα ἑχατοστὸν αὐτῆς μέρος ἐν ὧρας δεκάτῳ διελεύσεται, 
τὸ δὲ Β ἀνωμάλως χινούμενον διέρχεται τὴν ΒΓ ἐν ὥρας 
ἡμίσει. δύο οὖν ὑπαρχουσῶν κινήσεων καὶ τῆς μὲν dvto- 10 


μάλου τῆς δὲ ὁμαλῆς, ὁ μὲν ὅλος χρόνος ἐν ᾧ τὸ Ν τὴν 


^ [ud - [4 * 
NO διέρχεται ὁμαλῶς vob ὅλου χρόνου τοῦ dv ᾧ τὸ B τὴν 
B4 διέρχεται ἀνωμάλως πλείων ἐστίν, ὁ δὲ κατὰ μέρος 
, , e * M rd , - ^ , , 
χρόνος ἐν ᾧ τὸ N τὴν NE διέρχεται vo) κατὰ μέρος yoó- 
T * ς 
vov ἐν ᾧ τὸ B τὴν ΒΓ διέρχεται ἐλάσσων ἐστίν. ὥστε 18 
3 3 [od ^ ^ Led ^ 
οὐθὲν ἀπέχει καὶ ἐπὶ τῆς τοῦ ἡλίου κινήσεως καὶ τῆς τοῦ 
3 α«- A]  « ) N A e » , 
χύχλου ἀνατολῆς τὸ αὐτὸ γίνεσθαι, τὸν μὲν ἥλιον ἐν μεί- 
ἕονι χρύνῳ διατιορεύεσϑαι τὸν κύχλον, αὐτὸν δὲ τὸν χύκλον 
ἐν ἐλάσσονι ἀνατέλλειν, πάλιν δὲ ἐκ τῶν ἐναντίων τινὰς 
μὲν τεριφερείας τοῦ χύχλου ἐν τιλείονι χρόνῳ ἀνατέλλειν, 20 
A Y c0 P Α ΑΙ , , . 
τὸν δὲ ἥλιον αὑτὰς ἐν ἐλάσσονι χρόνῳ διέρχεσθαι" μειου- 
^ , ^ 3 “ t 
μένου γὰρ τοῦ τάχους τῆς ἀνατολῆς τοῦ κύχλου, πόϑεν ὅτι 
οὐχὶ μειοῦται ἐντὶ τοσοῦτον ὥστε τινὰ περιφέρειαν αὐτοῖ 
, ) , ) , » € c! 3 , s 
ἐν μείζονι χρόνῳ ανατέλλειν pneg 0 ἥλιος ἐχείνην τὴν ntgt- 
(φέρειαν διέρχεται; 25 
λγ΄. ei οὖν ἡμᾶς ἐπισκέψασϑαι πότερόν σῶζε τοῦ 
ζῳδιακοῦ τὸ τάχος τῶν ἐπ᾽ ἄπειρον αὐξομένων καὶ ἐττ᾽ 
“« 2 
ἄπειρον μειουμένων ἐστίν, ἢ τῶν im^ ἄπειρον μὲν αὐξομέ- 
3 ^ 2 
γων οὐκ ἐπ᾽ ἄπειρον δὲ μειουμένων, ἢ τῶν ἐπ᾽ ἄπειρον 
μὲν μειουμένων οὐχ ἐπ᾽ ἄπειρον. δὲ αὖ ξομένων, ἢ οὔτε τῶν 30 
ἐπ᾽ ἄπειρον μειουμένων οὔτε τῶν ἐμκ᾽ ἄπειρον αὐξομένων. 
ὅτι γὰρ περί τινα μεγέϑη ταῖτα γίνεσϑαι συμβαίνει, φα- 
νερὸν &x τούτων. 


3. «oa add. S, δὴ Hu ποιήσωμεν Hu pro. ποιήσω οὖν 4. οὐ» 
v ἢ ε , « * 
ἄρα coni. Hu » διαπορεύεται τὴν Hu pro ὑπόχειται τὴι 44. 12. τὸ 
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δα 4- aB : αβ — Og : yB. Sed ex hypothesi est 
δα 4- αβ — 100a; ergo etiam 
BÓ τῷ, 100 gy. Si igitur fecerimus 9v : »5 — 0f : fly, 
erit, etiam 

γϑ τῷ 100 νξ, Et ex hypothesi est »9 — βδ; ergo etiam 

γὲ z fly. 
lam quia ex hypolhesi punctum » aequabili motu rectain »3. 
decem horis permeat, centesimam igitur eius rectae partem 
horae decima parte percurret; punctum autem f, quod in- 
aequabiliter movetur, rectam f dimidia hora percurrit. [{8- 
que cum duo sint motus, alter aequalis, alter inaequalis, 
totum quidem tempus, quo punctum » rectam »3J aequabiliter 
percurrit, maius est toto tempore, quo punctum f rectam 8ó 
inaequabiliter; sed particulare tempus, quo punctum » rec- 
tam »& percurrit, minus est particulari tempore, quo f rec- 
tam βγ permeat. Quamobrem nihil impedit, quominus in solis 
motu et circuli zodiaci ortu idem contingat, sciltcet ut sol 
circulum maiore tempore percurrat, ipse autem circulus mi- 
nore oriatur, et rursus e contrario quaedam circuli circeum- 
ferentiae maiore tempore oriantur, sol autem eas minore tem- 
pore percurrat. Nam si velocitas, qua circulus oritur, magis 
magisque imminuitur, quid impedit, quin adeo imminuatur, 
ut quaedam eius circuli pars maiore tempore oriatur, quam 
eandem sol percurrat? 

XXXIII. Ergo nobis considerandum est, sitne zodiaci ve- 
locitas ex numero eorum quae in infinitum et augeantur et 
minuantur, an eorum quae in infinitum quidem augeantur, 
neque tamen in infinitum minuantur, an eorum quae in in- 
finitum minuantur, neque tamen in infinitum augeantur, an 
eorum quae neque minuantur neque augeantur in infinitum. 
Etenim in quibusdam magnitudinibus ea contingere ex his 
apparet. 


— ——— — -— .. 


N τη NO A, τὸν τὴν vo B, τὸ ἡ τὴν ze S, corr. Co — 45. dore etc.] 
.fT' add. A! in marg. .Β8) 18. δὲ ro χύχλον Δ, corr. BS 46. λγ΄ 
huc transponit Hu (vide ad vs. 45 $7. ζωδιαχοῦ ABS 28. τῶ» 
ἐπ᾿ ant(gov À, corr. BS 80. uiv add. Hu 


542 ΠΑΠΠΟΥ͂ ΣΥΝΑΓΩΓῊΣ ς. 
58 Παντὸς γὰρ τοῦ προτεϑέντος μεγέϑους μείζονα γίνεται 


1 M ^ » Li 
χαὶ :τάλιν ἐλάτεονα πάντα τὰ ἐπὶ τῶν ἀδιορίστων τιροβλη- 
μάτων νινόμενα. 
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Δυνατὸν »ag ἔστιν ;ιερὶ τὴν δοϑεῖσαν εὐθεῖαν παντὸς 
τοῦ παραβεβλημένου ἤδη χωρίου ὑπερβάλλοντος τετραγώνῳ 5 
μεῖζον χωρίον τιαραβάλλειν ὑπερβάλλον τετραγώνῳ καὶ πα- 
λὲν ἔλασσον, καὶ τοῦτο νίνεται Ex ἄπειρον. [ἐπὶ ταύτης 
otv τὸ μέγεϑος τῆς παραβολῆς αὔξεται ἐπ᾽ ἄπειρον καὶ 
πάλιν μειοῦται." 

59 Τῶν δὲ ἐτ᾿ ἄπειρον αὐξομένων οὐκ ἐπ᾽ ἄπειρον δὲ 10 
μειουμένων ἐστὶν τὸ &ni τοῦ τιρογεγραμμένου τριγώνου γι- 
γόμενον. 

Ἐὰν γὰρ ἢ τρίγωνον τὸ «ΒΓ, καὶ τμηϑῇὴ δίχα ἡ 1 
χατὰ τὸ E, καὶ διαχϑῇ ἀπὸ τοῦ E εὐϑεῖα ἡ ZEH, ἔστι 
μεῖζον τὸ ΖΗΒ τρίγωνον τοῦ ΑΒΓ' τριγώνου. καὶ παλιν 15 
ἐὰν διαχϑῇ ἡ ΘΕΚ, μεῖζόν ἐστι τὸ BOK τοῦ ZBH τρι- 
γώνου. καὶ αἰεὶ διαγομένων ἐπι ἄττειρον τῶν εὐϑειῶν 
αὐξηϑήσεται τὸ τρίγωνον. οὐδέποτε δὲ ἡ διαχϑεῖσα εὑ- 
ϑεῖα ποιήσει τρίγωνον ἔλασσον τοῦ ΑΒΓ τριγώνου. τοῦτο 
οὖν τὸ μέγεϑος αὔξεται μὲν ἐπ᾽ ἄτιειρον, μειοῦται δὲ 2υ 
οὐκέτι, ἀλλ᾽ ἔστι τι μέγεϑος τοῦ ΑΒΓ τριγώνου ἔλασσον 

0 οὐχ ἔσται τρίγωνον. | ' 

60 λδ΄. Τῶν δὲ ic! ἄτιειρον μὲν μὴ αὐξομένων ἐπ᾽ ἄπει- 


7. ἐπὶ — 9. μειοῦται interpolatori tribuit Hu 44. γινόμενον B, 
γενόμενον AS 19. τοῦτο — 22. τοίγωνον interpolatori tribuit. Hu 
33. .1.4/ A! in marg. ;BS) 
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Ex numero eorum quae in infinitum et augentur οἱ Prop. 
minuuntur omnes magnitudines, quaecunque in problematis 
indeterminalis efficiuntur, vel maiores vel rursus minorcs sunt 
omni magnitudine proposita. | 

Si enim ad datam rectam, velut ἀζοαδ, constructum sit 
rectangulum αβγδ u«iore latere αὖ, eique additum quadra- 
tum afeb, fieri potest, ut maius rectangulum «530 unà cum 
maiore quadrato αηχλ construatur, οἱ rursus rectangulum 
op»ó, quod unà cum quadrato αμξο minus sit quam rectan- 
gulum ayÀ unà cum quadrato affec"). Atque utrumque fit 
in infinitum. 

Eorum vero quae in infinitum augentur, neque tamen Prop. 
in infinitum minuuntur, est boc quod fit in tiangulo ad- 
scripto. 

Etenim si sit triangulum ay, 


᾿ cuius latus ay bifariam secetur in 

6 | &, et si, producto latere fe, du- 

| catur per & ad basim recta Lem, 

GA - e triangulum ζηβ triangulo ay ma- 
ε΄ N. 


ius est!). Et rursus, si ducatur 


/ recta 9ex, triangulum 2x? maius 

/ PN est triangulo ζηβ. Et semper in 

/ V productá go alis punclis remo- 
Áo x95 X tioribus sumplis et per & rectis in 


infinitum ductis triangulum auge- 
bitur. Nunquam aulem eiusmodi recta trianguhum efficiet 
minus triangulo ay**). 
XXXIV. Eorum autem quae in infinitum minuuntur, ne- Pon. 


*) Perspicuitatis causa figuram cum litteris addidimus ad eamque 
interpretationem verborum Graecorum, quae absque figurae ralione 
generaliter composita sunt, conformavimus. Ceterum conf. elem. 6, 29, 
Archim. de conoidibus et sphaeroid. prop. 3. 

4; Ductá enim «4 || gy, quia ex constructione est «e — ey, trian- 
gula «eA γεη aequalia ac similia sunt; itaque Δ eec ^» A yeg; ergo 
etiam ἃ ζηβ A «yf (Co). 

**; Namque etiam, si, producià &y, similiter rectae per « ducantur, 
maiora triangula fiunt (Co). 


944 ΠΆΠΠΟΥ ΣΥΝΑΓΩΙῊΣ c. 


4 ’ ) 4 A * ^ - 3 ) “« 4 te 
ρον δὲ μειουμένων ἐστὶ τὸ ἐπὶ τῆς εὐϑείας τῆς &raguozo- 
μένης εἰς τὸν κύγλον. o£ γὰρ πάσης τῆς τροτεϑείσης δυ- 
varóv ἐστιν μείζονα εἰς τὸν χύκλον ἐναρμόσαι. ἐπειδὴ γάρ 
ἐστιν ὡρισμένον μέγεϑος τὸ τῆς διαμέτρου, ταύτης μείζονα 
εὐϑεῖαν οὐ δυνατὸν ἐναρμόσαι" ἐπὶ μέντοι γε τὸ ἔλασσον ὃ 

r * 3 
δυνατόν ἐστιν γίνεσϑαι ἐπ᾿ ἄπειρον πάσης γὰρ εὐϑείας 
δυνατόν ἐστιν ἐλάσσονα ἑναρμόσαι). 

Φανερὸν δὲ γίνεται τὸ λεγόμενον xai &x τοῦ ur πᾶν 
τὸ δοϑὲν παρὰ τὴν δοϑεῖσαν τ᾿ιαραβάλλεσϑαι ἐλλεῖπον τε- 

M » 
τραγώνῳ᾽ τὸ γὰρ παραβαλλόμενον χωρίον οὐχ ἐπ᾽ ἄπειρον τυ 
» 
δυνησόμεϑα αὔξοντες παραβάλλειν, ἐπειδή ἐστίν τι χωρίον, 
L4 t. , , e 

ov μεῖζον οὐχέτι δυνατόν ἐστιν τιαραβάλλειν - μειοῦντες 
μέντοι γε δυνησόμεϑα παντὸς τοῦ προτεϑέντος ἔλασσον 
παραβάλλειν. ᾿ϑεωρεῖται γοῦν τοῦτο τὸ μέγεϑος τῆς πτα- 

Ar 3 3 » i] 55, , A , 3 
ραβολῆς ἐγ ἄπειρον ur αὐξόμενον μειούμενον δὲ ἐπ᾿ 15 
ἄπειρον. 

Τῶν δὲ μήτε ἐπ᾽ ἄπειρον δυναμένων αὔξεσϑαι μήτε 
0 D» , "ἀλλ᾽ , "9 "“ἐ9 Li , 
ἐπ΄ ἄπειρον μειουμένων (|GÀAÀ. ἐπί τινα ueyé9u ὡρισμένα, 
χατὰ πάντων τούτων) ἐστὶν τὸ ὑπογεγραμμένον. 

4 Σ 

Ἐὰν γὰρ ὦσι δύο κύκλοι ἐφαπτόμενοι ἀλλήλων κατὰ 20 
* 2 , , ^- A ς ^ ? , Mj 
τὸ 244, ἄλλος δέ τις xvxÀog τοῦ μὲν ἑνὸς ἐφάπτηται κατὰ 
τὸ B, τὸν δὲ ἕτερον τέμνῃ xarà τὰ D 4, xoi ἀπὸ τῶν Γ 
4 πρὸς τὰς ἁφὰς τῶν κύχλων κλασϑῶσιν εὐϑεῖαι αἵ 4.1 
I4 ΒΓ BA, ἔστιν πασῶν τῶν χλωμένων γωνιῶν πρὸς τὴν 
περιφέρειαν τοῦ ΒΕ.4Ζ κύκλου μεγίστη μὲν ἡ ὑπὸ Γ..1, 5 
3 "- 
ἐλαχίστη δὲ ἣ ὑπὸ l'BA4. [ἐπὶ τούτου οὖν τὸ μέγεϑος τῆς 
3 -Ὁ 
γωνίας μειούμενον οὐχ ἐπ᾽ ἄπειρον μειοῦται, ἀλλ᾽ ἔστιν 
, , T 2 ) » , ' 
μέγεϑος γωνίας 7G ἔλασσον οὐχέει δύναται γενέσϑαι. Z0 
, 2t , € ’ 2 » » 2) ) ) 
πάλιν αὐξομένη ἢ γωνία οὐκ ἐπ᾽ ἄπειρον αὔξεται, αλλ 


6. 7. πιίσης — ἐναρμόσαι interpolatori tribuit Hu ὃ. «Ῥω ρὸν 
— 44. παραβάλλειν) haec quoque interpolatori potius quam ipsi Pappo 
tribuenda esse videntur 41. αὐξον (sine spir. et acc.j A, «c£or B, 
«Uto» S, corr. Hu — 44. ϑεωρεῖται — 46. ἄπειρον et 18. 49. ἀλλ᾽ ἐπί 
— τούτων interpolatori tribuit Hu 26. ἡ ὑπὸ Γ B .1 ^, coniunx. 
BS 26. ἐπὶ — p. 546, 2. γεν έσϑαι interpolatori tribuit Hu 26. τού- 
vy BSro invito A 


LIBER VI. PROPOS. 84. 9495 


que tamen in infinitum augcntur, est. problema de recta quae 
in circulo construitur. Neque enim, qualibet recta propo- 
sita, fieri potest, ut maior in circulo construatur. Nain quia 
diametri magnitudo definita est, recta diametro maior /n cir- 
culo construi non potest; ad minus autem hoc fieri potest in 
infinitum. 

ldem etiam inde apparet, quod ad datam rectam non 
quodvis datum spatium , deficiens quadrato, applicari potest. 
Namque, μὲ Euclides docet elem. 6, 28, spatium applicandum 
non in infinitum augere poterimus, quoniam est spatium ali- 
quod, quo maius nullum aliud applicari possit: minuentes 
autem poterimus spatium minus omni proposito applicare. 

Eorum denique quae neque augeri in infinitum neque ΟΡ. 
minui possunt est id quod sequitur. 

Si enim duo sint cir- 
culi in puncto a extrinse- 
cus 86 tangentes, unum 
autem ex his alius circu- 
lus intus in puncto f tan- 
gat, alterumque in y ὃ sc- 
cel, et a y ὃ ad contactüs 
puncta a β anguli yaó γβὸ 
ducantur, omnium angu- 
lorum, qui ex y Ó ducti 
vertices habent in circum- 
ferentia circuli feat, ma- 
ximus est γαδ, minimus 
autem yfó*); itaque an- 





1j; Quomodo eiusmodi recta ab uno diametri termino in circulo du- 
catur, docet Euclides elem. 4, 4, cadem quomodo diametro parallela, 
Pappus lll propos. 43. Conf. etiam elem. 8, 7. 
*) Nam si quilibet alii anguli, vertices in circumferentia βεαζ ha- 
bentes, velut ycd γϑῦ ducantur, facile demonstratur esse 
L, y$9 » Δ γηδ, id est » [ 80, οἱ 
« L y«À ; atque item 
L y94 ^ L y40, id est » 4 y89, et 
« L yx6, id est « [ γα. 
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ἔστι τι μέγεϑος γωνίας ὡρισμένον, ἧς μεῖζον οὐκέτι δύνα- 
ται γενέσϑαι." 

62 λε΄. Τούτων οὖν προειρημένων ἀποδείξομεν νῦν ὅτι 
τοῦ ζῳδιακοῦ τὸ τάχος μειούμενον οὐδέποτε ἔλασσόν ἐστιν 
τοῦ τάχους τοῦ ἡλίου, ἀλλ᾽ ἀεὶ τὴν τυχοῦσαν περιφέρειαν 5 
τοῦ ζῳδιαχοῦῖ ὁ ἥλιος ἐν μείζονι χρόνῳ διέρχεται ἤπερ 
ἐχείνη ἀνατέλλει ἢ πάλιν δύνει. - 

Ἔστω γὰρ ὁρίζων μὲν 





££ ὁ .4B, ϑερινὸς δὲ tgo- 

LN ] ^ 1ixog ὁ BEA, Σῳδιαχὸς ιυ 
/ | U— ᾿ς δὲ ὃ “0.1, μέγιστος δὲ 
ὸ τς [ε ΝΞ d τῶν παραλλήλων ὁ KNM, 
g[-—c| 0-46 καὶ ἔστω ἢ ἀρχὴ τοῦ χαρ- 
(RÀ NM osos 1X. xívov ἐπὶ τῆς δύσεως, xoi 

| LESE ἀπειλήφϑω τυχοῦσά tigli 
V A “72 ζεεριφέρεια τοῦ ζῳδιακοῦ 
N | , q 40: λέγω ὅτι ἐν μεί- 
ς V o -0vt χρόνῳ ὃ ἥλιος τὴν 46 
om περιφέρειαν διέρχεται ἢ- 

πὲρ ἢ ./O δύνει. 20 


Γεγράφϑω γὰρ διὰ τοῦ Θ μέγιστος κύκλος égantoue- 
vog τοῦ ἀρκτικοῦ ὁ OE, καὶ ἐπεὶ | τῆς σφαίρας διάμε- 
τρος πρὸς τὴν τοῦ ϑεριιοῦ χύχλου διάμετρον λόγον ἔχει 
δυνάμει ὃν τὰ χχκϑ' πρὸς τὰ φχϑ' ἐπείπερ ἡ ἀπὸ τοῦ 
κέντρου τῆς σφαίρας ἐττὶ τὸ χέντρον τοῦ τροπιχοῦ λόγον 25 
ἔχει μήκει πρὸς τὴν ix τοῦ χέντρου τοῦ τροπιχοῦ ὃν τὰ ( 
πρὸς τὰ xy^, ἐλάσσων ἄρα ἢ διπλασία ἐστὶν ἡ τῆς σφαΐί- 
ρας διάμετρος τῆς τοῦ τροτιιχοῦ διαμέτρου" ἡ ἄρα διτιλα- 
σία τῆς διαμέτρου τῆς σφαίρας ἐλάσσων ἐστὶν ἢ τετραπλα- 
σία τῆς τοῦ τροπικοῦ διαμέτρου. ἡ δὲ διπλασία τῆς δια- 30 
μέτρου τῆς σφαίρας πρὸς τὴν τοῦ BEA κύκλου διάμετρον 
μείζονα λόγον ἔχει neg ἡ MN περιφέρεια πρὸς τὴν ΖΘ 
περιφέρειαν, ὡς ἔστι τῶν σφαιρικῶν τοῦ γ' βιβλίου ϑεω- 
ρήματι (f: πολλῷ ἄρα ἐλάσσων ἐστὶν ἢ τετραπλασία ἡ 

63 ἫΝ περιφέρεια τῆς .1Θ περιφερείας. καὶ ἐπεὶ τὸ τοῦ 35 
κόσμοι: τάχος τοῦ τοῦ ἡλίου τάχους μεῖζόν ἐστιν ἢ τετρα- 
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guli intra. positi, velut /CÓ 790, ultra hos terminos neque au- 
geri possunt neque minut !). 

XXXV. Mis igitur praemissis iam. demonstrabimus | zo- Prop. 
diaci velocitatem, quantumcunque imminuatur, nunquam so- δ 
lis velocitate minorem esse, sed quamlibet zodiaci cireum- 
ferentiam a sole permeari maiore tempore quam illa ipsa ori- 
tur vel rursus occidit. 

Sit enim horizon ef, aestivus tropicus βεδ, zodiacus 034, 
maximus parallelorum x»u, et sit ὃ priucipium cancri in oc- 
casu, οὐ abscindatur quaelibet zodiaci circumferentia 99 ; dico 
circeumferentiam d9 a sole maiore tempore permeari quam 
ipsa d9 occidit. 

Describatur enim per 2 maximus cireulus 9 8 arcticum 
circulum contingens, et quia quadratum diametri sphaerae ad 
quadratum diametri aestivi tropici proportionem habet 629: 
50299 (quoniam recta a sphaerae centro ad tropici centrum 
ducla ad radium tropici proportionem habet 10 : 23), sphae- 
rae igitur diametrus minor est quam dupla tropici diametrus ?). 
Ergo dupla sphaerae diametrus minor est quam quadrupla 
wopici diametrus. Sed dupla sphaerae diametrus ad circuli 
βεδ diametrum inaiorem proportionem habet quam cireuni- 
ferentia uy. ad. circumferentiam 03, ut est in. Theodosii sphae- 
ricorum libri Ill tbeoremate 42; multo igitur circumferentia 
uH» minor est quam «quadrupla circumferentia 09. Εἰ quo- 
niam mundi velocitas maior est quam quadrupla solis velo- 


4) Ergo hoc quoque demonstratum esse scriptor supponit, esse 
L y34 * L 72d, atque omnino angulum, cuius vertex in circumferentia 
«cf (vel «es) propior est puncto e, maiorem esse angulo, cuius vertex 
remotior. 

3: Apparet proportionem diametri sphaerae ad diametrum tropici 
a scriptore sumi — y629: y 529 — 45,08 : 23; qua tamen ratione et 
hoc et reliqua quae supra posuit ex Ptolemaei tabulis (quibus sine du- 
bio usus estj derivaverit, hic breviter explicari non potest. 


3. À& A! in marg. (BS) ἃ. ζωιδιαχοῦ A, ζωδιαχοῦ BS, ilem 
vs. 6. 46 10. ζωιδιαχὸς A, ζωδιιχὸς BS 43. ἔστω ἢ] ἔστω 4 
coni. Hw 
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πλάσιον, xai ὁ μὲν xÓcuog διὰ τοῦ KNI χύχλου φέρεται 
ὁ δὲ ἥλιος διὰ vo? .10.1, ἐν ᾧ ἄρα ὃ ἥλιος τὴν O.f ne- 
θιφέρειαν διαπορεύεται, ἐν τούτῳ τὸ Ν μείζονα τῆς ΝΙ͂ 
περιφέρειαν διέρχεται (ἐπειδὴ τὸ Ν ἰσοταχῶς φέρεται τῷ 
κόσμῳ)" ἐν μείζονι ἄρα χρόνῳ ὃ ἥλιος τὴν 4 περιφέρειαν ὃ 
διαπορεύεται ἤπερ τὸ Ν ἐπὶ τὸ M παραγίνεται. γεγράφϑω 
δὴ διὰ τοῦ Θ παράλληλος χκύχλος ὁ HOZ. ἐν ἴσῳ δὲ 
χρόνῳ τὸ Ν ἐπὶ τὸ M παραγίνεται xai τὸ Θ ἐπὶ τὸ H 
ὅμοιαι γάρ εἰσιν αἱ NM ΘΗ περιφέρειαι," ἐν μείζονι ἄρα 
χρόνῳ ὃ ἥλιος τὴν 40 περιφέρειαν διαπορεύεται ἥπερ τὸ 10 
Θ ἐπὶ τὸ Η παραγίνεται. ἐν ᾧ δὲ τὸ O ἐπὶ τὸ H παρα- 
γίνεται, 17) 4 δύνει" ἐν πλείονι ἄρα χρόνῳ Ó ἥλιος τὴν 
.1Θ περιφέρειαν διαπορεύεται ἥπερ ἡ 4 δύνει. ἐν ἴσῳ 
δὲ χρόνῳ ἡ 400 δύνει καὶ ἴση καὶ ἀπεναντίον ἡ μετὰ τὸν 
αἰγόκδρω ἀνατέλλει. καὶ ἴσας οὔσας αὐτὰς ὁ ἥλιος ἐν ἴσῳ 15 
χρόνῳ διαπορεύεται. ὥστε καὶ ἐν πλείονι χρόνῳ ὁ ἥλιος 
τὴν μετὰ τὸν αἰγόκερω περιφέρειαν δίεισιν ἥπερ ἐκείνη 
ἀνατέλλει. πεποίημαι δὲ τὸν λόγον ἐπὶ τούτων τῶν ἐπὶ 
τοῦ ζῳδιακοῦ περιφερειῶν, ἐπειδὴ ἣ μὲν δοκεῖ ἐν πλείστῳ 
64 χρόνῳ δύνειν, ἡ δὲ ἐν πλείστῳ ἀνατέλλειν. ἐτιεὶ δ᾽ ἡ ἀπὸ 20 
τῆς συναφῆς τοῦ καρχένου ἐν πλείστῳ χρόνῳ δύνουσα πα- 
σῶν τῶν λοιπῶν περιφερειῶν τοῦ ζῳδιακοῦ κύκλου δέδει- 
χται, αὕτη δὲ δέδεικται ἐν ἐλάσσονι χρόνῳ δύνουσα ἤπερ ὁ 
ἥλιος αὐτὴν δίεισιν, πολὺ μᾶλλον οὖν αἱ λοιπαὶ ἐν ἐλάσ- 
σονι χρόνῳ δύσονται ἤπερ ὃ ἥλιος αὐτὰς δίεισιν. πεάλιν 25 
ἐκεὶ ἡ ἀπὸ τῆς συναφῆς τοῦ αἰγύχερω περιφέρεια ἐν πλεί- 
στῳ χρόνῳ ἀνατέλλει πασῶν τῶν λοιπτῶν περιφερειῶν τοῦ 
ζῳδιαχοῦ, δέδειχται δὲ ἐν ἐλάσσονι χρόνῳ ἀνατέλλουσα 


2. τὴν Ὁ. AIB, sed in A .7 mulatum in 24 (incertum, qua manu), 
unde τὴν 94 S 8. ἐπὶ τὸ Ν (anle ὅμοιαι AS, corr. B 9. αἱ NM 
GN ABS, corr. Co 43. post πλεέονε add. ἐν ὧι ABS, del. Hu auc- 
lore Co 413. 4. ἐν l0 δὲ χρόνωι ἡ 4O add. A? in marg. (BS) 
43. αἰγόχερω AB, αἰγόχερων S, item vs. 47 48. ἐπὶ (ante τοῦ ζῳ- 
dicxov; delendum esse videtur 49. ζωιδιαχοῦ Δ, ζωϑιαχοῦ BS, item 
vs. 22. 28 et p. 550, 2 40. ἐπειδὴ ἡ AB, ἐπειδὴ S, cum igitur Co, 
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cilaás, ac mundus quidem per circulum z»&, sol autem per 
ὅϑλ ferlur, quo igitur tempore sol circumferentiam 09. per- 
currit, eodem punctum » maiorem quam »p circumferentiam 
pertransit. (quia » eàdem ac mundus velocitate fertur; ; ma- 
iore igitur tempore sol circumferentiam 09 percurrit. quam 
punctum » ad μ' pervenit. lam per 2 parallelus circulus 29€ 
describatur. Sed quia cir- 
cumferentiae vu 31 similes 
sunt, aequali tempore » ad 
p et 9 ad ἢ perveniunt: 
maiore igitur tempore sol 
cireumferentiam. ὅϑ per- 
currit quam punctum 9 ad 
ἢ pervenit. Sed quo tem- 
pore 9 ad ἡ pervenit, eo- 
dem cireumferentia 03 oc- 
cidit; maiore igitur tem- 
pore sol circeumferentiam 
09 percurrit quam ipsa δϑ 
occidit. Sed aequali tempore et circumferentia 02. occidit et 
cireumferentia aequalis eique opposita, quae est post capricor- 
num, oritur. Et quoniam aequales sunt, sol eas aequali. tem- 
pore percurrit; itaque maiore tempore cireumferentiam illam, 
quae est post capricornum, permeat quam ipsa oritur. Atque 
in his equidem zodiaci circumferentiis demonstrationem feci. 
quoniam altera. maximo tempore occidere, altera maximo oriri 
videtur (Eucl. phaen. 12. 15). Sed quia circumferentia (velut 
09, quae est a contactu cancri, maiore tempore quam omnes 
reliquae zodiaci cireumferentiae occidere demonstrata est, haec 
ipsa autem minore tempore occidere demonstrata est quam a 
sole permeatur, multo igitur minore tempore reliquae circum- 
ferentiae occident quam a sole permeantur. Rursus quia 
cireumferentia, quae est a contactu capricorni, maiore tem- 





-——— -.--.--..ἰ.ἢ... 


corr. Hu 33. αὕτη dà δέδειχται add. A? in. marg. (BS. 34. ovr] 
ἄρα Coni. Hu 


556) ΠΛΑΠΠΟῸΥ ΣΥΝΑΓΩΓῊΣ 7. 


ἥπερ ὃ ἥλιος αὐτὴν διέρχεται, πολὺ μᾶλλον ἄρα αἱ λοιπαὶ 
τοῦ “᾿ῳδιακοῦ περιφέρειαι ἐν ἐλάσσονι χρόνῳ ἀνατελοῦσιεν 
ἤπερ ὃ ἥλιος αὐτὰς διέρχεται, reg: -- 

65 Ac'. Ἐὰν δὲ τὸ μὲν Z ἡ δύσις, ἡ δὲ τὸ H ἀνατολή, 
ἔσται ὃ τῆς ZH περιφερείας χρόνος, ἐν ᾧ αὐτὴν ὃ ἥλιος ὃ 
διέρχεται, νυχτός. ὅτι δὲ ανίσων οὐσῶν τῶν Z4 4H ov 
γίνδται μέσης νυκτὸς ἡ τροπή, δῆλον [διότε ἄνισός ἐστι 
καὶ ὃ χρόνος τῆς Ζ4 ἣν δίεισιν ὃ ἥλιος]. ὅτι δὲ καὶ με- 
γίστη ἐστὲν ἢ Ζ4Η [περιφέρεια] νὺξ πασῶν τῶν ἐν τῷ 
ἐνιαυτῷ οὗ ἀρχὴ ἡ ϑερινὴ τροπή, δῆλον, ἐπεὶ ἐν πλείστῳ 10 

66r Z4H παραλλάσσει τὸ ἀφανὲς ἡμισφαίριον. ἔστω Ór 

δεῖξαι xai τὰ ἐφ᾽ ἑκάτερα, 

«ci ἔστω πρῶτον μείζων ἡ 

Z4 τῆς 4H, καὶ ἔστω ἀνα- 

τολὴ 7, πρὸ τῆς Ζ δύσεως τὸ 18 

O, καὶ τῇ ΖΘ ἴση ἡ KH: 

ἐν ἴσῳ ἄρα χρόνῳ ὁ ἥλιος 

τὰς ΖΘ KH διαττορεύεται. 
ἀλλ᾽ ἐν ᾧ τὴν ZO διαπο- 

ρεύεται, ἡ ZO παραλλάσ- 20 

σει τὸ φανερὸν ἡμισφαίριον, 

ἐν ἐλάσσονι δὲ χρόνῳ 5 ΖΘ 
παραλλάσσει τὸ φανερὸν 
ἡμισφαίριον τῆς ΚΗ’ ἐν 

ἐλάσσονι ἄρα χρόνῳ ὃ ἥλιος τὴν ΚΗ δίεισιν ἥπερ ἣ ΚΗ 2» 

ἐξαλλάσσει τὸ φανερὸν ἡμισφαίριον" ἐν ᾧ ἄρα ἡ KH παρ- 

αλλάσσει τὸ φανερὸν ἡμισφαίριον, ὃ ἥλιος μείζονα τῆς ΚΗ 
περιφερείας περιφέρειαν διελεύσεται. διεληλυϑέτω τὴν Hd: 

τοῦ ἄρα K σημείου ὄντος ἐπὶ δυσμὰς ὁ ἥλιος πρὸς τῷ 4 

ὧν ἐστιν ὑπὲρ γἣν. ἵν᾽ οὖν ἐπὶ τῆς δύσεως γένηται, προσ- 3o 

διελεύσεταί τινα τιξριφέρειαν. “προσδιερχέσϑω τὴν AM 

ἐν ᾧ ἄρα ἡ HW ἐξαλλάσσει τὸ φανερὸν ἡμισφαίριον, ἐν 





3. ἀνατέλλουσι" ABS, corr. Hu 3. ὅπερ] o A, om. BS 4. «ς 
A! in marg. iBS) 7. 8. διότι — ἥλιος et 9. περι ἔρεια interpolatori 
tribuit Hu 45. ἡ πρὸ add. Hu $0. ἡ ZO XS, ἡ cy B cod. Co 
32. post &o add. χρόνῳ 5 


LIBER Vl. PROPOS. 86. 57. 551 


pore oritur quam omnes reliquae aodiaci circumferentiae, haec 
ipsa autem minore tempore oriri demonstrata est quam a sole 
permeatur, multo igitur minore tempore reliquae zodiaci cir- 
cumferentiae orientur quam a sole permeantur, q. e. d. 


XXNXVI. Quodsi ζ sit occasus, et ἢ orlus, nocturnum 
tempus erit, quo sol circumferentiam £y permeat!). lam vero 
apparet, si circumferentiae CÓ Ó; inaequales sint, conversio- 
nem non fieri media nocte. Atque item apparet noctem ζδη 
maximam esse omnium in annuo tempore, cuius initium est 
aestiva conversio, quoniam circumferentia CÓ maximo tem- 
pore occultum hemispbaerium permutat?). Tamen utrumque 
iam peculiariter demonstretur. 


Sit primum LÓ maior quam de, et sit 9 ortus qui oc- 
casum ζ antecedit, et ipsi C9 aequalis nx; aequali igitur tem- 
pore sol cireumferentias 59 xy percurrit. Sed quo tempore 
sol circumferentiam C39 percurrit, ipsa C9 apertum hemisphae- 
rium permutat; minore autem tempore circumferentia C9: quam 
xp apertum hemisphaerium permutat; ergo minore tempore 
sol circumferentiam 9 permeat quam ipsa xz apertum hemi- 
sphaerium permutat. Itaque quo tempore x apertum hemi- 
sphaerium permultat, sol maiorem quam xn circumferentiam 
percurret. Percurrat ipsam 74; si igitur punctum x iam per- 
venerit ad occasum, sol in puncto ἃ adhuc super terram est. 
Ut igitur ad occasum perveniat, aliam insuper circumferen- 
tam percurret. Percurrat ipsam 44; quo igitur tempore zu 
apertum hemisphaerium permutat, eodem sol ipsam x per- 


*) Hunc propositionis numerum a Commandino traditum, ne plura 
tarbarentur, retinuimus, qui reclius omissus esset. 

4) Χρόνον ἡμέρας καλεῖ (Θεοϑόσιος) τὸν ἀπὸ ἀνατολῆς ἕως δύσεως, 
γυχτὸς δὲ τὸν ἀπὸ δύσεως ἕως ἀνατολῆς. Commentator Theodosii de 
diebus et noctibus initio libri primi. 

9: Quae manifesta esse scriptor hoc loco declarat, eorum accurata 
demonstratio repeli potest ex Theodosii de diebus et noct. I prop. 4, 
idque Pappum neutiquam fefellit; sed ille alia insuper addenda esse 
existimavit. Quo de argumento apte disseri non poterit, nisi Theodosii 
libri in lucem erunt editi. 


Prop. 
36 *) 


Prop. 
81 


222 ΠΑΠΠΟΥ͂ ZYNATOTHZ «6. 


τούτῳ καὶ ὁ ἥλιος τὴν HM διέρχεται. καὶ ἔστι μείξων 
ἡ MH τῆς ZO, wore μείξονές εἰσιν αἱ ἡμέραι αἱ ἐν τῷ 
9 [od e ῳ 3 
67 4E ἡμικυκλίῳ τῶν ἐν τῷ DA ἡμικυκλίῳ. [τοῦτο μὲν ovv 
^ ^ M ] 
δειχνύοιτ᾽ ἂν ὥσπερ ἐν τῷ στοιχείῳ δείχνυται, ἐπεὶ δὲ 
μείζων μὲν ἡ Z4 τῆς 4H, ἐλάσσων δὲ ἡ ZO τῆς HM, ἡ ὃ 
G4 πρὸς τὴν 4M οὐχ ἔχει σύγχρισιν, ὥστε ἡ ἀπόδειξις 
) ^ M 
οὐ προβήσεται ὡσαύτως, ἂν μὴ δείξωμεν τὰς συναμφοτέ- 
ρας ἐν τῷ .1Γ τμήματι ἡμέρας τε καὶ νύχτας τῶν συναμ- 
φοτέριυν ἐν τῷ AE ταήματι ἡμερῶν τε καὶ νυχτῶν μείζονας. 
- 3 "v “ “ , 
δεῖ οὖν ἡμᾶς τῇ προγεγραμμένῃ ἀποδείξει χρῆσϑαι ἵνα καὶ 10 
at νύκτες συγχρεϑῶσιν. 

68 Ἔστω οὖν i$ πρὸ τῆς O ἀνατολῆς δύσις τὸ II, καὶ 
χείσϑω τῇ μὲν Zi4 ἴση ἡ AK, τῇ δὲ ΠΖ ἴση ἡ ΚΞ. ἐπεὶ 
ἴση ἐστὶν ἡ ΠΖ τῇ ΚΞ, ἐν ἴσῳ ἄρα χρόνῳ ὁ ἥἧλιος ἑκάστην 

 - ἢ ὃ 1 U , , z 
αὐτῶν δίεισιν. ἐν ᾧ δὲ τὴν ZII, κόσμου περιστροφή ἐστιν 15 
- e 
καὶ τῆς ZII δύσις. ὃ δὲ χρόνος ἐν ᾧ ἡ KE ἀνατέλλει 
» - f T « ΄ , Cc » , e € 
ἰσος τῷ χρόνῳ ἐν Q ἡ ΠΖ δύνει. ὁ ἄρα χρόνος ἐν e ὁ 
e bl mt 
ἥλιος τὴν ΚΈ δίεισιν, ὃς ἐστιν κόσμου περιστροφι), καὶ 
- - μαὸ , 3 , P. € , € 
τῆς KA περιφερείας ἀνατολή. μείζων δὲ ὁ χρόνος ἐν ᾧ 
4 , € et “- [4 - 3 d f. 
τὴν KH διέρχεται ὁ ἥλιος τοῦ χρόνου τῆς ἀνατολῆς τῆς 20 
[4 . 
KH: ὁ ἄρα χρόνος ἐν ᾧ ὁ ἥλιος τὴν ΗΞ διέρχεται μείζων 
ἐστὶν κόσμου περιστροφῆς καὶ τῆς ἀνατολῆς τῆς EH: ἐν 
» [4 “ 4 -ἷ -«Φ«Φ0 5 “Ψ € € , 
ἄρα κόσμου περιστροφῇ xai τῆς H.E ἀνατολῇ 0 ἥλιος ἐλασ- 
σι [rd [4 “ M 
gova τῆς ΞΗ͂ περιφέρειαν διελείσεται. διεληλυϑέτω civ 
-»- -»— 29 » 2 3 —- € ce ^ 4 - 
HO: τοῦ 5 ἄρα Ὄντος ir ἀνατολῆς ὁ ἥλιος κατὰ τὸ O25 
* *« * 
ὧν προανατεταλχὼς ἔσται, ὥστε ἐν ᾧ ἐπὶ τῆς ἀνατολῆς 
γίνεται ἐλάσσονα τῆς HO διελεύσεται. ἔστω ἣ ΗΝ ὥστε 
τὸ N ἀνατολιχὺὸν ἔσται σημεῖον τὸ μετὰ τὴν Η ἀνατολήν, 


4. ἥλιος S, O7 Α, ὁ D, ilem vs. 48 3. τῶν ἐν τῶι 44 ABS, 
eorr. Co 8. τοῦτο — 9. μείζονας interpolatori tribuenda esse viden- 
tur (vide adnot. ad Lat.; 4. δειχνύοιτ᾽ ὧν Hu. pro. δεικνύοιτο 


ἐπεὶ δὲ Hu auctore Co pro ἐπειδὴ 8. ἐν τῶι .//4 ABS cod. Co, corr. 
Co 9. ἐν τῷ ZE τμήματι add, Hu auctore Co 43. HZ ἴσης τῆι KE 
AB, ἴση corr. S, ἡ Co 45. post δέεισι» add. διερχεται A(BS, 
33. ἀνατολὴ Hu, ἀνατολῆς γένεται ABS, γένεται del. Co ἥλιος AS, 
e B 24. περιφερείας ABS, corr. Hu auctore. Co 26. προσενα- 
τεταλχὼς AB, corr. Paris. 3368 


LIBER VI, PROPOS. 88. 559 


currit. Et est n4 maior quam C3; itaque dies in semicirculo 
δὲ maiores sunt diebus in semicirculo dy. [Hoc igitur de- 
monstrari posse videtur, ut in elementis traditur?); sed quia 
CÓ maior est quam δη, et £9: minor quam xu, circumferentia 
2ó ad δμ nullam comparationem habet, quare demonstratio 
non perinde procedet, nisi ostenderimus coniunctos dies 
noclesque in portione δ maiores esse coniunctis diebus et 
noctibus in portione δὲ] lam vero superiore demonstratione 
nos uti oportet, ut etiam noctes comparentur. 
Sit igitur zz occasus qui 
δ ortum ϑ. antecedit, et pona- 
^L ΡΝ tur ὄχ — ζδ, οὐ x$ — πζ. 
] Ne Quoniam circumferentiae zr 
) ^ - i χξ acquales sunt, aequali igi- 
᾿ lur tempore sol utramque per- 
meat. Sed quo tempore ip- 
sam 7τζ permeal, et mundi 
/ conversio fit et ipsius zr oc- 
N " casus. Sed aequalia sunt tem- 
V - pora quibus x£ oritur ac zr& 
s occidit. Quo igitur tempore 
sol cireumferentiam x£ permeat (quo etiam mundi fit con- 
versio), eodem ipsa x& oritur. Sed tempus quo sol cir- 
cumferentiam xi permeat maius est eo quo ipsa x» ori- 
tur (propos. 52); ergo tempus quo sol circumferentiam ηξ 
permeat maius est eo quo mundi conversio fit et circum- 
ferentia 5$ oritur. ltaque in mundi conversione et circum- 
ferentiae 5$ ortu sol minorem quam 7$ circumferentiam per- 
curret. Percurrat ipsam $0; ergo, si punctum S orietur, sol, 
cum ad o erit, ante ortus erit; itaque, dum in ortu eril, 
minorem quam 7o circumferentiam percurret. Sit zv; ergo » 
punctum orientale erit quod ortum ἢ sequitur; itaque nox 
3) "Per elementum fortasse intelligit Theodosii libros de diebus et 
noctibus, vel potius Euclidis phaenomena" Co. Mihi neutrum proba- 
bile videtur; sed et huius dicti dubia ratio et proximorum verborum 


inconcinna, ne dicam absurda, compositio movent me, ut haec omnia 
interpolatori tribuam. 


Pappus II. 360 


Prop. 
38 


904 ΠΑΠΠΟΥ͂ ΣΥΝΑΓΩΓῊΣ C. 


c - 
ὥστε | νὺξ ἧς ἀνατολή ἔστιν τὸ Ν σημεῖον ἐλάσσων ἐστὶ 
- * e / M € , 1 M M . 
τῆς νυχτὸς Dc δύσις τὸ ll. ὡμοίως δὲ καὶ τὰ λοιπα δει- 
( ^ c , Ld * , » $3 » “ 
χϑήσεται. ὁμοίως δὲ καὶ ἐάν τις ἔνστασις ῃ ἐττὶ τῆς γρα- 
- » ) ὃ 29^ D V 3A / , N * “- “- 
φῆς ἐφ᾽ ἧς ἢ ανατολὴ ἢ δύσις ἐστὶν ἐπὶ τῆς ϑερινῆς τρο- 
"fo, ὥσαυτως ἐπιλυσόμεϑα]. 5 

δ 2 ev ^ δ 

09 λζ΄. Ev τῷ περὶ μεγεθῶν xai ἀποστημάτων Ó “1ρί- 
σταρχος ἕξ ταῦτα ὑποτίϑεται᾽ πρῶτον τὴν σελήνην παρὰ 
τοῦ ἡλίου φῶς λαμβάνειν, δεύτερον τὴν γῆν σημείου τε 
xai χέντρου λόγον ἔχειν πρὸς τὴν τῆς σελήνης σιαῖραν, 
τρίτον, ὅταν 1 σελήνη διχύτομος ἡμῖν (φαίνηται, νεύειν εἰς 10 

2 * te M * 
τὴν ἡμετέραν Owyuv τὸν διορίζοντα τὸ σκιερὸν xai τὸ λαμ- 
"gv τῆς σελήνης μέγιστον κύκλον, τέταρτον, ὅταν ἡ σελήνη 
διχύτομος ἡμῖν φαίνηται, τότε αὐτὴν ἀπέχειν τοῦ ἡλίου 
ἔλασσον τεταρτημορίου τῷ τοῦ τεταρτημορίου τριακηστὴη- 
3 ^ «“. € - 
μορίῳ [ἀντὲ τοῦ ἀπέχειν αὐτὴν μοίρας πζ΄ αὗται 7ag 15 
ἐλάσσους εἰσὶν τῶν Cy μοιρῶν τεταρτημορίου μοίραις γ', 
, ? e , , , , AJ € 5. 4 ^ 
at εἰσιν τῶν Cj μέρος A]. πέμτιτον δὲ ὑποτίϑεται τὸ τῆς 
m , ^ * ’ e i] * , 
σκιᾶς πλάτος σεληνιῦν εἰναι δύο, ἕχτον δὲ τὴν σελήνην 
ὑτιητείνειν $10 ιε΄ μέρος ζῳδίου. 

70 Τούτων δὴ τῶν ὑποθέσεων | μὲν πριύτη xoi τρίτη }υ 
xai τετάρτη σχεδὸν συμφωνοῦσιν ταῖς Luvzagyov καὶ Πτο- 
λεμαίου. φωτίζεται μὲν γὰρ ἡ σελήνη ὑπὸ τοῦ ἡλίου 
παντὶ χρόνῳ χωρὶς ἐκλείψεως, xaJ" ἣν ἀφώτιστος γίνεται 
ἐμτιίπτουσα εἰς τὴν σχιάν, ἣν ἐπιπροσϑούμενος ὃ ἥλιος 
ὑπὸ τῆς γῆς ποιεῖ κωνιχὸν ἔχουσαν τὸ σχῆμα, καὶ ὁ διο- 25 

Pt. M M ^ [44 , ? ^ , 
ροἰζων δὲ τὸ γαλαχτῶδες, ὃ ἔστιν ἐχ τῆς προσλαμψεως 
ς " 4 i] ^ e 3» - ev , 
ἡλίου, xai τὸ τεφρῶδες, 0 ἐστιν ἴδιον χρῶμα τῆς σελήνης, 


8. ὁμοίως — 5. ἐπιλυσόμεϑα interpolatori tribuit Hu. 6. AZ Αἱ 
in marg (BS) 40. διχοτόμος AB, acc. corr. S 44. TO TE OxitQOr 
Aristarch. p. 569 ed. Wa 4. 12. τὸ λαμπρος τὴν σελήνην 96 ut- 
γιστον Δ, τὸν λαμπρὸν τῆς σελήνης μέγιστον B, τὸ λαμπρὸν τῆς σε- 
λήνης, omisso μέγιστον, S 48. διχοτομος A, acc. add. BS 44. τε- 


τάρτη μορέοι (anle τῷ) A, coniunx. BS τῶι τοῦ τετάρτου μορίου ABS, 
corr. Wa τριαχοστημορίῳ] immo τρεκχοστῷ Pappus scripsisse videtur 
cum Aristarcho p. 569 45. ἀντὶ ToU — 17. μέρος 2 om. Aristarch., 


interpolatori tribuit Hu 45. ἀντὶ B. Paris. 2368, ἀν τὸ A μοέρας 


LIBER VI. 555 


cuius ortus est punctum », minor est nocte cuius occasus 
est zt. Similiter etiam reliqua demonstrabuntur.  [Similiter, 
si qua haesitatio existat de figura, in qua vel ortus vel oc- 
casus est in aestiva conversione, perinde solvemus.] 


IN ARISTARCHI LIBRUM DE MAGNITUDINIBUS ET DISTANTIIS SOLIS ET LUNAE. 


XXXVII. In libro de magnitudinibus et distantiis solis et 
lunae Aristarchus sex hypotheses!) ponit has: 

I. lunam a sole lucem accipere, 

Il. terram puncti ac centri rationem babere ad lunae 
sphaeram, 

Ill. cum luna dimidiata nobis appareat, in nostrum vi- 
sum vergere cireulum maximum qui lunae opacum et splen- 
didum determinat, 

IV. cum luna dimidiata nobis appareat, tum a sole eam 
distare quadrante minus quadrantis parte trigesima [pro " eam 
distare gradibus 87"; est enim quadrans τὸ 905, ideoque 
eius trigesima pars — 3^, et 905 — 3* 2 87?]. Porro supponit 

V. umbrae latitudinem esse duarum lunae diametrorum, 

VI. lunam subtendere signi partem quintamdecimam. 

Harum autem hypothesium prima et tertia et quarta fere 
cum Hipparchi et Ptolemaei positionibus conveniunt. Luna 
enim a sole semper illuminatur praeterquam in eclipsi, quo 
tempore lucis expers fit incidens in umbram, quam sol, qua- 
tenus terra lumini eius officit, iacit conicam formam Mha- 
bentem, et circulus determinans lacteum colorem, qui est ex 
illuminatione solis, et cineraceum, qui proprius lunae est, 


4) Θέσεις ipse Aristarchus appellavit. 


S Wa, M A|B) 16. G M A(B), ἐννενήχοντα μοιρῶν S, G μοιρῶν 
Wa τοῦ anle τέταρτ. ndd. B. Wa τεταρτὴ μορέου À, coniunx. 
BS Wa — MF (B), μοῖραι τρεῖς S, μοιραῖς (sic) y Wa 41. τῶν 
G μέρος À A (B. Wa), τῶν ἐννενήχοντα μέρος τριακοστὸν S 48. ἔχ-. 
τον BS Wa, s A 49. (£ , i£ B (Wa), zierrexatdéxatov S Aristarch. 
ζωιδίου A, ζωδέοι BS Wa 90. 21. τρέτη χαὶ τετάρτη S Wa, FÉ xe) d 
AIB) 26. προλάμψιεως ARS, corr. Wa 
409 
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500 ΠΑΠΠΟΥ ΣΥΝΑΓΩΓΗ͂Σ ς. 


ἀδιαφορῶν τοῦ μεγίστου κύχλου ἐν ταῖς διχοτόμοις πρὸς 
τὸν ἥλιον στάσεσιν, τεταρτημορίου ἔγγιστα ἐπὶ τοῦ ζῳ- 
διαχοῦ ϑεωρουμένου veter ττρὴὺς τὴν ἡμετέραν ὕψιν τοῦτο 
γὰρ τὸ τοῦ κύχλου ἐπίπεδον ἐκβαλλόμενον ἧξει καὶ διὰ 
τῆς ἡμετέρας ὄψεως, ὁποίαν πότ᾽ ἂν ἔχῃ ϑέσιν 1 σελήνη 
τῆς πρώτης ἢ δευτέρας διχοτύμονυ φάσεως. ἀσυμφώνους 
δὲ τὰς λοιπὰς ὑποϑέσεις κατειλήφασιν οἱ προειρημένοι 
μαϑηματιχοὶ διὰ τὸ μήτε τὴν γῆν σημείου καὶ κέντρου λό-- 
γον ἔχειν πρὸς τὴν τῆς σελήνης σφαῖραν xav. αὐτούς, ἀλλὰ 
πρὸς τὴν τῶν ἀπλανῶν, μήτε τὸ τῆς σχιᾶς πλάτος σελη- lo 
γῶν εἶναι δύο [διαμέτρων), μήτε τὴν διάμετρον αὐτῆς ὑπο- 
τείνειν [roU κατὰ τὸ αὐτὸ μέσον αὐτῆς ἀπόστημα περιφέ- 
ρειαν μεγίστου κύκλου] ιε΄ μέρος ζῳδίου, τουτέστιν μοίρας 
β΄. κατὰ μὲν γὰρ Ἵππαρχον ἑξακοσιάκις καὶ πεντηχοντά- 
κις χαταμετρεῖται ὃ χύχλος οὗτος ὑπὸ τῆς διαμέτρου τῆς 15 
σελήνης, δὶς δὲ καὶ ἡμισάκις ὁ τῆς σχιᾶς κατὰ τὸ ἐν ταῖς 
συζυγίαις μέσον ἀπύστημα, κατὰ δὲ ΠΠ]τολεμαῖον ἡ διάμε- 
τρος αὐτῆς ὑποτείνει περιφέρειαν κατὰ μὲν τὸ μέγιστον 
ἀπόστημα Ο λα' x", κατὰ δὲ τὸ ἐλάχιστον Ο Ae x", ἡ 
δὲ διάμετρος τοῦ κύκλου τῆς σχιᾶς κατὰ μὲν τὸ μέγιστον ?0 
ἀπόστημα τῆς σελήνης ξξηχοστὰ μ' μ΄, κατὰ δὲ τὸ ἐλάχι- 
στον ἀπόστημα ἑξηχοστὰ uc. ἐντεῦϑεν αὐτοῖς οἱ λόγοι 
διάφοροι καὶ τῶν ἀποστημάτων xci τῶν μεγεθῶν ἡλίου 
καὶ σελήνης ἐπιλελογισμένοι εἰσίν. 

Ὁ μὲν γὰρ ΑἌρίσταρχος ἐπάγει ταῖς εἰρημέναις ὗπο- 25 
ϑέσεσιν λέγων κατὰ λέξιν οὕτως ΄᾿ἐπιλογίζεται δὴ τὸ τοῦ 


I4] 


2. τετάρτη μορίου À, coniunx. BS Wa ζωιδιαχοῦ À, ζωδιαχοῦ 
BS Wa 5. ὁποίαν Wa auctore Co, ὅποι ABS 44. διαμέτρων AB 
Paris. 2368 Savilianus unus, διαμέτρω S, διάμετρον Saviliauus alter 
(unde χατὰ τὴν διάμετρον coni. Wa), dcl. Hu (σελήνης εἶναι dvo δια- 


μέτρων voluit Co) 49. 43. τοῦ del. Wa, reliqua quoque usque ad 
χύχλου interpolatori tribuit Hu 49. αὐτῆς Wa. γῆς ΑἹ, αὐγῆς ABS 
Saviliani 43. i6 A, πε B (Wa), πεντεχαιδέχατον S ζωιδίου A, 
(udfov BS Wa 43. 44. f£. B. A(Bi, μοίρας dvo S Wa 44. χαὶ 
πεντηχοντάχις om. S 49. o λαχ — o 4:x À (item B, nisi quod 9), 
distinx. S 391. ie μ Hu A(B), ἑξηχοστὰ « B" uu" S, o u' u" voluit 


Co, 0 με’ ληὴ" Wa 22. ἑξηχοστὰ uz S, Enuz A(B), o με΄ Wa euc- 
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haud differens a maximo circulo in dimidiatis ad solem consti- 
tutionibus, quam proxime quadrantem in zodiaco conspectum 
praebens vergit ad nostrum visum. Hoc enim circuli planum, 
si producatur, etiam per visum nostrum transibit, quamcun- 
que positionem luna primae vel secundae dimidiatae appari- 
tionis habebit. Sed reliquas hypotheses ii quos dixi mathe- 
matici diversas statuerunt, propterea quod secundum ipsos 
neque terra puncti ac centri rationem habet ad lunae sphae- 
ram, sed ad sphaeram stellarum fixarum, neque umbrae 
latitudo est duarum lunae diametrorum, neque lunae diame- 
trus [iuxta mediam eius distantiam] quintamdecimam partem 
signi, id est duos gradus, subtendit. Nam Hipparcho!) qui- 
dem lunae diametrus circulum illum, quem tpsa cursu suo 
describit, metitur sexcenties quinquagies, umbrae autem cir- 
culum bis et semis secundum mediam distantiam in coniunc- 
tionibus; at Ptolemaeo?) lunae diametrus in maxima distan- 
tia subtendit 05 34' 20", in minima 0? 35' 20", umbrae au- 
tem circuli diametrus in maxima lunae distantia 0? 40' &0", 
in minima 0? 46'. Unde diversas uterque et distantiae et 
magnitudinis solis ac lunae rationes subduxit. 

Aristarchus enim iis quas diximus suppositionibus haec 
subiungit verbotenus: "Itaque colligitur distantiam solis a 


4) Ptolem. compos. 4, 8 p. 265 ed. Halma: ἐπὶ dà τῶν χατὰ πλά- 
Toc πρότερον uiv διημαρτάνομεν καὶ αὐτοὶ συγχρώμενοι κατὰ τὸν Ἵπ- 
παρχον τῷ τὴν σελήνην ἑξαχοσιάχις καὶ πεντηχοντάχις ἔγγιστα κατα- 
μετρεῖν τὸν ἴδιον χύκλον, δὲς δὲ καὶ ἡμισάχις τὸν τῆς σχιᾶς καταμε- 
τρεῖν κατὰ τὸ ἐν ταῖς συζυγίαις μέσον ἀπόστημα. 

' 3) Ptolem. 5, 14. p. 348: φανερὸν ὅτι xal ὅλη ἡ διάμετρος τῆς σε- 
λήνης ὑποτείνει μεγίστου χύχλου περιφέρειαν ἑξηχοστῶν μιᾶς μοίρας 
λα γ΄. εὐχατανόητον δ᾽ αὐτόϑεν ὅτι xal ἡ (add. Hu) ἐχ τοῦ χέντρου 
τῆς σχιᾶς τῆς χατὰ τὸ αὐτὸ μέγιστον ἀπόστημα τῆς σελήνης ὑποτεένει 
μὲν μιᾶς μοέρας ἑξηκοστὰ μ' xal y, (i. e. δέμοιρον sive 3). 


tore Co 46. χατὰ λέξιν οἰς.] quamvis Pappus ipsa Aristarchi verba se 
citare profiteatur, tamen scriptura eius longe distat ab emendatiore illa 
quae in Aristarchi libro legitur apud Wa p. 569 sq.; at non omnia 
quae minus reete apud Pappum leguntur ipsi scriptori, immo nonnulla 
eaque graviora librariis imputanda esse videntur 
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ἡλίου ἀπόστημα τοῦ τῆς σελήνης ἀποστήματος πρὸς τὴν 
γῆν μεῖζον μὲν ἢ ὀχτωκαιδεκαπλάσιον, ἔλασσον δὲ ἢ εἰχοσα- 
, X 4 3 " A] / » M € € ) Li 
πλάσιον, τὸν αὐτὸν δὲ λόγον ἔχει καὶ ἡ τοῦ ἡλίου Óiaue- 
τρος πρὸς τὴν τῆς σελήνης διάμετρον, τοῦτο δὲ διὰ τῆς 
περὶ τὴν διχότομον ὑποθέσεως. τὴν δὲ τοῦ ἡλίου διαμε- 
τρον πρὸς τὴν τῆς γῆς διάμετρον ἐν μείζονι λόγῳ ἢ ὃν ιϑ' 
M L4 ? 3 , X , ΡΑῚ Y M , ^ , * 
πρὸς y', ἐν ἐλάσσονι δὲ λόγῳ ἢ ὃν τὰ uy πρὸς ς᾽, διὰ 
τοῦ εὑρεϑέντος περὶ τὰ ἀποστήματα λόγου καὶ τῆς περὶ 
τὴν σκιὰν ὑποθέσεως xai τοῦ τὴν σελήνην ὑποτείνειν ὑπὸ 
, J ᾿ ᾽) «ς ν» , »") *3 (2. D , 
ιδ΄ μέρος ζῳδιου᾽. “᾿ἐπιλογιίζεται δὲ εἶπεν “τὰ ἀποστή-Ἴ0 
» M iN € R- € 32 " H 3 / , 
ματα χαὶ τὰ ἑξῆς ὡς αὐτὰ μέλλων ἀποδείξειν προγράψας 
ὅσα συντείνει πρὸς τὰς ἀποδείξεις αὐτῶν λήμματα. συν- 
ἄγει δ᾽ ἐκ πάντων ὅτι ὃ μὲν ἥλιος πρὸς τὴν γῆν μείζονα 
λόγον ἔχει ἢ ὃν τὰ ςωνϑ' πρὸς κζ΄, ἐλάσσονα δὲ λόγον ἢ 
« & , , M ' € ᾽φ"ν , “ - P 
ὃν τὰ μ. ζ΄ ϑφζ' πρὸς otc, ἡ δὲ διάμετρος τῆς γῆς πρὸς 15 
τὴν διάμετρον τῆς σελήνης ἐν μείζονι μὲν λόγῳ ἢ ὃν τὰ 
’ M M , 3 34 9 3 Δ (C ν δ’ N M , 
Quy πρὸς τὰ uy, ἐν ἐλάσσονι δὲ ἢ ὃν τὰ $' πρὸς τὰ ιϑ', 
P δὲ γῇ πρὸς τὴν σελήνην ἐν μείζονι λόγῳ ἢ ὃν τὰ μ. oxe 
* , , ? / A 23 Li , 
Suy πρὸς μ. ζ΄ 99b, ἐν ἐλάσσονι δὲ ἢ ὃν μ. κα΄ gc 
πρὸς ςωνϑ'. 20 
73 Πτολεμαῖος δὲ πέμτιτῳ βιβλίῳ συντάξεως ἀπέδειξεν 
ὅτι, οἵου ἐστὶν ἑνὸς T ἐκ τοῦ κέντρου τῆς γῆς, τοιούτων 
τὸ μὲν τῆς σελήνης ἐν ταῖς συζυγίαις μέγιστον ἀπόστημα 
ξδ V, τὸ δὲ τοῦ ἡλίου aot, ἡ δ᾽ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σε- 
λήνης O iL λγ΄, ἡ δὲ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ ἡλίου ε λ΄, ὥστε: 
χαί, οἵου ἐστὶν ἑνὸς ἢ διάμετρος τῆς σελήνης, τοιούτων ἡ 
μὲν τῆς γῆς ἄρα διάμετρος y' καὶ β' ε΄, ἡ δὲ τοῦ ἡλίου 
ιη΄ καὶ Ó ε΄, καὶ ἡ μὲν τῆς γῆς ἄρα διάμετρος τῆς σελη- 
γιακῆς τριπλασία ἐστὶν καὶ τοῖς β΄ ε΄ μείζων, ἡ δὲ τοῦ 


C 


ιώ 
V 


——— 


4. 9. πρὸς τὴν γῆν) ἀπὸ τῆς γῆς rectius Aristarch. 5. διχοτὸ- 
μον À, διχοτομὸν B, acc. corr. S, διχοτομίαν Aristarch. 40. fé A, 
i. B Wa, πεντεχαιδέχατον S ζωιδίου A, ζωδίέοι BS Wa 44. xal 
τὰ Hu pro ὡς 45. Áá 9 «Z 5, ἃ 9 q4 B, μὲ qc S (apparet u 
significare μύρια, ut μ΄ libro lI p. 23 sqq.) σις Wa pro tS ex Ari- 
starcho p. 593 48. ἐν) ov A(B), corr. S uU. Qxs] μ et superscr. 
px& ADS, quibus insuper add. notam (, AB 49. u. ζ scriptura co- 
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terra maiorem quidem esse quam duodevigintuplam distantiam 
lunae, minorem vero quam vigintuplam; atque eandem pro- 
portionem solis diametrus habet ad diametrum lunae, idque 
ex hypothesi de dimidiata /wna. Solis autem diametrum ad 
terrae diametrum colligitur in maiore proportione esse quam 
19:3, in minore autem quam 43: 6, ex ratione quae de 
distantiis inventa est et propter hypothesim de umbra et quia 
luna partem quintamdecimam signi subtendit". Scripsit au- 
tem "colligitur distantiam" etc., utpote eadem mox demon- 
straturus, postquam lemmata quaecunque ad demonstrationes 
pertineant praemiserit. Ex quibus omnibus concludit solem 
ad terram maiorem proportionem habere quam 6859 : 27, 
minorem autem quam 79507 : 246, tum terrae diametrum ad 
diametrum lunae in maiore proportione esse quam 108 : 43, 
in minore autem quam 60 : 49, denique terram ad lunam 
in maiore proportione quam 12597192 : 79507, in minore au- 
tem quam ?16000 : 6859"). 

At Ptolemaeus quinto compositionis libro (cap. 15 sq.) 
demonstrat, si radius terrae pro unitate ponatur, eiusmodi 
unitatum maximam lunae distantiam in coniunctionibus esse 


30. 


64, solis 1210, et radium lunae 17 83 , radium solis 5 


60 602 60" 
itaque, si lunae diametrus pro unitate ponatur, ciusmodi uni- 
. 4 ι, 4, 

tatum terrae diametrum esse 3a; solis 18; itaque 


3 .. 
terrae diam. — ὃς diam. lunae, 


*) Quae supra Pappus affert, ea singillatim demonstrantur ab Ari- 
starcho de magnit. etc. propos. 7. 9. 15—48. 


dicum ABS eadem ac supra vs. 45 p. x« ς] rursus μὲ et superscr. 
κα, tum Gs A, item B, nisi quod € cum linea transversa habet ut 





vs. 48, et S, qui eandem nolam liberius duxit 20. cw»3] rursus 
nota C, antecedit in AB(S) 24. £d 1] £d" ABS, £dg Saviliani, corr. 
Co «c9 δὲ τοῦ A(B), sed in A lineola super ἢ erasa, numerum 


corr. Co, ἡ dà distinx. S, ἐκ add. Wa — 35. ὅ (V JF A, o(C X ΓΒ, 


ovVC Ay S. € M) os pi A(B), oic u"S, corr. Co — 97. β' ε΄ βὲι 
A(BS) 48. 0 εἼ 4*; A, δέ BS. 29. β' εἼ Γἧὺ AB, τρισὶ πέμπτοις S 
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ἡλίου τῆς μὲν τῆς σελήνης ὀχτωκαιδεκαπλασία xai ἔτι τοῖς 
δ' ε΄ μείζων, τῆς δὲ τῆς γῆς πενταπλασία καὶ ἔτι τῷ S 
μείζων. ἀφ᾽ ὧν καὶ οἱ τῶν στερεῶν σωμάτων λόγοι δῆλοι, 
ἐπεὶ καὶ ὁ τοῦ α’ xíflog τοῦ αὐτοῦ ἐστιν α΄, ὁ δ᾽ ἀπὸ τῶν 
y' καὶ β' ε΄ τῶν αὐτῶν ἔγγιστα λϑ' 0", ὁ δ᾽ ἀπὸ τῶν ιη΄ 5 
καὶ δ΄ ε΄ ὁμοίως cyuÓ S ἔγγιστα, ὡς συνάγεσϑαι ὅτι, 
οἵου ἐστὶν ἑνὸς τὸ τῆς σελήνης στερεὸν μέγεϑος, τοιούτων 
ἐστὲ τὸ μὲν τῆς γῆς À9' à', τὸ δὲ τοῦ ἡλίου cyuó S: 
ἑκατοντακαιεβδομηκονταπλάσιον [μεῖζον] ἄρα ἔγγιστα τὸ 
τοῦ ἡλίου τοῦ τῆς γῆς. T 

74 Kai ταῦτα μὲν ἐπὶ τοσοῦτον εἰρήσϑω συγκρίσεως Fve- 
χεν τῶν εἰρημένων μεγεϑῶν xai ἀποστημάτων, ἕν δέ τι 
λῆμμα γράψομεν ἐκ τῶν φερομένων εἰς τὸ δ΄ ϑεώρημα τοῦ 
βιβλίου τῆς ζητήσεως ἄξιον. 

Ἔστω κύχλος ὃ ΑΒΓ, διάμετρος δὲ αὐτοῦ ἐκβληϑεῖσα 15 
ἣ ATA, κέντρον δὲ τὸ E, καὶ ἤχϑω ἀπὸ τοῦ E τῇ ATA 
πρὸς ὀρϑὰς ἡ ΒΕΖ, ἀπὸ δὲ τοῦ 4 τοῦ ABT κύκλον ἐφ- 
απτομένη ἡ 40, καὶ κείσϑω τῆς ZO ἡμίσεια ἐφ᾽ ἑκάτερα 
τοῦ Γ ἢ ΚΓ ΓΑ͂, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ I4 4.1 ZA: λέγω 
ὅτι μείζων ἐστὶν ἡ ὑπὸ KA4.1 τῆς ὑπὸ τῶν Z.1O. προ- 20 
γράφεται δὲ τάδε. 

75 λη. Ἔστω κύχλος 0 .4BI, xai διάμετρος ἐκβληϑεῖσα 
ἡ ΑΓ4Ω͂, καὶ ἀπὸ τοῦ 4 ἤχϑω τις εὐθεῖα ἣ ΖΕΖ' λέγω 
ὅτι ἡ 42 περιφέρεια μείζων ἐστὶν τῆς ΓῈ τεριφερείας. 

Εἰλήφϑω γὰρ τὸ χέντρον τοῦ κύχλου τὸ Η σημεῖον, 25 


4. τῆς alterum add. Hu 3. δ΄ &"] 452, A(B', τέτρασι πέμπτοις 
8 τῆς δὲ γῆς AS, ἢ τῆς δὲ γῆς B, ἡ δὲ τῆς γῆς Wa, corr. Hu 
8] L' A, ἡμίσει ΒΒ 8. 4. δῆλοι. ᾿Επεὶ γὰρ ὁ etc. Wa 5. 8' εἼ 
B'; A(B, 8988 — 49 d' B, à9 4 MASS. 6. δ' εἼ .4'; A(B), τεσσάρων 
πέμπτων S ὁμοίως Gs χμ τ΄ ΔΒ), 6. del. et notam semissis li- 
berius duxit S 7. τοιούτον Α (τοιοῦτον B), corr. S 8. 49. d' ABS 








ἡλίου Ὁ cyu.4U' A(B), εχμδ 8" Paris. 4868 (S) 9. μεῖζον del. Co 
(neque id legitur apud Ptolem.) 43. 4 Δ, δ΄ B, τέταρτον ὃ τοῦ] 
τοῦ αὐτοῦ voluit Co 45. ὁ add. BS Saviliani 19. αἱ K.1 1.4Z4 


À, distinx. BS 44 41] A! in marg. (BS) 
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. . & o. 
solis diam. — 18. diam. lunae 


Ξε ὅς diam. terrae. 
Unde etiam solidorum corporum rationes manifestae sunt; 
nam quoniam est cubus 1 — 1, cubus 83 τος 39- quam pro- 
xime, cubus 18. -— 6644. quam proxime, binc computatur, 
si lunae solida magnitudo pro unitate ponatur, earum unita- 
tum terrae magnitudinem esse 39-., solis 6644. , itaque solis 


magnitudinem centies et septuagies quam proxime magnitu- 
dinem terrae continere. 


Haec quidem comparationis causa earum quas diximus 
magnitudinum et distantiarum hactenus disputata sint; unum 
autem lemma inquisitione dignum ex numero eorum, quae 
ad IV theorema euiusdem libri Aristarchi feruntur, iam ad- 
scribamus. 

Sit circulus afy, 
eiusque diametrus pro- 

.-ττ--ὄὌ ducta αγὸ , centrum £e, 
Pd | IN et ab ε ipsi ayd duca- 

tur perpendicularis βεζ, 

et a ὃ recta δϑ circu- 

Ν lum αβγ tangens, et ad 

utramque partem puncti 

y ponatur circumferen- 

tia yx — yh τε iU, et 

iungantur xà δὰ CÓ ; di- 

co angulum xà angulo 
Ld9 maiorem esse. 

Praemittuntur au- 
tem haec. 

XXXVII. Sit circulus afy, eiusque diametrus producta 
a70, et a ὃ ducatur quaelibet recta d&5; dico circumferen- 
tiam a£ maiorem esse quam ye. 





Sumatur enim circuli centrum ἢ, et iungantur ge wc: 


Prop. 
89 


Prop. 
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xai &retevy9uoav αἱ HZ ΗΕ’ xai γωνία ἄρα ἡ πρὸς τῳ 
Ζ γωνίᾳ τῇ πρὸς τῷ Ε ἴση ἐστίν. καὶ ἐπεὶ τρίγωνον τὸ 
HZ4 καὶ ἐχτὸς γωνία ἡ ὑπὸ 
4 AHZ μείζων ἐστὶν τῆς ἐντὸς 

χαὶ ἀπεναντίον τῆς πρὸς τῷ Ζ,ὃ 
τουτέστι τῆς πρὸς τῷ Ε, ἀλλὰ 

a d ἡ πρὸς τῷ E μείζων ἐστὶν τῆς 

ὑπὸ Ζ4ΗΕ διὰ τὸ ἐχτὸς εἶναι 

τοῦ τριγώνου, xai 1) ὑπὸ. 4 ΗΖ 
ἢ ἄρα μείζων ἐστὶν τῆς ὑπὸ ΕΗΖ. 10 
καὶ εἰσὶν πρὸς τῷ κένερῳ᾽ 
μείζων ἄρα καὶ τιεριφέρεια ἡ 412 τῆς ΓΕ, ὕπερ: — 

76 λϑ΄. Κύκλος ὁ .4B, οὗ κέντρον τὸ .1, καὶ ἐχτὸς τοῦ 
xvxAoy σημεῖον τὸ TI, καὶ διήχϑω ἡ ΓΔ.“Κ, καὶ ἐφαπτο- 
μένη τοῦ κύκλου ἡ ΓΖ καὶ διὰ τοῦ .1 κένερου πρὸς ὀρϑὰς 15 
vj Kd διαμέτρῳ ἡ 414,, καὶ τετμήσϑω ἡ IZ, περιφέρεια 
δίχα τῷ E, xai ἐκεζεύχϑωσαν αἱ DB.4 ΓΗΕ’ λέγω ὅτι 
μείζων ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΑΓῈ γωνία τῆς ὑττὸ ΕΓΖ. 

Ἐπεζεύχϑωσαν αἱ EB ΖΗ. ἐπεὶ μείζων ἐστὶν ἡ EB 
τῆς ΖΗ, ἐλάσσων δὲ ἡ ΒΓ τῆς ΓΗ͂, ἣ ΕΒ πρὸς ΒΓ uet- 20 
ζονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ ΖΗ πρὸς ΓΗ͂. γεγονέτω οὖν ὡς 
? ΕΒ πρὸς ΒΓ, ἢ HO πρὸς ΗΓ, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ ΘΓ. 
ἐπεὶ οὖν αἱ ὑπὸ 448Ε ΕΠΖ γωνίαι ἔσαι ἀλλήλαις εἰσίν 
(ἐπεὶ καὶ περιφέρεια ἡ 1 περιφερείᾳ τῇ EZ), καὶ at 
λοιπαὶ ἴσαι εἰσὶν ἀλλήλαις αἱ ὑπὸ ΕΒΓ ΖΗΓ. καὶ περὶ 25 
ἔσας γωνίας at πλευραὶ ἀνάλογόν εἰσιν. ἰσογώνιον ἄρα τὸ 
ΕΒΓ τρίγωνον τῷ ΗΘΓ τριγώνῳ ἴσαι ἄρα εἰσὶν αἱ ὑπὸ 
ΑΓΕ ΗΓΘ γωνίαι: μείζων ἄρα ἡ ὑπὸ ATE τῆς ὑπὸ ΕΓΖ. 


77 μ΄. Ἔστω λοιπὸν ἡ αὐτὴ κχαταγραφὴ τῇ πρότερον, 


4. 4. πρὸς τὸ ( τῇ πρὸς τὸ € Wa (paulo post idem mox πρὸς τῷ, 
mox πρὸς ro) 9. τρίγωνόν ἐστι τὸ Wa, τριγώνου τοῦ HZ4 ἡ ἐχτὸς 
etc. coni. Hu 48. 19. A! in marg. (BS) Ἔστω anie χύχλος add. 
Wa 11. FBACHE Δ, αἱ yg «y ηε B, recte distin. 5. 94. πέρε- 
φέρεια τῆς EZ A, περι(φερείας τῆς εἰ B cod. Co, περιφερείας τῆς at 
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itaque anguli ηεζ ηζε aequales sunt. Et quoniam trianguli 
rLÓ angulus exterior αηζ maior est interiore et opposito Ge, 
id est ηεΐζ, sed angulus geC, ut exterior trianguli 2&0, maior 
est quam 06, ergo eliam angulus art maior est quam «r8. 
Quorum uterque ad centrum est; maior igitur circumferentia 
ci quam ye, 4. e. d. 


XXXIX. Sit circulus af, cuius centrum Ó, et extra cir- Prop. 
culum punctum y, et ducatur recta yAÓx, et γζ circulum " 
tangens, et δὰ per Ó centrum diametro xÀ perpendicularis, 
el circumferentia αζ bifariam secetur in e, et iungantur yfla 
γηξε; dico angulum «ys angulo ἐγζ maiorem esse. 

lungantur ef ζη. 
Quoniam est 
ef) o ζη et 
Py « γη, est igitur 
eg : y 0» Cn : vy. 
lam fiat, productà z£, 
Z/ ny ΞΞ εβ. βγ, 
et iungatur Jy. lam 
quia propter aequales 
circumferentias «ae et 
(elem. 5, 21) est 
L afe — L ext, 
eliam eorum supple- 
2 menta aequalia sunt, 
id. est 
L εβγ — L Cry. Et sunt circa aequales angulos latera pro- 
portionalia; ergo propter elem. 6, 6 est 
A efly — Δ ϑηγ; ergo 
L aye — L ηγϑὶ itaque 
L aye » L eyc. 


XL. Sit denique eadem figura ac supra (p. 561) , eae- POP. 





Saviliani (7), corr. S Co 26—28. τὸ «Bc τρίγωνον τῷ n9 — ὑπὸ «yt 
ηϑγ ycvíat Saviliani (Ὁ) 29. M A! in marg. (BS: 
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xai τὰ αὐτὰ δεδομένα" λέγω ὅτι μείζων ἐσεὶν ἣ ὑπὸ K4.4 
γωνία τῆς ὑπὸ ΖΖ6Θ. 





Τετμήσθω δίχα ἡ ΖΘ περιφέρεια κατὰ τὸ M, καὶ ἐπε- 
ζεύχϑω ἡ IM. φανερὸν δὴ ἐκ τοῦ νῦν δειχϑέντος ὅτι ἡ 
ὑπὸ Z4M γωνία μείζων ἐστὶν τῆς ὑπὸ ΗΩΘ. ἐχβεβλή- 5 
σϑωσαν αἱ ZEB 4.4 ἐπὶ τὰ N E σημεῖα, xai κείσϑω τῇ 
A4 εὐϑείᾳ ἴση ἡ ΝΖ, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ NM NA ZM. 
xai ἐπεὶ κύχλος ἐστὶν ὁ .4BI', καὶ διάμετρος ἐχβληϑεῖσα 
ἡ 41Γ4, καὶ ἀπὸ τοῦ 4 διῆκται πρὸς τὴν κοίλην περιφέ- 
ρειαν 7) 4.13, περιφέρεια ἄρα » AR περιφερείας τῆς L4 10 
μείζων ἐστίν. ἀλλ᾽ ἡ Γ(Ὶ ἴση ἐστὶν τῇ ZM περιφερείᾳ 
(ἡμίσεια γὰρ ἑκατέρα αὐτῶν τῆς ZO): καὶ ἡ .4.,13 ἄρα περι- 
φέρεια μείζων ἐστὶν τῆς ΖΙΗ͂. κείσϑω οὖν τῇ ΖΙΜ ἴση 
ἢ 40, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ 40. ΟΔ. ἐπεὶ οὖν ἡ ΑΘΓ 
περιφέρεια τοῦ ἡμικυκλίου ἴση ἐστὶν τῇ ΖΓΒ περιφερείᾳ 19 
τοῦ ἡμικυχλίου, ὧν ἣ “10 περιφέρεια ἴση ἐστὶν τῇ MZ 
περιφερείᾳ, καὶ λοιπὴ ἄρα ἣ OT περιφέρεια ἴση ἐσεὶν τῇ 
MB περιφερείᾳ. καὶ βέβηκεν ἐπὶ μὲν τῆς OI περιφερείας 
γωνία ἡ ὑπὸ 4.40, ἐπὶ δὲ τῆς MB γωνία ἡ ὑπὸ ΝΖΗ͂: 
ἴση ἄρα ἐστὶν xai ἡ ὑπὸ 4.410 γωνία τῇ ὑπὸ ΝΖΙΜ (καὶ 20 
ἐστιν ἑκατέρα αὐτῶν ἐλάσσων ὀρϑῆς). καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν 
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demque hypotheses; dico angulum xó4 angulo CÓ2 maiorem 
esse. 

Bifariam secetur circeumferentia C9. in puncto gt, οἱ iun- 
gatur uó. lam ex eo quod modo (propos. 41) demonstratum 
est apparet. angulum ἔδμ angulo 42: maiorem esse. Pro- 
ducantur rectae ζεβ δὰ ad puncta » $, οἱ ponatur Cr — αὖ, 
et iungantur rectae »pu và Qu. Et quia circulus est afy, 
eiusque diametrus ay producta ad ὅδ, et a à ad concavam 
circumferentiam ducta est recta δλξ, est igilur (propos. 40! 


circumf. αξ *» circumf. ;4. Sed est 
circumf. 7;À — circumf. ζμ (utraque enim — $09); ergo 
etiam 
circumf. a£ *» circumf. ζμ ἢ. Iam ponatur 
circeumf. «o — circumf. Cu, et iungantur rectae ao οὗ. 
lam quia est 
circumf. «Jy — circumf. 778 (utraque enim semicirculi 
est), et em constructione 
circumf. «o — circumf. Cu, restat igitur 
circeumf. o» 2 circeumf. ug. — Et in circumf. oy insistil 
angulus oa7 sive Óao, in 
cireumf. autem 49 angu- 
lus μζβ sive »Qu; ergo 
(elem. 5. 27) 
L δαο — L »tu (quorum uterque propter elem. 5. 51 
minor recto est. Et quia est 
αὃ τ ἕν (er constructione), et 
αὐ - cu (elem. 5, 29), et 
L δαο — L νζμ, est igitur propter elem. f£, 4*") 

*) Hoc scriptor eo consilio demonstravit, ut apporeret punctum o 
inter α £ cadere necesse esse. Unde sequitur angulum «J£ maiorem 
esse quam «do, id quod sub finem demonstrationis positum est. 

*^*j| Graeca dvo δὴ αἱ 4440 δυσὶ ταῖς NZM laci εἰσίν, et quae 
paulo post sequuntur x«à «£ γωνίαι ἴσαι εἰσίν, vel, ut accuralius cap. 79 
legimus, χαὶ αἱ λοιπαὶ γωνίαι ταῖς λοιπαῖς γωνίκις ἴσαι εἰσίν quibus- 


dam forsitan abundare videantur; at his verbis nihil nisi Euclidem 
clem. 4, 4 citare voluit scriptor. 





4. χαὶ τὰ αὐτὰ δεδομένα suspecla sunt; nam proprie scribenda 





erant xal ὑποχεέσϑω τὰ αὐτά 6. τὰ NS A, distinx. BS. 7. αἱ NMJ 
al NIIM coni. Hu 40. ἡ AE περιᾳ ἐρείκς add. A? in marg. BS) 
44. ἡ add. BS αἱ 409 O.4 ABS Saviliani, corr. Co 47. λοιπὴ 


onte τὴ MB add. M'a auclore Co 
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ἡ μὲν 42 τῇ ΖΝ, ἡ δὲ 4,0 τῇ ZM, δύο δὴ αἱ 4.40 δυσὶ 
ταῖς ΝΖ ἴσαι εἰσίν. καὶ γωνία ἡ ὑπὸ 4.410 γωνίᾳ τῇ 
ὑπὸ ΝΖΙΜ ἴση ἐστίν. βάσις ἄρα ἡ O4 βάσει τῇ Ν]Ὴ ἴση 
ἐστίν. καὶ αἱ γωνίαι ἴσαι εἰσίν - ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ 40 ͵ 
78 γωνία τῇ ὑπὸ ZNM γωνίᾳ. πάλιν ἐπεὶ ἡμικυκλίου ἐστὶν ὃ 
ἡ Ζ.318Β, μείζων ἄρα ἡμικυκλίου ἐστὶν ἡ ZAABH. καὶ βέ- 
βηκεν ἐγε᾽ αὐτῆς ἡ ὑπὸ ZMH γωνία. ἡ ὑπὸ ZMH γωνία 
ἄρα μείζων ἐστὶν ὀρϑῆς. καὶ ὑττοτείνει αὐτὴν εὐϑεῖα ἡ 
ΖΡ, τὴν δὲ ὑπὸ PZM ὀξεῖαν ἡ PM: ἡ ZP ἄρα μείζων 
ἐστὶν εῆς PM. ἐχβεβλήσϑω οὖν ἡ PM ἐπὶ τὸ X, καὶ χεί- τυ 
σθω τῇ ΖΡ toy ἡ PS. καὶ ἐπεὶ ὅλὴ ἡ .3“1.1 ὕλῃ τῇ ZBN 
ἴση ἐστίν, ὧν ἡ ΑΕ ἴση ἐστὶν τῇ ΖΕ, λοιπὴ ἄρα ἡ E4 





λοιτιῇ τῇ EN ἐστὶν ἴση" καὶ γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ ΕΩ͂Ν γωνίᾳ 
τῇ 040 EN. ἴση ἐσείν- μείζων ἄρα ἡ ὑπὸ EAN τῆς ὑπὸ 
ΖΝΡ- καὶ πλευρὰ ἄρα 1) ΝΡ πλευρᾶς τῆς PA μείζων ἐστίν. 15 
79 ἐκβεβλήσθω ἡ P4 ἐπὶ «0 Y, καὶ κείσϑω τῇ PN ἴση ἡ PY, 
καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ YN. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ μὲν LP τῇ 
ΡΣ, ἡ δὲ ΡΝ τῇ PY, δύο αἱ ΖΡΝ δυσὶ ταῖς SPY ἴσαι 
εἰσίν. καὶ γωνία ἡ ὑττὴὸ ZPN γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΣΡΥ ἴση ἐστὶν 
Ικατὰ κορυφὴν γάρ) " βάσις ἄρα ἡ ΝΖ βάσει τῇ SY ἐστὶν 20 
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A dao — A vCu; itaque 

L «óo — L Cvu. Rursus quia circumferentia Caf semi- 
circuli est, maior igitur semicirculo 
est circumf. ζαβὴ; angulus igitur Gur, 
qui in hac insistit, maior est recto 
(elem. 5, 51). Et hunc subtendit recta 
Co, angulum autem ou recla ott; 
ergo est (elem. 1, 19) 

Co ?» ou. lam producatur oj ad 6, et ponatur 

Q0 — Lo. Et quia est recta ayÓ — ζβν et ac — Le, 

restat igitur 

εὖ — εν: ergo eliam 

L εν — L &và; itaque 

L εὃν *» L gvà, multoque magis 

L oó» *» [L o»; itaque 

vo ^» gÓ.  Producatur ρὃ ad v, et ponatur ov — or, et 

iungalur vo. [lam quia est 


c0 — ρ6 οἱ 
»Q — Qv, etl 


L Cer — L σρυ (sunt enim ad verticem), est igitur prop- 
ter elem. 4. 4 
A Cov — Δ ogv ; itaque 
L οἷν τε L oov. Sed est 
ἰ ρμὃ » L gov, quia angulus oguó extra triangulum 
est!); ergo 


4) Hoc loco error scriptoris deprehenditur. qui pro quadrilatero 
povd substituit triangulum μσδ, cuius exterior angulus est pud.  Ne- 
que tamen ea socordia Pappo imputanda esse videtur, sed interpreti 
cuidam, qui Pappi scripturam, quam antiquitus depravatam in suo co- 
dice invenerit, minus feliciter conatus sit restituere, 


— —— ———  .-...- 


&. καἷ yovíci] αἱ λοιπαὶ γωγέαι ταῖς λοιπαῖς γωνίαις Wa auctore 
Co 6. ἡ eg ntpugpéotic Wa 7. αγωνέα (nnte ἄρα) A, sed 
« del. prima m. 9. ἡ PMH ZDP.4 &o« AB, sed ^4 ante ἄρα del. in 
A nescio quae manus, reliqua corr. S 42. τὴ Hu auctore Co pro ἡ 
43. καὶ S, x/ A, x | ΒΒ 17. ἐπεζεύχϑω ἡ av Wa — 19. γωνία (ante 
1j ὑπὸ) AB, corr. S 


908 ΠΑΠΠΟΥ ΣΥΝΑΓΩΓΗ͂Σ €. 


ἴση. xai at λοιτταὶ γωνίαι ταῖς λοιπαῖς γωνίαις ἴσαι εἰσίν" 

» ^ 
tom ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ PZN τῇ ὑπὸ PZY. ἀλλὰ ἡ ὑπὸ PMA 

ω * M ^ € A v * x ’ * mA ’ Ὶ 
μείζων ἔστιν τῆς ὑπὸ ῬΣΥ͂ (excog γὰρ ἔστιν τοῦ τριγωνου) " 
M [4 “-ὦν * £F. 
«ai ἡ ὑπὸ PM.1 ἄρα μείζων ἐστὶν τῆς ὑπὸ PZN. ἔστιν 
δὲ xai ἡ ὑπὸ ZPN ἴσι τῇ ὑπὸ MP: λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ 
ZNP μείζων ἐστὶν τῆς ὑπὸ PAM. ἀλλ᾽ ἡ ὑπὸ ΖΝΡ ἴση 
ἐδείχϑη τῇ ὑπὸ 420: xai ἣ ὑπὰ 4.10 ἄρα μείζων ἐστὶν 
τῆς ὑπὸ PAM πολλῷ ἄρα ἡ ὑπὸ 445 μείζων ἐστὶν τῆς 
ὑπὸ PAM. αλλὰ τῆς μὲν A445 διπλασίων ἐστὶν ἡ ὑπὸ 
KA, τῆς δὲ ὑπὸ PH ἐλάττων ἢ διπλασίων ἐδείχϑη ἡ 10 
ὑπὸ Ζ4Θ: ἡ ἄρα ὑπὸ ΚΔ. μείζων ἐστὶν τῆς ὑπὸ ZAO. 
Ei τὰ ὀπτιχὰ Βὐχλείδου. 
80 μα΄. Ἐὰν ἡ ἀπὸ τοῦ ὄμματος προσπίπτουσα πρὸς τὸ 
-“-- 4 τ ΄θ 
χέντρον τοῦ κύίχλου μήτε πρὸς ὀρϑὰς ἢ τῷ ἐπιπέδῳ μήτε 
» - - , "n. | 34! » €. 
ἰσὴ τῇ €x τοῦ κέντρου, μείζων δὲ p ἐλάσσων, arigo( at 15 
διάμετροι τοῦ κύχλου φανοῦνται. 
, 4 - Li , 
Τρογραίρεται δὲ τοῦ ϑεωρηματος ταδε. D. 
C , MJ ΄ 

ἔστω δύο τρίγωνα ὑρϑογώνια τὰ ΑΒΓ AEZ ὑρϑὰς 
» & M -« ἢ ^ € * b] x 
éyovra τὰς πρὺς τοῖς 24 [4 γωνίας, xat ἡ BI πρὺς τὴν 

te 2 ΄ 

ΓΑ μείζονα λόγον ἐχέτω ἥπερ ἡ ΕΖ πρὸς τὴν Z.1: ὅτι 2υ 
μείζων ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΒΓΑ͂ γωνία τῆς ὑπὸ EZA. 


ὃ 


p — LO 


54-Ξ---- y € 6 


Ἐπεὶ γὰρ ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΑ͂ μείζονα λύγον ἔχει ἤπερ 
ἡ. ΕΖ πρὸς τὴν Ζεῖ, καὶ δυνάμει καὶ διελόντι xai μήκει ἢ 
ἄρα B4 πρὸς τὴν 4D μείζονα λόγον ἔχει ἥπερ ἢ ΕΖ πρὸς 
τὴν .1Z. πεποιήσθω ὡς ἡ Ed πρὸς τὴν 4Z, οὕτως ἡ H.425 
πρὸς 4L: δῆλον ἄρα ὅτι ἐλάσσων ἔσται ἡ H.4 τῆς 4B. 


(. ἡ ὑπὸ ΜΡ4 ἄρα AB cod. Co, corr. S Co 40. ἐλάσσω» Wa 
49. εἰσοπτιχα ευχλείδου add. A? in marg. (S), om. B Co 43. MA 
A! in marg. |BS: 49, τοῖς /4./ A, distinx. BS 94. ἡ add. BS 
26. ὥρα Hu pro γὰρ 
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L euo » οἷν. Sed est 
L μρὸ — L Cov; ergo per subtractionem (est enim. sup- 
plementum ρὅμ minus supplemento ovC 

L Cvo *» L oÓu. | Sed demonstratus est { Cv. sive 

L Cvu — L ao; ergo 

L aóo *» [ oóp ; multo igitur 

L «05 *» L ρὅμ. Sed est 

L αὃὲ τὸ VL x0À (quia ex hypothesi circumf. yÀ — Y 
circumf. xÀ), et demonstratus est 
(propos. 41) 

L οὗμ *» L uÓ9, itaque etiam 

» 12 ζδϑ; ergo est 
L κὄλ» L ζόϑ. 


IN EUCLIDIS OPTICA. 


XLI. Si radius ab oculo in centrum circuli tendens ne- 
que perpendicularis sit ad planum circuli neque aequalis semi- 
diametro eius, sed maior vel minor, diametri circuli inae- 
quales apparebunt!). 

Ad id theorema demonstrandum praemittuntur haec. 

Sint dno triangula orthogonia ef» δεξζ angulos ad a ὃ Prop. 
reclos habentia, et gy ad ya maiorem proportionem haheat " 
quam eC ad CÓ; dico angulum αγβ angulo Ote maiorem esse. 

Quoniam enim est 

By : ya » eL : £0, et 

By? : yo? *» eC? : CÓ?, et dirimendo 

Bo? : ya? 5 εδϑ : LÓ?, est igitur 

og: oy * 0e: OC. lam fiat 

«9: «y — δὲ : δὲ; manifesto igitur est 


4) Haec est Euclidis opticorum propositio 37, quam scholiastae ali- 
cui Gregorius editor (p. 625) tribuendam esse suspicatur. Graecus au- 
tem ille contextus paucis a Pappo discrepat hunc in modum : 'Ea» ἡ 
ἀπὸ τοῦ ὄμματος πρὸς τὸ χέντρον προσπέπτουσα τοῦ κύχλου μήτε πρὸς 
ὀρθὰς ἢ τῷ τοῦ κύχλου ἐπιπέδῳ, μήτε ἴση ἡ τῇ ἐκ τοῦ χέντρου, μήτε 
ἴσας γωνέας περιέχουσα μετὰ τῶν ἐκ τοῦ χέντρου, μείζων δὲ ἢ ἐλάσσων 
τῆς ἐχ τοῦ χέντρου, ἄνισοι αἱ διάμετροι φανοῦνται. 

Pappus Il. 31 
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ἐπεξεύχϑω ἡ ΗΓ [καὶ ἔστιν ὡς ἡ H4 πρὸς τὴν AT, οἵ- 
τως ἡ ΕΖΔ πρὸς τὴν AZ]: ὅμοιον ἄρα ἐστὶν τὸ ΑῊΓ τρί- 
γωνον τῷ 4ΕΖ τριγώνῳ" ἰση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑτιὸ Α ΤῊ γωνία 
τῇ ὑπὸ 43ΖΕ: μείζων ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ 41“ ΓΒ τῆς ὑπὸ 4ΖΕ 
(0 yo»tag. 5 
81 μβ΄. Anmó μετεώρου σημείου τοῦ A ἐπὶ τὸ ὑποκείμενον 
» e 
ἐπίπεδον κάϑετος ἤχϑω ἡ 4B, καὶ συμβαλλέτω αὐτῷ κατὰ 
τὸ B σημεῖον, ἔστω δ᾽ ἐν τῷ ἐπιπέδῳ εὐϑεῖά τις ἡ IA, 
3 ΄ῳ 
xai α:τὸ τοῦ B σημείου ἐπὶ τὴν DL κάϑετος ἤχϑω ἡ BA, 
xci ἐπεζεύχϑω ἡ 244: λέγω ὕτι καὶ ἡ dA κάϑετός ἐστιν 10 
ἐπὶ τὴν UA. 
* ; ? A ^v hl 
Ειληφϑὼω ἐπὶ τῆς L4 τυχὴν ση- 
- x - M 4 4 . 
μεῖον τὸ D καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ΑἹ 
* D 
DB. ἐπεὶ ovv ἡ 4B καάϑετος ἐπὶ τὸ 
ὑποκείμενον ἐπίπεδον, ὀρϑή ἔστιν ἡ 15 
ὑπὸ ΑΒΓ γωνία" τὸ ἄρα ἀπὸ AT ἴσον 
ἐστὶν τοῖς ἀπὸ τῶν ΑΒ ΒΓ. τῷ δὲ 
ἀπὸ ΒΓ ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν ΒΖ4 4Γ᾽ τὸ 
x 3 b] 2; 4 4 - 3 M -«- 
ἄρα ἀπὸ ΑΓ taov &ovtv τοῖς ἀπὸ τῶν 
AB BA L4. τοῖς δὲ ἀπὸ τῶν 418 }υ 
B4 ἴσον ἐστὶν τὸ ἀπὸ τῆς 244: τὸ 
ἄρᾳ ἀντὸ τῆς 4D ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ τῶν Α4 AD: ὀρϑὴ 
ἄρα ἐστὶν ἡ ὑτιὸ ΑΔΓ γωνία - κάϑετος ἄρα ἐστὶν ἡ 444 
? A s e 
&mL τὴν L4, ὑπερ: — 
82 Ly. nó σημείου μετεώρου τοῦ 24 ἐπὶ τὸ ὑτπτοχεί- 25 
- Σ M 
μενον ἐπτίπεδον εὐϑεῖα διήχϑω ἡ 4B. μὴ οὖσα κάϑετος ἐπὶ 
3 1 , M /, » & od Y i: € , 
τὸ ἐπίπεδον, καὶ χάϑετος ἀπὸ τοῦ 2$ &rb τὸ ὑποχξίμενον 
, , Pd X , ) ^ δὴ M LE 
ἐπίπεδον ἤχϑω, xat συμβαλλέτω αὐτῷ xara τὸ D, xat ἐπε- 
ζεύχϑω ἡ DB: λέγω ὅτε ἡ ὑπὸ ΑΒΓ γωνία ἐλαχίστη ἐστὶν 
πασῶν τῶν ττεριεχομένων 0zó τε τῆς «4B καὶ ἑκάστης τῶν 30 
ἀπὼ τοῦ B σημείου διαγομένων εὐθειῶν ἐν τῷ ὑττοχειμένῳ 





— — — ——— 


4. 9. καὶ ἔστιν — τὴν 42 del. Co. 6. MB A! in marg. (BS) 
μεταιώρου Al, corr. A3 (BS) 292. τὸ ἀπὸ (anle τῶν ΑΔ .!T) AB, 
corr. S 35. ΜΠ A! in marg. (BS) 81. σημείων AB, item S, sed 
ov superscriplum 
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ap « af. Tungatur ry; ergo est 
A any — Δ δεζ, et 

L αγη — L δῖε; itaque 

L «yf »» L ὅξε. 

Similiter lemma conversum demonstratur :. si sint. trian- 
gula orthogonia , ut supra, et angulus αγβ angulo δζε maior 
sit, esse y : ya » eC : CO '). 

XLII. A sublimi puncto « ducatur perpendicularis αβ Ptop. 
ad planum subiectum, cui in puncto Ó occurrat, atque in 
eodem plano sit recta quaedam γδ, et a puncto β ad yà du- 
catur perpendicularis βδ, iungaturque αὖ; dico rectam αδ 
ipsi yÓ perpendicularem esse ἢ). 

Sumatur in recta yÓ quodlibet punctum γ et iungantur 
αγ yB. lam quia αβ perpendicularis est ad subiectum pla- 
num, angulus «ef rectus est; itaque 

ay? — a? -- 85?. Sed ex hypothesi est 

By? — 80? -- 0y?; ergo 

ay? — af? a- 80? - 0y?.. Sed est etiam propter. elem. 
11 defin. 5 


ofi? « 80? — a0?; ergo 

cay? — a0? 4- 0y?; 
itaque angulus αὖ rectus est et ad perpendicularis ipsi yó, 
q. c. d. 


N 


XLII. A sublimi puncto α ad planum subiectum duca- Prop. 
tur recta αβ non perpendicularis plano, aliaque ab « per- «4 tt) 
pendicularis ad subiectum planum ducatur, cui in y occurrat, 
el iungatur yf; dico 

angulum «gy minimum esse omnium qui continentur 
ipsáà ag et qualibet earum rectarum quae a puncto f in plano 
subiecto ducuntur; alque etiam 


*)'Hoc lemma conversum infra adhibetur propos. 44 med. De- 
monstrationem peculiarem addit Commandinus. 
4) Hoc tbeorema adhibetur infra libro VIII propos. 8 cap. 45 extr., 
ubi λῆμμα aqargixar (immo 0zt Tix») vocatur, et propos. 45 cap. 34 extr. 
**: Conf. Baltzer, Elemente der Mathematik, 11, 5 ὃ 2, 40. 
31* 
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ἐπιπέδῳ, ἔτε δὲ ὅτε ἀεὶ ἡ ἔγγιον αὐτῆς τῆς ἀπώτερον 
ἐλάσσων ἐστίν, καὶ ὅτε δύο μόνον ἴσαι αὐτῇ ἐφ᾽ ξκάτερα 
συνίστανται. 
a Διήχϑω γάρ τις ἐν τῷ ὑποχειμένῳ 
ἐπιπέδῳ τυχοῦσα ἡ B4, καὶ ἀπὸ τοῦ 5 
E ἐπ᾿ αὐτὴν κάϑετος ἡ 14, καὶ ἐπε- 
ζεύχϑω ἡ “414 κάϑετος ἄρα ἐστὶν ἡ 
44 ἐπὶ τὴν Β4 διὰ τὸ προδεδειγ- 
μένον. xai ἐπεὶ ὀρϑή ἐστιν ἡ ὑπὸ 
ATA γωνία, μείζων ἐστὶν ἡ 4.4 τῆς τὺ 
ΑΓ: ἡ ἄρα ΒΑ͂ πρὸς τὴν ΑΓ μεί- 
ζονα λόγον £yel ἤπερ ἡ ΒΑ͂ πρὸς τὴν 
444. καὶ εἰσὶν ὀρϑαὶ αἱ ὑπὸ ΒΓΑ͂ 
B4 A* μείζων ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΒΑ͂Γ γωνία τῆς ὑπὸ BA44 
διὰ τὸ πρὸ ἑνὸς δεδειγμένον, ὥστε λοιπὴ ἢ ὑπὸ ΑΒΓ[15 
ἐλάσσων. ἐστὶν τῆς ὑπὸ 418Ἐ4. ὁμοίως δείξομεν ὅτι xai 
πασῶν ἐλάσσων ἐστὶν $ ὑπὸ ΑΒΓ ywvía: ἐλαχίστη ἄρα 
ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΑΒΓ γωνία. 
83 “Ἱέγω ὅτι καὶ αἰεὶ ἡ ἔγγιον αὐτῆς τῆς ἀπώτερύν ἐστιν 
ἐλάσσων. 20 
“ιήχϑω γάρ τις 7) ΒΕ ἐν τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ, καὶ 
ἀπὸ vob P ἐπ᾽ αὐτὴν κάϑετος ἤχϑω ἡ ΓΕ, καὶ ἐπεζεύχϑω 
ἡ ΑΕ' καὶ ἡ ΑΕ ἄρα κάϑετός ἐστιν ἐπὶ τὴν ΒΕ. καὶ 
ἐπεὶ ὀρϑὴ ἡ ὑπὸ BAT ὀρϑῇ τῇ ὑπὸ ΓΕΒ ἴση, ἀλλὰ καὶ 
ἡ ὑπὸ BU4 γωνία τῆς ὑπὸ ΒΓΕ μείζων, ἡ ET ἄρα πρὸς 25 
ΓΒ μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ 4T zoóg ΓἘΒ΄ πολλῷ ἄρα 
μείζων ἐστὶν ἢ ΕΓ τῆς DA. καὶ ἔστιν ἡ Γ΄.4 πρὸς ὀρϑὰς 
ἑκατέρᾳ τῶν ΓΙ DE: μείζων ἄρα ἐστὶν καὶ ἡ EA τῆς 442’ 
ἡ ἄρα Β. πρὸς τὴν “44 μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ τιρὸς 
τὴν .4E. καὶ εἰσὶν ὀρϑαὶ αἱ πρὸς τοῖς 4 E σημείοις γω- 30 
γίαι" μείζων ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ Β.44 γωνία τῆς ὑπὸ ΒΔΕ: 
ἡ ἄρα ὑπὸ 44B4 γωνία ἐλάσσων ἐστὶν τῆς ὑπὸ 48 γω- 





— — — —M 


4. ἔτι τε A(B), corr. S &yytor. A? ex &yytior 2. μόναι S 
46. or: B, om. AS 49. ἔγγιον A? ex ?yytior 46. 37. πολλῷ ἄρα 
μεἐζων) μεέζων ἄρα coni. Hu 37. ἡ (ante ED) add. BS 38. x«l ἡ 


LIBER VI. PROPOS. 44. 972 


eum angulum qui ipsi αβγ propior cst semper remotiore 
minorem esse; denique 

binos tantum aequales angulos ad utrasque ipsius afdy 
partes constitui. 

Ducatur enim in plano subiecto quaelibet 8, eique per- 
pendicularis a puncto y recta yÓ, et iungatur αὖ; ergo propter 
superius lemma αὖ ipsi 80 perpendicularis est. Et quia an- 
gulus αγ rectus est, maior est δα quam ay; itaque fa : ay 
7 βα: αδ. Et recti sunt anguli fya fóa; ergo propter pri- 
mum lemma (propos. 42) angulus Bay angulo 7a maior est; 
itaque subtrahendo «gy minor est quam of. Similiter de- 
monstrabimus angulum αὐ minorem esse omnibus reliquis 
qui reclá a el qualibet a. puncto B in plano ductá continentur ; 
ergo angulus «gy minimus est. 

Dico etiam eum angulum qui ipsi efjy propior est sem- 
per remotiore minorem esse. 

Ducatur enim in plano subiecto quaelibet recta g& angu- 
. lum. &fy maiorem quam δβγ efficiens, eique perpendicularis a 
puncto » ducatur ye, et iungatur «£6; ergo eliam ae ipsi βὲ 
perpendicularis est (propos. 43). Et quia angulus góy ut 
rectus angulo recto fey aequalis, et angulus gyÓ ipso Bye 
maior est!), propler propos. 42 conversam est igitur 

By : yà » By : ys, id est (infra VII propos. 7 etr.) 

€y : yB. 0» Oy : γβ: ergo (elem. 5, 10) 

&y » Óy. Et recli sunt anguli aye ayó; ergo, quia 

€y? — a£? — ay?, el 
0y? — αὃϑ — oy?, est igitur 

αε *» a0; itaque (elem. ὅ, δ) 

af : αὃ *» afl : ac. Et recti sunt anguli a0 aeg; ergo 

propler propos. 42 est 

L βαὃ » L Boc; itaque 

L αβὸ « L afi. 


4) Scilicet ex constructione est L y89 « L yBe; οἱ recti sunt an- 
guli d «; ergo [, 8yJ ^ [ Bye. 


»E, eraso 4, À 30. roig 4E A, distinx. BS 


911 ΠΆΠΠΟΥ ΣΥΝΑΓΩΓῊΣ C. 


γίας. ὁμοίως δείξομεν ὅτι καὶ αἰεὶ ἡ ἔγγιον τῆς ὑπὸ 487 
γωνίας τῆς ἀπώτερον ἐλάσσων ἐστίν. 

84 “Ἵέγω δ᾽ ὅτι ἴσαι δύο μόνον ἐφ᾽ ἑκάτερα αὐτῆς συστα- 
ϑήσονται. 

Συνεστάτω πρὸς τῇ ΓΒ εὐθείᾳ xai τῷ πρὸς αὐτῇ 05-5 
μείῳ τῷ B ἐν τῷ ὑποχειμένῳ ἐπιπέδῳ τῇ ὑπὸ ABI γω- 
νίᾳ ἴση ἡ ὑπὸ ΓΒΖ, καὶ ἀπὸ τοῦ Γ᾽ ἐπὶ τὴν ΒΖ κάϑετος 
ἤχϑω ἡ ΓΖ, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ .42. ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ 
ΓΒΖ γωνία τῇ ὑπὸ ΓΒΖ, ἔστιν δὲ καὶ ὀρθὴ ἡ ὑπὸ ΓΖΩΒ 
ὀρϑῇ τῇ ὑπὸ ΓΖΒ ἴσῃ, καὶ ἔστιν καὶ κοινὴ τῶν τριγώνων 10 
ἡ ΓΒ πλευρά, ἴση ἄρα ἡ μὲν BA τῇ ΒΖ, ἡ δὲ ΓΖά τῇ ΓΖ. 
καὶ ἔστιν ἡ ΑΓ κάϑετος ἐπὶ ἑξκατέραν τῶν AT ΓΖ᾽ ἴση 
ἄρα καὶ ἡ 44 τῇ 41Ζ. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ 4B τῇ ΒΖ, 
κοινὴ δὲ ἡ ΒΑ͂, καὶ ἔστιν βάσις ἡ 4.4 βάσει τῇ .4Z ἴση, 
γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ “41ΒἘ4 γωνίᾳ τῇ ὑπὸ .4,ΒΖ ἐστὶν ἴση. 15 
ὁμοίως. δὴ δείξομεν ὅτι τῇ ὑπὸ .4B4f. ἑτέρα οὐ συνίστα- 
ται ἴση. 

Ἢ μὲν ὑπὸ ΑΒΓ ἄρα γωνία ἐλαχίστη ἐστίν, oisi δὲ . 
ἡ ἔγγιον αἰτῆς τῆς ἀπώτερον ἐλάσσων, ἴσαι δὲ δίο μόνον 
ἐφ᾽ ἑκάτερα αὐτῆς συνίστανται. 20 

85 uÓ'. Ἔστω δύο τρίγωνα τὰ ΑΒΓ AEZ ἴσας ἔχοντα 
τὰς ΒΓ EZ, καὶ τετμήσϑωσαν δίχα αἱ ΒΓ ΕΖ τοῖς H O, 
χαὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ΑΗ 4600, καὶ ἔστωσαν ἴσαι, xai ἡ 
μὲν ΔΗ κάϑετος ἔστω ἐπὶ τὴν ΒΓ, ἡ δὲ 40 μὴ ἔστω 
χάϑετος ἐπὶ τὴν EZ, καὶ ἔστω μείζων ἡ .4H τῆς HB: i25 
ἡ ὑπὸ ΒΑ͂Γ γωνία μείζων ἐστὶν τῆς ὑπὸ EZ. 

Περιγεγράφϑω περὶ τὸ ΑΒΓ τρίγωνον κύκλος ὃ ΑΒΓ, 
xci ἐκβεβλήσθω ἡ ΑΗ ἐπὶ τὸ .1. ἐπεὶ μείζων ἐστὶν ἡ 
-4H τῆς ΗΒ, καὶ ἔστιν διάμετρος ἡ 44.1, τὸ ἄρα κέντρον 


4. ἢ Eyyérov. (sine spir. et acc.) A, corr. B (τὸ ἔγγιον Paris. 2368, 
τὶ ἔγγιον S? 8. ἤχω ΠΓΖ Αἴ, 9 add. A?, ἡ yt distiox. BS 40. ὑπὸ 
FBZ ἴση ABS, corr. Co Sca 48. 414 ycoví« A, corr. ΒΒ 4148. ἀεὶ 
AB, corr. S 49. ἐγγξιον (sine spir. et acc.) A, corr. BS 34. MA 
A! in marg. (BS) 29. τοῖς 1I A, distinx. BS — 24. ἔστω (ante ἐπὶ) 
add. A? super vs, (Bs) 31. 25. BP — ἐπὶ τὴν om, S 35. EZ] 
ey Sca 


LIBER VI. PROPOS. 45. 919 


Similiter demonstrabimus, quicunque angulus propior est ipsi 
afy, eum semper remotiore minorem esse. 

a Denique dico binos tantum aequa- 
les angulos ad utrasque ipsius αβγ par- 
tes constitui. 

In plano subiecto constituatur ad 
rectam yf verticemque f angulus γβζ 
aequalis angulo γβ, et a y ad BC du- 
catur perpendicularis γζ, et iungatur 
ci. Quoniam est 

L γβὸ — L y8C, et, utpote rcctus 
recto, 
L γδβ — L yCB, et γβ latus utrique triangulo commune 
est, ergo est (elem. 1, 26) 





/Ó — yt. Et ey ad utramque rectarum yó γζ perpen- 
dicularis est (elem. 11 defin. 5); ergo est 
αὃ — at. lam quia demonstrala est β — BC, et αὃ 
— αζ, et latus fa commune cst, est igitur 
(elem. 1, 8) 

L αβὸ — L αβζ. 
Similiter demonstrabimus alium angulum ipsi afó aequalem 
conslitui non posse. 

Ergo (ria quae proposita erant demonstrata sunt, angu- 
lum «fy minimum, propiorem autem semper remoliore mi- 
norem esse, denique binos tantum aequales angulos ad utras- 
que ipsius «y partes constitui. 

XLIV. Sint duo triangula αβγ δεζ aequalibus lateribus POP. 
By εξ, quae bifariam secentur in punctis 7 9, et iungantur 
ar ὅϑ, quae etiam inter se aequales sint, et sit αῃ quidem 
ipsi gy perpendicularis, 92 autem ipsi εξ non perpendicularis, 
sitque «ez maior quam 70; dico angulum ey angulo εξ 
maiorem esse. 

Describatur circa triangulum «y circulus ay, et pro- 
ducatur a» ad ἃ punctum circumferentiae. Quoniam ag ma- 
ior quam zB, et «À diametrus est, centrum igitur circuli est 


916 ΠΑΠΠΟΥ͂ EYNATOTHZ c. 


τοῦ κύχλου ἐστὶ μεταξὺ τῶν 24 Η (τοῦτο γὰρ ξξῆς) - με- 
Π] P1 * ^ € b] *, «4 € » » —- J, 
γίστηὴ ἄρα ἐσεὶν ἡ ΑΗ, xai αἰεὶ m ἔγγιον αὐτῆς μείζων 


« 








τῆς ἀπώτερον. συνεστάτω τῇ ὑπὸ 4dOZ γωνίᾳ ἴση ἡ ὑπὸ 
TH: μείζων ἄρα ἐστὶν ἡ 4Η,, τουτέστιν ἡ .]Θ, τῆς HM. 
χείσϑω τῇ .1Θ ἴση ἣ ΗΚ, xai ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ΚΒ ΚΙ 5 
ἡ ἄρα ὑπὸ EA4Z γωνία ἴση ἐστὶ τῇ ὑπὸ BKT. μείζων δὲ 
τῆς ὑπὸ BKT ἡ ὑπὸ ΒΑ͂Γ' καὶ τῆς ὑπὸ E4Z ἄρα μείζων 
ἐστὶν ἡ ὑπὸ BAT. 

86 ἋὙιοχειμένων τῶν αὐτῶν ἔστω ἐλάσσων ἡ H.4 τῆς HB- 
λέγω ὅτι ἐλάσσων ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΒΑ͂Γ γωνία τῆς ὑπὸ EAZ. 10 

Συνεστάτω οὖν τῇ ὑπὸ 4OZ γωνίᾳ ἴση ἡ ὑπὸ HM. 

χαὶ ἐπεὶ ἐλάσσων ἐστὶν ἡ .4H τῆς ΗΒ, καὶ ἔστιν διάμε- 
τρος ἡ 4142, τὸ ἄρα κέντρον τοῦ κύκλου ἐστὶν μεταξὺ τῶν 
A4 H* ἐλαχίστη ἄρα ἐστὶν ἡ ΑΗ μείζων ἄρα ἐστὶν ἡ HM 
τῆς ΗΑ͂, τουτέστιν τῆς 4. κείσϑω αὐτῇ ἴση ἡ HN, καὶ 15 
ἐπεζεύχϑωσαν αἱ NB NU: ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΕσΖ γω- 
vía τῇ ὑπὸ BNI. ἀλλὰ ἡ ὑπὸ ΒΝΓ τῆς ὑπὸ BAT μεί- 
ζων ἐστίν: μείζων ἄρα ἡ ὑπὸ EA4Z γωνία τῆς ὑπὸ BAT, 
ὅπερ: “- 

87 με΄. Κύκλος ὃ ΑΒΓ, οὗ διάμετρος ἡ 18, καὶ ἐπ᾽ 0 


4. τῶν. ΑΠ AB, distiux. S 4. «alti ἡ &yytiov A, corr. BS 
41. γωνίαις ἣ ὑπὸ À, γωνία ἡ ὑπὸ B, corr. S 43. 44. τῶν 11}, 
distinx. DS 30. ME A! in marg. (BS) 


LIBER VI. PROPOS. 46. 47. 5177 


imter puneta*a ἢ (hoc enim deinceps propos. 47 demonstra- 
bitur). Ergo ay maxima est omnium quae ab ἢ ad circum- 
ferentiam ducuntur et, quae ipsi «y propior, ea semper tna- 
ior est remotiore (elem. 9, 7). Constituatur angulus yzu ipsi 
L90 aequalis; ergo ey, id cst δϑ (wlpote ex hypothesi — a), 
maior est quam nu. Ponatur yx —':30, et iungantur x? xy; 
ergo esl 

L Bxy — L εζ. Sed est (si iungantur Bj py, propter 

elem. 5, 91) 
L Bey — L Buy, id est (elem. 4, 21) 
» Lfxy; ergo 
L Boy *» L «óc. 


lisdem ceteroquin suppositis sit ez minor quam x; dico Prop. 


angulum Bey angulo εὖζ minorem esse. 


AES 
P 7 7 
σ 
—ÁÁX.N ε 
€ E $ 
λ 


Constituatur igitur angulus jy. angulo ὅϑξ aequalis. Et 
quia az minor quam yf, et αλ diametrus est, centrum igi- 
tur circuli est inter puncta A » (propos. 47 vaxtr.). Ergo 
minima est am eic. 'elem. à, 7); itaque mp maior est quam 
ya, id est quam 94.  Ponatur ἣν — 3ó, οἱ iungantur f» »y; 
ergo est 

L βνγ τε L εὃξ. Sed est (similiter ac propos. 45) 
L Bvy  L Buy, id est 

 L flaey; itaque 
L Bay « L εδζξ, q. e. d. 


XLV. Sit circulus oy, cuius diametrus ag, in eaque Prop. 
41 


918 ΠΆΠΠΟΥ ΣΥΝΑΓΩΠῚΙΣ C. 


αὐτῆς τυχὸν σημεῖον τὸ 4, xai διήχϑω ὡς ἔτυχεν ἡ L4, 
καὶ ἔστω μείζων ἡ 44 τῆς 4Γ: ὅτι καὶ τῆς 48 μείζων 
ἐστίν. 

ἘἘπεζεύχϑωσαν αἱ AL ΓΒ. ἐπεὶ μεί- 


a 
ζων ἐστὶν ἢ ὑπὸ MIA γωνία τῆς $105 
ΓΑ͂ΖΔ, λοιπὴ ἄρα 5 ὑπὸ 4ΓΒ ἐλάσσων 
ἐστὶν τῆς ὑπὸ 4ΒΓ - μείζων ἄρα ἐστὶν ἡ 
, 7 L4 τῆς 48. ἔστιν δὲ xai ἡ 444 μεί- 
7 


Lov τῆς 4T: πολλῷ ἄρα μείζων ἐστὶν 
ἡ 44 τῆς AB. 10 
Ὁμοίως δείξομεν [ὅτι], κἂν ἐλασ- 
σων ἡ ἡ 44d τῆς AT, ὅτι xai τῆς 4B ἐλάσσων ἐστίν. 

88 ug. Κύχλος ó ΑΒΓ, οὗ διάμετρος ἡ 4188, xoi à 
αὐτῆς εἰλήφϑω σημεῖον τὸ 4), καὶ διήχϑωσαν αἱ AT 4E, 
καὶ ἔστω μείζων ἡ L4 τῆς AE: ὅτι μείζων ἐστὶν ἡ 4124 15 
τῆς 4B. 

Ἐπεζεύχϑω ἡ ΓΕ, xai κάϑετος ἡ 42Ζ: μείζων ἄρα 
ἐστὶν ἡ ΓΖ τῆς ΖΕ. τετμήσϑω δίχα ἣ ΓΕ τῷ H, καὶ διὰ 
τοῦ H τταράλληλος τῇ 4Z ἡ ΗΘ' πρὸς ὀρϑὰς ἄρα ἐστὶν 
ἡ ΘΗ τῇ ΓΕ. ἀλλὰ καὶ δίχα αὐτὴν τέμνει " ἐπὶ τῆς ΗΘ 20 
ἄρα ἐστὲν τὸ κέντρον. ἀλλὰ xai ἐπὶ τῆς 4318 τὸ ἄρα 
Θ κέντρον ἐστὶν τοῦ κύκλου" μείζων ἄρα ἐστὶν $ 44 
τῆς 48. 

89 μζ΄. Ἔστω πάλιν δύο τρίγωνα τὰ ΑΒΓ AEZ ἴσας 
ἔχοντα τὰς ΒΓ ΕΖ, καὶ δίχα τετμήσθωσαν αἱ BU EZ τοῖς 35 
H Θ, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ 4H .1Θ, xai ἔστωσαν ἴσαι, 
καὶ μηδετέρα τῶν ΑΗ 4O ἔστω χάϑετος ἐπὶ τὴν βάσιν, 
ἔστω δὲ μείζων ἡ ὑπὸ ΑΓ γωνία τῆς ὑπὸ 4Ζ0Ζ: λέγω 
ὅτι, ἐὰν μὲν ἡ μείζων ἡ 4Ἢ τῆς ΗΓ, μείζων ἐστὶν ἡ ὑπὸ 
Β.Γ γωνία τῆς ὑπὸ EZ, εἰ δὲ ἐλάσσων ἡ H.4 τῆς ΗΓ, 30 
ἐλάσσων καὶ ἡ ὑτιὸ ΒΑΓ γωνία τῆς ὑπὸ EAZ. 

4. τῆς 4I] τῆς 4T A, τῆς «y S, corr. B Sca. 44. ὅτι del. Hu 
48. Mz A! in marg. (BS) ὁ ABT Hu auctore Co pro ὁ 4B 
$4. MZ A! in marg. (BS) πάλιν om. Co 25. 96. τοῖς HO A, 
distinx. BS 


e 


LIBER VI. PROPOS. 48. 49. 5/9 


quodlibet punctum δι et ducatur utcunque yd, sitque αὖ ma- 
jor quam dy; dico aó etiam maiorem esse quam Of. 

lungantur «y yg. Quoniam est 

L αγὸ -- L ὃγβ — L yaà - L yf0, et 

L αγὃ *» L yod lelem. 1, 18), restat igitur 

L 9yB « L yBàÀ ; itaque. (elem. 4, 19) 

ὃγ » ÓB. Sed est 

αὃ *» Óy; multo igitur 

αὃ » Óf. 

Similiter demonstrabimus, si αὖ minor sit quam ὅγ, ean- 
dem minorem esse quam 0j. 


XLVI. Sit circulus αβγ, cuius diametrus a, in eaque Prop. 
sumatur quodlibet punctum δ, et ad circumferentiam ducan- i 
tur ὃγ δὲ, sitque ó7 maior quam de; dico ad maiorem esse 
quam 9g. 

lungatur γ8, eique perpendicularis 
ducatur ÓL; ergo γζ maior est quam 
Ce"). Bifariam secetur ye in puncto 7, 
et per ἡ ipsi 0C parallela ducatur $9; 
ergo 79 ipsi ye perpendicularis est. 
Sed ηϑ etiam bifariam secat ye; ergo 
centrum circuli est in 29. (elem. 3, 1 
coroll.). Sed idem etiam in af; ergo 
9 circuli centrum est; itaque aó ma- 
ior est quam ὃβ "ἢ. 





XLVII. Sint rursus duo triangula «gy δεζ aequalibus Prop. 
. "P . , 49 
lateribus 8y εζ, quae bifariam secentur in punctis 7 9, et 
iungantur a» Ó9, quae inter se aequales sint, ct neutra ea- 
rum sit perpendicularis ad basim, angulus autem ozy angulo 
090 maior sit; dico, 
si sit ap *» yy, esse [ Bay *» L εξ, at, 
si sit «n « vy, esse L Bay « L «OL. 


*) Hoc ex propos. 42 similiter demonstratur ac supra p. 573. 
**; Nam quia γξ 7 ce, punctum ἡ est inter y &; itaque à inter 
Ó 6 elc. 


580 TAHOY "yNarorux c. 


"Hy9w ἀπὸ τοῦ H τῇ BI ngóc ὀρθὰς ἡ HK* διάμε- 
τρος ἄρα ἐστὶν τοῦ κύχλου. ἔστω πρότερον μείζων ἡ H.4 


"or 











Z^ " 
M τα - τ᾿ € Ó$ 
x πε 


τῆς ΗΓ’ διὰ ἄρα τὸ προδειχϑὲν μείζων ἐστὶν ἡ ΗΚ τῆς 

HA [μεγίστη ἄρα ἐστὶν ἡ KH, καὶ αἰεὶ ἡ ἔγγιον αὐτῆς 

τῆς ἀπώτερον μείζων]. συνεστάτω τῇ ὑπὸ .1ΘΖ γωνίᾳ ἴση 
ἡ ὑπὸ CHM: μείζων ἄρα ἐστὶν ἡ H.4. τουτέστιν ἡ .10, 

τῆς HM. κείσϑω αὐτῇ ἴση ἡ HN, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ 

NB ΝΓ- ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ $uó ΒΝΓ γωνία τῇ ὑτιὸ EJZ- 

μείζων ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΒΑ͂Γ γωνία τῆς ὑπὸ Ε4Ζ. 

Ὁμοίως δείξομεν ὅτι, ἐὰν ἡ ἐλάσσων ἡ 4H τῆς ΗΓ, τὸ 
ἐλάσσων ἐστὶν ἡ ὑπὸ BAT γωνία τῆς ὑπὸ EAZ, ὅπερ: — 

90 μη΄. Ἔστω κύχλος ὁ ΑΒΓ, οὗ κέντρον τὸ E, καὶ ἀπὸ 
τοῦ E πρὸς ὀρθὰς ἔστω τῷ τοῦ χύχλου ἐπιπέδῳ ἡ EZ: 
λέγω ὅτι, ἐὰν ἐπὶ τῆς ΕΖ τὸ ὄμμα τεϑῇ, ἴσαι αἱ διάμε- 
τροι φαίνονται τοῦ κύχλου. 15 

Τοῦτο δὲ δῆλον" ἅπασαι yàg αἱ dz) τοῦ Z πρὸς τὴν 
τοῦ κύκλου τιεριφέρειαν προσπίπτουσαι εὐϑεῖαι ἴσαι εἰσὶν 
ἀλλήλαις καὶ ἴσας γωνίας τιεριέχουσιν. 

91 Μὴ ἔστω δὲ $ EZ πρὸς ὀρϑὰς τῷ τοῦ γύκλου ἐπι- 
πέδῳ, ἴση δὲ ἔστω τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ κύκλου " λέγω ὅτι 20 
τοῦ ὄμματος ὄντος πρὸς τῷ Ζ σημείῳ καὶ οὕτως αἱ διά- 
μετροι ἴσαι ὁρῶνται. 

Ἤχϑωσαν γὰρ δύο διάμετροι αἱ 4T ΒΔ, καὶ ἐπε- 
ζεύχϑωσαν αἱ Z4 ΖΒ ΖΓ Z4. ἐπεὶ αἱ τρεῖς αἱ ΕΑ ΕΓ 
EZ ἴσαι εἰσίν, ὀρθὴ ἄρα ἡ ὑπὸ .AZT γωνία. διὰ τὰ αὐτὰ 25 
δὴ καὶ ἡ ὑπὸ BZ4 ὀρϑή ἐστιν" ἴσαι ἄρα φανήσονται αἱ 
ΑΓ Β4 διάμετροι. ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτι καὶ πᾶσαι. 


LIBER VI. PROPOS. δ0. 581 


Ducatur ab ἢ ipsi fy perpendicularis 7x; ergo in yx cir- 
culi centrum est (elem. 3, 1 coroll.). Sit primum ae» * my; 
ergo propter id quod Supra (in propos. 45) demonstravimus 
est x» Ἢ am. Constituatur ἃ uy τε L ὅϑξ; ergo ya, id est 
90, * yu. Ponatur ἣν — 230, et iungantur vf »y; ergo est 

L Bvy — L sóc; itaque (similiter ac propos. 45) 
L Bay ?» L óc. 

Similiter demonstrabimus, si sit an « ἢγ, esse [, Bay « 

L εδζ, q. e. d. 


XLVIII. Sit circulus αβγ, cuius centrum e, et ab e cir- 
culi plano perpendicularis sit ££; dico, si oculus in recta & 
positus sit, circuli diametros aequales apparere. 


£ Hoc vero manifestum; nam omnes 
rectae, quae ἃ puncto C ad circuli cir- 
cumferentiam pertinent, inter se aequa- 


bendunt. 


At recta Le circuli plano non per- 
pendicularis sit, eademque circuli semi- 
d 7 diametro aequalis; dico, oculo in puncto 

ζ posito, sic etiam diametros aequales apparere. 


Ducantur enim duae diametri a 
ξ βδ, et iungantur Co ζβ Cy CÓ. Quo- 
niam) tres ae €y eL aequales sunt, rec- 
Z tus igitur est angulus ac» (elem. 3, 51). 
6, Eadem ratione etiam angulus CÓ rec- 
9 us est; diametri igitur «y Bó aequales 
7 apparebunt. . Similiter demonstrabimus 
etiam omnes reliquas. 


4. 5. μεγίστη — μείζων interpolatori tribuit Hu. (μεγίστη γάρ 





ἐστιν etc. coni. Co) ἃ. edet ἡ ἐγγειον À, corr. Ds 6. τουτέστιν 
ἡ 40 AD, corr. S 8. rj ὑπὸ E.1Z A! ex τῆι τηπὸ δὶ ΖζΖ 49. MH 
Αἴ in marg. (BS) 43. τῷ S, om. AD . ἀλλήλοις A, corr. BS 


34. E.A A?(BS) pro nescio qua primae m. scriptura 


Prop. 
50 


les sunt. angulosque aequales compre- . 


982 IIATITIOY ZYNATOTHS €. 


“« Pi 3 ^ 
92 Zijàov οὖν ὅτι [ἐὰν ἢ κύκλος καὶ ἀπὸ τοῦ κέντρου av- 
- 4 2 A 3 ^ ^v ^v , 3 / e » 
τοῦ πρὸς ὀρϑὰς ἀχϑῇ τῷ τοῦ xüxAov ἐπιπέδῳ, Orov ἂν 
-- 2 f - 
ini τῆς ἀχϑείσης τὸ ὑμμα τεϑῇ, ἴσαι ὀφϑήσονται αἱ τοῦ 
κύχλου διάμετροι, ἐὰν δὲ vj ἀπὸ τοῦ κέντρου ἀνισταμένη 
| 5 δ ) * - - , 3 , » 1 - 
μὴ ἢ πρὸς ρϑας τῷ τοῦ xvxÀov ἐπιπέδῳ, tam δὲ τῇ 8x5 
τοῦ χένερου ὑπάρχῃ, καὶ οὕτως ἀπὸ τοῦ πέρατος αὐτῆς 
» ε , - / ) , " i € 
LaL «t διαμετροι τοῦ xvxÀov ὀφϑήσονται" δῆλον δὴ Oti 
? ^ ( N 3 —» , / ' . ν"ν, 1 - 
ἐντεῦθεν), ἐὰν ἢ ἕν σφαίρᾳ μέγιστος κύχλος, &ai' δὲ τῆς 
ἐπιφανείας τῆς σφαίρας ὑτιουδήποτε τὸ ὄμμα μετατεϑῇ 
χατὰ τῆς τοῦ κύκλου περιφερείας, αἱ διάμετροι ἴσαι ὀφθή- 10 
σονται. 
3 - ζω ὦ 
93 μϑ΄. Ἐὰν ἢ κύκλος, ἀπὸ δὲ τοῦ χέντρου ἀνασταϑῇ τις 
5n Ὁ ’ A] P] € M 3 -Φ-φ P [i * ’ " , 
εὐϑεῖα μὴητε zrgog ὀρϑὰας οὖσα τῷ τοῦ χύχλου ἐπιπέδῳ we 
ἴση τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ χύχλου, ἐπὶ δὲ τοῦ πέρατος τῆς 
) , i» ev » € “- , , 
ἀνασταϑείσης TO ὑμμα τεϑῇ. ἄνισοι GL τοῦ xvxAov δια- 15 
μεεροι ὀφϑήσονται. 
P rd - 
Ἔστω κύκλος ὃ ΑΒΓ, οὗ κέντρον τὸ .], καὶ απὸ τοῦ 
4 ἀνεστάτω τις εὐθεῖα ἡ 4Ε μήτε πρὸς ὀρϑὰς οὖσα τῷ 
-Ἄ , (d «- —- -- 
τοῦ κύχλου ἐπιττέδῳ μήτε ἴση τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ κίύ- 
^ 3 ^ 
xAov, xai ἔστω τὸ ὄμμα πρὸς τῷ E, ἔστω δὲ πρότερον 720 
ΖΕ μείζων τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ κύκλου τοῦ ΑΒ, καὶ 
» 2 M - , 3 M M —^- , 4 J , 
ἤχϑω amo τοῦ E σημείου &rt τῇ τοῦ xvxÀov énürtÓnr xa- 
Serog ἡ EZ, xai ἐπιζευχϑεῖσα ἡ ZH διήχϑω ini τὸ T, 
xci ἤχϑω a0 τοῦ 4 τῇ ΗΓ πρὸς ὀρϑὰς ἡ «41 λέγω ὅτι 
μεγίστη μὲν ὀφϑήσεται ἡ ΑΒ, ἐλαχίστη δὲ ἡ ΗΓ, αἰεὶ δὲ 25 
€ »» ^—- Ll ) L4 » , 3 L4 / 
ἢ ἔγγιον τῆς HD τῆς απώτερον ἐλασσων ὑφϑῆήσεται, δύο 
i] , » , 3 € , - , 
δὲ μόνον toot ἔφ ἕχατερα τῆς ΗΓ ϑεωρηϑήσονται. 
- * € ’ ’ 3 RÀ M ' 
4ῆλον δὴ ὅτι ἡ ΕΖ καϑετός ἐστιν &i τὴν 48 ἀπὸ 
4. ἐὰν ἢ — 8. ἐντεῦϑεν tribuit Hu interpolatori, qui et supervaca- 
nea addidit et alia quaedam suae manus vestigia reliquit (nam vs. 9. 
post αὐτοῦ omisil εὐϑεῖα, et vs. 4. ἀνισταμένη minus recte scripsisse 
videtur pro ἀνεσταμένη, et vs. 8. ἐντεῦϑεν alieno loco interposuit, ubi 
ἐντεῦϑεν ὅτι voluit Co) 419. MO A! in marg. (BS) ἀπὸ A?BS, 
αὐτὸ ΑἹ 33. ἡ ΖΙΖ Co (idque confirmat figurae in codicibus de- 
scriptae ratio), ἡ HZ.1í ABS (quod si retinere velis, figuram ila deli- 
neare oporleat, uL punctum ζ inler ἡ J cadat, quo facto variae lineac 
rectae, quae ducendae sunt, vix. inter se distinguantur) 46. tyyttor 
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ltaque manifestum est, si sit in sphaera maximus cir- 
culus, et in quolibet puncto superficiei sphaerae oculus ita 
positus sit, ut circuli cireumferentiam intueatur!), diametros 
eius aequales apparere. 

IL. Si sit circulus, et a centro eius recta quaedam eri- Pep. 
gatur, quae neque circuli plano perpendicularis neque semi- 
diametro circuli aequalis sit, et in termino eius rectae oculus 
positus sit, circuli diametri inaequales apparebunt. 

Sit circulus agy, cu- 
ius centrum δ, et a à eri- 
gatur recta de, quae ne- 
que circuli plano perpen- 
dicularis neque semi 
metro circuli aequalis sit, 
atque oculus versetur in 
puncto e sit autem pri- 
mum recla de maior se- 
midiametro circuli agy, et 
a puncto δ ad circuli pla- 
num ducatur perpendicu- 
laris εζ, et iuncta Cy pro- 
ducatur ad y, et per ὃ ipsi 
ἢγ perpendicularis ducatur 
ofi; dico 

maximam apparere diametrum af, minimam 7y*), et, 

quaecunque diametrus ipsi zy propior sit, eam minorem 
semper apparere remotiore, denique 

binas tantum aequales diametros ad utrasque ipsius zy 
partes conspici. 

Primum igitur reclam εὖ ipsi af perpendicularem esse 





4) Haec est vis Graecae praeposiionis κατά; excipitur igitur is 
casus, ut oculus in ipsa circuli circumferentia positus sit. 
*) Conf. Eucl. oplic. propos. 38. 





(sine spir. et acc.) A. corr. DS, ilem p. 584, 8. 817. ἑκάτερα A! ex 
ἑκάτεροι 
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γὰρ μετεώρου σημείου τοῦ E ἐπὶ τὸ τοῦ κύχλου ἐπίπεδον 

χκάϑετος διῆχται ἡ ΕΖ, καὶ τυχοῦσα διῆκται ἡ 4}, καὶ 

ἀπὸ τοῦ Z im^ αὐτὴν κάϑετος ἧχται ἡ -4Z, καὶ ἐπέζευχται 

ἡ Ed. ἔτι δὲ καὶ τοῦτο δῆλον ἐκ τῶν προειρημένων ὅτι 

ἡ μὲν ὑπὸ Ε4Ζ γωνία ἐλαχίστη ἐστίν, αἰεὶ δὲ ἡ ἔγγιον ὃ 
αὐτῆς τῆς ἀπώτερόν ἐστιν ἐλάσσων, ἴσαι δὲ δύο μόνον ἐφ᾽ 

ἑχάτερα αὐτῆς συνίστανται. 

91 Διήχϑω δή τις ἡ OAK: ἡ ἄρα Ed οὐκ ἔστιν κάϑετος 
ἐπὶ τὴν ΘΚ. ἐὰν γὰρ ἢ κάϑετος, ἀλλὰ καὶ ἐπὶ τὴν .4B 
κάϑετος, ἔσται ἄρα | ἘΔ ἐπὶ τὸ τοῦ κύκλου ἐπίπεδον, τὺ 

ὕστερ ἀδύνατον" οὐχ ἄρα 

χάϑετός ἐστιν ἡ ΕΔ ἐπὶ 
τὴν ΘΚ. ἐπεζεύχϑωσαν 
αἱ E4 EB EO EK EH 

EF. ἐπεὶ δύο τρίγωνά 15 

ἐστιν τὰ .4AEB ΕΘΚ ἴσας 

ἔχοντα τὰς .4B OK βά- 
σεις, ὧν ἑχατέρα δίχα 
τέτμηται χατὰ τὸ 4, καὶ 

ἔστιν ἡ EA ἡ αὐτὴ ἐν ἑκα- 20 

τέρῳ τῶν τριγώνων, ἐπὶ 

μὲν τὴν 4 χάϑετος οὖ- 
σα, ἐπὶ δὲ τὴν ΘΚ οὐ- 
χέτι, xai ἔστιν ἡ EA uei- 

ζων τῆς 4.4, μείζων ἄρα 35» 

ἐστὶν ἡ ὑπὸ 4ῈΒ γωνία 
τῆς ὑπὸ OEK. ὁμοίως δείξομεν ὕτι καὶ πασῶν τῶν ὁμοίως 
διαγομένων" ἡ ἄρα 48 μεγίστη ὁρᾶται. 

95 Πάλιν ἐπεὶ δύο τρίγωνά ἐστιν τὰ EHI ΕΘΚ ἴσας 
ἔχοντα τὰς βάσεις καὶ κοινὴν τὴν E4, καὶ ἡ ΕΔ ἐπὶ οὐδε- 30 
τέραν τῶν OK HT κάϑετός ἐστιν, μείζων δέ ἐστιν ἡ ὑπὸ 
E40 γωνία τῆς ὑπὸ ἘΔΉ (δέδεικται γὰρ ἐλαχίστη ἡ ὑπὸ 
EAH), καὶ ἔσειν ἡ Ed μείζων τῆς 4, μείζων ἄρα ἐστὶν 
ἡ ὑπὸ ΘΕΚ γωνία τῆς ὑτιὸ HET. γωνίας (προδέδεικται γὰρ 
καὶ τοῦτο). ὁμοίως δείξομεν eu ἐλαχίστη ἐστὶ πασῶν ἡ 35 
ὑπὸ HEU γωνία" ἡ ἄρα HI ἐλαχίστη ὁρᾶται. 








LIBER VI. PROPOS. 54. 585 


apparet ex: propos. 45; namque, ut illic posuimus, ἃ sublimi 
puncto & ad circuli planum perpendicularis ducta est eC, et 
praeterea in. circuli plano ducta est quaelibet ag, atque a 2 
in eam perpendicularis Có, et iuncta εὖ. Praeterea ex su- 
perioribus (propos. 44) hoc quoque manifestum est, angulum 
εδὲ minimum esse, οἱ eum angulum qui ipsi εὖζ propior est 
semper remoliore minorem esse, hinos autem tantum aequales 
ad utrasque ipsius &óC parles constitui. lam ducatur diame- 
wus quaelihet 9óx; ergo εὖ non perpendicularis est ad 3x. 
Nam quoniam εὖ ad af) perpendicularis est, si etiam ad. 9« 
perpendicularis esset, ipsa perpendicularis esset ad circuli pla- 
num (elem. 41, 4), id quod fieri non potest; ergo εὖ non per- 
pendicularis est ad. 9x.  lungantur £a £f ε9 ex ey &y.  Quo- 
niam sunt duo triangula aeg εχ, aequales habentia bases 
ag Jx, quarum utraque in puncto ὃ bifariam secta est, οἱ 
recta ed, aequalis in utroque triangulo, ad af perpendicularis 
est, sed ad 9x non item, atque εὖ maior est quam δα, ergo 
propter propos. 49 angulus aeg maior est angulo 3ex. Si- 
militer demonstrabimus angulum «eg etiam maiorem esse 
omnibus reliquis qui similiter ducantur; ergo ag maxima 
apparet. : 

Rursus quia sunt duo triangula ϑὲχ γεὴ, aequales ha- 
bentia bases x yy in ὃ dimidiatas, et recta εὖ in neutram 
basim perpendicularis, est, atque angulus &eó2 maior est an- 
gulo £d (nam angulum «eÓr, id est εὖξζ, minimum esse de- 
monstravimus propos. 44), denique εὖ maior est quam 89, 
angulus igitur J9&x maior est angulo yey (nam hoc quoque 
supra demonstravimus propos. 49). Similiter demonstrabimus 
angulum 5e; minimum esse omnium; ergo y minima ap- 
paret. 

Hinc etiam. manifestum est, quaecunque diametrus. tpsi yy 
propior sit, eam minorem semper apparere remotiore. 


4. Eri τε AB), corr. 8 8. ἡ 49K ABS, ἡ ΘΚ Co, corr. Hu 
23. οὐχέτι Hu. pro οὐχ ἐστιν 397. τῆς ὑπὸ EGK ABS, corr. Co Sca 
39. rà EHTEGK A, distinx. BS 34. προσϑδέδεικται S 

Pappus 1]. 35 
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96 Kai φανερὸν ὅτι ἰσαι Óva μόνον ἐφ᾽ ἑχάτερα τῆς ΗΓ 
ὀφϑήσονται, ἐπειδήπερ τῆς ὑπὸ ΕΖ2Ζ γωνίας δύο ἴσαι μό- 
vov ἐφ᾽ ἕχάτερα συνίστανται γωνίαι. 


97 | a Ὁμοίως δείξομεν ὅτι, 
t [OMIT ; ἐὰν ἢ ἐλάσσων ἡ EA τῆς 5 
ϑ' τ ^N . 4.4, [ὅτι] μεγίστη μὲν ὁ- 


φϑήσεται ἡ ΗΓ, ἐλαχίστη, 
- δὲ ἡ 4B, xai aisi ἡ ἐγ- 


p» ; QN 
7 J| 6 7 γιον τῆς ΑΒ τῆς ἀπώτε- 
V/ ρον ἐλάσαων, ἴσαι δὲ δύο 10 
X μόνον ἐφ᾽ ἕκάτερα τῆς 
Hr (ἢ τῆς 48) ὀφϑή- 
| 4 σονται. 

98 y. Ἐπεὶ οὖν ὃ κύκλος ἔδοξεν ἐλλείψεως nagézsw qav- 
τασίαν τῇ ὄψει καὶ τὸ κέντρον αὐτοῦ φαινόμενον εἶναι xéy- 15 
τρον τῆς ἐλλείψεως, ἔνστασιν οὐ τὴν τυχοῦσαν ἔχει τὸ ϑεώ- 
opua: δυνατὸν γάρ ἐστιν ἀποδεϊξαΐ τι σημεῖον ἕτερον ἐν 
τῷ κύκλῳ κένερον ὁρώμενον τῆς κατὰ φαντασίαν γραμμῆς. 
προγραφήσεται δὲ λημμάτιον τόδε. 

99ῳ Ἔστω ὡς ἡ ΒΚ εὐθεῖα πρὸς ΚΑ, οὕτως ἡ ΒΘ πρὸς 20 
40, καὶ ἔστω ἴση ἡ ὑπὸ ΒΖΘ γωνία τῇ ὑπὸ OZA, καὶ 
ἐπεζεύχϑω ἡ KZ: ὅτι ὀρϑή ἐστιν ἡ ὑπὸ OZK γωνία. 
Ἤχϑω τῇ ΚΖ παρ- 

ἄλληλος διὰ τοῦ O ἡ 

ΓΘΗ, καὶ ἐχβεβλήσϑω 25 

ἡ Z4 ἐπὶ τὸ Η. ἐπεὲ 

οὖν ἐστιν ὡς ἡ ΒΚ 

πρὸς ΚΩ͂, οὕτως ἣ 

ΒΘ πρὸς τὴν ΘΖ, καὶ 

ἐναλλὰξ ὡς ἡ ΒΚ πρὸς 30 

ΒΘ, οὕτως ἡ K4 πρὸς 4O, ἀλλὰ ὡς ἡ BK πρὸς BO, 

οὕτως ἡ ΖΚ πρὸς ΓΘ, ὡς ἄρα ἡ ΖΚ πρὸς ΓΘ, οὗτως 

ἡ ΚΩ͂ πρὸς 40. ὡς δὲ ἡ ΚΩ' πρὸς 4, οὕτως ἡ KZ 





. 6. ὅτι del. Hu. 8. «uta ἡ ἔγγέιον (sine spir. οἱ acc.) A, corr. BS 
49. ἢ τῆς 4B forsilan interpolator addiderit 44. N A! in marg. (BS) 
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ltem manifestum est hinas tantum aequales diametros ad 
utrasque ipsius y partes conspici, quoniam binos tantum ae- 
quales angulos ad utrasque ipsius δὸζ partes eonstitui supra 
ostendimus propos. 44). 

' Similiter demonstrabimus, 4i sit &ó ininor quam δα, ma- 
ximam apparere diamewum zy, minimam autem af"), et, 
quaecunque diametrus ipsi ag propior sit, eam minorem sem- 
per apparere remotiore, denique binas tantum aequales dia- 
metros ad utrasque ipsius yy (vel ag) partes conspici. 


L. Quoniam igitur effecimus circulum ellipsis speciem 
oculo praebere et ipsius centrum adspectu ellipsis centrum 
esse, non mediocrem difficultatem hahet hoc theorema; pos- 
sumus enim demonstrare aliud in circulo punctum tamquam 
centrum eius quae intuenti conspicitur lineae apparere. Prae- 
mittemus autem hoc parvulum lemma. 

Sit recta fx : xà — 89 : 99, ev |, 8C9 τῷ L 900, et iun- Prop- 
gatur x5; dico angulum 3x rectum esse!). 

Ducatur per 9 ipsi Dx parallela 739, et producatur C9. 
ad ἡ. lam quia est 

B* : κὸ z 89 : 90, et vicissim 

Bx : 89. z- xà : 9à, atque etiam propter similitudinem 
triangulorum 80x. βγϑ 

Bx : 89: — Cx : y9, est igitur 

Ux : y9 zz xà : 90. Sed propter similitudinem triangu- 
lorum Cóx $023. est 

x0 : ϑ — xL: 97; ergo 


*) Conf. Eucl. optic. propos. 39. 


4) Huic propositioni manifestum est respondere duas conversas, 
quas addit Commandinus: 

Ι. Si sit Bx : xó — 89: 90, et angulus 94x rectus, iunganturque 
BC 50, esse angulum 879 angulo 369 aequalem, quod lemma infra 
propoe. 53 et 54 adhibetur; 

11. Si sit trianguli 92x angulus ζᾧ rectus, et /[. 809 τῷ ( 900, esse 
Bx: xd z 89:99. Alque haec quidem propositio convenit cum illo 
lemmate quod a Pappo VII cap. 3234 citatur. Conf. append. ad illum 


locum. 
js * 


58. ΠΑΠΠΟΥ ΣΥΝΑΓΩΓῊΣ c. 


πρὸς OH (ἰσογώνια γὰρ τὰ Z4K 4HO τρίγωνα)" ἡ ΖΚ 

ἄρα πρὸς ἑχατέραν τῶν ΓΘ OH τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον" 

ἴση ἄρα ἡ ΓΘ τῇ ΘΗ. καὶ ἔστιν ὡς ἡ ΓΘ πρὸς ΘΗ, οὕ- 

τως ἡ ΓΖ πρὸς ZH: ἴση ἄρα καὶ ἡ ΓΖ εὐϑεῖα τῇ ZH. 

καὶ iei ἴση ἐστὶν ἡ ΓΘ τῇφῳθη, κοινὴ δὲ ἡ ZO, καὶ βά- 5 
σις ἡ ΗΖ βάσει τῇ ΓΖ ἴση, γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ ΓΘΖ τῇ 

ὑπὸ ΖΘΗ͂ ἐστὶν day ὀρϑὴ ἄρα ἐστὶν ἑκατέρα αὐτῶν ὀρϑὴ 

ἄρα xai ἡ ὑπὸ OZK διὰ τὸ τὰς ΓῊ ΖΚ παραλλήλους 

εἶναι. 


100 να΄. Τούτου προγραφέντος ἔστω Ó μὲν κύκλος ó 4ΒΓΖ 10 
περὶ κέντρον τὸ E, ὄψις δὲ μὴ ἐν τῷ ἐπιωτέδῳ αὐτοῦ. ἢ 
πρὸς τῷ Z σημείῳ, καὶ ἡ ἀπὸ τοῦ Z κάϑετος ἀγομένη 
ἐπὶ τὸ [διὰ] τοῦ κύχλου ἐπίπεδον ἡ ZH μὴ πιετιτέτω ἐπὶ 
τὸ E κένερον, καὶ ἐπιζευχϑεῖσα μὲν ἡ HE ἐχβεβλήσθϑω ἐπὶ 
τὰ B K, ἀπὸ δὲ τοῦ Ζ σημείου ἐπὶ τὰ B 4 ἐπεζεύχϑω- 15 
σαν αἱ ΖΩ͂ ZB, xai τετμήσϑω δίχα ἡ ὑπὸ BZ4 τῇ ΖΘ, 
xai ἤχϑω τῇ B4 πρὸς ὀρϑὰς ἡ ΑΘΓ, καὶ ἐφαπτόμεναι 
τοῦ κύχλου αἱ ΑΚ Κ΄ - λέγω ὅτι τῇ πρὸς τῷ Ζ ὕψει ὁ 
ΑΒΓ. κύκλος ἔλλειψις φανήσεται γένερον μὲν ἔχουσα τὸ 
Θ σημεῖον (οὐχ, ὥσπερ οἴονταί τινες, τὸ E), ἄξονας δὲ 20 
τοὺς l4 B4 συζυγεῖς, καὶ αἱ μὲν ἐπὶ τὴν Β4 καταγόμε- 
ναι τεταγμένως τῇ .4l ἔσονταί τε καὶ φανοῦνται παράλ- 
ληλοι, αἱ δ᾽ ἐπὶ τὴν «1 καταγόμεναι διαχϑήσονται μὲν 
ἀπὸ τοῦ K, φανοῦνται δὲ τῇ ΒΗ παράλληλοι, xai ταὐτὰ 
φανεῖται περὶ τὴν ὁρωμένην ἔλλειψιν, ἃ καὶ τῇ τοῦ κώνου 25 
τομῇ συμβέβηκεν. 

Ἐπεζεύχϑωσαν γὰρ αἱ AZ ΖΓ ἴση ἄρα ἡ ὑπὸ “ΖΘ 
γωνία τῇ ἱπὸ OZI. ἔστιν δὲ καὶ ἡ ὑπὸ ΘΖΒ τῇ ὑπὸ 
ΘΖ. ἴση" φαίνεται ἄρα ἴση ἡ μὲν 240 τῇ OT, ἡ δὲ ΒΘ 


4. γάρ τὰ “ΖΔ. Ai, Z add. A? (18) 6. ἴση add. A! super vs. 
(BS; 40. N.4 Αἴ in marg. (BS; ὁ ΑΒ P4 A, coniunx. BS, item 
vs. 49 43. did om. Co 45. τὰ BK. — τὰ B A, distinx. 


BS 17. ἡ AOL] ἡ ΑΘ AT, ἡ ay. BIS, corr. A? (qui P superscr.) 
Co — 34. τεὐτὰ Hu auctore Co pro ταῦτα 
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Ux : y9. 2 0x : 95; itaque (elem. 5, 9) 
γϑ - ϑη. Et, quia anguli »C9. 9m aequales sunt, pr op- 
ter elem. 6, ὦ est 
y9 : 9n — γξ : Cn; itaque 
γξ τῷ ζη. Et quia γϑ — ϑη, et γζ — Cy, et commu- 
nis ζ9 ἢ, est igitur 
Ly;9:- Li95; itaque uterque rectus; 
ergo propter parallelas 9n Cx etiam angulus JC£x rectus est 
elem. 1, 29). 


LI. Hoc praemonstrato sit circulus afyÓ circa centrum Prop. 
€, oculüs autem in puncto D non sit in circuli plano, et £m 5 
perpendicularis a ζ ad circuli planum ducta non cadat in 
centrum e, et iuncta ηδὲ producatur ad / x, et a puncto ζ 
ad β ὃ iungantur CA CÓ, et angulus βζδ bifariam secetur 
rectà C9, et ducatur ipsi βδ᾽ perpendicularis recta a2», ac 
circulum tangentes xa xy; dico oculo in 7 posito circulum 
αβγδ visum iri ellipsim centrum habentem punctum 9. 'non, 
ut nonnulli opinantur, punctum e); axes autem coniugatos 
fore ay 80; atque ordinatas, quae ad /jó deducuntur, ipsi 
| &y parallelas et futuras et apparituras esse, ordinatas autem, 
quae ad «y applicantur, a puncto quidem x deductum iri, 
sed ipsi gó parallelas apparituras esse; denique eadem in 
conspectu ellipsis visum iri quae in coni sectione contin- 
gunt "). 

lungantur enim aC C»; acquales igitur sunt anguli αζϑ 
3f, Sed ctiam anguli 929. 920 aequales sunt. (ex: hypothesi) ; 


*; His verbis Pappus Euclidis clem. primi propositionem ὃ citat 
«conf. supra p. 565 adnot, 55). 


4? Multa et in hac propositione et in ca demonstratione quae sequi- 
tur uberius explicanda commenlariisque illustranda esse videntur. Et 
pauca quidem attulit Commandinus, quaedam etiam nos breviter signi- 
ficavimus; alia autem, quae quasi in transcursu absolvi non possint, 
futuro alicui interpreti relinquimus pertroctanda. Figuram repetivimus 
ex codicum auctoritate, nisi quod omnem eius positionem correximus, 
quae apud Commandinum (alis exstat qualem codices exhibent. 
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101 τῇ O4. λέγω δὴ ὅτι καί, ἥτις ἂν διαχϑῇ ὡς ἡ 40M, 
φανεῖται διχοτομουμένη καιὰ τὸ Θ. ἐπεζεύχϑωσαν γὰρ 
αἵ τὲ ΑΚ KM ME καὶ αἱ MZ ΖΞ ΖΝ ΖΑ xai ἔτι ἡ 
ΖΚ. ἐπεὶ οὖν διὰ τὰς ἐφαπτομένας ἐστὶν ὡς ἡ ΒΚ πρὸς 





ΚΔ, ij ΒΘ 'πρὸς O./, καὶ ἔστιν ἡ ὑπὸ ΒΖΘ ἴση τῇ 5 
ὑπὸ OZA, ὀρϑή ἐστιν ἡ ὑπὸ ΘΖΚ γωνία ἱτοῦτο γὰρ προ- 
δέδεικται). καὶ ἐπεὶ τὸ διὰ τῶν B Z K ἐπίπεδον ὀρϑόν 
ἐστιν πρὸς τὸ διὰ τῶν .4 Z Γ ἐπίπεδον (xal γὰρ ἡ ΑΓ 
ὀρϑή ἐστιν τῷ διὰ τῶν B Z Καὶ ἐπιπέδῳ, καὶ τῇ χοινῇ τομῇ 
τῇ ΘΖ ὀρϑὴ ἦκται ἐν ἑνὶ τῶν ἐπιπέδων ἡ ΖΚ), ἣ ἄρα ΖΚ 10 
τῷ διὰ τῶν 4 Z Γ ἐπιπέδῳ ὀρϑή ἐστιν" ὀρϑὴ ἄρα ἡ 
ὑπὸ NZK γωνία. καὶ ἔστιν ὡς ἡ ΜΚ πρὸς KE, ἡ .4N 
πρὸς NE^ ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ AZN γωνία τῇ ὑπὸ NZE- 
ἴση ἄρα φαίνεται ἡ ἽΝ τῇ ΝΞ. καὶ ἔστιν ὡς ἡ AZ 
πρὸς ΖΞ, ἡ ΑΝ πρὸς ΝΞ, ἀλλ᾽ ij μὲν ZE τῇ ZM ἴση τι5 
ἐστίν (ἐπιζευχϑεῖσα γὰρ ἡ ME γίνεται παράλληλος τῇ 471, 
ὡς δὲ ἡ JN πρὸς NE, ἣ .10 πρὸς OM- ἴση ἄρα 1j ὑπὸ 
-4Z0 γωνία τῇ ὑπὸ OZM: ἴση ἄρα φαίνεται ἣ ΘΑ͂ τῇ 
OM. ὁμοίως δὲ καί, ἥτις ἂν ἄλλη διὰ τοῦ O διαχϑῇ, 
φανήσεται διχοτομουμένη κατὰ τὸ Θ' κέντρον ἄρα φαίνε- 20 
ται τῆς ἐλλείψεως τὸ Θ, καὶ συζυγεῖς ἄξονες οἱ ΑΤΓ ΒΖ, 
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ergo «9 ipsi Jy, ct 99 ipsi 98 aequales apparent (Ἐπεί. 
oplic. posit. 7). lam dico, 

quaecunque recta, velut 49g, per circulum. ducatur, 

eam dimidiatam in puncto 9. apparituram esse. 
lungantur enim rectae ÀA»£x xp umb, item ut LE 0v CA, de- 
nique cx. lam quia propter tangentes xa xy (infra VII pro- 
pos. 154) est Bx : xà τῷ 823 : δ. et anguli 809. ϑζδ᾽ aequa- 
les sunt, angulus igitur 9Zx rectus est (hoc enim supra 
propos. 52 demonstravimus). lam quia planum per β Cx 
&ransiens perpendiculare est ad planum quod per α 5 7 transit 
f propter elem. 11 defin. 4; evenim recta a7 perpendicularis est 
ad planum per ῥ᾽ ζ x transiens, et rectae 9C, id est communi 
utriusque plani sectioni, perpendicularis in uno plano ducta 
est xj, recta igitur Cx ipsi aCy plano perpendicularis est?) ; 
itaque angulus »£x rectus (elem. 11 defin. 5). Atque est 
Àx : x5 — ἂν : v$*); ergo anguli AZ» νζξ aequales sunt (prop- 
ter propos. 92 conversam) ; itaque rectae ἂν »5 aequales appa- 
rent. rs est 'elem. 6, 5) 

: C5 — Av : νξ, et, quia £u ipsi ya parallela est, 

Ξε Lu; caque 

aL st Ξε ἀν : νῷ. Sed est (propler. par«llelas) 
y : νὲ — A9 : Su; ergo 
: ἵμ z A9 : 9u; itaque. (elem. 6, 5) 

ἢ ys — ( 3Cu. 
Ergo rectae 49 J& aequales apparent. Similiter etiam, quae- 
cunque alia recta per 9 ducetur, dimidiata in ipso 9 appa- 
rebit. ltaque 

centrum ellipsis videbitur 9, et axes coniugati «y βδ, 

el rectae ipsi ay parallelae. bifariam secabuntur rectà 


BÓ, rectae autem a x ductae apparebunt bifariam sec- ^" 


lae rectà a», 


3; *) Vide append. ad hanc propositionem. 


3. post αὐ MZ. additum in A £ del. prima m. 7. τῶν BZK 
ABS ac similiter vs. 8. 9. 44, distinx. Hu 42. ἡ .£N Co Sca pro 
ἡ .1M 45. ἡ AN] ἡ N.4 ASS, ἡ gÀ B cod. Co, corr. Co 20. «at- 
νεται) φανεῖται Hu 21. ol 4} T4 ABS, οἱ β ya Sca, corr. Co 
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xoi αἱ μὲν τῇ 41 παράλληλοι διχοτομηϑήσονται ὑπὸ τῆς 
B4, αἱ δὲ ἀπὸ τοῦ K διαγόμεναι δίχα τεμνόμεναι φα- 
102 νοῦνται ὑπὸ τῆς ΑΓ, ὥσπερ ἡ 4X ἀπεδείχϑη. λέγω δὴ 
ὅτι φαίνονται τῇ BA. παράλληλοι αἱ ἀπὸ τοῦ Κὶ διαγόμε- 
ναι. διήχϑω γὰρ λόγου χάριν ἡ 24K, καὶ κάϑετος ἣ 40,5 





καὶ ἐχβεβλήσϑω ἐπὶ τὸ P, καὶ ἐπεζείχϑωσαν αἱ ΘΖ ΖΠιυ 
ZP. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς ἡ ΑΚ πρὸς KE, τουτέστιν ὡς ἡ 
ΡΑ πιρὸς τὴν EM, οὕτως ἡ .1Ζ πρὸς τὴν EZ, καὶ ἔστιν 
ἴση ἡ μὲν AZ. τῇ ΖΡ, ἡ δὲ ΞΖ τῇ ZM, ἴση ἄρα ἣ ὑπὸ 
-ἼΖ2Ρ τῇ ὑπὸ ΞΖ: καὶ ἡ ὑπὸ .1Ζ0 ἄρα ἴση ἐστὶν τῇ 
ὑπὸ EZII: ἡ ἄρα O.1 ἴση φαίνεται τῇ 11, ὥστε τιαράλ- 15 
ληλοι φανοῦνται αἱ .1Ξ Β4' [ἐπειδὴ αἱ μεταξὺ αὐτῶν xá- 
ϑετοι ἴσαι φαίνονται᾽. 

103 νβ΄. Τούτου δεδειγμένου ταραδοξότερόν τι πρόβλημα 
δυνατὸν ἀποδεῖξαι προτείνοντας οὕτως. 

Θέσει ὄντος χύχλου καὶ ἐν τῷ ἐπιτιέδῳ αὐτοῦ σημείου 20 
δοϑέντος ἐντὸς τῆς περιφερείας τόπον εὑρεῖν τῇ ὕψει, ἀφ᾽ 
οὗ τὸν χύκλον ἔλλειψιν ὄψεται κέντρον ἔχουσαν τὴ δοϑὲν 
ἐντὸς τῆς περιφερείας σημεῖον. 

Ἔστω γὰρ ὁ μὲν δοϑεὶς xóxÀog ὃ MBA περὶ κέν- 
τρὸον 10 E, τὸ δὲ δοϑὲν ἐντὸς αὐτοῦ σημεῖον τὸ Z, καὶ "Ὁ 
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sicut in recta A3 demonstratum est. lam dico 

rectas, quae a x per circulum ducuntur, ipsi δ᾽ paral- 

lelas apparere. 
Ducatur enim exempli gratia Ax, et ab À ad fx perpendicu- 
laris 4o, quae producatur ad o, et iungantur ϑ Cz Co. lam 
quia est (supra p. 591) 

Àx : x& 25 ἂν: »$, el lelem. 6, X 

ἂν : vE z2 AC: CB, οἱ 

Àx ; 46 τὸ Ao : Eu"), et 

ἀξ — Lo, et CS — (uu, est igitur in triungulis aequicruri- 

bus λρζ Sut 
Àp: $e — Co : Cu; ergo. sinilia. sunt. triangula. lelem. 
6, à); itaque 

L Ato — L Stu. Ergo etiam dimidii «equales sunt, id est 

L λῖο z L En. 
Ergo rectae oÀ zr$ acquales apparent; itaque rectae ἀξ fó 
tamquam parallelae conspicientur e. punclo 7 iquoniam per- 
pendiculares inter eas ductae aequales apparent]. 


111. IHloc demonstrato admirabilius etiam problema osten- 
dere possumus, quod sic proponimus. 

Circulo positione dato et in eius plano puncto dato, in- Prop. 
tra cireumferentiam locus oculo inveniatur, unde is circulum δ 
videat tamquam ellipsim, cuius centrum sit datum punctum 
intra circeumferentiam. 


Sit datus quidem circulus af!yÓ circa centrum e, punc- 
tum autem intus datum £C, et locum invenire oporteat, unde 


** Hanc ad proportionem demonsirandam cavcamus, ne puncta 
Q κι x in eádem reclà esse tacite supponamus, | Nom, si iungatur. ou, 
recta quidem est oux, sed id neque ex ipsa constructione efficitur ne- 
que a scriptore demonstratur. Ergo suppleamus proportionem 4x : x£ 
z 31o:2Ez; etc. 


4. τῆι CA. ABS, corr. Co Sca (6. 47. ἐπειδὴ — qaírorte: 
interpoletori tribuit Hu — 18. NB A! in marg. (BS; 49. zpottírcr- 
τες S 34. ὁ AB ΓΙ ^, coniunx. BS 
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δέον ἔστω τόπον εὑρεῖν, ἀφ᾽ οὗ Ó χύχλος ἔλλειψις ὀφϑή- 
σεται κέντρον ἔχουσα τὸ Ζ σημεῖον. ἐπιζευχϑεῖσα ἐπὶ τὸ 
χέντρον ἡ ΖΕ ἐχβεβλήσϑω ἐφ᾽ 
ἑχάτερα, καὶ ὀρϑὴ αὐτῇ ἀπὸ 
τοῦ Z ἤχϑω ἡ AT, xai ἀττὸ 5 
τῶν 4 D ἐν τῷ ἐπιπέδῳ τοῦ 
χύχλου ἐφαπτόμεναι ἤχϑωσαν 
αἱ .,10 ΘΓ, καὶ ἐπὶ τῆς ZO 
ἡμικύχλιον γεγράφϑω ὀρϑὸν 
πρὸς τὸ τοῦ ΑΒΓΔ κχύχλου 10 
ἐκίπεδον τὸ ΖΗ͂Θ' λέγω δὴ 
ὅτι, ὁποῖον ἂν ληφϑῇ σημεῖον 
ἐφ᾽ ὅλης τῆς ΖΗΘ περιφε- 
ρείας, πρὸς αὐτῷ τεϑεῖσα ἡ 
ὄψις ἔλλειψιν Ow'ecaL τὸν χύ- 15 
xÀov χέντρον ἔχουσαν τὸ Ζ. 

Εἰλήφϑω γὰρ τὸ H ση- 
μεῖον καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ΗΒ 
HZ H.| ΗΘ. ἐπεὶ ob» διὰ 
τὰς ἐραπτομένας ἐστὶν ὡς | 0 
ΒΘ πρὸς O./, ἡ ΒΖ πρὸς Z4, καὶ ὀρϑή ἐστιν ἡ ὑπὸ 
ΖΗΘ γωνία, ἴση ἔσται ἡ ὑπὸ ΒΗΖ γωνία τῇ ὑπὸ ΖΗ." 
ἴσ᾽ ἄρα φαίνεται ἡ ΒΖ τῇ Z4. φανερὸν δὴ ὅτι zai ἡ 
AZ, τῇ ΖΓ ἴση φαίνεται. καὶ τοῖς τιρογεγραμμένοις ὁμοίως 
δειχϑήσεται τῆς φαινομένης ἐλλείψεως χέντρον τὸ Z σι;- 5 
μεῖον καὶ συξζυγεῖς ἄξονες ot 4T B./. 





* n , TEENS 
El; τὰ φαινόμενα Εὐχλείδου. 


104 vy. Ἐπὶ τοῦ β' ϑεωρήματος τῶν Εὐχλείδου φαινομέ- 
γων πτιαρεῖται καὶ διὰ τῆς ἀποδείξεως, ἐὰν ὃ πόλος τοῦ 
M ^ - 5 ^ 
ὁρίζοντος μεταξὺ τῶν τροπιχῶν p ἢ ἐπί τινος αὐτῶν, πο- 30 
, € S 20 qi. X * 0€ ) , 
σάκις ὁ ζῳδιαχὸς πρὸς ogJag ἔσται πρὸς τὼν ὑριζοντα ἐν 
μιᾷ περιφορᾷ. διὸ ἀποδείξομεν ἡμεῖς ὅτι, ἐὰν μὲν ὁ πό- 


6. τῶν ΜΓ ^, distinx. BS 8. αἱ 19 ΟΓ AB, corr. S 21. πρὸς 
Θ.Π 0 corr. A? pro alia nescio qua littera 33. ἡ ὑπὸ BHZ) HZ 
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circulus ellipsis videatur, cuius centrum sit C.  lungatur ce, 
quae in utramque partem producatur, eique perpendicularis 
a L ducatur ay, οὐ ab a γ in circuli plano tangentes ducan- 
tur a9: 59, et in recta C9: describatur semicirculus £79 ad 
circuli αβγδ planum perpendicularis; iam dico, si quodvis 
punctum in tota 272: circumferentia !) sumatur in eoque ocu- 
lus constituatur, circulum visum iri ellipsim, cuius centrum 
est C. 

Sumatur enim punctum y, et iungantur 7B mb 70 73. 
lam quia propter tangentes a2 y9 est 89 : ϑὃ — BL: 50 
(ΕΠ propos. 154), et angulus C59 rectus est, aequales igitur 
erunt anguli yz CyÓ (propter propos. 52 conversam); ergo 
rectae βζ CÓ aequales apparent. Atque item, iunctis ay my, 
manifestum est rectas oC Cy aequales apparere. Εἰ similiter 
atque in superioribus demonstrabitur eius quae apparet el- 
lipsis centrum esse ζ axesque coniugatos oy βδ. 


IN EUCLIDIS PHAENOMENA. 


Llil. in secundo theoremate Euclidis phaenomenon /nter- 
pretes demonstrare omiserunt, si borizontis polus vel inter 
tropicos vel in alterutro ipsorum sit, quotiens zodiacus in una 
mundi conversione rectus sit ad horizontem?). — Quapropter 
nos iam demonstrabimus, 


4) Nimirum ipsis punctis ᾧ 9 exceptis, quae sunt in circuli αβγῦ 
plano. 

4) Comparantibus Euclidis plhaenomena, quae nostra aetate exstant 
ex libris manuscriplis edita, non salis liquet, quid maxime omissum 
esse Pappus conqueratur. Sin vero quis in codicum scriptura, quae 
supra p. 474, 44 occurrit, illud dig retineri velit, quasi Pappus scrip- 
serit "quotiens bis rectus sit etc.", ne sic quidem ea quam statim no- 
tavimus difficultas levari videtur. Conf. etiam p. 604 adnot. 4. 


corr. A? (A! iterum incerta) 33. τῆς Z./ ABS, corr. Sca δὴ A! 
ex δὲ 43. 44. xal ἡ ./Z ABS, corr. Co Sca 886. οἱ 4B ΓΖ ABS, 
corr. Co Sca 27. titulum add. S 38. NF A! in marg. (BS) 
B ^, δευτέρου BS 84. ζωιδιαχὸς Δ, ζωδιαχὸς BS, item posthac p. 
$96. 598 
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^ d ^e - - 1 v- - 
Aog τοῦ ὑρίξοντος ἐπί τενὼς τῶν τροπιχῶν ἢ. ἅπαξ 6 M- 
, « « * « ϑ. * - - 
διαχός ἐστιν ὀρϑὸς πρὸς τὸν ὁρίζοντα ἐν μιᾷ περιφορᾷ. 
?,* 4 z* ^ P , 
ἐὰν δὲ μεταξὺ τῶν τροπιχῶν, δίς. 
» E 4 M 
105 Ἔστω γὰρ ὁρίζων μὲν ὁ .4BO, ϑερινὸς δὲ τροπεχὸς “ 
ΓΗ͂, χειμερεινὺὸς δὲ ὁ ΒΘ, μεσημβρινὸς δὲ ὁ 4.1Ε, :ῳδια- 5 
zog δὲ 0 BZH, ὁ δὲ τοῦ .4BO ὁρίζωυνεος πόλος ἔστω ἐπὶ 
-« -- p * - - € 
τοῦ ϑερινοῖ τροπεχοῦ τὸ .Í: λέγω ὅτι ἐν μιᾷ περιφορᾷ ὁ 
BZH ἅπαξ ἔσται ὀρϑὸς πρὸς τὸν .438ΒΘ ὁρίζοντα. 
2 4 4 ^ ^ * & 
Ἐπεὶ γὰρ ἐν μιᾷ περιφορᾷ τὴ H τὴν ΗΓ περιφέρειαν 
, 4 4 p » ».» ^ € 4 P hl ? * 1 
διέρχεται καὶ τὴν συνεχῆ αὐτῆς τὴν ὑπὸ γῆν καὶ ἐπὶ τὸ 
? 4 ^ , 4 et 4 
Η παραγίνεται, ἐν δὲ τῇ εἰρημένι διεξόδῳ τὸ Η ἅπαξ ἐπὶ 
, 8 ,^ , 3€ .» M , , 
τὸν 4f πόλον ταραγίνεται καὶ ὁ -ῳδιαχὸς ϑέσιν λαμβάνει 
4 ) 4 D 4 » e ^ ) 4 b] Ml € , 
τὴν ἐπί τοῦ Kf, καὶ ἔσται ἀπαξ ogJog πρὸς sor ogt- 
Lovra* διὰ γὰρ τῶν ττόλων ἐστὶν αὐτοῖ. 
106 Ὁμοίως δὴ καί, ἐὰν ὁ πόλος vov ὁρίζοντος ἐπὶ zov 

- , 3 , 3 
χειμερινοῦ χύχλου ἢ, ὡς ὃ E, ἅπαξ ἔσται ὃ ζῳδιαχὸς ὁρ- 
Jóg τιρὸς τὸν ὁρίζοντα. lqaregóv γὰρ ὅτε οἱ δίο πόλοι 
τοῦ ὁρίζοντος οὐχ εἰσὶν ἐν τῷ τροπιχῷ, ἴτοι τῷ ϑερινῷ 
»,» ^ - ^ L] —- 

ἢ τῷ χειμερινῷ οὐ γὰρ τὴν διάμετρον τῆς σφαίρας δέχε- 

ται ἐλάσσων τις κύκλος τοῦ μεγίστου" ὥστε ἑκάτερος τῶν 30 
^ 924 ^ « ^ 

τροτιιχῶν μὴ ὧν διὰ τοῦ κέντρου τῆς σιραίρας τοὺς β' πό- 

λους τοῦ ὁρίζοντος οὐ Oéyezat: ὥστε τὸ H ὑπόγειον γινό- 

δ e 4 ^ € , € — P. 3 3 
μένον οὐχ ἥξει διὰ τοῦ ἑτέρου ττόλου τοῦ ὁρίζοντος, ἀλλ 
ἐχάτερος τῶν τῳοοπικῶν ἕνα δέχεται γτύλον. ἐπεὶ γὰρ τὸ 
H τῷ B ἐστὶν κατὰ διάμετρον xai ϑέσιν ἔχει τὸ Η κατὰ 25 

4 4 , * * » € D - , et * ^ 
vo . τὸν πόλον, xai τὸ B aga ὑτιὸ γὴν τύπον ἕξει ἐν τῷ 
χειμερινῷ κατὰ τὸ διάμεερον τοῦ .1 τὸν ἕτερον πόλον τοῦ 
€ ῇεω et 4 ’ / * 4 ^ «t 
ὁρίζοντος" ὅτι κατὰ διαμετρόν ἐστιν τὸ H vov B: ὥστε 
οὐδὲ ἐν τῷ ἑτέρῳ τῶν τροτιικῶν εἰσιν οἱ δύο τιόλοι τοῦ 
€ 9v ) ) € , € j ^ ^ e 
ὁρίζοντος, ἀλλ᾽ ξκάτερος ἐν ἑκατέρῳ τῶν τροπικῶν. 90 


υ 


ΓΟ 
et 


5. ὁ B6 Co pro ὁ BE 9. φοραὶ et superscr. σόρι A! 13. τοῦ 
ΔΛ. Co pro τοῦ K.f6G 44. διὰ — αὐτοῦ} conf. adnot. ad Lat. 
17. {ανερὸν — 80. τροπιχῶν) haec. ad Pappi opus interpres quidam 
recentior addidisse videtur 32. γενόμενον coni. Hu 25. 26. χατὰ 
τὸν “ἷ πόλον et 37. x«r& διώμετρον alius quivis scriptor prudentior 
quam hic interpolator scripsisset 
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si polus horizontis in alterutro tropicorum sit, .zodiacum 
semel in una conversione rectum esse ad horizontem, 
sin autem inter tropicos, bis. 
Sit enim horizon a3, et iu 
E aestivus tropicus yr, hiemalis 
΄ ! B9, et meridianus ade, zo- 
/ : diacus BL», polus autem ho- 
p - ΝΥ) u—-— M rvizontis sit in aestivo tropico 
Dm 2 punctum δ᾽ dico in una con- 
versione circulum Zw semel 
, 7 rectum esse ad. horizontein 
| / αβϑ. 
E | "d Quoniam enim punctum 
i; ἢ in una mundi conversione 
et circumferentiam i7 et eam sub terra. quae ipsi continua est 
percurrit et rursus ad ἢ) pervenit, in hoc autem cursu punctum 
ἢ semel ad polum ó pervenit zodiacusque positionem xó4 sumit, 
hic igitur semel ad horizontem rectus erit; nam semel tantum 
per polos eius transit 1). 

Similiter etiam, si polus horizontis, velut e, in hiemali 
tropico sit, zodiacus semel rectus erit ad horizontem. . [Nam 
manifestum est duos horizontis polos non esse in uno tropico, 
aut aestivo aut hiemali. Neque enim sphaerae, diametrum cir- 
culus ullus minor maximo in se recipit; quapropter uterque 
wopicorum, quippe qui non transeat per centrum sphaerae, 
duos horizontis polos non recipit; itaque punctum y, cum 
sub terram venerit, non per alterum Mhorizontis polum ib&, 
sed uterque tropicorum unum tantummodo polum recipit. Nam 
quia punctum ἢ) ipsi β' per diametrum oppositum est posi- 
tionemque ad polum Ó sumit, ergo etiam punctum f, cum 
sub terram venerit, in hiemali tropico locum habebit ad po- 
lum qui ipsi Ó per diametrum oppositus est (scilicet ἢ ipsi 
P ad diametrum est oppositum) ; itaque in neutro tropicorum 
duo horizontis'poli sunt, sed unus in utroque.] 


[44 


4) Sive ab ipso Pappo sive ab interprete aliquo Graeca Ji γὰρ τῶν 
πόλων ἐστὶ» «ὐτοῦ scripla sunt, his citatur Theodosii sphaeric. 1 pro- 
positio 15 
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107 v0. Ἔστω δὴ ὁ πόλος μεταξὺ τῶν τροπικῶν, ὡς ὁ Θ᾽ 
λέγω ὅτι ὃ ζῳδιαχὸς δὶς γίνεται ὀρϑὸς πρὸς τὸν ὁρίζοντα 
ἐν μιᾷ περιφορᾷ. 





Προσαναγεγράφϑω γὰρ ὃ ζῳδιακὸς κύκλος, χαὶ ἔστω 
ὃ BMH, ἔστω δὲ xa9' οὗ φέρεται παραλλήλου χύχλου τὸ 
Θ σημεῖον ὃ MAIO. τοῦ δὴ 44 ἐπὶ τὸν Θ πόλον παρα- 
γενομένου ὁ HMB ζῳδιακὸς ϑέσιν λαβὼν τὴν ἐπὶ τοῦ 
ΝΘΞ ὀρϑὸς γίνεται τὸ πρῶτον πρὸς τὸν ὁρίζοντα. πάλιν 
τοῦ M τὴν ΏΟΘ περιφέρειαν διελθόντος κατὰ τὴν συ- 
στροφὴν καὶ ἐπὶ τὸν Θ πόλον παραγενομένου ὃ ζῳδιακὸς 10 
ϑέσιν λαβὼν τὴν ἐπὶ τοῦ ΚΘΠ ὀρϑὸς τὸ δεύτερον ἔσται 
πρὸς τὸν δρίζονεα. [μόνα γὰρ τὰ M Jf σημεῖα τῶν ἐπὶ 
τοῦ ζῳδιακοῦ χύκλου xai τοῦ παραλλήλου (τὰ M ,1 κατὰ 
τοῦ MO.A κύκλου φέρεται), καὶ δὶς μόνον ποιήσει τὸν ζῳ- 
διακὸν κύχλον ὀρϑὸν πρὸς τὸν ὁρίζοντα διὰ τοῦ O ἐλϑόντα 15 
πόλου ἐν μιᾷ περιφορᾷ κόσμου" ἑκάτερον γὰρ τῶν M Δ 
ἐν μιᾷ στροφῇ ὅλον τὸν χύκλον τὸν MO. διέρχεται ὥστε 
καὶ πάντα τὰ ἐπὶ τῆς περιφερείας σημεῖα τοῦ κύχλου δι- 
ἔρχεται ἐν μιᾷ στροφῇ và M 41: ὥστε καὶ τὸ O σημεῖον 
διέρχεται ἐν μιᾷ στροφῇ ἑκάτερον τῶν M .4.] 20 
108 νε΄. Ἐπὶ δὲ τοῦ if ϑεωρήματός φῆσιν Ó Ἐὐκλείδης 
“τοῦ μετὰ τὸν καρχίνον ἡμικυχλίου αἱ ἴσαι περιφέρειαι ἐν 
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LIV. lam sit horizontis polus, velut 2, inter tropicos; Prop. 
dico zodiacum in una mundi conversione bis rectum fieri ad "9 
horizontem. 

Describatur enim circulus zodiacus βμὴ ἢ, sitque μλο 
parallelus circulus in quo punctum 29 fertur. Iam cum punc- 
ium ἃ ad 9 polum pervenit, zodiacus fur, sumptà positione 
»9$, primum fit rectus ad horizontem (Theod. sphaer. ἡ, 15. 
Rursus cum punctum 4 in »undi conversione circumferen- 
tiam μοϑ percurrerit. et δὰ polum 9. pervenerit, zodiacus, 
sumptà positione xJzr, ilerum rectus erit ad horizontem. [Nam 
in ea. zodiaci. positione quam prünum descripsimus puncta zo- 
diaci 4 ἃ sola sunt communia cum circulo parallelo, eaque 
his tantummodo in una mundi conversione per polum 2 trans- 
euntia zodiacum rectum ad horizontem efficient; nam utrum- 
que punctorum μ à in una conversione totum circulum guo4 
percurrit; itaque omnia puncta quae sunt in circuli cireum- 
ferentia in una conversione per μ ἃ transeunt; quapropter 
eliam punctum J in una conversione per utrumque puncto- 
rum μ ἃ transit.] 

LV. In theoremate XII Euclides " semicirculi" inquit " qui 
post cancrum est aequales circumferentiae occidunt inaequa- 


*) Figuram talem fere exhibemus qualem ex corruptis codicum li- 
neis restituere conatus est Commandinus. Αἱ vero alia ratio emenda- 
tior restat ut quaeratur, cuius difficultas non tam in lineis recte du- 
cendis, quam in litteris geometricis convenienter ad contextum scrip- 
toris distribuendis posita est. Conf. adnot. 4 ad propos. 58. 


4. NA A! in marg. (BS) 6. ὁ M.40] ὁ M.46 AUS cod. Co, 
o MO.4 Co δὴ Hu auctore Co pro δὲ 9. διελόντος À!, corr. A? 
9. 40. τὴ» στρο(φὴν coni. Hu. 14. ἐπὶ τοῦ KOIIT voluit Co — dev- 
τερον S, B^ A, BB. 48. μόνα — 40. τῶν M 4 haec eidem inter- 
pretí, qui paulo supra nonnulla addidit, tribuenda esse videntur 
42. τὰ M. ἢ τὰ .10 A, distinx. BS, τὰ 1.3) Co — 48. 14. τὰ M A4 
— φέρεται del. Hu 48. τὰ ΔΤ. ei 16. τῶν M.4Á A, distinx. BS 
46. πόλου Hu auctore Co pro πόλον 49. τὰ M.1 et 30. τῶν M 4 
A, distinx. B (τὼ ὁ μ et τῶν 1 με S) 34. NE A! in marg. (BS) 18 
A, iB?" B, δωδεκάτου S 
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ἀνίσοις χρόνοις δύνουσιν, xai ἐν μεγίστοις ai πρὸς ταῖς 
συιναφαῖς τῶν τροχῶν, ἐν ἐλαχίστοις δὲ αἱ πρὸς τῷ ἰση- 
μερινῷ, ἐν ἴσοις δὲ χρώνοις αἱ ἴσον ἀπέχυυνσαι zob ἰσημε- 
θενοῦ". ζητεῖται δὲ διὰ τί περὶ μὲν τῆς καταδύσεως τού- 
των τῶν πιεριφερειῶν λέγει, περὶ δὲ τῆς ἀνατολῆς οὐκχέτι. 5 
ἐπαναβέβηκε γὰρ ἡ ζήτησις [καὶ ἀνεεράπη᾽ εἰς τοὺς ἀνα- 
τολικοὺς διορισμούς, ἐστιν δὲ ὅλι, ἡ τιραγματεία τοιαύτη" 
εὑρεῖν οἴκησιν ἐν ἡ Aoyov χάριν ὁ καρχίνος τῷ λέοντι ἐν 
109 ἴσοις χρόνοις ἀνατέλλει [τιρὸς τὸ ἄνω]. Ἵππαρχος δὲ ἐν 
τῷ περὶ τῆς τῶν ιβ΄ ζῳδίων ἀναφυρᾶς σιναποδείχνυσιν 10 
δε ἀριϑμῶν ὅτι οὐχ ὥσπερ δίνουσιν αἱ ἴσαι περιφέρειαι 
τοῦ μετὰ τὸν χαρχίνον ἡμιχυχλίον ἔχουσαί τινα πρὸς αλ- 
λήλας χρόνου σύγκρισιν, οἴτως xai αὗται ἀνατέλλουσιν. 
εἶναι γάρ vivag οἰχήσεις, ἐν αἷς τῶν ἴσων πιεερεφερειῶν τοῦ 
μετὰ τὸν καρχίνον ἡμικυχλίου αἰεὶ αἱ ἔγγιον τοῦ ἰσημερι- 15 
νοῦ ἐν στιλείονε χρόνῳ ἀνατέλλουσιν τῶν πρὸς ταῖς συναφαῖς 
τῶν τροπικῶν. διὰ τοῦτο οὖν xal αὐτὸς ἐπὶ τῶν ἴσον 
αἀγεχουσῶν ἀπὸ 100 ἰσημερινοῦ εἴρηκεν ἐν ἴσοις χρόνοις 
xai τὰς ἀνατολὰς γίνεσϑαι. τοῦτο δὲ συμφανὲς ἐκ τῶν ἐν 
τοῖς (φαινομένοις δεικνυμένων. ὁμοίως δὲ xai "voi μετὰ 20 
τὸν αἰγόκερώ᾽ φησιν “᾿ἡμιχυχλίου αἱ ἴσαι περιφέρειαι ἐν 
ἀνίσοις χρόνοις ἀνατέλλουσιν, καὶ ἐν πλείστοις μὲν αἱ πρὸς 
ταῖς συναφαῖς, ἐν ἐλάττοσι δὲ αἱ ἑξῆς τούτων, ἐν ἐλαχί- 
στοις δὲ αἱ πρὸς τῷ ἰσημερινῷ, ἐν ἴσοις δὲ αἱ ἴσον ἀπ- 
110 ἔχουσαι τοῦ ἰσημερινοῦ". περὶ δὲ δύσεως αὐτῶν υὐϑὲν 25 
λέγει" ὁ γὰρ λόγος τῆς ατιοδείξεως ἐμηέπτει εἰς τοὺς ava- 
τολιχοὺς διορισμούίς, καὶ ἔστιν ἤδη πραγματεία περὶ τού- 


4. μεγίστοις] πλείστοις μὲν Euclides a Gregorio editus 2. post 
τροπιχῶν ndd. ἐν ἐλάσσοσι δὲ αἱ ἑξὴς τούτων Eucl. 8. χρόνοις om. 
Eucl. 4. post ἰσημερινοῦ ndd. χύχλου καὶ δύνουσιν καὶ ἀνατέλλουσιν' 
Eucl. 6. καὶ ἀνετράπη οἱ 9. πρὸς τὸ ἄνω interpolatori tribuit Hu 
40. ζω δϑέων A, ζωδέων BS 48. αὗται BS, αὐται A, αἱ αὐταὶ coni. 
Hu 45. αἰδὶ ἢ eyyéior (sine spir. et acc.) A, edel. ἡ ἔγγιον BS, ai 
corr. Ju 47. ἴσον D, ἴσων A*S 38. post συναφαῖς add. τῶν τρο- 
nixey Eucl. phaenom. 43 Aerrori S 35. post ἡσημερενοῦ add. 
xvxlov x«l) «retfAlovate xcd δύνουσιν Eucl. 
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libus temporibus, ac maximis quidem temporibus eae quae 
prope contactus sunt tropicorum, minimis autem eae quae 
prope aequinoctialem sunt, aequalibus denique eae quae ab 
aequinoctiali aequaliter distant".  Ambigitur autem, cur de 
occasu quidem earum circumferentiarum dicat, sed de ortu 
non item!). Etenim illa quaestio aliorum cura etiam δὰ 
orientales determinationes provecta hunc in modum tractatur : 
inveniatur exempli grata habitatio, in qua cancer ae- 
quali tempore ac leo oriatur. 

Hipparchus quidem in libro de XII signorum ascensione 
per numeros ostendit semicirculi qui post cancrum est ae- 
quales circumferentias, quae inter se temporis comparationem 
quandam habent, non perinde oriri atque occidere. Nam ha- 
bitationes quasdam esse, in quibus semicirculi qui post can- 
crum est eae aequales circumferentiae, quae aequinoctiali pro- 
piores sunt, maiore tempore oriantur quam illae quae sunt ad 
contactus tropicorum. Quapropter ipse quoque de iis circeum- 


4) Comparantibus phaenomena, quae sub Euclidis titulo a Gregorio 
edita sunt, cum iis quae Pappus et hoc loco et paulo post (cap. 409 sq.) 
scribit gravior sine dubio incidit haesitatio. Nam secundum Gregorii edi- 
tionem in clausula duodecimi theorematis pariter de ortu ac de occasu 
circumferentiarum aequaliter ab aequinoctionali distantium, et similiter 
in clausula tertiidecimi theorematis de utroque agitur; at Pappus ab Eu- 
clide in duodecimo de ortu, in tertiodecimo de occasu commemoratum 
esse negat. Ergo ambigitur, utrum Pappus eadem, quae nos apud Grego- 
rium, ia suo olim codice legerit nec tamen plene citaverit, an vero aliam 
Euclidis phaenomenon formam in manibus habuerit. Ac mihi quidem 
clausulae illae, quas e Gregorii editione in adnotatione ad Graeca p. 600, 4 
et 25 adscripsi, ab eo Euclidis codice quo Pappus usus est afuissg vi- 
dentur. At contra si statueris Pappum ea ipsa quidem legisse, sed in ci- 
tando omisisse, tamen iudicium de toto hoc Pappi loco non immutatur. 
Nam quod apud Gregorium legimus semicirculi eius qui post cancrum, 
itemque illius qui post capricornum est aequales circumferentias acquali- 
ter ab aequinoctionali distantes aequalibus temporibus et occidere el 
oriri, id nihil facit ad eam quaestionem quam hoc loco Pappus proponit, 
num semicirculi qui est post cancrum aequalis circumferentia quae pro- 
xima contactui tropici est, ut maximo tempore occidit, ita etiam maximo 
oriatur, itemque semicirculi post capricornum etc., ut moximo tempore 
oritur, ita etiam occidat. Incredibiliter etiam omnis huius quaestionis 
difficultas augetur illo loco qui paulo post cap. 4413 legitur. Quem equi- 
dem multis de causis spurium esse iudico aliaque genuina illic periisse 
opinor; at forsitan alii existant qui illa quoque ab ipso Pappo scripta, sed 
a librariis passim corrupta esse existiment. Ne multa, absolvi quaestio 
non potest nisi peculiari eaque longiore disputatione instituta. 

Pappus Il. 39 
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του γεγραμμένη ενελάῳ τῷ ἀλεξανὸδρεῖ, περὶ ἧς ὕστερον 
ἐπισχεψόμεϑα. ἐὰν μέντοι διὰ τῶν πόλων τῶν παραλλή-- 
λων ἢ ὁ δρίζων, οὕτως δειχϑήσεται. 

111 Ἔστω ὁρίζων διὰ τῶν πόλων τῶν παραλλήλων ὁ 
ΒΓΩΖΘ, καὶ τοῦ ζῳδιακοῦ τὸ μετὰ τὸν χαρχίνον ἡμι-ὃ 
χύχλιον τὸ BEH, καὶ μέγιστος τῶν παραλλήλων ὁ ORE, 
καὶ διῃρήσϑω τὸ BNA τεταρτημόριον εἰς ἴσα κατὰ τὰ M 
N, καὶ διὰ τοῦ 4,4 καὶ ἑκατέρου τῶν M N μέγιστοι κύκλοι 
γεγράφϑωσαν- ἥξουσιν δὴ καὶ διὰ τοῦ ἑτέρου πόλου. 


7, 





ἔστωσαν οἱ .4MZ ANZ, καὶ διὰ τῶν M Ν παράλληλοι 10 
χύχλοι γεγράφϑωσαν οἱ Z22NK Dl. καὶ ἐπεὶ ἕκαστον 
τῶν ΑΜΖ ANZ ἡμικυκλίων ἐφαρμόζει τῷ .441Ζ2 δυτικῷ 
ἡμικυκλίῳ (ἅμα γὰρ δύνει ἡ MB καὶ ἡ UM περιφέρεια, 
ἐν ᾧ δὲ χρόνῳ ἡ MI δύνει, ἐν τούτῳ τὸ M σημεῖον ἔσται 
διεληλυϑὸς τὴν MT περιφέρειαν), ἐν ᾧ ἄρα χρόνῳ τὸ M15 
διέρχεται τὴν IMI' περιφέρειαν, ἐν τούτῳ δύνει ἡ MB πε- 
112 ριφέρεια. πάλιν δὴ τοῦ .4MZ λαβόντος τὴν τοῦ ὑρίζον- 
soc ϑέσιν τὰ MM Π ἅμα ἐστὶν ἐπὶ τοῦ ὁρίζοντος, καὶ τοῦ 
Ν σημείου γενομένου ἐπὶ τοῦ ὁρίζοντος δεδύχασιν ai ΠΝ 
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ferentiis quae aequaliter ab aequinoctiali distant docuit ae- 
qualibus temporibus earum etiam ortus fieri, idque mani- 
festum est ex iis quae in phaenomenis demonstrantur. Si- 
militer etiam "semicirculi" inquit Euclides theoremate. XIII 
"qui post capricornum est aequales circumferentiae oriuntur 
inaequalibus temporibus, ac maximis quidem temporibus eae 
quae prope contactus sunt íropicorum, minoribus autem eae 
quae deinceps sequuntur, minimis eae quae prope aequi- 
noctialem sunt, aequalibus denique eae quae ab aequinocti- 
ali aequaliter distant". At de occasu earum nibil disserit. 
Nam demonstrationis ratio in orientales determinationes ca- 
dit, quo de argumento iam a Menelao Alexandrino commen- 
tarius scriptus est, de quo posthac videbimus?). Si tamen 
horizon per polos parallelorum transeat, hac demonstratione 
utemur. 

Sit per polos parallelorum horizon «870052, et zodiaci se- 
micirculus, qui est post cancrum, $5, et maximus parallelorum 
ϑξε, et quadrans βνξ in aequales partes dividatur in punctis 
μι ν, et per « et utrumque punctorum 4 » describantur maximi 
circuli eZ o»C; bi igitur etiam per alterum polum transibunt. 
lam per p » paralleli describantur circuli γμὰ dvx. Εἰ quia 
uterque semicirculorum eut ανζ cum semicirculo occidentali 
αὖὃξ congruit (nam circumferentiae Bj yu simul occidunt, et 
quo tempore ipsa γμ occidit, eodem punctum μὲ circumferen- 
Uam yp percurrit, ac similiter idem de circumf. ανξ demonstra- 
lur), quo igitur tempore punctum 4 circumferentiam uy per 
currit, eodem circumferentia ug occidit. Rursus, cum semicir- 
culus euc positionem horizontis sumpsit, puncta μ zc simul sunt 
in horizonte, et cum punctum » ad horizontem pervenit, cireum- 


2) Nihil quod ad hoc argumentum pertineat sequitur in iis Pappi 
collectionis reliquiis quae ad nostram aetatem pervenerunt. 


4. ἀλεξανδρωι et & super vs. ΑἹ 8. ὁ om. BS οὕτω A*BS 
5. ζωιδιαχοῦ Α, ζωδιαχοῦ BS 6. ὁ OXE ABS, corr. Co 7. τε- 
᾿τάρτη μόριον À, coniunx. ΒΒ 7. 8. τὰ MN. A, dislinx. BS. - 8. τῶν 
MN AB, rüv v u 5 10. τῶν MN A, distinx. BS 44. ἑχάτερον 
coni. Hu 48. τὰ MJ A, distinx. BS 
99 * 


Prop. 
57 


604 ΠΑΠΠΟΥ͂ EYNATOTHZ C. 


NM περιφέρειαι - ἅμα ἄρα δύνει 7) NII περιφέρεια xai ἢ 

NM. ἐν ᾧ δὲ ἡ ΠΝ δύνει, τὸ N ἔσται τὴν NII διεληλυ- 

9óg: ἐν ᾧ ἄρα χρόνῳ τὸ N τὴν ΝΠ περιφέρειαν διέρχε- 

ται, ἐν τούτῳ ἡ Ν περιφέρεια δύνει. ὁμοίως δὲ καὶ ἐν 

ᾧ τὸ E τὴν EX περιφέρειαν διέρχεται, ἐν τούτῳ ἡ ΝΈ 5 

περιφέρεια δύνει. ἐπεὶ δὲ διὰ τῶν πόλων τῶν παραλλή-᾿ 

λων γεγραμμένοι εἰσὲν μέγιστοι κύκλοι, ὁμοίας ἀπολήψον- 
ται τῶν παραλλήλων κύχλων περιφερείας τὰς μεταξὺ ab- 
τῶν: ὁμοία ἄρα ἐστὶν ἡ μὲν MF' τῇ 4Π xai PE περιφε- 

oig, ἡ δὲ NII τῇ SP. ἐπεὶ δὲ ἴσαι εἰσὶν αἱ BM MN 10 

ΝΞ, καὶ διὰ τῶν πόλων μέγιστοι κύκλοι γεγραμμένοι εἰσίν, 

μείζων ἄρα ἡ μὲν EP τῆς ΣΡ, ἡ δὲ ΡΣ τῆς SX: ἐν πλεί- 

ov, ἄρα χρόνῳ τὸ P τὴν PE πιεριφέρειαν διέρχεται ἤπερ 
τὸ Σ τὴν ΣΡ, καὶ τὸ S τὴν ΣΡ ἢ τὸ A τὴν ἘΣ. ἀλλ᾽ ἐν 

ᾧ μὲν τὸ P τὴν PE περιφέρειαν διέρχεται, ἐν τούτῳ καὶ 15 

τὸ M τὴν MI, ἐν ᾧ δὲ τὸ N τὴν ΣΡ, ἐν τούτῳ καὶ τὸ 

Ν τὴν NII: ἐν πλείονι ἄρα χρόνῳ τὸ M τὴν MF περιφέ- 

θειαν διέξεισιν ἤπερ τὸ Ν τὴν ΝΗ, τὸ δὲ N τὴν NII ἥπερ 

τὸ E τὴν EX. ἀλλ᾽ ἐν ᾧ μὲν τὸ M τὴν ΜΓ διέξεισιν, 

ἐν τούτῳ ἡ MB περιφέρεια δύνει, ἐν ᾧ δὲ τὸ Ν τὴν [ἴσην 20 

τῇ] NII πιεεριφερείᾳ διέξεισιν, ἐν τούτῳ ἡ MN δύνει, ἐν 
ᾧ δὲ τὸ XA τὴν EN διέξεισιν, ἐν τούτῳ ἢ ΝΞ περιφέρεια 
δύνει" ἐν πλείονι μὲν ἄρα χρόνῳ ἡ MB δύνει, ἐν ἐλάσσονι 
δὲ ἡ MN, ἐν ἐλαχίστῳ δὲ ἡ ΝΞ. 

113 [Ὁμοίως δὴ xai và ἐπὶ τοῦ EH τεταρτημορίου δειχϑή- 25 
σεται. ὕτι δὲ καὶ ἐν πλείονι ἀνατέλλει ἡ μὲν MB τῆς 
MN, ἡ δὲ MN τῆς ΝΞ, οὕτως δειχϑήσεται. τετμήσϑω 
χαὶ τὸ XH τεταρτημόριον ὁμοίως τῷ ἘΒ χατὰ va O OQ 
σημεῖα, καὶ διὰ τοῦ 24 πόλου καὶ τῶν O 9 σημείων μέ- 


8. αὐτῶν Α588 40. ἡ δὲ ΝΠ A?BS, ἡ δὲ HII Α' αἱ BM 
MII ^, corr. BS 42. τῆς ΣΞ Co pro τῆς EX 40. 34. ἴσην τῇ 
om. Co 25. Ὁμοίως — p. 608, 3. ἡ NA interpolatori tribuit Hu 
35. τετάρτη μορίου Δ, coniunx. BS 37. οὕτω A*BS 28. τετάρτη 
μόριον A, coniunx. BS τὰ OG) et 29. τῶν OO) A, distinx. BS 
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ferentiae vz γμ occiderunt; ergo ipsae ν7ε »u. simul occidunt. 
Sed quo tempore circumferentia yz: occidit, punctum » ipsam 
»zt percurrit; ergo quo tempore punctum » circumferentiam 
y; percurrit, eodem ipsa vu occidit. Similiter etiam, quo 
tempore punctum $ circumferentiam ἔσ percurrit, eodem ipsa 
δν occidit. Sed quia per polos parallelorum maximi circuli 
descripti sunt, bi similes eorum parallelorum circumferentias, 
quae inter ipsos interiiciuntur, abscindent (Theodos. sphaer. 
2, 10); ergo est circumf. uy — πδ΄ oe, et vr — 0g. Sed 
quia ex hypothesi Bj vu »5 aequales, et per polos maximi 
circuli descripti sunt, circumferentia igitur eg maior est quam 
06, et ρ΄ maior quam o£ (supra propos. 21, Theodos. 5, 6) ; 





ergo punctum g maiore tempore circumferentiam ge percurrit 
quam g ipsam 00, et rursus B0 maiore tempore ipsam σρ 
quam ξ ipsam ὅσ. Sed quo tempore e circumferentiam oe, 
eodem μὲ ipsam μγ percurrit, et quo c circumferentiam og, 
eodem » ipsam »;zt:; ergo , maiore tempore circumferentiam 
uy percurrit quam » ipsam »zr, et » maiore ipsam »7ὲ quam 
ξ ipsam $c. Sed quo tempore & circumferentiam &y per- 
currit, eodem ipsa uf occidit, et quo tempore » circumferen- 
liam »z percurrit, eodem »Q occidit, denique quo 5 ipsam 
£g, eodem ὧν occidit; maiore igitur tempore circumferentia 
uf, minore »u, minimo »3 occidit. ' 
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γιστοι κιίκλοι γεγράφϑωσαν οἱ ΖΟ.Ὶ Z9. ὁμοίως δὴ 
δειχϑήσεται μείζων ἢ ὁμοία ἡ μὲν OY τῆς YT, ἡ δὲ YT 
τῆς ΤΞ, καὶ τῶν παραλλήλων ἄρα τῷ μεγίστῳ αἱ περι- 
φέρειαι" μείζων ἄρα ἐστὶν ἢ ὁμοία ἡ μὲν ΧΩ τῆς ΦΟ, ἡ 
δὲ OO τῆς ET: ἐν πλείονι ἄρα χρύνῳ τὸ 2 τὴν OX δι-ὃ 
ἐξεισιν nep τὸ O τὴν ΟΦ, καὶ τὸ O τὴν ΟΦ ἤπερ τὸ X 
τὴν ET. ἀλλ᾽ ἐν ᾧ μὲν τὸ Ὡ τὴν OX, ἐν τούτῳ ἡ OH 
περιφέρεια ἀνατέλλει, ἐν ᾧ δὲ τὸ D τὴν ἴσην τῇ ΦΟ, ἡ 
OQ ἀνατέλλει, ἐν ᾧ δὲ τὸ E τὴν ἴσην τῇ TA διέξεισιν, 





ἐν τούτῳ ἡ XO περιφέρεια ἀνατέλλει" ἐν πλείονι ἄραι 

χρόνῳ 5 μὲν ἨΏ τ:ιεριφέρεια ἀνατέλλει τῆς OO τ:τιεριφε- 
- [d 3 ) 3 , 

ρείας, 5 δὲ OO τῆς ΟΞ ἀνατέλλει. ἀλλ᾽ ἐν ἴσῳ χρόνῳ 

€ - d ^ [ard , 

ἑχάστη τῶν ΠΩ O0 OE £xaov, τῶν BM ἭΝ ΝΞ ava- 


. 8. ἄρα om. Co, γὰρ fortasse voluit interpolator &. τῆς ΦΟ Co 


pro τῆς 6 5. τῆς (ante ET) Hu pro rit τὸ 2] scribi oporte- 
bat τὸ X 6. ro O] oportebat ro 4» utroque loco 7. τὸ 92] opor- 
tebal τὸ X S. τὸ Φ) τὸ O Co ἴσην rjj om. Co, item proximo 


vs. 9. τὸ A] oportebat τὸ T 12. ἀνατέλλει ipse Pappus hoc loco 
non repelivissel 418. OZ lante ἐχαστῃ Co pro OOX 
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Similiter demonstrabimus aequalium circumferentiarum se- 
micirculi qui posl. capricornum est eam quae hiemali contactui 
(ropici est. propior maiore tempore oriri quam illam quae re- 
molior est). 

[Similiter ea quae in quadrante 5» contingunt demon- 
strabuntur. Sed oriri etiam μβ' maiore tempore quam »u, οἱ 
»jt maiore quam ἔν, sic demonstrabitur. Similiter ac 85 etiam 
quadrans £» in aequales partes secetur in punctis o ὦ, οἱ 
per polum « ac puncta o « describantur maximi circuli aoc 
acl. lam similiter ac supra circumferentia 9v  demonstra- 
bitur maior esse eà quae ipsi vz similis est?), et vr maior 
eà quae ipsi τᾷ similis?); ergo χω maior est eà quae ipsi 
qo similis, et go maior δὰ quae ipsi c5 similis est; itaque 
maiore tempore punctum ὦ circumferentiam «x percurrit 4) 
quam o ipsam og, et o maiore ipsam og quam £ ipsam £r. 
Sed quo tempore « circumferentiam «x percurrit, eodem 
ipsa 01 oritur, et quo g eam quae ipsi go aequalis est per- 
currit?), eodem «co oritur, et quo ξ eam quae ipsi $$ ae- 
qualis est percurrit, eodem 5o oritur; ergo maiore tempore 
circumferentia yw quam (0, etl maiore ipsa wo quam o£ 
oritur. Sed aequalibus temporibus oriuntur yw ac uf, wo 


4) Ex scriptoris verbis quae cap. 1414 sequuntur colligitur hoc loco in 
Graeco contextu aut talia fere qualia supra inseruimus aut plenam demon- 
strationem similem illi quae statim antecedit casu infelici periisse. Quam 
lacunam, ut equidem existimo, postea explere conatus est interpolator 
quidam, qui insulse admodum ea composuit, quae supra uncis notavimus. 


3) Sic ad verbum convertimus ea Graeca quorum structura redit ad 
schema περηρέρεια περι ἐρεέας por 7 ὁμοία, velut Autolycus libro de 
sphaera quae movetur propos. 9 ἡ ΓΖ περιφέρεια τῆς EH περιφερεέας 
μείζων ἐστὶν ἢ ὁμοία, ct λοιπὴ ἡ ΖΘΓ λοιπῆς τῆς ΚΕ ἐλάσσων ἐστὶν ἢ 
ὁμοέα, aliaque similiter scripsit (conf. indicem sub ὅμοιος et ὁμοιότης). 
Verum interpolator quid in hac demonstratione eo dicendi genere efficere 
voluerit, non satis liquet. 


3) Sequuntur in Graecis pauca verba, quorum sententia est "et pa- 
rallelorum igitur maximo circumferentine " , quae corrupta esse apparet. 
Fortasse interpolator dicere voluit "nam hae circumferentiae in maximo 
parallelorum abscissae sunt. secundum propos. 54 huius libri. 


4) Oportebat, nisi fallor, scribi "punctum x circumferentiam yo", et 

similiter in proximis. Redit tamen idem dicendi genus infra cap. 123 sq. 

) Quidni brevius et aptius "q ipsam qo percurrit", id quod etiam 
Commandinus praetulit? 
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τέλλει (ἡ μὲν ΠΩ τῇ BM, ἡ δὲ OO τῇ MN, ἡ δὲ ΞΟ τῇ 
ΝΞ τοῦτο γὰρ καὶ ἐν τῷ στοιχείῳ δέδδικται) " ἀνατέλλει 
ἄρα ἐν πλείστῳ χρόνῳ ἡ MB, ἐν ἐλαχίστῳ δὲ ἡ NA] 

114 vc. 4έδειχται μὲν ὅτι τοῦ μετὰ τὸν χαρκίνον ἡμιχυ- 
κλίου τῶν ἴσων περιφερειῶν ἡ ἔγγιον τῆς ϑερινῆς συναφῆς 5 
τοῦ τροπικοῦ τῆς ἀπώτερον ἐν πλείονι χρόνῳ δύνει, τοῦ 
δὲ’ μετὰ τὸν αἰγόχερω ἡμικυχλίου τῶν ἴσων περιφερειῶν 
ἐν πλείονε χρόνῳ ἀνατέλλει $ ἔγγιον τῆς χειμερινῆς συνα- 
φῆς τοῦ τροπικοῦ τῆς ἀπώτερον. εἰ δέ τις ἐπιζητοίη εἰ 
καὶ τὸ ἀνάπαλιν γίνεται ὥστε ἐν πλείονι χρόνῳ ἀνατέλλειν 10 
τὰς ἐν τῷ μετὰ τὸν xagxivov ἡμικυκλίῳ ἴσας περιφερείας 
αἰεὶ τὰς ἔγγιον τῆς ἀπώτερον τῆς ϑερινῆς συναφῆς τοῦ 
τροπιχοῦ, τοῦτο δή, ῥητέον, οὐκ ἐν πάσῃ οἰκήσει συμβαί- 
vet» [τοῦτο] δυνατόν ἐστιν" δειχϑήσεται γὰρ ἐπί τινων 
ὁριζόντων παρϑένος μὲν λέοντος ὀρϑοτέρα ἀναφερομένη, 15 
ἀνάπαλιν δὲ ὁ λέων παρϑένου ἐν πλείονι χρόνῳ ἀνατέλ- 
λων, καὶ λέων μὲν καρκίνου ὀρϑότερος ἀναφερόμενος καὶ 
ἐν πλείονε χρόνῳ ἀνατέλλων. 





115 Ὅτι μὲν οὖν ἐν παντὶ κλίματι, ὅπου ἀνατολαὲ xci 
δύσεις εἰσὶν τοῖς ιβ' ζῳδίοις, ὀρϑοτέρα ἀναφέρεται λέον- 20 
τὸς παρϑένος, δειχϑήσεται οὕτως. 

Ἔστω ὁρίζων ὁ ΑΒΓ, ϑερινὸς δὲ ὁ .4H, καὶ ἐπὶ μὲν 
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ac μν, 5o ac νξ, sicut in elemento demonstratum est*) ; ma- 
ximo igitur tempore uf, minimo γνῷ oritur.] 


LVI. Itaque demonstratum est primum: aequalium cir- 
cumferentiarum semicirculi qui post cancrum est eam quae 
aestivo contactui tropici est propior maiore tempore occidere 
quam illam quae remotior, tum: aequalium circumferentiarum 
semicirculi qui post capricornum est eam quae hiemali con- 
tactui tropici est propior maiore tempore oriri quam illam 
quae remotior est. lam si quis insuper quaerat, fiatne etiam 
contraria ratione, ut aequalium circumferentiarum semicirculi 
qui post cancrum est eae semper quae aestivo contactui tro- 
pici propiores sunt maiore tempore oriantur quam remotiores, 
hoc quidem dicamus non in omni habitatione posse contin- 
gere. Nam demonstrabimus in quibusdam horizontibus vir- 
ginem rectiorem ascendere quam leonem, et contra leonem 
maiore tempore oriri quam virginem, et leonem rectiorem 
ascendere ac maiore tempore oriri quam cancrum. Sed 

in omni climate, ubi duodecim signis ortus et occasus Prop. 
est, virginem rectiorem ascendere quam leonem 38 
sic demonstrabitur !). 

Sit horizon ay, et aestivus tropicus δη, qui in primo . 


6) Recte Commandinus adnotat verbis ἐν τῷ στοιχείῳ Euclidis phae- 
nomena designari. Quod mirum videtur; sed nos interpolatori quidem li- 
benter id concedimus. Qui si eam phaenomenon formam, quae nunc ex- 
stat, in manibus habuit, theorema XII, at certe invito Pappo, citare po- 
tuit; si non, obscurum admodum est, quod ad theorema provocaverit. 


4) Figuras ad similitudinem earum quae in codicibus exstant, quam- 
vis diu dubitassemus, describi necesse fuit, quoniam alia forma nulla 
cum verbis scriptoris congruere visa est. 


3. πλεέστωι AB, πλείονι S cod. Co post πλεέστῳ addi oporte- 
bat uiv post ἡ MB add. ἐν ἐλάσσονι δὲ ἡ MN Co 4. Ng A! 
in marg. (BS) 5. ἐγγείον et 8. 42. &eyytiov. À, corr. BS 44. τοῦτο 
del. Hu 45. ὀρϑοτέραν A, sed v deletum 46. παρϑένοι' Hu auc- 
tore Co pro παρϑένωι 47. ὀρϑότερον ABS, corr. Hu 20. Ζζωδέοις 
A, ζωδέοις ΒΒ 48. ὁ ABK ABS, corr. Co (nisi forte 4BPK Pappus 
scripsit) 
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τῆς α’ πτώσεως ἐφαπτέσϑω τοῦ ὁρίζοντος, ἐπὶ δὲ τῆς β' 
πτώσεως τεμνέτω τὸν ὁρίζοντα, πόλος δὲ αὐτοῦ ἔστω τὸ 
Θ, καὶ διὰ τοῦ Θ καὶ τῶν τοῦ ὁρίζοντος πόλων μέγιστος 
κύκλος γεγράφϑω 0 HOE: ἔσται ἄρα μεσημβρινὸς καὶ ὁρ- 
ϑὸς πρὸς τὸν ὁρίζοντα [διὰ γὰρ τῶν πόλων αὐτοῦ ἐστιν 5 
γεγραμμένος]. γεγράφϑω δὴ καὶ διὰ τοῦ 4 ζῳδιακὸς κύ- 
xÀog ἡ BAT, xai ἔστω 0 BI ἰσημερινὸς κύκλος [ὡς καὶ 
ἔστιν). ἐπεὶ οὖν οἱ 4H BAT ἐφάπτονται ἀλλήλων, διὰ 
δὲ τῆς ἁφῆς τοῦ 4 καὶ τῶν πόλων τοῦ ἑνὸς τοῦ 4Ή [τοῦ 
ΘῚ γέγραπται μέγιστος κύκλος ὁ μεσημβρινὸς ὁ ΗΘΖΈΕ, τὸ 
καὶ διὰ τῶν τοῦ ἑτέρου πόλων τοῦ BAT ἥξει καὶ ὀρϑὸς 
ἔσται πρὸς αὐτόν, ὥστε καὶ ὃ ζῳδιακὸς ὀρϑὸς ἔσται πρὸς 
τὸν μεσημβρινόν" καὶ διὰ τῶν πόλων ἄρα. [ἔστιν δὲ καὶ 
ὁ ὁρίζων χαὶ ὁ ἰσημερινὸς διὰ τῶν πόλων τοῦ μεσημβρι- 
vob, ὥστε καὶ T) κοινὴ τομὴ τῶν τριῶν κύχλων, ὁρίζοντος, 15 
ζῳδιαχοῦ, ἰσημερινοῦ, τὰ Β Γ σημεῖά ἐστιν κατὰ διάμετρον 
116 ὄντα, ὥστε ἰσημερινός ἐστιν ὃ ΒΓ χύχλος.] διηρήσϑω ἡ 
AI εἰς y ἴσα κατὰ τὰ Z ΙΗ, διὰ δὲ τῶν Z M κύχλοι 
παράλληλοι γεγράφϑωσαν ot .4Z K 4MO-* ἔστιν ἄρα xap- 
κίνου μὲν δωδεκατημύριον τὸ AZ, λέοντος δὲ τὸ Z/M, παρ- 20 
ϑένου δὲ τὸ MI. ὅταν μὲν δὴ ἢ Γ᾽ ἀνατέλλῃ, ὃ ζῳδια- 
χὸς ἕξει ϑέσιν τινά" ἐχέτω τὴν IINE. ὅταν δὲ ἡ ZM 
ἀνατέλλῃ, ὃ ζῳδιακὸς ϑέσιν ἕξει τινά ἐχέτω τὴν PKO. 
διὰ δὴ τὸ ἐν τῷ β' τῶν σφαιρικῶν Θεοδοσίου κα' ϑεώ- 


-———— -— 


4. πτώσεως add. Hu auctore. Co 3. τὸ S, om. AB 5. 6. διὰ 
γὰρ — γεγραμμένος addidit iaterpolator, Theodosii sphaer. 4 propos. 45 
huc pertinere significans 6. ζωιδιαχὸς Α, Codiaxog BS, item post- 
hac cap. 445—119 7. 8. ὡς x«i ἔστιν interpolatori tribuit Hu 
8. Β1Γ Co pro Br 9. «qc AB, corr. S (eadem scripturae varietas 
redit p. 616, 2; sed ἁφὰς eliam AB exhibent p. 544, 48) 9. 10. τοῦ 
6 si ipse Pappus scripsisset, non antea posuisset pluralem τῶν πόλων 
40. o HO .1E ^, coniunx. BS 48. ἔστιν — 47. χύχλος interpolatori 
tibuit Hu — 16. τὰ BF A, distinx. BS 48. y] B AI(B), δύο S cod. 
Co, roí« Co τὰ ΖΜ — τῶν ZM 5, distinx. BS. 30. δωδεχάτη 
μόριον A, coniunx. BS, item p. 612, 5 24. B À, δευτέρῳ BS 
KA AB, εἰχοστὸν πρῶτον S, xB' voluit Co 
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casu horizontem tangat, in secundo autem horizontem secet, 
et polus eius 2, et per 9 ac polos horizontis maximus cir- 
culus 79e describatur; hic igitur et meridianus erit et ad 
horizontem perpendicularis (Theodos. sphaer. 4, 15). Descri- 
batur etiam per ὃ zodiacus 8Óy, sitque 8, circulus aequi- 
noctialis. Iam quia circuli δὴ dy se invicem tangunt, et 





per contactum d ac polos unius, scilicet p, maximus circu- 
lus meridianus ηϑδὲ descriptus est, hic etiam per polos al- 
terius, videlicet βόγ, transibit (sphaer. 2, 3) ad eumque per- 
pendicularis erit (ἰδία. 4, 15j; quare etiam zodiacus ad me- 
ridianum perpendicularis erit; itaque etiam per polos ei/us 
transibit. [Sed etiam horizon atque aequinoctialis per polos 
meridiani transeunt; ergo in communi sectione trium circu- 
lorum, horizontis, zodiaci, aequinoctialis, sunt puncta f y, 
eaque secundum diametrum opposita; quapropter By re vera, 
sicul. ab. initio supposuimus, aequinoctialis circulus est.] Di- 
vidatur quadrans δγ in tres partes aequales in punctis C ui, 
per quae circuli paralleli a£x ÀAuo describantur; cancri igitur 
signum obtinebit cireumferentiam óC, leonis Zu, virginis uy. 
lam si cireumferentia uy orietur, zodiacus positionem quan- 
dam habebit: habeat eam quae /n figura significatur circum- 
ferentiá nv5; et si Cu orietur, zodiacus aliam quandam posi- 
tionem babebit: habeat ipsam xo. Ergo propter Theodosii 
sphaericorum /ibri II thecorema 21") zodiacus, cum positionem 

*) in ea Theodosii sphaericorum forma, quae ad nostram aetatem per- 


venit, est theorema vicesimum secundum, ac similiter illud duodecimum, 
quod Pappus paulo post citat, in nostris editionibus est decimum tertium. 
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ρημα ὀρϑότατός ἐστιν, τουτέστιν μετεωρύτατος ὃ BAT] 
πρὸς τὸν ὁρίζοντα, ὁ ζῳδιαχὸς ϑέσιν ἔχων τὴν BAT, αἰεὶ 
δ᾽ ὁ ἔγγιον τῆς 4 συναφῆς τῆς ϑερινῆς τῆς ἀπώτερον 
ἧσσον χέχλιται' ῥὀρθϑότερος ἄρα ἐστὶν ὁ ΠΝΞ τοῦ PKO. 





5» 1 δ: 1 md ME 2 , € » αν 
καὶ ἐπεὶ τὸ μὲν ΝΞ δωδεκατημόριον ἀνατέλλει, ὃ ἔστιν τῆς 5 
παρϑένου, τοῦ ζῳδιαχοῦ ϑέσιν ἔχοντος τὴν ΠΝΞ, τὸ δὲ 
ΚΟ ἀνατέλλει, ὅπερ ἐστὶν τοῦ λέοντος, τοῦ ζωδιαχκοῦ ϑέ- 
σιν ἔχοντος τὴν PKO, ὀρϑοτέρα ἄρα ἢ παρϑένος ἀναφέ- 

δ T 
gerat λέοντος ἐπὶ τούτων τῶν οἰκήσεων, ἐφ᾽ ὧν πάντα và 
Li - ^ ) Li M , M * 

117 μέρη τοῦ ζῳδιαχοῦ ἀνατέλλει τε καὶ δύνει. καὶ φανερὸν 10 

et € [4 L3 α« ' 3 ^ P rz 

ὅτι ai 9éceig τοῦ ζῳδιακοῦ κύκλου ὀρϑῶς ἔχουσιν τῷ ιβ' 

τοῦ 8': ὅμοιαι γάρ εἰσιν αἱ περιφέρειαι o6 II ZZ MN 

ΓΞ, καὶ ἴσαι αἱ ΠΣ PK ΣΝ ΚΟ, ὥστε στρεφομένης τῆς 

σφαίρας ἁρμόζειν ἐν ἴσῳ χρόνῳ [τῷ αὐτῷ) τὰ σημεῖα ἐπὶ 

τὰ σημεῖα, xa9' ὃ xai ἐν τῷ περὶ κινουμένης σφαίρας 18 

δείκνυται, καὶ τὰς μεταξὺ ττεριφερείας ἴσας ἐπὶ τὰς ἴσας 

A A / € ^ -- , 1 -— M] 
[καὶ μεταξὺ περιφέρεια ὁ τοῦ ζῳδιαχοῦ xvxÀov). δεῖ δὲ 
τὴν ἴσην τῇ MI ἀνατέλλουσαν μεταξὺ πάλιν εἶναι τῶν αὖ- 

^ , ), L4 Dd 3 M ς 3 " 
τῶν παραλλήλων, διότι ἢ τῆς Γ᾽ ἀναφορὰ ἡ αὐτὴ λαμ- 

[4 -« jmd 2 , A A , ^ ) 
βαάνεται τῇ NJ * ov προοδεύεται δὲ τὸ ϑεωρημα τοῦτο ovx- 20 


4. Φ. aut τουτέστιν — ὁρέζοντα, aut sallem ὁ BAT add. interpolator 
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B9y habebit, rectissimus erit, id est maxime sublimis ad ho- 
rizontem, et in ea semper positione, quae propior est aestivo 
contactui δ, minus erit inclinatus?) quam ἢ ea quae a con- 
tactu Ó remotior est; itaque circulus πνξ rectior est quam 
oxo. Et quia signum νῷ, quod est virginis, oritur zodiaco 
positionem zz»5 habente, et xo, quod leonis est, oritur zo- 
diaco positionem oxo habente, rectior igitur virgo leone as- 
cendit in iis habitationibus, in quibus omnes zodiaci partes 
oriuntur atque occidunt. Εἰ positiones zodiaci, quemadmodum ^ 
descriplae sunt, recte se habere manifestum est ex sphaeri- 
corum libri ll theoremate 12**). Nam circuinferentiae à: Go 
n» y5 similes, et π΄ ox o» xo aequales sunt; itaque in con- 
versione sphaerae aequali tempore puncta 76 8 » ὃ cum punc- 
tis ὃ ζ | y congruunt, sicut etiam Autolycus in libro de sphaera 
quae movetur demonstrat?), et aequales cireumferentiae nter 
parallelos interiectae cum aequalibus. Circumferentiam autem 
uy, cum oritur, rursus inter eosdem parallelos esse propterea 
necesse est, quia ascensio circumferentiae uy cadem sumitur 
atque ipsius νῷ; neque vero theorema procedit in maiore ele- 

2) ld est "planum zodiaci cum horizontis plano maiorem angulum 
efficiet". Eodem igilur sensu ἧσσον κέχλιταε Pappus scripsit, quo Theo- 
dosius |. c. eum circulum, qui minorem angulum cum plano alterius 
efficit, μᾶλλον χεχλιμένον vocat. |n definitionibus Euclides elem, 1414 
def. 7 et Theodosius sphaer. 4 def. 6 nibil nisi quid sit ὁμοίως χεχλέ- 
σϑαιε exponunt. 

**) In nostris Theodosii editionibus est theorema tertium decimum. 
Conf. supra adnot, *. 

3) Propos. 2: Ἐὰν σφαῖρα στρέφηεται ὁμαλῶς περὶ TOv ἑαυτῆς 
ἄξονα, πώντες τὰ ἐπὶ τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας σημεῖα ἐν τῷ ἴσῳ 
χρόνῳ τὰς ὁμοίας περιφερείας διεξέρχεται τῶν παραλλήλων χύχλων 
xa9' ὧν φέρεται, et idem media in demonstratione: λέγω οὖν ὅτι ἐν 
ἴσῳ χρόνῳ τὸ Γ σημεῖον ἐπὶ τὸ E παραγίγνεται xal τὸ 4 ἐπὶ τὸ Ζ etc. 


2. o BS, om. A 3. ?yytiov. A, corr. BS 5. ἐπεὶ add. Hu 8. ἢ 
S, om. ΑΒ 44. 42. τῶι TB τοῦ B Δ, τῷ iB τοῦ β' B(S), τῷ «y τοῦ 
β᾽ voluit Co 44. τῷ αὐτῷ om. Co 16. 47. ἴσας ἐπὶ — περιφέρεια 
add. A? in marg. (BS) 47. καὶ μεταξὺ — χύχλου tribuit Hu inter- 
polatori, qui haec scribere voluerit: τοῦ ζῳδϑιαχοῦ τὰς μεταξὺ τῶν 
παραλλήλων ὃ) ἡ coni. Co 
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ézL ἐν μείζονι ἐξάρματι, ὅταν ὁ ὑρίζων μειζόνων ἐφάπτη- 
ται ἢ ὧν ὃ ζῳδιακὸς ἐφάπτεται. 

νζ΄. Ἔστω δὲ νῦν τοὺς δρίζοντας εὑρεῖν τῶν οἰχήσεων, 
ἐν οἷς τὰ ὀρϑότερα ἀναφερόμενα τοῦ ζῳδιακοῦ δωδεκατη- 


μόρια ἐν ἐλάσσονι χρόνῳ ἀνενεχϑήσεται τῶν πλαγιωτέρων 5 


ἀναφερομένω». 

᾿Ἐχχείσϑω μέγι- 
στος κύχλος ὁ .4B- 
ΓΖ ὁρίζων διὰ τῶν 


λήλων, καὶ ἔστωσαν 
πόλοι τὰ A T, καὶ 
δι᾿ αὐτῶν μέγιστος 
ὃ ΑΘΓ, τουτέστιν 


» M i] 
ἔστω  JtQuVOY μὲν 
ἡμικύχλιον τὸ ΕΗ, 
χειμερινὸν δὲ τὸ ΚΖ, 

ev , € M 
ζῳδιακοῦ ϑέσις ὑτὲ 





ἡ ΗΘΚ, ἀνατολιχῶν 
ὄντων μερῶν τῶν 
πρὸς τοῖς Η A Z, xai διῃρήσθω τὸ ΕΘ τεταρτημόριον εἰς 
τὰ ζῴδια χατὰ τὰ 21 M^ λέγω ὅτι ὀρϑοτέρα 7, ΜΘ τῆς AM 
ἀναφέρεται. 

Ἐπεὶ γὰρ ὃ ὁρίζων ἐστὶν διὰ τῶν πόλων τῆς σφαίρας, 
τουτέστιν τοῦ ἰσημερινοῦ, ὀρϑός ἔστιν πρὸς τὸν αὐτόν, 
ὥστε xai ὁ ἰσημερινὸς ὀρϑός ἐστιν τῷ ὁρίζοντι" καὶ διὰ 
τῶν πόλων ἄρα τοῦ ὁδρίζοντός ἐστιν ὃ ἰσημερινός. ἔστιν 


δὲ xai ὃ μεσημβρινὸς διὰ τῶν πόλων τοῦ δρίζοντος, ὥστε: 


ἡ κοινὴ τομὴ τοῦ ἰσημερινοῦ καὶ τοῦ μεσημβρινοῦ εἶσιν oi 
πόλοι τοῦ ὁρίζοντος. καὶ ἔστιν 0 μὲν ἰσημερινὸς φερόμε- 

^ ^ , ^ € , € L] N M] 
νος ἀεὶ διὰ τῶν πόλων τοῦ ὑρίζοντος, ὃ δὲ ζῳδιακχὸς κατὰ 
δύο σημεῖα μόνα [κριοῦ ἀρχὴ καὶ ζυγοῦ) διὰ τῶν κοινῶν 


πόλων τῶν παραλ-ῖυ 


μεσημβρινός, καὶ 15 


μὲν ἡ ΕΘΖ, ὑτὲ δὲ 30 


25 


“- - » Tv A od e € 3 A] 
τομῶν τοῦ ἰσημερινοῦ καὶ μεσημβρινοῦ, core xat ἢ ἀπὸ 35 


τοῦ ὁρίζοντος ἐπὶ τὸν πόλον περιφέρεια τεταρτημορέου 
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vatione, cum horizon maiores circulos tangit quam quos 20- 
diacus tangit. 

LVII. Nunc autem horizontes earum babitationum inve- Prop. 
niantur, in quibus zodiaci signa, quae rectiora ascendunt, 29 
minore tempore oriantur quam quae obliquiora ascendunt. 

Exponatur maximus circulus afyó, qui sit horizon per 
polos parallelorum transiens, et sint poli e y, per quos maxi- 
mus circulus, id est meridianus, αϑγ describatur, sitque δῆ 
semicirculus aestivi tropic, κζ hiemalis, et zodiaci positio 'sit 
interdum εϑζ, interdum 73x, ac parles orientales sint ad 
puncta y ὃ C, et dividatur quadrans 69 in tres aequales par- 
tes, i. e. tria zodiaci, signa, in punctis ἃ 4; dico circumferen- 
tiam μ᾽ rectiorem ascendere quam Ag ἢ. 

Nam quia horizon per polos sphaerae, id est per polos 
circuli aequinoctialis, transit, perpendicularis igitur est ad eun- 
dem [itaque aequinoc(ialis ad horizontem perpendicularis est) ; 
ergo aequinoctialis etiam per polos horizontis transit. Verum 
etiam meridianus per polos horizontis transit; itaque commu- 
nis sectio circulorum aequinoctialis et, meridiani est ea recta 
quae per polos horizontis ducitur [et aequinoctialis quidem 
semper per polos horizontis fertur, zodiacus autem in duobus 
tantum punctis per communem sectionem aequinoctialis et 
meridiani (ransit]; ergo ab horizonte ad polum est circum- 

5) Haec extrema, ut in Graecis significavimus, nostra coniectura 
addidimus. ^ Omnino hinc incipit latissima genuinae scripturae corrup- 
tela, cum et interpolata nonnulla et alia aliis rationibus depravata sint. 
Quae nos, partim Commandino auctore, utcunque in Latinum sermo- 


nem converlimus, Graeca autem, quae probabili coniectura sanari non 
possent, intacta relinquere quam temere immutare maluimus. 


3. ΝΖ A! in marg. (BS) 8.9. ὁ 4B4 ABS, corr. Co 42. τὰ 


AT A, distinx. BS 44. ἡ HO ABS, corr. Co 33. τοῖς II4Z 
A, distipx. BS τετάρτη μόριον A, coniunx. ΒΒ 34. rà ζωιδια A, 
τὰ ζώδια BS, roía ἴσα coni. Hu χατὰ add. Co τὰ ἍΜΑ, 


distinx. BS 34. 25. λέγω --- ἀναφέρεται add. Hu $8. ὥστε — 
ὁρέζοντι propter ταυτολογέαν suspecta videntur 34. χριοῦ — ζυγοῦ 
interpolatori tribuit Hu (& ἐστιν χριοῦ etc. voluit Co) διὰ Co pro ὁ 
86. τετάρτη μορίου A, coniunx. BS, item p. 616, 8 init. 
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[μοιρῶν Cj]. καὶ ἔστιν ἐπὶ vov ὁρίζοντος τ EH K Z 
ὄντα τῶν ἁφῶν σημεῖα τῶν τροπικῶν ini τὸν μεσημβρινὸν 
τεταρτημορίου, ὥστε τὸ τεταρτημόριον τὸ ἀπὸ τῶν EH 
K Z ἐπὶ τὸ τοῦ ἰσημερινοῦ κύκλου xai τοῦ μεσημβρινοῦ 
[19 xai τοῦ στόλου τοῦ ὁρίζοντος κοινὸν σημεῖον τὸ O. καὶ ϑ 
διὰ τῶν Δ M Θ παράλληλοι κύκλοι γεγράφϑωσαν οἱ /2N 
MA BO4: ἔσται δὴ ó BOA ἰσημερινός, ὡς προείρηται. 
γεγράφϑωσαν διὰ τοῦ 24 πόλου xai ἑκάστου τῶν 4 M 5 
Ν μέγιστοι χύχλοι ot 40 ΑΠ AP. ΑΣ. καὶ ἐπειδὴ τῷ 
iB τοῦ β' τῶν σφαιρικῶν ἴσαι εἰσὶν αἱ ΕΖ.“ HN καὶ 4M 10 
ΝΞ, καὶ αἱ IMO ΞΘ, διήρηνται δὲ ἴσαι, εἰς τὰ ζῴδια εἰ- 
σιν διαιρεϑεῖσαι καὶ ἴσαι ἀλλήλαις εἰσέν, καὶ ἔστιν τὸ Ε 
xagxivov Ο ἡγούμενον τοῦ ἡμικυκλίου, xai τὸ Η καρκίνου 
Ὁ ἑπόμενον τῷ ἡμικυχλίῳ, ὥστε τὰ μὲν 4 M O ση- 
μεῖα ἕπεται τῷ E, τὰ δὲ N E Θ ἡγεῖται τοῦ H, ὧστε 15 
εἶναι τὰ ὁμόζωνα ζῴδια xoi εἶναι τὸ O σημεῖον κριοῦ 
Ο κατὰ τὸ Η καὶ ζυγοῦ Ο κατὰ τὸ Ε. μείζων ἄρα ἐστὶν 
* μὲν BO τῆς OH, ἡ δὲ ΟΠ τῆς IIO, ὁμοίως δὲ καὶ ἡ 
μὲν 44S τῆς ΣΡ, ἡ δὲ ΣΡ τῆς PO: ἔσται ἄρα ἣ ΟΘΣ τῆς 
ΠΘΡ μείζων ἢ διπλῆ, τουτέστιν τῇ ὁμοιότητι ἡ ΖΝ τῆς 20 
ME. ἔστω δὴ τῆς ME διπλῇ τῇ ὁμοιότητι 7 “Φ, διὰ 
δὲ τῶν Φ Θ μέγιστος κύκλος γεγράφϑω ὁ ζΦΘΟΕ,. ἔσται 


4. MG A(B), μοιρῶν ἐννενήχοντα S, interpolatori tribuit Hu 
τὰ EH KZ AB Paris. 2368, distinx. S 2. ὄντα σημεῖα TOv τροπιχῶν, 
ἀφ᾽ ὧν ἐπὶ τὸν eic. coni. Co — &qà» S, ἀφῶν A, ἀφ᾽ ov B 8. ὥστε 
τὸ) ὥστ᾽ ἔστιν coni. Hu auctore (0 τετάρτη μόριον À, coniunx. BS 
τὸ (ante ἀπὸ) A? pro rov 3. 4. τῶν EH KZ ABS, distinx. Hu 
6. τῶν ΜΘ A, distinx. B (τῶν ἃ 9 μ S) 6. 7. οἱ ΑΜ ΝΞ ABS, 
corr. (Ὁ 7. δὴ ὁ BO4A ABS, corr. idem 8. 9. τῶν ΧΜ NX AB, 
distinx. S, corr. Hu 9. 40. x«l ἐπεὶ διὰ τὸ δωδέχατον Hu 40. ÍB 
τοῦ B A, ιβ τοῦ β' B, δωδεκάτῳ τοῦ δευτέρου S, ιγ' τοῦ B voluit Co 
44. 42. διήρηται δὲ εἰς ἴσα ἡ ΕΘ, xal ἡ ΗΘ ἄρα εἰς τὰ (odia ἐστιν 
᾿διαιρεϑεῖσα, καὶ ἔστιν τὸ E etc. coni. Hu 44. ζωιδια εἶσιν Α, ζώωδια 
εἰσὶ BS 48. 14. O — O ABS, ἀρχόμενον coll. cap. 427, vel doxrixór 
coll. cap. 134 coni. Hu, item paulo post vs. 47 44. τοῦ ἡμιχυχλέου 
ABS, corr. Hu auctore Co 44. 45. τὰ μὲν ΑΘ --- τὰ δὲ ΝΈΘΑ, 
distinx. BS 46. εἶναι τὰ] εἶναί riva vol εἶναι ς΄ coni. Hu ζωιδια 
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ferentia quadrantis. Et sunt in horizonte tropicorum puncta 
£9 X C [a quibus ad meridianum est quadrantis circum- 
ferentia]; ergo quadrans est a punctis ε ἢ x ζ ad 29 com- 







mune punctum aequinoctialis circuli et meridiani, quod idem 

horizontis polus est. 

c? Iam per ἃ μ 9 de- 

» scribantur circuli pa- 

/ rallli A» μὲ 839; 

7 ergo 9390 aequinoc- 

IN ZA tialis erit, ut supra 

- diximus. Porro per 

4. δ᾽ polum α ac singula 

puncta ὁ μ 5$ » de- 

x ς scribantur maximi 

NI —— circuli ao or ἀρ ac. 

Et quia propter /heo- 

rema 49 ἢ [Jibri M 

sphaericorum est ελ 

7 — p, et ἀμ — νὲξ, 

et uU 9 — 52, atque 

ex constructione quadrans ε9. in punctis ἃ μ' ἴῃ aequales 

partes divisus est, quadrans etiam ηϑ in tres aequales 

parles, i. e. tria signa divisus est [et est & principium 

cancri praecedens semicirculum, et y principium cancri se- 

micireulum sequens, quapropter puncta ἃ μ 9 ipsum ε se- 

quuntur, et 9 5 » ipsum ἡ praecedunt; itaque bina signa 

sunt in eadem zona, et punctum 3. arietis principium est 

versus ἢ, idemque librae principium versus e]. Ergo est 

Bo * on * n3, ac similiter ὅσ» og ?» o9 (supra propos. 21, 

Theodos. sphaer. à, 6); itaque 0960 *» 27:239, id est .simili- 

tudine ἂν ?» 2&2. Sit similitudine ἀφ — 24u$, et per ῳ 9 

describatur maximus circulus ςῳφϑῷ ; hic igitur ad horizon- 

**) In nostris Theodosii editionibus est theorema tertium decimum. 
Conf. supra p. 614 adnot. *. 


— — —Ó —M — 


(sine acc.) A, ζώϑια ΒΒ 41. ζυγοῦ AS, συζύγου B cod. Co 49. ἡ 
δὲ CP τῆς CO ASS, corr. B 29. τῶν «PO A, distinx. BS 
Pappus II. 40. 
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δὴ οὗτος ὀρϑὸς τῷ ΑΒΓΔ, ὁρίζοντει (τὸ γὰρ Θ ἐστὶν πό- 
λος τοῦ ὁρίζοντος). 

120 “Μέγω οὖν ὅτι, ἐὰν ὁρίζοντα ὑποστησώμεϑα ἤτοι τὸν 
COOC, ἢ τὸν ΗΘΚ (ὃς ἐφάπτεται τοῦ EH. ϑερινοῦ τρο- 
πικοῦ ἐν τῇ μεταξὺ τῶν C H πιπτούσῃ οἰκήσει), δειχϑή- 5 
σεται παρϑένος λέοντος ὀρϑοτέρα ἀϑαφερομένη, ἐν πλείονι 
δὲ χρύνῳ παρϑένου λέων ἀνατέλλων. 

Ἐπείπερ [ἐν πλείονι χρόνῳ] ὑπεστησάμην ὑρίζοντα 
τοιοῦτον μὴ μειζόνων ἐφαπτόμενον ἤπερ εἰσὶν οἱ τροπικοὶ 
κύκλοι, φανερὸν οὖν ὅτι διὰ τὸ προαποδεδειγμένον παρ- 10 

121 ϑένος λέοντος ὀρϑοτέρα ἀνενεχϑήσεται. ὑποκείσϑω πρό- 
τερον ὃ ΗΘΚ ὁρίζων, καὶ ἔστω αὐτοῦ ἀνατολικώτερον 
ἡμικύκλιον τὸ ΗΘΚ, τοῦ μεσημβρινοῦ ὕντος τοῦ 4BI A 
ἐρϑοῦ τοῖς παραλλήλοις καὶ τῷ ΗΘΚ. ἀρκτικὸς ἄρα τοῦ 
ΗΘΚ ὁρίζοντος ó EH ϑερινὸς τροπιχός. χαὶ ἔσται καρ- 15 
κίνου μὲν δωδεκατημόριον τὸ Ε47, λέοντος δὲ τὸ 4M, 
παρϑένου δὲ τὸ MO-* ὀρϑοτέρα ἄρα ? MO τῆς 4M ἀνα- 
φέρεται. 

122 “Ἱέγω ὅτε ἐν πλείονι χρόνῳ ἀνατέλλει ἡ ΑΗ τῆς 
MO. 20 

Ἐπεὶ γὰρ δέδεικται μείζων ἢ διπλῇ τῇ ὁμοιότητι ἡ 
AN τῆς ME, καὶ ἐν ᾧ μὲν χρόνῳ τὸ 7d τὴν AN διεξελή- 
λυϑεν, ἀνατέλλει ἣ 10) (τοῦ γὰρ .1 ἀρξαμένου ἀπὸ τοῦ 
Ν ἀνατολῆς ὑρίζοντος διαπορεύεσϑαι τὴν ΝΙ͂, ἡ 40 ἀν- 
ἐνεχϑήσεται" ἔστιν γὰρ τὸ Θ ἐν τῇ ἀνατολῇ τοῦ ὁρίζοντος), 
ἐν ᾧ δὲ χρόνῳ τὸ M τὴν EM διαπορεύεται, ἀνατέλλει ἡ 


τῷ 
ων 


4. οὗτος D, ovrog A, οὕτως S rou AB ΓΙ À, coniunx. BS 
5. τῶν cll A, distinx. BS 6. ὀρϑοτέρα Hu auctore Co pro 609o- 
τάτη 7. λέων] ὃ λέων Co, om. ABS 8. ἐπείπερ) ἐπεὶ γὰρ Hu 
auctore Co ἐν πλείονι χρόνῳ del. Co 9. ἐφαπτόμενων et o 
superscr. A! 40. οὐν)] ὥρα Hu 42. avarolixov coni. Hu 16. do- 
δεκάτη μόριον A, coniunx. ΒΒ 47. παρϑένου — τῆς 4M bis scripta 
in AB, sed in A altera scriptura deleta 49. post λέγω add. δὴ 8 
24. ἀνατολῆς ὁρίζοντος) distinctius τῆς ἀνατολῆς τοῦ ὁρέζοντος scriptor 
cap. 428 posuit 
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tem afyÓ perpendicularis erit (quoniam 9 polus borizon- 
tis est). 


Iam dico, si horizontem supponamus vel circulum e93CG 
vel 29x (qui quidem aestivum tropicum 67 tangit in ea ha- 
bitatione quae inter c η cadit), demonstrari virginem rectio- 
rem ascendere quam leonem, et maiore tempore leonem oriri 
quam virginem. 


Quoniam talem horizontem non maiores circulos tangere 
supposui, quam sunt tropici, propter illa igitur quae supra 
(propos. 58) demon- 
stÀravimus — manife- 
stum est virgmem 
rectiorem ascendere 
quam leonem. Sup- 
ponatur primum cir- 
culus 59x horizon, 
cuius orientalis semi- 
circulus sit 59x, et 
meridianus αβγὸ per- 
pendicularis ad pa- 
rallelos et ad circu- 
lum 73*; ergo aesti- 
vus tropicus &» prin- 

7 cipium est horizontis 

ηϑκ, et cancri sig- 

num obtinebit cireumferentiam δΆ, leonis μι, virginis 3; 
ergo μ᾽ rectior quam Au ascendit. 





Iam dico maiore tempore circumferentiam ἀμ quam 49 
oriri. 

Quoniam enim ἂν similitudine maior quam dupla μὲ 
demonstrata est, et quo tempore punctum 4 circumferentiam 
vÀ percurrit, eodem circumferentia 94 oritur (nam cum ἃ ah 
horizontis orientalis puncto » incipiet cireumferentiam νὰ per- 
currere, ipsa 94 orietur; est enim 9 in horizonte orientali), 
et quo tempore à circumferentiam £u percurrit, ipsa 9u ori- 

40 * 
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MO (διὰ τὰ αὐταὶ, φανερὸν ὅτι ἐν πλείονι χρόνῳ ἢ δι- 
πλασίῳ ἀνατέλλει ἡ ..3Θ τῆς MO, ὥστε μείζων ἐστὶν ὃ 
χρύνος τῆς ἀνατο- 
λῆς τῆς 4M ἢ τῆς 

MO (ἐὰν γὰρ dmó5 

τοῦ χρόνου τῆς 410 

ἀφαιρεϑῇ ὃ χρόνος 

τῆς MO ἐλάσσων ἢ 

τὸ ἥμισυ, ὅτι μεί- 

ζων ἐστὶν ἢ διπλα- 10 

σίων ὃ τῆς 410, λοι- 

στὸν γίνεται ὃ χρό- 
vog τῆς «Π μείζων 

ἢ τὸ ἥμισυ τῆς 46 

μείζων ὧν τοῦ χρό- 15 

vov τῆς MO ἐλασ- 

σονος ἢ τὸ ἥμισυ τῆς 

A0. 

123 Πάλιν ἔστω ἕτερος o ζΦΘΟ, ὁρίζων, τοῦ .4BD4 με- 
σημβρινοῦ ὀρϑοῦ ὄντος τοῖς τιαραλλήλοις καὶ τῷ ΚΦΘΟ, 20 
ὁρίζοντι (ὅτε ὃ Θ πόλος ἐστὶν τοῦ μεσημβρινοῦ, ὥστε ὁρ- 
ϑοί εἰσιν τιρὸς ἀλλήλους) " λέγω ὅτι ἐν πλείονε χρόνῳ ἡ 
AM cic MO ἀναφέρεται. 

Ἐπεὶ γὰρ ἀφήρηται ἡ 240 διτιλῇ τῇ ὁμοιότητι τῆς 
ME, φανερὸν ὅτι μείζων ἐστὶν ἢ διπλῇ τῇ ὁμοιότητι 725 
“Φ τῆς WF (φανερὸν γὰρ ὅτι μεταξύ ἔστιν τὸ Ψ' τῶν M 
E (m μὲν γὰρ διὰ τῶν IM E οὐχ ἥξει ἡ OOC, φανερόν" 
γίνονται γὰρ διάμετροι τῶν μεγίστων χύκλων αἱ OM ΞΘ 
ἐλάσσονες [γὰρ] ἡμικυκλίων ὅλων τῶν EMOZ ΗΞΘΚ, Orco 
ἐστὶν ἀδύνατον. ἀλλ᾽ οὐδ᾽ ἔξω τῶν M E: ἥ ἕξει γὰρ καὶ 30. 
διὰ τοῦ (D, ὡς ὑπόκειται, o διὰ τῶν O Ψ γραφεὶς καὶ 
τεμεῖ πάλιν τοὺς Ε.12Ζ2 HEK μεγίστους χατὰ σημεῖον ἕτε- 
gov, καὶ ἔσται ἡ κοινὴ τομὴ ἐλάσσων ἡμιχυχλίου ἡ ἀπὸ 
τοῦ E, ὅπερ ἀδύνατον: μεταξὺ ἄρα ἐστὶν τὸ Ἱ τῶν M X). 
ἀλλ᾽ ἐν ᾧ μὲν τὸ 4 τὴν Od περιφέρειαν κινεῖται ἀρξά-- 35 
μένον ἀπὸ τοῦ (D τῆς ἀνατολῆς τοῦ ὁρίζοντος, ἡ .1O ἀνα- 
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tur (quod similiter ac praecedens demonstratur) , manifestum 
igitur est tempus quo 49 oritur maius esse duplo tempore 
quo 429 oritur; itaque maiore tempore 4p quam μϑ oritur 
(nam quia demonstravimus 

tempus ortüs 49 * 2(emp. ort. με, est igitur 

temp. ori. u9: « 4 temp. ort. 49; itaque subtrahendo 

temp. ort. 49 — temp. ort. u3 f temp. ort. A9, id est 

temp. ort. ἂμ » 4 temp. ort. 49, eoque magis 

» lomp. ort. u3). 

Rursus sit alius circulus c9 C; horizon, οἱ meridianus 
αβγδ perpendicularis ad parallelos et ad horizontem 299G 
(quia 9 polus meridiani est; itaque circuli inter se perpen- 
diculares); dico (n hoc eliam casu circumferentiam Àp 1 maiore 
tempore quam μ᾽ oriri. 

Nam quia abscissa est circumferentia 4g similitudine du- 
pla ipsius u& (supra p. 617 extr.', manifestum est circumferen- 
tiam ἀφ similitudine maiorem esse quam duplam uw  (appa- 
τοῦ enim punctum y inter 4 s cadere; nam circumferentia 
ϑῳς manifesto non per ipsa qu 5$ transibit, quoniam sic Jm 
95 diametri maximorum circulorum fierent, cum circumferen- 
tiae Ju 9£ minores sint totis semicirculis £496 n59x, id 
quod fieri non potest; sed neque extra 4 ᾧ punctum ψ cadit ; 
nam circulus per 2 v descriptus ex hypothesi etiam per g 
transibit; itaque, si V extra u δ caderet, circulus gw maxi- 
mos circulos eA 75x in alio puncto ac 9 secaret, et commu- 
nis sectio inde ab & minor esset semicirculo, id quod fieri 
non potest; ergo inter μ΄ & punctum y / cadit). Sed quo tem- 
pore punctum 4 ab horizontis orientalis puncto g incipiens 
per circumferentiam gà fertur, eodem circumferentia 34 ori- 


9. ἥμισυ BS, Κ΄ A 46. ἐλάσσονος Hu auctore Co pro ἐλάσσων 
47. ἥμισυ S, L' AB. 149. ὁ add. Hu —— 36. 27. τῶν ME 4, distinx. 
BS, item posthac — 27. ἡ ΘΦΟ ABS, corr. Hu auctore Co 2948. διά- 
μέτρος AB, corr. B!S 39. ἐλάσσονες Co pro ἐλάσσονος γὰρ del. 
Hu EM ΘΖ ABS, coniunx. Co HEOK ^, Pr 9x B, »£ 9x S 
81. o add. Hu τῶν Θ | τῶν ΘΦ Δ, distinx. Bs, corr. Hu 33. ro- 
μὴ Co pro τὸ ἐλάσσονος ABS, τὸ ἔλασσον τοῦ Co, corr. Hu 35. ἀλλ᾽ 


ἐπεὶ ἐν coni. Hu. χινεῖται et ἢ super ec A! 
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τέλλει, ἐν ᾧ δὲ τὸ M τὴν MF περιφέρειαν κινεῖται ἀρξά- 

μενον ἀπὸ τοῦ τῆς 

ἀνατολῆς τοῦ ὁὃρί- 

ζοντος, ἡ MO ava- 
τέλλει" φανερὸν ὕτε5 
ἐν πλείονι χρόνῳ 

ἀνατέλλει ἢ ΧΗ 

τῆς MO, ὡς προε- 

δείχϑη. 

Τῷ δὲ αὐτῷιο 
τρόπῳ ἐφωδεύσα- 
uev ὅτι ἐν πλείονε 
χρόνῳ ἀνατέλλει 7», 
E.A τῆς .4M, καὶ 
ὀρϑοτέρα ἡ 4M15 
περιφέρεια, ἥτις ἐ- 
στὲν τοῦ λέοντος, 

ἀναφερομένη ἥπερ ἡ ΕΑ, ἥτις ἐστὶν τοῦ καρκίνου. 

124 .1ἐδεικται οὖν τὰ προτεϑέντα, κατὰ δὲ Πτολεμαῖον ἐν 
ὀρϑῇ σφαίρᾳ καὶ πρώτῳ κλίματι xoi δευτέρῳ συμφώνως 20 
ὃ καρκίνος ἔν πλείονι χρόνῳ ἀναφέρεται τοῦ λέοντος, μετὰ 
δὲ μοίρας ις᾿ κζ΄ ἐξάρματος πόλου τοῦ δευτέρου χλίματος 
fug τοῦ y' κλίματος ἐν πλείονι ὃ λέων ἀνατέλλει τοῦ xag- 
xivov, ὥστε ἀσύμφωνον εἶναι. περὶ δὲ τοῦ ὀρϑότερον [εἷ- 
vat] τὸ τοῦ λέοντος ἤπερ τὸ τοῦ καρκίνου ἀναφέρεσϑαι 25 
δειχϑήσεται πάλιν τῷ κα' τοῦ δευτέρου τῶν σφαιριχῶν 
ιτῷ προτέρῳ λήμματι]. 

125 vp. Ἔστω διὰ τῶν πόλων τῆς σφαίρας χύχλος ὃ 
ABIUA, πόλοι δὲ τῆς σφαίρας οἱ 44 B, ἕτερος δὲ μέγιστος 
χύχλος 0 Df λοξὸς μὲν πρὸς τοὺς παραλλήλους ὀρϑὸς δὲ "0 
πρὸς τὸν ΑΒΓ., καὶ διῃρήσϑω τὸ UX τεταρτημόριον εἰς 
τρία ἴσα κατὰ τὰ X T, καὶ διὰ τῶν Σ T X γεγράφϑωσαν 
κύκλοι παράλληλοι, καὶ ἔστωσαν χοιναὶ τομαὶ αὐτῶν τε 
χαὶ τοῦ ΒΓ. αἱ . [T ΑΚ καὶ ΗΘ ΕΖ (γίνονται δὴ καὶ 





44. ἐφοδεύσομεν voluit Co 15. ὀρϑοτάτη ABS, corr. Hu auc- 
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(ur, et quo tempore punctum μὲ ab horizontis orientalis puncto 
V incipiens per cireumferentiam wp fertur, eodem ipsa 3p ori- 
tur; ergo ex iis quae supra (p. 619. 621) demonstravimus ma- 
nifestum est cireumferentiam Ag maiore tempore quam L9 oriri. 

Eadem ratione usi sumus, ut demonstraremus maiore 
tempore circumferentiam &eÀ quam ἂμ oriri, et circumferen- 
tiam ἀμ, quae est leonis, rectiorem ascendere quam &4, quae 
est cancri. 

Sic igitur ea quae proposita sunt demonstravimus; sed 
secundum Ptolemaeum convenienter nostrae quidem ralioni in 
recta sphaera et primo ac secundo climate cancer maiore 
tempore quam leo oritur; at post 16? 27' elevationis poli sc- 
cundi climatis usque ad tertium clima leo maiore tempore 
oritur quam cancer, quod cum nostra demonsiratione discre- 
pat. Sed leonis signum rectius ascendere quam cancri rursus 
Theodosii sphaericorum libri Il (heoremate 91 demonstrabitur 
(supra p. 611;. 

601. Sit per polos sphaerae circulus αγβδ, et sint Prop. 
sphaerae poli « 8, sitque alius maximus circulus yÓ obli- 605) 
quus ad parallelos et perpendicularis ad ipsum αγβ, et 
quadrans yy in tres aequales partes dividatur in punctis σ c, 
et per 9 z y describantur circuli paralleli, sintque circulorum 
JXÓ xoÀ ητϑ εχξ et circuli ayfó communes sectiones yÓ χὰ 
n9 e£ (quae quidem etiam diametri fiunt), et sit y» parallela 


*) "Hoc theorema videlur quodammodo supervacaneum; quod enim 
in eo demonstratur, satis superque demonstratum iam fuit" Co. Ac- 
cedit quod in ipsa Graecorum verborum compositione mjlta reperiun- 
tur, e quibus scriptor posterioris quam Pappi aetatis cognoscatur. 


lore Co 488. μοίρας 8, M AB Ις KZ AS, t xt ΒΒ 28. ἔσω- 
σιοῦ ΖΑ, om. Bi, ἕως τοῦ ζ΄ B3, ἔσω τοῦ C S, usque ad tertium Co 
$4. eive: om. Co 27. τῷ προτέρῳ λήμματι interpolatori tribuit. Hu 


(ὥσπερ xal τῷ πρ. À. voluit Co) 28. NH A! in marg. (BS) 
238. 29. ὁ 4T'B.f coni. Hu (item posthac) 29. of 4B A, distinx. BS 
31. τὸν .4B Γά4 — τετάρτη μόριον Δ, coniunx. BS τὸ X Hu 


pro τὸ [4 39. τὰ CT x«à διὰ τῶν CTX A, distinx. BS 34. τοῦ 
AB L4 ^, coniux BS δὴ Hu pro δὲ 
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διάμετροι), ἔστω δὲ παράλληλος τῇ ΚΑΊ 5j ΓΝ (ὃ ἄρα περὶ 
τὴν ΓΝ παράλληλος κύκλος ὀρϑός ἐστιν πρὸς τὸν ΑΒΓΖ 
» «x ἡ EN: ἐφάψεται γὰρ κατὰ τὸ [';, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ 
MN: φημὶ δὴ ὅτι τῆς κατὰ τὴν ΠΡ εὐϑεῖαν πιδριφερείας 
ἐν τῷ HO κύχλῳ ἡ κατὰ τὴν EO εὐϑεῖαν τιεριφέρεια (ἥτις ὃ 
ἔχει βάσιν τὴν ἴσην τῇ ΞΟῚ μείζων ἐστὶν ἢ διπλασίων τῇ 
ὁμοιότητι. 





Νενοησϑωσαν γὰρ αἱ κοιναὶ τομαὶ πάντων τῶν κύ- 
xÀcv: ἔσονται δὴ αἱ ZA ΠΤ XM καϑετοι ἐπὶ τὴν DU4 
xai ἐπὶ τὰς K.1 καὶ HO καὶ ΕΖ. γεγράφϑωσαν δὴ διὰ 10 
τῶν Σ T X καὶ τοῦ ΑΓ μεγίστων κύκλων τιεριφέρειαι αἱ 
AY 440 4X: δῆλον δὴ ὅτι δίχα τεμεῖ τὰ ἀπειλημμένα 

^ 7 2 

ἡμικύκλια τῶν παραλλήλων κύχλων 5 .4N. ἤχϑωσαν δὲ 

A ) ^ M -- — c". 
zat ἀπὸ τῶν O P πρὸς ὀρϑὰς ταῖς K.1 HO £v xoig τῶν 
ἡμικυκλίων ἐπεπέδοις ἢ τε ΟΨ xoi ἡ P 4^ ἔσονται δὴ 15 

e » - A m e » ! c ΕΣ nt 
αὗται ἰσαι ταῖς 25 IIT, wove ἔσονται αἱ κατὰ vag O 

, 5 or 3 

ΠΡ εὐϑείας περιφέρειαι αἱ ΣΨ καὶ T 1. ὅτι otv ἡ ΣΨ 


4. ἢ ΓΗ AB, sed in A Μ vix differt ἃ N, unde y yv S $. παρ- 
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ipsi xÀ (ergo circulus parallelus circa y» descriptus ad ipsum 
αγβδ perpendicularis est, et communis sectio est yv; nam in 
punctis y » circulorum  circumferentiae se invicem tangunt), 
et iungatur u»; iam dico circumferentiam, quae est secun- 
dum rectam £o (id est, quae basim ipsi 5o aequalem habet) 
similitudine maiorem esse quam duplam circumferentiam, 
quae in circulo 29 est secundum rectam z**). 
Intellegantur enim communes sectiones omnium. circulo- 
rum; rectae igitur o3 vz xp perpendiculares erunt ad rectas 
yOÓ xÀ n9 e; (elem. 14 propos. 19, defin. 4). lam per puncta 
0 t Xy et α describantur maximorum circulorum circumferen- 
tiae av «9 ox; apparet igitur circumferentiam ax bifariam 
secare circulorum parallelorum semicirculos eos qui maximo 
circulo αγβδ abscinduntur (Theodos. sphaer. 2, 9). Ducantur 
ab o o in semicirculorum xA 73 planis rectae oU ρα per- 
pendiculares ad rectas χὰ 99; hae igitur ipsis 5o zv aequa- 
les erunt!); ergo circumferentiae σὰ τὰ erunt secundum 
rectas 5o πρ ἢ). lam dico circumferentiam oy similitudine 
maiorem esse quam duplam τα; ergo etiam dimidiam ow, 


**) Tacite igitur scriptor haec supponit: sphaerae ac circuli «y8ó 
centrum esse u, et ἔ z o o esse puucta sectionis rectarum yp uv xÀ 
79 in plano circuli «ygd. 

1) Scilicet in circulo xov4 diametri portio £o rectà «a bifariam 
Sbecatur atque ipsum sectionis punctum circuli centrum est; ergo per- 
pendiculares $9 ov aequaliter a centro distant, itaque propter elem. 
3, 14. aequales sunt. 


***) Id est, rectae, quae circumferentias ov τὰ subtendunt, ae- 
quales erunt rectis £o 71g. 


dÀÀglog xóxlog Hu, ὁ - A, ὃ - B, χύχλος παρείλληλος S, ϑερινὸς 
παράλληλος coni. Co τὸν 1) ΓΙΑ, distinx, BS 3. καν ΓΝ 
— τὸ ΓῚ continget enim in C, omisso ἡ PN Co, καὶ χοινὴ τομὴ ἡ ΓΝ᾽ 
ἐφαάψονται (scil. αὖ περιφέρεια) γὰρ κατὰ τὰ Γ N Hu 44. τῶν 
ΟΥ̓Χ A, disinx. ΒΒ 41.419. αἱ 4d» ΑΧ .4Y ABS, transposuit Co 
44. τῶν ΟΡ A; distinx. DS ταῖς K.1 N € ^, νῷ coniunx. DS, HG 
corr. Hu 15. ἡ te OT ABS, corr. Co δὴ Hu pro δὲ (quae erunt 
aequales Co: 17. Z4 Co utroque loco pro CI χαὶ T1, χαὶ ΤΩ 
coni. Hu, ac similiter posthac 
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περιφέρεια τῆς T4 ττεριφερείας μείζων ἐστὶν ἢ διτιλῆ 
ὁμοιότητι [τῆς T ΑἹ: ὅτι ἄρα καὶ ἡμίσεια ἡ ΕΣ περιφέ- 
ρειᾳ τῆς TC, περιφερείας μείζων ἐστὶν ὁμοιότητι ἢ διπλα- 
σίων. καὶ ἔστιν ἡ μὲν XC τῇ YX ἡμοία, ἡ δὲ TC, τῇ 
ΦΧ [ἡ δὲ YX τῆς TC, μείζων): ὁμοιότητι ἄρα ἡ YX πε-5 
ριφέρεια τῆς ΦΧ μείζων ἐσεὶν [ὁμοιότητι) ἢ διπλασίων. 





ἔστιν δέ, ἐπείπερ ἴση ἐστὶν ἡ ST τῇ TX περιφερείᾳ, καὶ 

διὰ τοῦ πόλου καὶ τῶν T X σημείων μέγιστοι κύκλοι γε- 

γραμμένοι εἰσίν" τοῦτο γὰρ ἐν τοῖς σφραιρικοῖς ἀποδέδεικται. 
126 vU. Καὶ τὸ παραλειφϑὲν δὲ εἰς τὸ ιβ΄ καὶ ιγ΄. 10 

Τῶν ἐν τῷ μετὰ τὸν xagxivov ἡμικυκλίῳ περιφερειῶν 
ἡ τυχοῦσα τιεριφέρεια ἐν πλείονι χρόνῳ ἀνατέλλει ἢ δύνει, 
τῶν δὲ ἐν τῷ λοιπῷ ἡμικυκλίῳ, 0 ἐστιν μετὰ τὸν αἰγό- 
χερω, ἡ τυχοῦσα ἐν πλείονι χρόνῳ δύνει ἢ ἀνατέλλει. 

Ἔστω γὰρ ἐν σφαίρᾳ ὁρίζων ὁ ABI, ζῳδιακοῦ δὲ τὸ 15 
μετὰ τὸν καρκίνον ἡμικύχλιον ἐν τῷ φανερῷ ἡμισφαιρίῳ 
A4Z 'ἴτὸ 4 ἄρα καρκίνου Ο ἡγούμενον τοῦ ἡμικυχλίου 
ἐπὶ τῇ δύσει), καὶ ἔστω ϑερινοῦ τροπικοῦ τὸ ὑπὲρ γὴν 
τμῆμα τὸ ΑῊΗΓ, καὶ ἀφῃρήσθω τις τοῦ ζῳδιακοῦ περι- 
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id est circumferentiam gg, similitudine maiorem quam zc a, 
id est quam duplam τῷ. Atque est 

0G c tX, et 

1C, — gx; dico igitur similitudine esse 

vy 2» 29y. 
Est vero; quoniam ex hypothesi circumferentiae ov vy aequa- 
les, et per polum et puncta τ y maximi circuli descripti sunt; 
hoc enim in Theodosii sphaericis (2, 6) demonstratum est?j. 

LIX. lam sequitur ilud quod praetermissum esse dixi- 
mus ad theoremata XII et XIII demonstranda (supra p. 604. 
603). 

Cireumferentiarum, quae sunt in semicirculo post can- 
crum, quaelibet maiore tempore oritur quam occidit, earum 
autem, quae sunt in altero serhicirculo, id est post capricor- 
num, quaelibet maiore tempore occidit quam oritur. 

Sit enim in sphaera horizon afly, et in aperto hemi- 
sphaerio zodiaci semicirculus, qui post cancrum est, αὖζ (ergo 
α cancri principium est praecedens semicirculum in occasu), 
et sit aestivi tropici portio super terram αἢγ, et abscindatur 
quaedam zodiaci circumferentia de"); dico circumferentiam 
δὲ maiore tempore oriri quam occidere !). 


2) Conf. supra propos. 24. Ceterum recte Commandinus adnotat 
a scriptore huius loci analyticam demonstrandi formam adhibitam esse. 

*) Hoc loco scriptor tacite supponit punctum d inter « & positum 
esse, quemadmodum ex figura perspicitur. 

4) Figuram delineavimus similem ei quae antiquitus tradita est. 
Conferatur tamen illa quoque forma quam Commandinus finxit. 


4. ἢ διπλὴ Super vs. add. A! 2. τῆς T A4 del. Hu auctore Co 


Prop. 
61 


T.4 ὅτι ἄρα A? in rasura ἡ sZ Hu pro ἡ cT 3. τῆς TG Hu 
auctore Co pro τῆς 4G, 5. ἡ dà — μείζων del. Co 6. ὁμοιότητι 
del. Hu auctore Co 8. τῶν TX A, distinx. BS 40. v9?" add. 
B(S) παραληφϑὲν S ÍB xai ff A, dodéxerov xci τρισκαιδέ- ' 


χατον BS 45. ζωιδιακοῦ À, ζωδιαχοῦ BS, item vs. 49 et p. 638, 47 
17. Ὁ ABS, ἀρχὴ coll. cap. 129 med., vel doxrixó» coll. cap. 124 coni. 
Hu, "videtur nota illa O significare principium signi, quemadmodum et 
in omnibus tabulis apud Latinos" Co ἡγουμένου ABS, corr. Co 
49. τὸ ΗΓ Hu pro τὸ 4H 
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φέρεια ἡ Ed: λέγω 1 ὅτι b. .1Ε ἐν τιλείονε χρόνῳ ἀνατέλλει 
ἢ) δύνει. 


121 Γεγράφϑωσαν γὰρ διὰ τῶν “ E παράλληλοι κύκλοι οἱ 
Β4. NOEK: [γίνεται ἄρα μείζων ἢ ὁμοία ἡ μὲν 4.4 
τῆς ΣΕ, ἡ δὲ ΕΝ τῆς ./|B]: προανατέλλει ἄρα τὸ .1 ἡγού- ὃ 
μενον τοῦ E ἑπομένου, ἀρξάμενον ἀπὸ τοῦ 1, τοῦ E ἀρ- 
ξαμένου ἀπὸ τοῦ 2, ὥστε μείζων ἐστὶν ἢ ὁμοία ἡ 4/71 τῆς 
EX, ὅτι καὶ ὃ χρόνος ἐστὶν μείζων [τιροανατέλλει, καὶ ὅτι 
τὸ 4 τοῦ E προδύνει κατὰ τὸ B ἀρξάμενον ἀπὸ τοῦ 4 
καὶ τὸ E δύνει κατὰ τὸ Ν ἀρξάμενον ἀπὸ τοῦ E: ἐλάσσων 10 
yap ἐστιν ὁ χρόνος τοῦ .1 ἢ τοῦ E|: ὥστε ἐλάσσων ἐστὶν 
ἢ ὁμοία ἡ B4 τῆς ΕΝ. γεγράφϑωσαν δὴ διὰ τῶν B 4 
μέγιστοι κύκλοι ἐφαπτόμενοι τοῦ ΑῊΗΓΙΓ οἱ OBM KAAH- 
? ἄρα 4E περιφέρεια ἀνατελεῖ μὲν ϑέσιν ἔχουσα τὴν ΚΑΊ, 
ὅταν τὸ K τὴν KZ πιεριφέρειαν διέλϑῃ, δύσεται δὲ ϑέσιν 15 
ἔχουσα τὴν ΒΘ, ὅταν τὸ Θ τὴν ΘΝ πιεριφέρειαν διέλϑῃ 
(καὶ γὰρ at ϑέσεις εἰσὶν τοῦ αὐτοῦ κύκλου τοῦ ζῳδιακχκοῦ 
αἱ Α24Ε MBO H.AAK, μεταξὺ ὁμοίας ττεριφερείας ἔχουσαι 
τάς T€ ΑΗ 4.1 ΕΚ καὶ τὰς 143 B.4 ΘΕ’ ὥστε μείζων 
ἐστὶν ἢ ὁμοία 7; μὲν 4.1 τῆς ΕΣ, ἡ δὲ EN τῆς Β.1, ὡς 20 
καὶ ἐδείχϑη). ἔτι τε ἴσαι εἰσὶν αἱ HK 4E MO (ἑκατέρα 
γὰρ τῶν MO HK ἴση ἐστὶν τῇ .4E:, ὥστε καὶ ἐφαρμόζει - 
καὶ ἅμα τὰ K 4 H ἐπὶ τὰ E 4 .4' ἥξει. ὁμοίως καὶ τὰ 
E 4 4 ἐπὶ τὰ O B M ἥξει [ἴσαι γάρ εἰσιν καὶ αἱ ΚΑ 


8. τῶν 4E A, distinx. ΒΒ 8. 4. οἱ B4 .10 EK ABS, corr. Co 
4. δ. γίνεται — τῆς 4B interpolatori tribuit Hu — 6. 7. τὸ δὲ E ἀρξά- 
μένον ABS, corr. Hu 8. προανκτέλλει — 44. τοῦ E interpolatori 
tribuit Hu — 10. post ἀπὸ τοῦ E add. φανερὸν Hu. 12. τῶν B.4 A, 
. distinx. BS 43. rou .1IIT Hu pro τοῦ .1H οἱ 98u B, οἱ ΘΑ 
A*S 44. ἀνατέλλει ABS, corr. Hu 47. x«l yap — 94. ἥξει forsi- 
tan ab eodem interpolatore, qui absurda illa ἴσαι γάρ elc. scripsil, ad- 


dita sint 48. HAK Co pro ΠΚΑ͂ 33. χαὶ (ante ὥμα) Hu pro 
ἔτι τὰ Κι 11 AB, distinx. 5 τὰ E /.4 Δ, distinx. BS, item proximo 
vs. 24. τὰ GBM A^, distinx. BS ἅμα ante ἥξει add. B ἴσαι 


γάρ — p. 680, 4. περιφ ρείας interpolalori tribuit Hu 
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Describantur enim per ὃ e paralleli circuli 804 »36ox, 
ergo punctum ὃ, praecedens ipsum e, quod sequitur, et in- 
cipiens ab ἃ, prius oritur quam e, quod a c incipit; itaque 





circeumferentia ÓÀ similitudine maior est quam &e9, quoniam 
etiam tempus maius est?). Ergo circumferentia βδ᾽ similitu- 
dine minor est quam ve. lam per puncta β 4 describantur 
maximi circuli 984 κλη, circulum erny tangentes?) ; ergo cir- 
cumferentia de, positionem Ax habens, orietur.eo tempore quo 
punctum x cireumferentiam xc percurret, eademque, posi- 
tionem 39 babens, occidet eo tempore quo 9 circumferentiam 
29v percurret (etenim ade μβϑ ηλκ positiones sunt eiusdem 
circuli, scilicet zodiaci, quae propter Theodosii sphaer. 2, 15 
inter se similes cireumferentias habent, scilicet o — δ — δα, 
et μα “ Bà — 9e; itaque similitudine maior est δὰ quam eo, 
et r£ quam fj, ut iam demonstravimus). Atque aequales 
sunt yx «€ u9 (nam et μϑ et nz ipsi ae aequalis est); ita- 
que eliam inter se congruunt, eodemque momento x ad ε, 


2) Provocat igitur scriptor ad Autolyci de sphaera quae movetur 
propositionem 3: ᾿Πὰν σφαῖρα στρέφηται ὑμαλῶς περὶ τὸν ἑαυτῆς ἄξονα, 
&c ἐν ἴσῳ χρόνῳ περιφερείας διεξέρχεται σημεῖά tire τῶν παραλλήλων 
κύχλων xa9' ὧν φέρεται, αὗται ὅμοιαί εἶσιν. 

8) Nimirum «xy tropicus hiemalis est, quem 2zodiacus in tribus 
deinceps positionibus gàx adc u85 tangere dicitur, id quod paulo post 
sive ipse. Pappus sive interpolator quidam paucis significat, 
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ΕΔ OB, ὥστε ἐφαρμόζειν τὰς ΚΙ Ε4 ΘΒ περιφερείας). 
λέγω ὅτι μείζων ἐστὶν $ ΚΟ περιφέρεια τῆς NO περι- 
φερείας. 





128 Ἐπεὶ γὰρ ὁμοία ἡ μὲν 4.1 τῇ EK, ἡ δὲ 4B τῇ ΕΘ, 
ἔσται καὶ ὕλη 3 AB ὅλῃ τῇ ΘΚ ὁμοία. ἢ δὲ ..18 τῆς 
ΣΝ μείζων ἐστὶν ἢ ὁμοία" καὶ ) OK ἄρα τῆς ΝΣ μείξων 
ἐστὶν ἢ ὁμοία. καὶ εἰσὶ τοῦ αὐτοῦ κύκλου" μείζων ἄρα 
ἡ ΚΘ τῆς ΝΣ. κοινὴ ἀφῃρήσθω ἣ ΘΣ- λοιπὴ ἄρα μεί- 
ζων ἐστὶν ἡ ΚΣ [ὃ ἀνατολιχὴὸς τῆς 4E περιφερείας τοῦ 
δυτιχοῦ χρόνου] τῆς ON. καὶ ἐπεὶ διὰ τὸ ια΄ Εὐνλείδου 10 
φαινομένων [ἐν ᾧ χρόνῳ] αἱ ἴσαι περιφέρειαι κατὰ διάμε- 
τρον οὖσαι ἐν ᾧ χρόνῳ ἡἣ ἑτέρα ἀνατέλλει ἡ ἑτέρα δύνει, 
xai ἐν ᾧ χρόνῳ ἡ ἑτέρα δύνει ἡ ἑτέρα ἀνατέλλει, τῇ 4Ε 
ἄρα ἡ ἴση περιφέρεια κατὰ διάμετρον λαμβάνεται ἐν TQ 
ἑτέρῳ ἡμικυκλίῳ τῷ ἀπὸ αἰγόκερω Ο, καὶ δειχϑήσεται. ὅτι 15 
ἐν πλείονε χρόνῳ δύνει 1 ἢ ἀνατέλλει [ὁ γὰρ χρόνος τοῦ ἕτέ- 
ρου ἡμικυκλίου τῆς ἀνατολῆς μείζων ἐστὶν ἢ ὁ τῆς δύυσεωςΐ. 

129 t. Τῶν αὐτῶν ὑποκχειμένων ἐπὲ τῆς δευτέρας πτώ- 
σεως τοῦ ϑεωρήματος τοῦ μετὰ τὸν αἰγόκερω ἡμικυχλίου 
ὑπὲρ γῆν τὸ .J4EZ, καὶ ἀφῃρήσϑω τις τυχοῦσα περιφέρεια 20 
ἡ 4E: λέγω ὅτι ἡ 4E ἐν πλείονι χρόνῳ δύνει ἢ ἀνατέλλει. 


4. τὰς ΚΩῈ 40B ABS, distinx. (σὺ δὅ. δὲ 3.3.8 A? pro δὲ «B 


LIBER Vi. PROPOS. 61. 631 


À ad δι, ἡ ad α pervenient*). Similiter etiam & ad 3, à ad 
B, α ad μ simul pervenient. Dico circumferentiam ox ma- 
iorem esse quam »39. 

Quoniam enim δὰ ipsi ex, et 8ó ipsi 3ὲ similis est, erit 
igilur tota BÀ toti 9x similis. Sed βὰ similitudine maior est 
quam »g""); ergo etiam 3x similitudine maíor est quam »o. 
Et sunt eiusdem circuli portiones; ergo 9x maior esl quam »o. 
Communis auferatur 9o; restat igitur ox maior quam »39 [id 
est, tempus quo δὲ oritur maius est tempore quo eadem oc- 
cidit]. Et quia propter /heorema Xl Euclidis phaenomenon 
ex aequalibus et secundum diametrum oppositis zodiaci cir- 
cumferentiis quo tempore una oritur altera occidit, οἱ quo 
tempore una occidit altera oritur, circumferentia igitur ipsi 
δὲ aequalis ac secundum diametrum opposita sumitur in al- 
tero semicirculo qui a capricorno principium habet, eaque 
maiore tempore occidere quam oriri demonstrabitur. 

LX. lisdem suppositis sit in altero theorematis casu se- 
micirculi qui est post capricornum porlio supra terram aei, 
et abscindatur quaelibet cireumferentia δὲ; dico cireumferen- 
tiam δὲ maiore tempore occidere quam oriri. 


4) Accuratius sic fere scribendum erat: "ac propter Theodosii 
sphaer. 2, 43 est yÀ — ad — ufi, οἱ ἀχ — δὲ — f12;, itaque ηλχ «de 
HB2 inter se congruent" elc. 


**) Theodosii sphaer. 2, 20 citat Commandinus ; at nobis aut figu- 
rae delineatio aut Graeca verba corrupta esse videntur. 


5. 6. τῆι CN AB, τῇ "G S, corr. Hw auctore Co 7. μείζων S, M 
AB!, ἡ B? 9. 40. ὁ ἀνατολιχὸς — χρόνου interpolatori tribuit Hu 
'rectius eadem ponebantur post τῆς 8N) 40. διὰ ro Hu pro τοῦ 
74 À, ια΄ B, ἑνδεχάτου S 44. ἐν e χρόνῳ del. Hu, τοῦ τῶν ζῳδίων 
κύχλου secundum Euclidem coni. Co 44. 42. αἱ — οὐσαι) τῶν ἴσων 
τε xa) ἀπεναντίον περιφερειῶν Eucl. 13. χαὶ ἐν ᾧ χρόνῳ) ἐν o δὲ 
Euc!. 42. 418. ἑτέρα ἀνατέλλει — δύνει. (ante ἡ ἑτέρα) add. A? in 
marg. (BS) 43. τῇ Hu auctore Co pro τῆς 45. Ὁ ABS, om. Co, 
ἀρξαμένῳ vel ἀρχτιχῷ coll. cap. 427 et 424 coni. Hu. 46. 17. ὁ γὰρ 
— δϑύσεως interpolatori tribuit Hu 47. ἤ BS, om. A 48. E?" add. 
BiS) 20. γῆν B Paris. 2368, τὴν Αἴ, γὴν A?S 


092 ΠΑΠΠΟΥ ZYNATOTHX C. 


Κατεσχευάσϑω γὰρ τὰ αὐτά. ἐπεὶ ovv τὸ 4 ἀρχή 
ἐστιν καρκίνου ἑπύμενον τῷ ἡμιχυχλίῳ, καὶ τὸ Z ἡγού- 
,* » ) , » » 4 4 4 ᾿ 
μενον αἰγύκερω ἀρχή, ἔστιν ἄρα τὸ Ζ δυτικὸν καὶ τὸ 4, 
ἀνατηολιχόν: ἣ 4E ἄρα ἀνατέλλει μὲν ϑέσιν ἔχουσα τὴν 
ΒΘ, ὅταν τὸ Θ τὴν NO διέλϑῃ [ὥστε καὶ ἀνατέλλει τὸ 45 
ἑπόμενον τῇ 4E περιφερείᾳ, ὃν τρόπον πρὸς τῇ ἀνατολῇ 
κατὰ τὸ B, καὶ τοῦ E ἡγουμένου ὄντος ὑπὲρ γῆν κατὰ τὸ 
. 3 M ^v ^w 
Ὁ, ὅταν τὴν ON περιφέρειαν διέλθῃ ἀπὸ τῆς ἀνατολῆς 
v / 4 3t 4 ' M A 
τοῦ N], δύνει δὲ ϑέσιν ἔχουσα τὴν Κι, ὅταν τὸ K τὴν 
ΚΣ διέλθῃ [ὥστε καὶ ἔδυνεν τὸ E ἡγούμενον τῆς AE 6-10 
ριφερείας προδυνούσης τῆς ΚΣ περιφερείας τοῦ 4 ἕπο- 
P a ^w e. A 
μένου ovrog xarà τῆς δύσεως τοῦ 21]. καὶ ἐδείχϑη πρό- 
€ v EC ^ ^ et € , € , * 
τερον ἡ SK τῆς NO μείζων, ὥστε ὃ χρόνος ὁ δυτικός ἐστιν 
[1^ ὟΑ € 3 4 “-- , c ^ τ' 
μείζων ἢ 0 ἀνατολιχὺς τὴς Ez περιφερείας, ὁ τῆς ΣΚ 
τῆς ON. 15 
180 λλὰ ταῦτα μὲν ἱκανὰ τοῦ συντάγματος Εὐκλείδου 
τῶν φαινομένων μόνον ἕνεχεν, ὅτι δὲ τὰ περὶ τὰς ἀνατο- 
λὰς καὶ δύσεις τῶν τοῦ ζῳδιακοῦ δωδεκατημορίων ἀτελῇ 
3 - 
χαϑέστηχεν, οἶμαι xal αὐτόν σε ur ἀγνοεῖν. ἕχαστα δὲ 
τούτων ἀπαραλείπτως ἔνεστί σοι χαὶ ῥᾳδίως ἐντυγχάνοντι 20 
τοῖς ὑπὸ τοῦ Πτολεμαίου πεπραγματευμένοις περὶ τούτων 
συντάγμασιν ἐπιγινώσκειν. 


» 
w 


3. ἑπόμενομν, eraso s, A, corr. BS τοῦ ἡμιχυχλίου ABS, corr. 
Hu auctore Co 5. ὥστε — 9. τοῦ N interpolatori tribuit Hu 
5. 6. τοῦ 4 ἑπομένου coni. Co 8. ὅταν add. Hu auctore Co 
9. ἔχουσα Hu pro ἔχον 40. ὥστε — 19. τοῦ 4 interpolatori tribuit 
Hu 410. τὸ E ἡγούμενον) ἡγουμένης ABS, τοῦ E ἡγουμένου coni. Co, 
corr. Hu — 12. ὄντος πρὸς τὴ δύσει xar& τὸ ΔΑ coni. Co 48. ζωι- 
διαχοῦ ΔΑ, ζωδιαχοῦ ΒΞ δωδεχάτη μορίων Α, coniunx. B (ϑωδεχατη- 
μορίου S) 40. x«i add. Hu auctore Co 22. post ἐπιγινώσχειν 
add. παπποῦ ἀαλεξανδρὲ συναγωγῆς πὲ ἔχει de των ενῖ μιχρῶι αστρο- 
vouovutro ϑεωρημαῖ απόρων Avatic Α3 (τέλος τοῦ ςοῦ τῆς συναγωγῆς 
παπποῦ τοῦ ἀλεξανδρέως B, τέλος τοῦ ἕχτου τῶν συναγωγῶν Πάππου Sj 
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ipsi xÀ (ergo circulus parallelus circa y» descriptus ad ipsum 
αγβδ perpendicularis est, e£ communis sectio est yv; nam in 
punctis γ » circulorum circumferentiae se invicem tangunt), 
et iungatur ur»; iam dico circumferentiam, quae est secun- 
dum rectam £o (id est, quae basim ipsi 5o aequalem habet) 
similitudine maiorem esse quam duplam circumferentiam, 
quae in circulo 29 est secundum rectam z^. 
Intellegantur enim communes sectiones omnium. circulo- 
rum; rectae igitur o3 zz yu perpendiculares erunt ad rectas 
γὸ xÀ ηϑ eG (elem. 14 propos. 19, defin. 4). lam per puncta 
0 t X et « describantur maximorum circulorum circumferen- 
tiae av «ag «xy; apparet igitur circumferentiam ex bifariam 
secare circulorum parallelorum semicirculos eos qui maximo 
circulo αγβ abscinduntur (Theodos. sphaer. 2, 9). Ducantur 
ab o g in semicirculorum xA 59 planis rectae ot ρα per- 
pendiculares ad rectas χὰ 79; hae igitur ipsis 5o zv aequa- 
les erunt!); ergo circumferentiae gy τὰ erunt secundum 
rectas 5o z:9"**). Iam dico circumferentiam σὰν similitudine 
maiorem esse quam duplam τα; ergo etiam dimidiam ow, 


**) Tacite igitur scriptor haec supponit: sphaerae ac circuli «yd 
centrum esse 4, et & z o o esse puncta sectionis rectarum yu uv χὰ 
59 in plano circuli αγβὅ. 

1) Scilicet in circulo xav4A diametri portio £o rectá «pu bifariam 
Sbcatur atque ipsum sectionis punctum circuli centrum est; ergo per- 
pendiculares ἔσ oy aequaliter a centro distant, itaque propter elem. 
3, 14 aequales sunt. 


***! Id est, rectae, quae circumferentias Gv τὰ subtendunt, ae- 
quales erunt rectis £o 7rg. 


ἀλληλος κύχλος Hu, ὁ - A, Ó - B, χύκλος παράλληλος S, ϑερινὸς 
παράλληλος coni. Co τὸν 4) F4. À, dislinx. BS 3. «*» ΓΝ 
— τὸ ΓῚ conlingel enim in C, omisso ἡ PN Co, καὶ χοινὴ τομὴ ἡ FN: 
&qayovrei (scil. αὖ περιφέρειαι! γὰρ κατὰ τὰ DN Hu 44. τῶν 
CTX A4, distinx. BS 44. 43. of Hd ΑΧ ΑὙ . ABS, transposuit Co 
44. τῶν OP A, distinx. DS ταῖς Κι ΝΩ A, rà coniunx. DS, HO 
corr. Hu 15. ἡ re OT ABS, corr. Co δὴ Hu pro δὲ (quae erunt 
aequales Co) 17. 2 Co utroque loco pro CI καὶ T 1; καὶ ΤΩ 
coni. Hu, ac similiter posthac 





626 ΠΑΠΠΟΥ͂ ZYNATOTHZ c. 


περιφέρεια τῆς T4 περιφερείας μείζων ἐστὶν ἢ διτιλῆ 
ὁμοιότητι [τῆς Τ Α" ὅτι ἄρα καὶ ἡμίσεια ἡ ΕΣ περιφέ- 
ρειᾳ τῆς TC, περιφερείας μείζων ἐστὲν ὁμοιῴύτητε ἢ διπλα- 
σίων. xci ἔστιν ἡ μὲν XC τῇ YX ὁμοία, ἡ δὲ TC, τῇ 
ΦΧ [ἡ δὲ YX τῆς TC, μείζων)" ὁμοιότητι ἄρα ἡ ΥΧ πε-5 
ριφέρεια τῆς ΦΧ μείζων ἐστὶν [ὁμοιότητι) ἢ διπλᾳσέωγ. 





y 


ἔστιν δέ, ἐπείπερ ἴση ἐστὶν ἡ ST τῇ TX περιφερείᾳ, xai 

διὰ τοῦ πόλου καὶ τῶν T X σημείων μέγιστοι, κύκλοι γε- 

γραμμένοι εἰσίν - τοῦτο γὰρ ἐν τοῖς σφαιρικοῖς ἀποδέδεικται. 
126 vU. Καὶ τὸ παραλειφϑὲν δὲ εἰς τὸ if xai ιγ΄. 10 

Τῶν ἐν τῷ μετὰ τὸν καρκίνον ἡμικυχλίῳ ττεριφερειῶν 
ἡ τυχοῦσα περιφέρεια ἐν πλείονι χρόνῳ ἀνατέλλει ἢ δύνει, 
τῶν δὲ ἐν τῷ λοιπῷ ἡμιχυχλίῳ, 6 ἐστιν μετὰ τὸν αἰγό- 
χερω, ἢ τυχοῦσα ἐν πιλείονι χρύνῳ δύνει ἢ ἀνατέλλει. 

Ἔστω γὰρ ἐν σῳαίρᾳ ὁρίζων ὁ BI, ζῳδιακοῦ δὲ τὸ 15 
μετὰ τὸν καρκίνον ἡμικύκλιον ἐν τῷ φανερῷ ἡμισφαιρίῳ 
AZ τὸ d ἄρα καρχίνου O ἡγούμενον τοῦ ἡμικυχλίου 
ἐπὶ τῇ δύσει;, καὶ ἔστω ϑερινοῦ τροπιχοῦ τὸ ὑπὲρ γῆν 
τμῆμα τὸ J4HT, καὶ ἀφῃρήσθω τις τοῦ ζῳδιακοῦ περι- 


LIBER VI. PROPOS. 64. 627 


id est circumferentiam og, similitudine maiorem quam τ α, 
id est quam duplam zC. Atque est 

0G ^ vy, et 

τὸ, — gx; dico igitur similitudine esse 

vx » 2gy. 
Est vero; quoniam ec hypothesi circumferentiae σὲ cy aequa- 
les, et per polum et puncta τ y maximi circuli descripti sunt ; 
hoc enim in Theodosii sphaericis (2, 6) demonstratum est?). 

LIX. lam sequitur illud quod praetermissum esse diüri- 
mus ad theoremata XII et XIII demonstranda (supra p. 604. 
603). 

Circumferenüarum, quae sunt in semicirculo post can- P 
crum, quaelibet maiore tempore oritur quam occidit, earum 
autem, quae sunt in altero serhicirculo, id est post capricor- 
num, quaelibet maiore tempore occidit quam oritur. 

Sit enim in sphaera horizon afly, et in aperto hemi- 
sphaerio zodiaci semicirculus, qui post cancrum est, αὖξ (ergo 
& cancri principium est praecedens semicirculum in occasu), 
et sit aestivi tropici portio super terram «my, et abscindatur 
quaedam zodiaci circumferentia de"); dico circumferentiam 
δὲ maiore tempore oriri quam occidere !). 


2) Conf. supra propos. 21. Ceterum recte Commandinus adnotat 
a scriptore buius loci analyticam demonstrandi formam adhibitam esse. 

*) Hoc loco scriptor tacite supponit punctum d inter ἃ & positum 
esse, quemadmodum ex figura perspicitur. 

4) Figuram delineavimus similem ei quae antiquitus tradita est. 
Conferatur tamen illa quoque forma quam Commandinus finxit. 


4. ἢ διπλῆ super vs. add. A! 2. τῆς T A del. Hu auctore Co 


ΤΙ ὅτι ἄρα A? in rasura ἡ zX Hu pro ἡ sT 3. τῆς ΤῸ Hu 
auctore Co pro τῆς 4G 5. ; δὲ — μείζων del. Co 8. ὁμοιότητι 
del. Hu auctore Co 8. τῶν T'X A, distinx. BS 40. v9?" add. 
B(S) παραληφϑὲν S ÍB xai ff A, δωδέκατον xci τρισκαιδέ- " 


χκατον BS 45. ζωιδιαχοῦ À, ζωδιαχκοῦ BS, item vs. 49 et p. 628, 47 
17. Ὁ ABS, ἀρχὴ coll. cap. 449 med., vel doxrixóv coll. cap. 121 coni. 
Hu, "videtur nota illa O significare principium signi, quemadmodum et 
in omnibus tabulis apud Latinos" Co ἡγουμένου ABS, corr. Co 
19. τὸ .4HT^ Hu pro τὸ 4H 


628 ΠΑΠΠΟΥ͂ XYNATO9THZ c. 


φέρεια ἡ ΕΔ λέγω ὅτι t AE ἐν τιλείονε χρόνῳ ἀνατέλλει 
/ . 
ἢ δύνει. 


127 Γεγράφϑωσαν yàg διὰ τῶν .f E παράλληλοι κύκλοι oi 
Β4. NOEK: «γίνεται ἄρα μείξων ἢ ὁμοία 5 μὲν 4.1 
τῆς ΣΕ, ἡ δὲ ΕΝ τῆς .18Β]" προανατέλλει ἄρα 10 .1 ἡγοίύ- 5 
μενον τοῦ E ἑπομένου, ἀρξάμενον ἀπὸ τοῦ 71, τοῦ E ἀρ- 
ξαμένου ἀπὸ τοῦ Σ, ὥστε μείζων ἐστὶν ἢ ὁμοία ἡ 171 τῆς 
ΕΣ, ὅτι καὶ ὃ χρόνος ἐστὲν μείζων [προανατέλλει, καὶ ὅτι 
τὸ .4 τοῦ E προδύνει κατὰ τὸ B ἀρξάμενον ἀπὸ vob 4 
καὶ τὸ E δύνει κατὰ τὸ Ν ἀρξάμενον ἀπὸ τοῦ E: ἐλάσσων 10 
γάρ ἐστιν Ó χρόνος τοῦ .1 ἢ τοῦ E]: ὥστε ἐλάσσων ἐστὶν 
ἢ ὁμοία 5 B4 τῆς ΕΝ. γεγράφϑωσαν δὴ διὰ τῶν B 4 
μέγιστοι κύκλοι ἐφαπτόμενοι τοῦ ΑῊΓ οἱ OBM ΚΗ: 
? ἄρα 4E περιφέρεια ἀνατελεῖ μὲν ϑέσιν ἔχουσα τὴν K.t, 
ὅταν τὸ K τὴν ΚΣ περιφέρειαν διέλϑῃ, δύσεται δὲ ϑέσιν 15 
ἔχουσα τὴν ΒΘ, ὅταν τὸ O τὴν ON πιεριφέρειαν διέλϑῃ 
(καὶ γὰρ αἱ ϑέσεις εἰσὶν τοῦ αὐτοῦ κύχλου τοῦ ζῳδιακοῦ 
αἱ ΑΕ IMBO ΗΚ, μεταξὺ ὁμοίας ττεριφερείας ἔχουσαι 
vag τε ΑΗ 4.1 EK καὶ τὰς H4 Β.1 ΘΕ ὥστε μείζων 
ἐστὲν ἢ ὁμοία ἡ μὲν 4.14 τῆς ΕΣ, ἡ δὲ EN τῆς Β.1, ὡς 30 
καὶ ἐδείχϑη). ἔτι τε ἴσαι εἰσὶν αἱ ΗΚ 4E MO (ἑκατέρα 
γὰρ τῶν MO HK ἴση ἐστὶν τῇ .4E;, ὥστε καὶ ἐφαρμόζει - 
καὶ ἅμα τὰ Καὶ 1 H ἐπὶ τὰ E 4 .4 ἥξει. ὁμοίως καὶ τὰ 
E 4 .4 ἐπὶ τὰ O B M ἥξει [ἴσαι γάρ εἶσιν καὶ αἱ K.4 


8. τῶν 411 A, distinx. BS 3. 4. οἱ B.1 46 EK ABS, corr. Co 
ἃ, 5. γένεται — τῆς .11} inlerpolatori tribuit Hu 6. 7. τὸ δὲ E ἀρξώ- 
μένον ABS, corr. Hu 8. προκχιακτέλλει — 44. τοῦ E interpolatori 
tribuit Hu 40. post ἀπὸ τοῦ E add. φανερὸν Hu 44. τῶν B.f ^, 
. distinx. BS 43. τοῦ 1ΠΓ Hu pro τοῦ 11 οἱ 9gu B, οἱ ΘΑ 
A'S 44. ἀνατέλλει ABS, corr. Hu 47. x«l yap — 34. ἥξει forsi- 
tan ab eodem interpolatore, qui absurda illa ἔσαι γάρ clc. scripsit, ad- 








dila sint 48. H.AK Co pro. HK.4 33. χαὶ (ante &u«) Hu pro 
ἔτι τὰ ΚΑ. 11 AB, distinx. 5 τὰ E./.4 A, distinx. BS, ilem proximo 
vs. 235. τὰ GBM ^, distinx, BS ἅμα ante ἥξει add. B ἴσαι 


γάρ — p. 680, 1. περιῳ ἐρείας interpolalori tribuit. Hu 


LIBER VI. PROPOS. 61. 629 


Describantur enim per ὃ s paralleli circuli 804 »3eox, 
ergo punctum δι, praecedens ipsum e, quod sequitur, et in- 
cipiens ab ἃ, prius oritur quam e, quod a c incipit; itaque 





cireumferentia δὰ similitudine maior est quam ε΄, quoniam 
etiam tempus maius est?). Ergo circumferentia 80 similitu- 
dine minor est quam ve. lam per puncta β À describantur 
maximi circuli 9/1 κλη, circulum ary tangentes?) ; ergo cir- 
cumferentia de, positionem ἀκ habens, orietur.eo tempore quo 
punctum x circumferentiam xg percurret, eademque, posi- 
tionem 83 habens, occidet eo tempore quo 9 circumferentiam 
29» percurret (etenim aóe u93. ηλκ positiones sunt eiusdem 
circuli, scilicet zodiaci, quae propter Theodosii sphaer. 2, 15 
inter se similes circeumferentias habent, scilicet am — δὰ — &x, 
et μα “ BÓ — 9e; itaque similitudine maior est δὰ quam eo, 
el re quam fjó, ut iam demonstravimus). Atque aequales 
sunt zx «& u9 (nam et με et yx ipsi ae aequalis est); ita- 
que eliam inter se congruunt, eodemque momento x ad e, 


2) Provocat igitur scriptor ad Autolyci de sphaera quae movetur 
propositionem 3: Πὰν σφαῖρα oro£q rei ὑμαλὼς περὶ τὸν ἑαυτῆς ἄξονα, 
ἃς ἐν ἴσῳ χρόνῳ περιφερείας διεξέρχεται σημεῖά riva τῶν παραλλήλων 
κύχλων xa9' ὧν φέρεται, αὗται δμοιαί εἶσιν. 

3) Nimirum «xy tropicus hiemalis est, quem zodiacus in tribus 
deinceps positionibus zgàx adc uB5? tangere dicitur, id quod paulo post 
sive ipse. Pappus sive interpolator quidam paucis significat. 


630 ΠΑΠΠΟΥ͂ ΣΥΝΑΙΏΓΗΣ ς. 


ΕΔ OB, wóre ἐφαρμόζειν τὰς ΚΙ Ed ΘΒ περιφερείας]. 
λέγω ὅτι μείζων ἐστὶν ἣ ΚΣ περιφέρεια τῆς NO περι- 
φερείας. 





128 Ἐπεὶ γὰρ ὁμοία ἡ μὲν .1.1 τῇ EK, ἡ δὲ AB τῇ EO, 
ἔσται xai ὕλη ἡ .1Β ὅλῃ τῇ ΘΚ ὁμοία. ἡ δὲ AB τῆς 
ΣΝ μείζων ἐστὶν ἢ ὁμοία: καὶ ἣ OK ἄρα τῆς NS μείζων 
&criv ἢ ὁμοία. καὶ εἰσὶ τοῦ αὐτοῦ κύκλου" μείζων ἄρα 
ἡ ΚΘ τῆς ΝΣ. κοινὴ ἀφῃρήσθω ἣ ΘΣ- λοιπὴ ἄρα μεί- 
ζων ἐστὶν ἡ ΚΙΣ [ὃ ἀνατολικὸς τῆς 4E περιφερείας τοῦ 
δυτικοῦ χρόνου] τῆς ΘΝ. καὶ ἐπεὶ διὰ τὸ ια΄ Εὐνλείδου 10 
φαινομένων [ἐν ᾧ χρόνῳ] αἱ ἴσαι περιφέρειαι κατὰ διάμε- 
τρον οὖσαι ἐν ᾧ χρόνῳ 1 ἑτέρα ἀνατέλλει ἡ ἑτέρα δύνει, 
καὶ ἐν ᾧ χρόνῳ ἡ ἑτέρα δύνει ἡ ἑτέρα ἀνατέλλει, τῇ 4E 
ἄρα ἡ ἴση περιφέρεια κατὰ διάμετρον λαμβάνεται ἐν τῷ 
ἑτέρῳ ἡμικυχλίῳ τῷ απὸ αἰγόκερω Ο, καὶ δειχϑήσεται ὅτι 15 
ἐν πλείονι χρόνῳ δύνει ἢ ἀνατέλλει [ὃ γὰρ χρόνος τοῦ ἕτέ- 
ρου ἡμικυκλίου τῆς ἀνατολῆς μείζων ἐστὲν ἢ 0 τῆς δυσεωςϊ. 

129 E. Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἐπὶ τῆς δευτέρας πτώ- 
σεως τοῦ ϑεωρήματος τοῦ μετὰ τὸν αἰγόχερω ἡμικυχλίου 
ὑπὲρ γῆν τὸ ΔΕΖ, καὶ ἀφῃρήσθω τις τυχοῦσα περιφέρεια 20 
ἡ 4E: λέγω ὅτι ἡ 4E ἐν πλείονε χρόνῳ δύνει ἢ ἀνατέλλει. 


|. τὰς K-4E. 46B ABS, distinx. Co δ. δὲ 4B. A? pro δὲ «B 
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À ad δ, ἡ ad e pervenient*). Similiter eliam ε ad 3, ὃ ad 
B, α ad μ simul pervenient. Dico circeumferentiam ox ma- 
iorem esse quam »3. 

Quoniam enim δὰ ipsi ex, et 8d ipsi 9e similis est, erit 
igitur tota BÀ toti 9x similis. Sed fX similitudine maior est 
quam »g*"); ergo etiam Jx similitudine maior est quam »o. 
Et sunt eiusdem circuli portiones ; ergo 9x maior esl quam »o. 
Communis auferatur 90; restat igitur ox maior quam »3J [id 
est, tempus quo δὲ oritur maius est tempore quo eadem oc- 
cidit]. Et quia propter /heorema Xl Euclidis phaenomenon 
ex aequalibus et secundum diametrum oppositis zodiaci cir- 
cumferentiis quo tempore una oritur altera occidit, et quo 
tempore una occidit altera oritur, circumferentia igitur ipsi 
δὲ aequalis ac secundum diametrum opposita sumitur in al- 
tero semicirculo qui a capricorno principium habet, eaque 
maiore tempore occidere quam oriri demonstrabitur. 

LX. lisdem suppositis s/£ in altero theorematis casu se- 
micirculi qui est post capricornum portio supra terram aec, 
et abscindatur quaelibet circumferentia de; dico circumferen- 
tiam de maiore tempore occidere quam oriri. 


4) Accuratius sic fere scribendum erat: "ac propter Theodosii 
sphaer. 2, 43 cst à — αὖ — pf, et 4x — δὲ — 895; itaque ηλχ αδὲ 
μβ9. inler se congruent" elc. 


**) Theodosii sphaer. 2, 20 citat Commandinus ; at nobis aut figu- 
rae delineatio aut Graeca verba corrupta esse videntur. 


—— — —— 


5. 6. τῆι CN AB, τῇ vo S, corr. Hu auctore Co 7. μείζων 8. M 
AB!, ἡ B? 9. 40. 0 ἀνατολιχὸς — χρόνου interpolatori tribuit Hu 
(rectius eadem ponebantur post τῆς 6N) 40. διὰ τὸ Hu pro τοῦ 
ÍÁ M, ia! B, ἐνδεχκάτουϑβ 44. ἐν ᾧ χρόνῳ del. Hu, τοῦ τῶν ζῳδίων 
κύχλου secundum Euclidem coni. Co 4144. 12. αἱ — ova«i] τῶν ἴσων 
τε xal ἀπεναντίον» περεφερειῶν Eucl. 48. xal ἐν ᾧ χρόνῳ) ἐν ᾧ δὲ 
Euci. 49. 48. ἑτέρα ἀνατέλλει — δύνει (ante ἡ ἑτέρα) add. A? in 
marg. (BS) 13. τῇ Hu auctore Co pro τῆς 45. O ABS, om. Co, 
ἀρξαμένῳ vel ἀρχτιχῷ coll. cap. 427 et 421 coni. Hu. 16. 47. ὁ γὰρ 
--- δύσεως interpolatori tribuit Hu — 17. ἢ BS, om. A 48. £^" add. 
B(S) 20. γῆν B Paris. 2368, τὴν A!, γὴν A?S 
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φοῖς μὲν μεγέϑει μένον δεδομένοις, τοῖς δὲ zoi ϑέσει. 
[- ἀγομένων εὐθειῶν ἐστιν διὰ δεδομένου σημείου τὰ γενό- 
μενα δεδομένα. 


5 Τῆς δ᾽ ἀποτομῆς τοῦ λόγου βιβλίων ὄντων β' πρότα- 
σίς ἔστιν μία ὑποδιῃρημένη " διὸ καὶ μέαν πρότασιν οὕτως 5 
γράφω: διὰ τοῦ δοθέντος σημείου εὐθεῖαν γραμμὴν ἀγα- 
γεῖν τέμνουσαν ἀπὸ τῶν τῇ ϑέσει δοϑεισῶν δύο εὐθειῶν 
πρὸς τοῖς ἐπ᾽ αὐτῶν δοϑεῖσι σημείοις λόγον ἐχούσας τὸν 
αὐτὸν τῷ δοϑέντι. τὰς δὲ γραφὰς διαφόρους γενέσϑαι καὶ 
πλῆϑος λαβεῖν συμβέβηκεν. ὑποδιαερέσεως γενομένης, ἕνεχα 10 
τῆς τε πρὸς ἀλλήλας ϑέσεως τῶν δεδομένων εὐϑειῶν xai 
τῶν διαφόρων τιτώσδων τοῦ δεδομένου σημδίου καὶ διὰ τὰς 
ἀναλύσεις καὶ συνϑέσεις αὐτῶν τε καὶ τῶν διορισμῶν. 

6 ἔχει γὰρ τὸ μὲν πρῶτον βιβλίον τῶν λόγου ἀποτομῆς τό- 
πους ζ', πτώσεις xÓ , διορισμοὺς δὲ ε΄, ὧν τρεῖς μέν εἶσιν 15 
μέγιστοι, δύο δὲ ἐλάχιστοι - καὶ ἔστι μέγιστος μὲν κατὰ 
τὴν τρίτην πτῶσιν τοῦ ε΄ τόπου, ἐλάχιστος δὲ κατὰ τὴν δευ- 
τέραν τοῦ ς΄ τόπου xal κατὰ τὴν αὐτὴν τοῦ ζ΄ τόπου, μέ- 
γισεοι δὲ οἱ κατὰ τὰς τετάρτας τοῦ c' καὶ τοῦ ζ΄ τόπου. 
τὸ δὲ δεύτερον βιβλίον λόγου ἀποτομῆς ἔχει τόπους ιδ΄, 2υ 
πτώσεις δὲ Éy', διορισμοὺς δὲ τοὺς ἐκ τοῦ πρώτου" ἀπά- 
yevat γὰρ ὅλον εἰς τὸ πρῶτον. 

“έμματα δὲ ἔχει τὰ λόγου ἀποτομῆς κ΄, αὐτὰ δὲ τὰ 
δύο βιβλία τῶν λόγου ἀποτομῆς ϑεωρημάτων ἐστὲν ρπα΄, 
χατὰ δὲ. Περικλέα πλειόνων ἢ τοσούτων. 25 


7 Τῆς δ᾽ ἀποτομῆς τοῦ χωρίου βιβλία μέν ἐστιν δύο, 

, Ml 3 , Lj € , , 3 
πρόβλημα δὲ κἀν τούτοις ἕν, ὑποδιαιρούμενον δίς" καὶ 
τούτων μία πρότασίς ἐστιν τὰ μὲν ἄλλα ὁμοίως ἔχουσα τῇ 
προτέρᾳ, μόνῳ δὲ τούτῳ διαφέρουσα τῷ δεῖν τὰς ἀπο- 

, " ) , δ , » ἢ , , . 
veuvouévag δύο εὐϑείας ἐν ἐχείνῃ μὲν λόγον ἐχούσας δο- 30 





$. 8. ἀγομένων --- δεδομένα del. Hu. (interpolator eas propositiones 
respexit quae in nostris editionibus sunt 92. 93. 95) 2. αγομένω: 
A(B!, διαγομένων S, ὅτι diayouérov Ha. ἔστιν om. Gregor. et Ha 

σημείου) desinit Gregor. 5. οὕτω A*BsS Ha 44. διδομένων ABV. 
corr. S 42. διδομένου ABS, corr. Ha 48. καὶ add. Ha τὴν 
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magnitudine tantum, vel etiam positione datis deinonstrantur. 
[* rectis lineis per datum punctum ductis ea quae fiunt e seg- 
mentis data sunt.] 


DE PROPORTIONIS SECTIONE LIBRI DUO. 


Duorum librorum de sectione proportionis una est pro- 
positio subdivisa; quare hanc unam propositionem sic de- 
scribo: "per datum punctum rectam lineam ducere a dua- 
bus rectis positione datis segmenta abscindentem, quae per- 
tinentia usque ad puncta in iisdem rectis data, eandem pro- 
porüonem ac quae data est habeant". Verum multas varias- 
que figuras, facta subdivisione, haec propositio babet propter 
rectarum datarum inter se positionem et diversos dati puncti 
casus, denique propter analyses synthesesque et horum ca- 
suum et determinationum. . Etenim liber primus de propor- 
tionis sectione locos babet septem, casus viginti quattuor. 
determinationes quinque, quarum tres sunt maximae, duac 
minimae; estque maxima ad tertium casum quinti loci, imi- 
nima ad secundum sexti loci et ad secundum septimi loci, 
tum maximae ad quartos casus sexti et septimi loci. Secun- 
dus autem liber de proportionis sectione habet locos quattuor- 
decim, casus sexaginta tres, determinationes easdem ac pri- 
mus liber; nam ad hunc totus refertur. 

Lemmata libri de proportionis sectione habent viginti: 
iidem duo libri de proportionis sectione continent theoremata 
CLXXXI, vel etiam plura secundum Periclem. 


DE SPATII SECTIONE LIBRI DUO. 


De spatii sectione libri quidem sunt duo, problema vero 
in his quoque unum, quod duas subdivisiones habet. Et 
una quidem horum librorum propositio superiori in ceteris 
similis est; sed hoc solum differt, quod in illa duas rectas 
abscissas effici necesse est, quae datam proportionem habe- 





αὐτὴν idem pro τῆς αὐτῆς 40. id idem pro xd 24. ἐστὶ: A*V, ἐστὶ 
p:S Ha Ge 46. γωρε «zo|rou α in marg. add. A? 
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^ 3 , J , , 
ϑέντα ποιεῖν, ἐν δὲ ταύτῃ χωρίον περιεχούσας δοϑέν. ó7- 

, MJ e 1 ^ , ^ 
ϑήσεται γὰρ οὕτως" διὰ τοῦ δοθέντος σημείου εὐϑεῖαν 
γραμμὴν ἀγαγεῖν τέμνουσαν ἀπὸ τῶν δοϑεισῶν ϑέσει δύο 
εὐθειῶν πρὸς τοῖς ἐπ᾽ αὐτῶν δοϑεῖσι σημείοις χωρίον πε- 

, » ^ , M et M] A M 3 A 
ριεχούσας (Gov τῷ δοϑέντε. xai αὕτη δὲ διὰ τὰς αὑτὰς ὃ 
^ * ) * ^ 3» - , » M M | 
S αἰτίας τὸ πλῆϑος ἔσχηχε τῶν γραφομένων. ἔχει δὲ τὸ μὲν 

; , , 3 ^ , , , , 
α᾽ βιβλίον χωρίοι ἀποτομῆς τόπους ζ΄, πτώσεις xÓ , διο- 

[4 - i] 
ρισμοὺς ζ΄, ὧν δ΄ μὲν μέγιστοι, τρεῖς δὲ ἐλάχιστοι" καὶ 
ἔστε μέγιστος μὲν κατὰ τὴν δευτέραν πτῶσιν τοῦ πρώτου 
τόπου, καὶ ὁ κατὰ τὴν πρώτην πτῶσιν τοῦ β' τόπου, καὶ τὺ 
ἡ κατὰ τὴν β' τοῦ Ó, καὶ ὃ κατὰ τὴν τρίτην τοῦ c τόπου, 

€ M 4 ^ ^ 
ἐλάχιστος δὲ ὃ κατὰ τὴν τρίτην πτῶσιν τοῦ τρίτου τόπου, 
χαὶ ὃ κατὰ τὴν Ó τοῦ Ó τόπου, καὶ ὃ κατὰ τὴν πρώτην 

-. (€ 1 1 , ’ ^ , 3 
τοῦ Exrov τόπου. τὸ δὲ δεύτερον βιβλίον τῶν χωρίου ἀπο- 
τομῆς ἔχει τόπους Ly , πτώσεις δὲ ξ΄, διορισμοὺς δὲ τοὺς 15 
éx τοῦ πρώτου ἀπάγεται γὰρ εἰς αὐτό. 

Θεωρύήματα δὲ ἔχει τὸ μὲν πρῶτον βιβλίον ur , τὸ δὲ 
δεύτερον Og. 
9) Ἑξῆς δὲ τούτοις ἀναδέδοται τῆς διωρισμένης τομῆς 
, , ’ - ’ , , 
βιβλία B', «v ὁμοίως τοῖς πρότερον μίαν πρότασιν πάρ- 20 
, L4 M] , Ml «« 27 
ἐστιν λέγειν, διεζευγμένην δὲ ταύτην᾿ τὴν δοϑεῖσαν ἀπει- 
ρον εὐθεῖαν ἕνὶ σημείῳ τεμεῖν, ὥστε τῶν ἀπολαμβανομέ- 
vOv εὐθειῶν πρὸς τοῖς ἐπ᾽ αὐτῆς δοϑεῖσι σημείοις ἤτοι 
τὸ ἀπὸ μιᾶς τετράγωνον ἢ τὸ ὑπὸ δίο ἀπολαμβανομένων 
, 3 / ’ » 3» M 
περιεχόμενον ὀρϑογώνιον δοϑέντα λόγον ἔχειν τοι πρὸς 25 
τὸ ἀπὸ μιᾶς τετράγωνον ἢ πρὸς τὸ ὑπὸ μιᾶς ἀπολαμβανο- 

, ' - 2 ’ 2 ^ δ € bl , 3 

μένης xai τῆς ἔξω δοϑείσης ἢ πρὸς τὸ ὑπὸ δύο ἀπολαμ- 


4. ἐπ᾿ Ha pro ἀπ᾽ 7. « À, πρῶτον BS 8. 4 A, τέσσαρες 
BS 10. β΄ Ha, 4 AIB), τετάρτυϑ 45. ξ΄ Ha, Z A(BS| 46. αὐ- 
rov AB Ha, corr. S 19. cap. 9 et 10 ante Halleium ediderat Wile- 
brordus Snellius in libro qui inscribitur Apollonius Batavus, Lugodini 
1608 δὲ add. Snellius ἀναδέδονται ABS, corr. Hu 26. τετρά- 
γωνον ἢ πρὸς τὸ ὑπὸ μιᾶς auctore Simsono add. Hu; his nondum re- 
ceplis prius ἀπὸ in ὑπὸ mutaverat Snellius (conf. adnot. ad Latina) 
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ant, in hac autem, quae datum rectangulum comprehendant. 
Sic enim dicetur: "per datum punctum rectam lineam du- 
cere a duabus rectis positione datis segmenta abscindentem, 
quae pertinentia usque ad puncta in iisdem rectis data rec- 
tangulum aequale dato comprehendant". Haec etiam propo- 
sitio iisdem de causis magnum figurarum numerum accepit. 
Primus liber de spatii sectione habet locos septem, casus 
viginti quattuor, determinationes septem, quarum quattuor 
maximae, tres minimae sunt. Maximae sunt ad secundum 
casum primi loci, ad primum casum secundi loci, ad secun- 
dum quarti, ad tertium sext loci; minimae ad tertium ca- 
sum tertii loci, ad quartum quarti loci, ad primum sexti loci. 
Secundus autem liber de spatii sectione habet locos tredecim, 
casus sexaginta, determinationes easdem ac primus liber, ad 
quem refertur. | 

Theoremata primus liber babet XXXXVIII, secundus 
LXXVI. 


SECTIONIS DETERMINATAE LIBRI DUO. 


Deinceps editi sunt libri duo de sectione determinata, 
quorum perinde ac superiorum una propositio, sed ea biper- 
tita, enuntiari potest hoc modo: "datam rectam infinitam in 
uno puncto secare, ut, abscissis rectis inter hoc punctum et 
puncta in eádem rectà data, vel quadratum ex una abscissa 
vel rectangulum, quod duabus abscissis continetur, datam 
proportionem vel ad quadratum ex una abscissa!) vel ad 
rectangulum, quod unà abscissà et alià extrinsecus datà, vel 
ad id, quod duabus abscissis continetur, habeat, sive ad 


4) "Vel ad quadratum ex reliqua intercepta" Simsonus (Opera quae- 
dam reliqua, Glasguae 1776) p. IX, ad quae adnotavit haec: "Hunc ca- . 
sum textui Graeco addidimus, nam sine eo essent tantum quinque pro- 
blemata in libro primo; si autem dicatur problema secundum posse in 
duo partiri prout punctum inveniendum requiritur esse inter vel extra 
duo puncta data, ut in sequentibus huius libri 1 fit, essent hoc modo 
tantum quindecim epitagmata in libro primo, Pappus autem numerat 
sexdecim. Et praeterea non verisimile est Apollonium problema hoc 
primum omisisse". Hanc Simsoni coniecturam egregie codicis scrip- 
ture, quae mutilata quidem est, sed ἀπὸ etiamnunc exhibet, confirmari 
apparet ex adnotatione ad Graeca. 
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βανομένων περιεχόμενον ὀρϑογώνιον, ἐφ᾽ ὁπότερ᾽ ἂν xor 
τῶν δοθέντων σημείων. xoci ταύτης ἅτε δὶς διεξζευγμένης 
καὶ περισχελεῖς διορισμοὺς ἐχοίσης διὰ πλειόνων y, δεῖξις 
γέγονεν ἐξ ἀνάγχης. ἰδείκνυσι δὲ ταύτην “πολλώνιος μὲν 
πάλιν ἐπὶ ψιλῶν τῶν εὐϑειῶν τριβαχώτερον πειρώμενος. ὃ 
καϑάπερ καὶ ἐπὲὶ τοῦ δευτέρου βιβλίου τῶν πρώτων στοι- 
χείων Εὐχλείδου, καὶ ταύτην πάλιν εἰσαγω;εχώτερον ἐπανα- 

10 γράφων δείξας τε καὶ εὐφυῶς διὰ τῶν ὑμιχυχλίων.. ἔχει 
δὲ τὸ μὲν πρῶτον βιβλίον προβλήματα ς΄, ἐπιτάγματα ες΄, 
διορισμοὺς ε΄, ὧν μεγίστους μὲν δ΄, ἐλάχιστον δὲ ἕνα xai 1. 
εἰσὶν μέγιστοι μὲν 0 τε κατὰ τὸ δεύτερον ἐπίταγμα vot 
δευτέρου προβλήματος καὶ ὃ χατὰ τὸ y τοῦ Ó προβλήμα- 
τος καὶ ὃ χατὰ τὸ τρίτον τοῦ ε΄ καὶ ὁ κατὰ τὸ τρέτον τοῦ 
ἔχτου, ἐλάχιστος 08 ὃ κατὰ τὸ τρίτον ἐπίταγμα τοῦ τρίτου 
προβλήματος. τὸ δὲ δεύτερον διωρισμένης τομῆς ἔχει προ-- 15 
βλήματα τρία, ἐπιτάγματα 9', διορισμοὺς γ' - ὧν εἰσιν ἐλά- 

ΣΝ AED - ; voc . 
χιστοι μὲν ὃ τε χατὰ τὸ τρίτον τοῦ τιρώτου xal ὃ κατὰ 
τὸ τρίτον τοῦ δειτέρου, μέγιστος δὲ ὃ κατὰ τὸ τρίτον τοῖ 
τρίτου προβλήματος. 

“Ἱήμματα δὲ ἔχει τὸ μὲν πρῶτον βιβλίον xLC', τὸ δὲ 30 
δεύτερον xÓ'. ϑεωρημάτων δέ ἐστιν τὰ δίο βιβλία διω- 
ρισμένης τομῆς πγ΄. 

11 Ἑξῆς δὲ τούτοις τῶν ἐπαφῶν ἐστιν βιβλία δύο. προ- 
τάσεις δὲ ἐν αὐτοῖς δοκοῖσιν εἶναι πλείονες. ἀλλὰ καὶ 
τούτων μίαν τίϑεμεν οὕτως ἔχουσαν ἑξῆς σημείων καὶ εὖ-- 25 
ϑειῶν xai κύκλων τριῶν ὁποιωνοῦν ϑέσει δοϑέντων χύκλον 
ἀγαγεῖν δι᾽ ἑκάστου τῶν δοθέντων σημείων (δὲ δοϑείη) 
ἐφαπτόμενον ἑκάστης τῶν δοϑεισῶν γραμμῶν. ταύτης διὰ 
πλήϑη τῶν ἐν ταῖς ὑποϑέσεσι δεδομένων ὁμοίων ἢ ἀνο- 
μοίων κατὰ μέρος διαφόρους προτάσεις ἀναγκαῖον γίνεσθαι 30 


4. ὁπότερ᾽ ὧν Hu, ὁπότερα ABS Snellius, ὁποτέρᾳ Ha — 4. ἃ. χρῇ 
τῶν Snellius pro χρηστῶν 8, περισκέλις (sine acc.) A, corr. BS 
4. δείκνυσι — 8. ἡμιχυχλέων interpolatori tribuit Hu — 4. 5. uiv πα- 
Atv om. Ha 7. ταῦτα Snellius 8. δείξας τε Ha, δείξαντος AS, δείξας 
B Snellius 8---19. conf. infra cap. 119 10. δὲ ante ε΄ add. Bc S Snel- 
lius — 44. μέγιστον AB, corr. S — 42—45. xol ὁ xara τὸ τρίτον ἐπί- 
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puneta quae ab bac sive quae ab altera parte data sunt ne- 
cesse est spectare". Huius quoque propositionis, quippe 
quae bipertita sit ac perobscuras determinationes habeat, de- 
monstrationem pluribus vérbis fieri necesse fuit. [Hanc rur- 
sus Apollonius demonstrat trita ratione per solas rectas rem 
experiens, sicut etiam in secundo libro primorum Euclidis 
elementorum ἤέ, ac rursus ad institutionem magis accomodate 
eandem íractavit accuratius figuras describens et demonstra- 
tionibus usus idque ingeniose per semicirculos.] Primus 
liber habet problemata sex, epitagmata sive punctorum dis- 
positiones sedecim, determinationes quinque, quarum quattuor 
sunt maximae, minima una. Suntque maximae ad secun- 
dum epitagma secundi problematis, ad tertium quarti pro- 
blematis, ad tertium quinti, ad tertium sexti; minima autem 
ad tertium epitagma tertii problematis. Secundus liber de 
sectione determinata habet problemata tria, epitagmata no- 
vem, determinationes tres, quarum minimae sunt ad tertium 
epttagma primi problematis et ad tertium secundi; maxima 
autem ad tertium tertii problematis. 

Lemmata habet primus liber XXVII, secundus XXIV. 
Insunt in duobus libris de sectione determinata theoremata 
LXXXIII. 


TACTIONUM LIBRI DUO. 


Deinceps sequuntur tactionum duo libri, in quibus cum 
plures propositiones inesse videantur, nos tamen hic etiam 
unam ponimus buiusmodi: "punctis, rectis lineis, circulis 
ternis quibuscunque deinceps positione datis circulum ducere 
per singula data puncta (siquidem puncta data sint), qui 
singulas datas lineas contingat". Ex hac autem, quoniam 
in hypothesibus permulta vel similia vel dissimilia data sunt, 
singillatim diversas propositiones decem fieri necesse est. 


ταγμα τοῦ τρέτου προβλήματος, omissis reliquis, Snellius — 48. 44. τοῦ 
Éxrov: ἐλάχιστος δὲ ὃ χατὰ τὸ y' add. Ha 25. ἑξῆς ebundare vide- 
tur, éx coni. Ca $6. 27. χύχλων ἀγαγεῖν À, corr. BS 38. iq«- 
πτόμενος ABS, corr. Ha 
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Oxo: ἐκ τῶν τριῶν γὰρ ἀνομοίων γενῶν τριάδες διάφοροι 
ἄτακτοι γίνονται ε΄. ἤτοι γὰρ [τὰ] δεδομένα τρία σημεῖα 
PA - δὲ - 24 , - M ) - ΡᾺ] 2 - 
ἢ τρεῖς εὐθεῖαι ἢ Óvo σημεῖα xat εὐϑεῖα ἢ δυο εὐϑεῖαι 
καὶ σημεῖον ἢ δύο σημεῖα καὶ κύκλος ἢ δίο κύχλοι καὶ 
- 34 ’ P] - M , 3^ u ’ M 2 -- « 
σημεῖον ἢ δύο εὐϑεῖαι καὶ κύκλος ἢ δυο κύκλοι καὶ εὐϑεῖα ὃ 
ἢ σημεῖον καὶ εὐθεῖα καὶ κύκλος ἢ τρεῖς κύκλοι. τούτων 
δύο μὲν τὰ πρῶτα δέδειχται ἐν τῷ δ΄ βιβλίῳ τῶν πρώτων 
στοιχείων. ὃ παρεῖμεν γράφειν" τὸ μὲν γὰρ τριῶν δοϑέν- 
των σημείων μὴ ἐπ᾽ εὐθείας ὄντων τὸ αὐτό ἐστιν τῷ περὶ 
τὸ δοϑὲν τρίγωνον κύκλον περιγράψαι, τὸ δὲ γ΄ δοθεισῶν 1υ 
εὐθειῶν μὴ παραλλήλων οὐσῶν (ἀλλὰ τῶν τριῶν συμπι- 
πτουσῶν) τὸ αὐτό ἐστιν τῷ εἰς τὸ δοϑὲν τρίγωνον κύκλον 
, * N , , ) - ἢ - 
ἐγγράψαι" τὸ γὰρ δύο παραλλήλων οὐσῶν καὶ μιᾶς ἐμπι- 
πτούσης ὡς μέρος ὃν τῆς τοῦ β' ὑποδιαιρέσεως προγράφε- 
ται ἐν τούτοις πάντων. καὶ τὰ ἕξξῆς g ἐν τῷ πρώτῳ βι- 1ὅ 
βλίῳ, τὰ δὲ λειπόμενα δύο, τὸ δίο δοϑεισῶν εὐϑειῶν καὶ 
, 3 - , u , , ^v , 
κύκλου, ἢ τριῶν δοϑέντων κύχλων, μόνον ἐν τῷ δευτέρῳ βι- 
βλίῳ διὰ τὰς πρὸς ἀλλήλους ϑέσεις τῶν κύχλων τε xoi 
εὐθειῶν πλείονας οὔσας καὶ πλειόνων διορισμῶν δεομένας. 
12 Ταῖς προειρημέναις ἐπαφαῖς ὁμογενὲς πλῆϑός ἐστιν 20 
προβλημάτων παραλειπόμενον ὑπὸ τῶν ἀναδιδόντων, καὶ 
προσανέδωχα ἐν τοῖς πρότερον τῶν εἰρημένων δύο βιβλίων" 
εὐσυνοπτόν τε γὰρ καὶ εἰσαγωγικὸν μᾶλλον ἣν ἐντελὲς δὲ 
xai συμπληρωτιχὸν τοῦ γένους τῶν ἐπαφῶν. πάλιν μιᾷ 


4. δέκα Ha pro δὲ καὶ τριάδες Ha, τρέαδε A, τρία δὲ BS (triadis 
differentiae Co) 2. τὰ del. Hu διδόμενα ABV, corr. cod. Paris. 
2368 S 8. εὐϑεῖαι (post τρεῖς) B* Ha, εὐθείας ΑΒ εὐϑεῖα xal δύο 
εὐθεῖαι À, corr. Co ὅ. ἢ δύο εὐθεῖαι xal κύχλος post ἢ σημεῖον καὶ 
εὐθεῖα χαὶ κύχλος tansponunt Co et Ha. 7. δ] «4 A, τετάρτῳ BS 
8. ὃ παρεῖμεν γράφειν Hu, ὅπερημεν γράφων A(S), ὁ περι μὲν yoa- 
4φων B, ὅπερ ἣν μὲν γράφων Ha, ὃ zapín γράφων coni. Ge 9. εὐὖ- 
ϑείας recte AS, εὐθεῖαν Β5 Ha 44, ἀλλὰ τῶν τριῶν συμπιπτουσῶν 
abundare videntur 44. μέρος ὄντος τοῦ ς ὑποδιαιρέσεως ABS, corr. 
Ha, nisi quod τοῦ omisit, quod restituit Ge 45. ἐν τούτοις πάντων 
χαὶ τῶν ἑξῆς coni. Ca, ἐν τούτοις" πάντα xal τὰ ἑξῆς Ha 48. 49. διὰ 
— δεομένας) conf. Haumann p. 61 sq. 40. Ταὶς — p. 648, 18. πτῶ- 
Gir] haec forsitan alius scriptor mathematicorum peritus Pappi collec- 
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Nam ex tribus dissimilibus generibus triades diversae inor- 
dinatae existunt numero decem. Etenim data sunt 


I. aut tria puncta VI. aut duo circuli et punctum 
II. aut tres rectae VII. aut duae rectae et circulus 
III. aut duo puncta et recta — VIII. aut duo circuli et recta 
IV. aut duae rectae et punc- 7X. aut punctum et recta el 
tum circulus 


V. aut duo puncta et circulus — X. aut tres circuli. 


Horum duo prima demonstrata sunt in quarto primorum 
elementorum libro (propos. 5 et 4); id quod describere su- 
persedimus. Nam "tribus datis punctis", quae non sunt in 
recta linea, idem est ac circa datum triangulum circulum 
circeumscribere; illud autem "tribus datis rectis lineis", quae 
non parallelae sunt (sed tres in unum concurrunt), idem est 
atque in datum triangulum circulum inscribere; ac praeterea 
hoc "si duae parallelae sunt et una cum his concurrit" tam- 
quam pars subdivisionis secundi problematis in his omnium 
primum ponitur. Deinceps in primo libro sex problemata 
(scilicet casus III, IV, V, VI, VIII, IX superioris tabulae) se- 
quuntur; restant autem duo; nam et hoc "duabus datis 
rectis et circulo" (vide supra casum VII) eV illud «ἢ tribus 
datis circulis" (vide supra X) tantum in secundo libro /rac- 
(ala sunt, quia plures sunt et circulorum et rectarum inter 
se positiones eaeque pluribus determinationibus indigent. 

His tactionibus similia sunt permulta problemata ab edi- 
toribus omissa, quae equidem in introductione duorum quos 
dixi librorum superaddidi; aec enim 7nstitutio οὐ facilis in- 
telleetu erat et aptius in reliquam disciplinam  introducebat 
eademque omne tactionum genus plane absolvebat. Rursus 


tioni addiderit 20. ὁμογενὴς ABS, corr. Ha 31. ὑπὸ Hu pro ἀπὸ 
34. 23. xal προσανεϑωχαν τισε πρότερον À, χαὶ προσανέδωχαν τισι 
πρότερον τε BS, προσανέδωχαν δέ τινὲς προτέρῳ Ha, xai προσανέδω- 
xtv &r τις τῷ προτέρῳ Friedleinius Literarisches Centralblatt 4874 
p. 714, corr. Hu. 23. re om. Ha μᾶλλον ἄν ἣν Friedleinius l. c. 
ἐντελές ve Ha 
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περιλάβωμεν ἅπαντα προτάσει, ἥτις τῆς προειρημένης λεί- 
πουσα μὲν ὑποϑέσει περιττεύουσα δὲ ἐπιτάγματι οὕτως 
ἔχει" ἐκ σημείων xai εὐϑειῶν καὶ χύχλων ὑποιωνοῦν δύο 
δοϑέντων κύκλον γράψαι τῷ μεγέϑει δοϑέντα διὰ τοῦ δο- 
ϑέντος σημείου ἢ τῶν δοϑέντων παραγινόμενον (εἰ δοϑείῃ) 5 
ἐφαπτόμενον δὲ ἕκάστης τῶν δεδομένων γραμμῶν. αὕτη 
περιέχει προβλημάτων ἤδη τὸ πλῆϑος $E: ἐχ τριῶν γὰρ 
διαφόρων τινῶν δυάδες ἄτακτοι διάφοροι γίνονται τὲ πλῆ- 
ϑος ς΄. ἤτοι γὰρ δίο δοϑέντων σημείων 1; δύο δοϑεισῶν 
εὐθειῶν ἢ δύο δοϑέντων κύχλων ἢ σημείου καὶ εὐθείας ἢ 10 
σημείου καὶ χύχλου ἢ εὐθείας xai χύχλου τὸν δεδομένον 
τῷ μεγέϑει κύχλον ἀγαγεῖν δεῖ, ὡς εἴρηται, ταῦτα δὲ 
ἀναλῦσαι καὶ συνϑεῖναι xai διορίσασϑαι κατὰ πτῶσιν. 

3» A] N “ »-. 4 2 , , A A 

ἔχει δὲ τὸ πρῶτον τῶν ἑπαφῶν προβλήματα ζ΄, τὸ δὲ 
δεύτερον προβλήματα δ'. 15 

“«Ἵήμματα δὲ ἔχει τὰ δύο βιβλία κα', αὐτὰ δὲ ϑεωρη- 

μάτων ἐστὶν ξ΄. 
13 Mera δὲ vag ἐπαφὰς ἐν τρισὶ βιβλίοις πορίσματα ἐστιν 
, -ψ 1 2 
Εὐκλείδου [πολλοῖς; ἄϑροισμα φιλοτεχνότατον εἰς τὴν ἀνά- 
λυσιν τῶν ἐμβριϑεστέρων προβλημάτων, [καὶ] τῶν γενῶν: 
ἀπερίληπτον τῆς φύσεως παρεχομένης πλῆϑος. [οὐδὲν 
. 

1. περιλαβὼν ABS, corr. Hu 8. ἐχ alienum est ab integri ser- 
monis Graeci usu, ἑξῆς coniicit idque ad οὕτως ἔχει refert Haumannus 
p. 48 5. ἢ τῶν do8€&r| A(BS), corr. Co & Ha pro ἢ 7. ἕξ Ha, 
ser Co pro ἥξει 8. διαφορῶν τινων AS et, ut videtur, B, accentum 
corr. Ha δυάδες idem pro δυάδος διαφοραὶ AS et, ut videtur, 
B, διάφοραι Ha, corr. Ca 9. 10. σημείων ἢ δύο δοϑεισῶν εὐθειῶν 
5j dvo δοϑέντων om. A!, in marg. add. A?(BS) 40. 44. καὶ εὐθείας 
ἢ σημείου B* Ha, καὶ εὐθεια ἡ σημεῖα A(S) M. τὸν δεδομένον B* 
Ha, τὸ δεδομένον AS 42. δεῖ Ha pro δύο ταῦτα δὲ) xal ταὐτὰ 
Ha 43. διορέζεσϑαι Ha 46. 47. numeros x«' et £ in dubitationem 
vocat Ca, tuetur Haumann p. 62 sq. ϑεωρήματα Ha , 18 sqq.] de 
porismatis quae cap. 138—417 leguntur, ea duorum certe scriptorum ma- 
nus, non unius Pappi, produnt, id quod nos uncis appositis significa- 
vimus, quamquam in singulis verbis ac sententiis aut servandis aut ex- 
pellendis multas dubitandi causes relinqui nos non fugit 40. xai τῶν 
γενομένων (θὲ des conséquences des hypotheses) Breton p. 314, τῶν γενῶν, 
deleto xa), Hu 'conf. Vincent p. 23. 31) 


t2 
- 
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omnia una propositione comprehendamus, cuius hypothesis 
magis quam superioris contracta est, sed superaddita condicio 
ad constructionem hoc modo!!): "punctis, rectis lineis, cir- 
culis quibuscunque binis datis circulum magnitudine datum 
ducere, qui per datum punctum vel data puncta (siquidem 
puncta data sint) transeat ac singulas datas lineas contingat". 
Haec igitur propositio problemata numero sex continet; nam 
ex tribus quibusdam diversis δυάδες sive paria inordinata 
diversa fiunt numero sex, siquidem, aut duobus datis punc- 
tis aut duabus datis rectis aut. duobus datis circulis aut. da- 
lis puncto et recta aut puncto et circulo aut recta et circulo, 
cireulum magnitudine datum ducere oportet, sicut dictum 
est. Haec autem el resolvenda sunt et componenda et de- 
terminanda (sive faciendae sunt. analyses, syntheses, determi- 
naltones) in singulis quibusque casibus. 

Primus tactionum liber problemata septem, alter quat- 
tuor habet. 

Lemmata insunt in duobus libris XXl, theoremata LX. 


PORISMATUM LIBRI TRES?). 


Post tactiones tribus libris porismata Euclidis continen- 
tur, collectio artis studiique plenissima ad solvenda difficiliora 
problemata, quorum porismatum ea est natura, ut eorum 
genera infinita sint multitudine. [Nihil iis quae ab Euclide 


4) Conf. W. Berkhan, das Problem des Pappus von den Berührungen, 
Halae 1857; C. Hellwig, das Problem des Apollonius, Halae 1856. 


2) Praeter auctores, qui in praefatione nostrae editionis vol. I ci- 
tati sunt (Breton: p. xv sq., Chasles: p. xvii, Simson: p. xx, Vincent: 
p. xx), de Euclidis porismatis egerunt Aug. Richter, Porismen nach 
Simson bearbeitet, Elbing 1837; Ch. Housel, les poriísmes d'Euclide in 
Journal de mathématiques pures et appliquées par J. Liouville, deuxieme 
série, tome T, a. 4856 p. 193—209; M. Cantor, über die Porismen des 
Euklid und deren Divinatoren, in Schlómilch, Zeitschr. für Mathematik 
und Physik, 4857 p. 47 sqq., el 1864, Lileraturzeitung, p. 8 Sqq.; 
Th. Leidenírost, die Porismen des Euklid, Programm der Realschule zu 
Weimar, 1868; Fr. Buchbinder, Euclids Porismen und Data, Programm 
der Kgl. Landesschule Pforta, 1866. 

Pappus Il. 492 
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προστεϑείχασι τοῖς ὑπὸ Εὐκλείδου γραφεῖσε πρώτου, χωρὶς 
εἰ μή τινες τῶν πρὸ ἡμῶν ἀπειρόκαλοι δευτέρας γραφὰς 
ὀλίγοις αὐτῶν παρατεϑείκασιν, ἑχάστου μὲν πλῆϑος ὧρι- 
σμένον ἔχοντος ἀποδείξεων, ὡς ἐδείξαμεν, τοῦ δ᾽ Εὐχλεί- 
δου μίαν ἑἕχάστοτε ϑέντος τὴν μάλιστα ὑπεμφαίνουσαν. 5 
ταῦτα δὲ λεπτὴν καὶ φυσικὴν ἔχει ϑεωρίαν καὶ ἀναγκαίαν 
καὶ καϑολικωτέραν καὶ τοῖς δυναμένοις ὁρᾶν καὶ πορίζειν 
ἐπιτερπῆ.) ἅπαντα δὲ αὐτῶν τὰ εἴδη οὔτε ϑεωρημάτων 
ἐστὶν οὔτε προβλημάτων ἀλλὰ μέσον πως τούτων ἐχούσης 
ἰδέας [ὥστε τὰς προτάσεις αὐτῶν δύνασϑαι σχηματίζεσϑαι 10 
ἢ ὡς ϑεωρημάτων ἢ ὡς προβλημάτων), παρ᾽ ὃ καὶ συμ- 
βέβηκε τῶν πολλῶν γεωμετρῶν τοὺς μὲν ὑπολαμβάνειν 
αὐτὰ εἶναι τῷ γένει ϑεωρήματα τοὺς δὲ προβλήματα, ἀπο- 
14 βλέποντας εἰς τὸ σχῆμα μόνον τῆς προτάσεως. τὴν δὲ 
διαφορὰν τῶν τριῶν τούτων ὅτι βέλτιον ἤδεσαν οἱ ἀρχαῖοι, 15 
δῆλον ἐκ τῶν ὅρων" ἔφασαν γὰρ ϑεώρημα μὲν εἶναι τὸ 
προτεινόμενον εἰς ἀπόδειξιν αὐτοῦ τοῦ προτεινομένου, ττρώ- 
βλημα δὲ τὸ προβαλλόμενον εἰς κατασχευὴν αὐτοῦ τοῦ προ- 
τεινομένου, πόρισμα δὲ τὸ προτεινόμενον εἰς πορισμὸν αὐ- 
τοῦ τοῦ προτεινομένου. [μετεγράφη δὲ οὗτος Ó τοῦ πο- 30 
ροίσματος ὅρος ὑπὸ τῶν νεωτέρων μὴ δυναμένων ἅπαντα 
πορίζειν, ἀλλὰ συγχρωμένων τοῖς στοιχείοις τούτοις καὶ 
δεικνύνεων αὐτὸ μόνον τοῦϑ᾽ ὅτι ἔστι τὸ ζητούμενον, μὴ 
ποριζόντων δὲ τοῦτο καὶ ἐλεγχομένων ὑπὸ τοῦ ὕρου καὶ 


4. τοῦ Ha pro τὴν 5. éxdarore Hu pro ἑχάστου bntuq at- 
νουσαν Ha pro ἀπεμφαένουσαν 9. μέσον Hu pro μέσην 40. ἔδεας 
A(B), ἰδέα» S 41. ἢ ὡς ante ϑεωρημάτων») τέως ABS, ὡς V?, corr. 
Sca ei Ha παρὸ AS, distinxit V (item B*) 44. εἰς τὸ σχῆμα vel 
elc τὸ σχηματιχὸν Hu pro τῷ σχήματι 44. 45, τὴν δὲ διαφορᾶς AB, 
corr. SV, τὰς δὲ διαφορὰς Ha 45. ηἴδεσαν A(BS), ἤδεισαν Ha 
47. προτινομένου Αἴ, corr. A?(BS) 49. προτεινόμενον) fortasse παραγι- 
von EVOY 28. or. ἔστι Hu (que la chose cherchée existe Chasles p. 16), 
ὅτι ἐστὶ A*BS, o τι ἐστὶ voluit Ha, cum verteret quid sil quod quaeri- 
tur 24 — p. 652, 4. roUro: xai ἐλεγχόμενοι ὑπὸ τοῦ ὅρου xal τῶν δι- 
δϑασχομένων ἔγραψαν ἀπὸ τοῦ cet. Ha, et quoiqu'ils fussent condamnes, 
tant par la définition que par les propositions mémes, ces géometres don- 
nérent — celte définition Chasles p. 16 
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primo scripta sunt addiderunt, nisi quod ante nostram aeta- 
tem. salhemalici quidam inepti ad pauca illius problemata 
alias suas quasi secundarias descriptiones!) adiunxerunt, cum 
unumquodque problema definitum numerum demonstrationum 
habeat, ut ostendimus, Euclides autem ubique unam eamque 
evidentissimam posuerit. Verum haec subtilem et natura- 
lem doctrinam eamque necessariam et generaliorem et iis qui 
singula perspicere et suppeditare possunt?) admodum iucun- 
dam habent.) Omnia autem horum genera speciem neque 
theorematum neque problematum, sed eam quae medium in- 
ter haec locum obtineat, repraesentant [ut propositiones eorum 
vel theoremata vel problemata perhiberi possint], quamobrem 
etiam factum est, ut plurimi geometrae ea inter theoremata 
referenda esse existiment, alii inter problemata, cum utrique 
ad formam tantum propositionis respiciant. Sed inter haec 
tria quid intersit, melius cognovisse veleres apparet e defi- 
nitionibus. Etenim theorema esse dixerunt id quod ad 
demenstrationem ipsius propositi protenditur, problema 
autem id quod ad constructionem ipsius propositi con- 
sütuitur, denique porisma id quod ad investigationem 
ipsius propositi adhibetur?). (Haec porismatis definitio a re- 
centioribus immutata est, qui, cum omnia suppeditare non 
possent*), his elementis utentes tantum " esse id quod quae- 
ritur" demonstrarunt5), minime autem idem investigaverunt; 
sed eos errare et ipsa definitio et omnis mathematica disci— 


4) Vincent. p. 23: "quelques doubles rédactions", et conf. eundem p. 34. 


4) Chasles p. 45: "à ceuz qui savent voir et trouver " , Vincent p. 33: 
"à ceur qui savent voir et déduire des conséquences". 


3) Chasles l. c. : “16 porisme est une proposition oü l'on demande de 
trouver ce qui est proposé", Vincent l. c.: "le porisme est une chose pro- 
posée en vue du parti à tirer de ce qui est proposé". 


4) Vincent l. c. : "ne pouvant pas tout pénétrer (pour aller au delà)". 


5) Vincent p. 82: "6 ἔστι τὸ ζητούμενον me paratt étre une for- 
mule terminale et conclusive de la ,Jolution des problémes, analogue à 
ὅπερ ἔδει ποιῆσαι, de méme que ὅπερ ἔδει δεῖξαι est ἴα formule con - 
clusive des theorémes. Ainsi les géométres qui manquaient de sagacité, 
arrivés à la conclusion o ἔστι τὸ ζητούμενον, s'arrétlaient là sans cher- 
cher plus loin; mais les habiles, τοῦτο πορίέζοντες, exzaminaient s'il n'y 
acait pas quelque chose à remarquer et à déduire". 


12* 
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τῶν διδασκομένων. ἔργαψαν δὲ ἀπὸ συμβεβηκότος οὕτως" 
πόρισμά ἐστιν τὸ λεῖπον ὑποϑέσει τοπικοῦ ϑεωρήματος. 
τούτου δὲ τοῦ γένους τῶν πορισμάτων εἶδός ἐστιν οἱ τό- 
ποι, καὶ πλεονάζουσιν ἐν τῷ ἀναλυομένῳ κεχωρισμένον 
δὲ τῶν πορισμάτων ἤϑροισται καὶ ἐπιγράφεται καὶ παρα- 5 
δίδοται διὰ τὸ πολύχυτον εἶναι μᾶλλον τῶν ἄλλων εἰδῶν. 
τῶν γοῦν τόπων ἐστὶν ἃ μὲν ἐπιπέδων, ἃ δὲ στερεῶν, ἃ 
1ὅ δὲ γραμμικῶν, καὶ ἔτε τῶν πρὸς μεσότητας.)] συμβέβηκε 
δὲ καὶ τοῦτο τοῖς πορίσμασιν, τὰς προτάσεις ἔχειν ἔπι- 
τετμημένας διὰ τὴν σκολιότητα πολλῶν συνήϑως συνυπα- 10 
κουομένων, ὥστε πολλοὺς τῶν γεωμετρῶν ἐπὲ μὲν μέρους 
ἐχδέχεσϑαι, τὰ δὲ ἀναγχαιότερα ἀγνοεῖν τῶν σημαινομέ- 
γων. [περιλαβεῖν δὲ πολλὰ μιᾷ προτάσει ἥκιστα δυνατὸν 
ἐν τούτοις, διὰ τὸ καὶ αὐτὸν Εὐχλείδην οὐ πολλὰ ἐξ éxa- 
στου εἴδους τεϑεικέναι- ἀλλὰ δείγματος ἕνεκα. ἐκ τῆς τι0- 15 
λυπληϑείας ἔνια ὀλίγα πρὸς ἀρχὴν (δεδομένον) τοῦ πρώτου 
βιβλίου τέϑεικεν ὁμοειδῆ, πάντ᾽ àxelvov τοῦ δαψιλεστέρου 
16 εἴδους τῶν τόπων, ὡς v τὸ τιλῆϑος.) διὸ καὶ περιλαβεῖν 
ταύτας μιᾷ προτάσει ἐνδεχόμενον εὑρόντες οὕτως ἐγράψα- 
μεν" ἐὰν ὑτιτίου ἢ παρυτιτίου τρέα τὰ ἐπὲ μιᾶς σημεῖα [ἢ 
παραλλήλου ἕτερα τὰ δύο] δεδομένα ἢ, τὰ δὲ λοιπὰ πλὴν 


t 


0 


4. χεχωρισμένων Ha (at xexopraGu£ror intellegitur τὸ εἶδος) 71. ἐστιν 
δέχα ἃ μὲν ABS, δέχα del. Ha 8. ἔτει B* Ha, ἐπὶ AS 40. διὰ τὴν] 
immo εἴς riva Hu 41. uiv add. Hu 49. ἐχδέχεσϑαι Ha pro ἐχ- 
δέχεται ἀναγχιιότατα exspectatur; at conf. infra cap. 27 med. 
48. ηδιστα A(BS), corr. Sca et Ha (codicum scripturam tuetur Vincen- 
tius p. 20) . 45. δεέγματα Ge ἐχ add. Hu πολυπληϑιας (sine 
acc.) A, corr. BS 46. ἔνια Breton p. 489, ἐν ἥι A(BS), £v ἢ E. Littré - 

. apud Bretonum p. 244 ὀλίγα προσαρχεῖν δεδομένα coni. Vincent 
p.20 post δεδομένον lacuna in A, δεδομένων Ge, del. Hu.—. 47. πάντ᾽ 
Hu, n&àv AB Ha, παρ᾽ S Breton p. 342 49. ἐν ante μιᾷ add. Ha 
20. σημεῖα pro σημεῖον Ha 421. ad παραλλήλου item atque antea ad 
ὑπτέου et παρυπτίέου cogitatione adde σχήματος; verum quia haec om- 
nis hypothesis ἢ παραλλήλου ἕτερα τὰ dvo aliena est a generali pro- 
positionis sensu, hic quoque interpolatoris manus deprehenditur (cete- 
ruin conf. adnot. ad Latina) ἑτέρᾳ Ha, qui transpositis verbis totum 
locum sic dedit: ἐὰν ὑπτέου ἢ παρυπτίου ἢ παραλλήλου ἑτέρᾳ τρέα τὰ 
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plina evincit!). Qui accidens quiddam spectantes definie- 
runt: "porisma est id quod deficiente hypothesi differt a 
theoremate locali" ἢ. Huius porismatum generis species quae- 
dam sunt loci geometrict, qui abunde occurrunt in /oco qui 
dvalvouevog vocatur. Sed hoc argumentum, quia diffusius 
est ceteris generibus, separatim ἃ porismatis collectum est et 
proprio titulo traditur. Locorum igitur alii sunt plani, alii 
solidi, alii lineares; alii denique ad medias proportiones spec- 
tant.] Verum hoc etiam in porismatis contingit, ut proposi- 
tiones in compendium contractas habeant, cum propter con- 
tortiorem formam multa tacite supplenda omitti soleant; unde 
multi geometrae ex parte tantum ea percipiunt, praecepta 
autem maxime necessaria ignorant. [Minime in his porisma- 
tis fieri potest, ut plura una propositione contineantur, siqui- 
dem ipse etiam Euclides non multa e singulis generibus po- 
suit; sed exempli gratia e tanto numero pauca quaedam ea- 
que inter se cognata initio primi libri posuit, quae omnia ex 
illo uberiore locorum genere repetita decem sunt numero]. 
Quocirca nos, cum haec una propositione comprehendi posse 
cognoverimus, sic scripsimus?): "si in systemate quattuor 
rectarum, quarum binae se secant, tria puncta in una recta 
[vel duo, si duae parallelae sint] data sint, reliqua autem 


4) Vincent. p. 23: "convaincus par la définition (précitée) et par 
ce qui est enseigné . Aliter Chasles, cuius interpretationem ad Graeca 
p. 650, 24 adscripsimus. 


3) Chasles p. 16: "ce qui constitue le porisme est ce qui manque à 
l'hypothése d'un. théoréme local (en d'autres termes, le porisme est infé- 
rieur, par l'hypothése, au théoréme local; c'est à dire que quand quelques 
parties d'une proposition locale n'ont pas dans l'énoncé la détermination 
qui leur est propre, cete proposition cesse d'étre regardée comme un théo- 
réme et devient un porisme". alius de difficillima hac quaestione agit 
Vincentius p. 33—34. 


8) Conf. Vincent p. 24. 36—38. 


ἐπὶ μιᾶς σημεῖα δεδομένα ἡ (al conf. superiorem adnot.) δύο add. 
Hu auctore Simsono p. 348 
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ἑνὸς ἅπτηται ϑέσει δεδομένης εὐθείας, καὶ τοῦϑ᾽ ἅψεται 
ϑέσει δεδομένης εὐθείας. τοῦτ᾽ ἐπὶ τεσσάρων μὲν εὐθειῶν 
εἴρηται μόνων, ὧν οὐ πλείονες ἢ δύο διὰ τοῦ αὐτοῦ ση- 
μείου εἰσίν, ἀγνοεῖται δὲ ἐπὶ παντὸς τοῦ προτεινομένου 
πλήϑους ἀληϑὲς ὑπάρχον οὕτως λεγόμενον - ἐὰν ὁποσαιοῦν 5 
εὐθεῖαι τέμνωσιν ἀλλήλας, μὴ πλείονες ἢ δύο διὰ τοῦ av- 
τοῦ σημείου, πάντα δὲ ἐπὶ μιᾶς αὐτῶν δεδομένα ἢ, καὶ 
τῶν ἐπὶ ἑτέρας ἕκαστον ἅπτηται ϑέσει δεδομένης εὐϑείας, 
ἢ καϑολικώτερον οὕτως" ἐὰν ὁποσαιοῦν εὐϑεῖαι τέμνωσιν 
ἀλλήλας. μὴ πλείονες ἢ δύο διὰ τοῦ αὐτοῦ σημείου, ztavco 10 
δὲ và ἐπὶ μιᾶς αὐτῶν σημεῖα δεδομένα ἢ, τῶν δὲ λοιπῶν 
τὸ πλῆϑος ἐχόντων τρίγωνον ἀριϑμὸν ἡ πλευρὰ τούτου 
ἕκαστον ἔχῃ σημεῖον ἁπτόμενον εὐϑείας ϑέσει δεδομένης, 
τῶν τριῶν μὴ πρὸς γωνίαις ὑπαρχόντων τριγώνου χωρίου, 
ἕκαστον λοιπὸν σημεῖον ἅψεται ϑέσει δεδομένης εὐϑείας. 15 

17 τὸν δὲ στοιχειωτὴν οὐκ εἰχὸς ἀγνοῆσαι τοῦτο, τὴν δ᾽ ἀρχὴν 
μόνην τάξαι" καὶ ἐπὶ πάντων δὲ τῶν πορισμάτων φαίνεται 
ἀρχὰς καὶ σπέρματα μόνα [πληϑῶν πολλῶν καὶ μεγάλων) 
καταβεβλημένος, ὧν τὰ γένη οὐ κατὰ τὰς τῶν ὑποϑέσεων 
διαφορὰς διαστέλλειν δεῖ, ἀλλὰ κατὰ τὰς τῶν συμβεβηκό- 20 
των καὶ ζητουμένων. [αἱ μὲν ὑποϑέσεις ἅπασαι διαφέρου- 
σιν ἀλληλῶν εἰδικώταται οὖσαι, τῶν δὲ συμβαινόντων καὶ 
ζητουμένων ἕχαστον ἕν καὶ τὸ αὐτὸ ὃν πολλαῖς ὑποϑέσεσι 
διαφόροις συμβέβηκε διαιρεῖσϑαι. 

18 Ποιητέον οὖν ἐν μὲν τῷ τιρώτῳ βιβλίῳ ταῦτα τὰ γένη 25 
τῶν ἐν ταῖς προτάσεσι ζητουμένων [ἐν ἀρχῇ μὲν vob ζ' διά- 
γραμμα τοῦτο)" 


2. τουτ᾽ ἔστιν" A(BS), corr. α΄ 3. μόνον Breton p. 212. 5. οὕτω 
A*B*S 41. σημεῖα BS, σημεέων A 12. τὸ πλῆϑος abundare videtur 
(conf. ad vs. 48) 48. ἔχη Hu pro ἔχει 44. ὧν τριῶν μὴ πρὸς γωνέαν 
ὑπάρχον ABS, corr. Hu. 18. πληϑῶν πολλῶν x«l μεγάλων interpola- 
lori tribuit Hu (pro πληϑῶν sanum erat εἰδῶν vel γενῶ») 49. xaza- 
βεβλημένας ABS, χαταβεβληχέναι Ha, corr. Hu ὧν τὰ yéry Hu, ων" 
£r] A(BS), ὧν £xaarov Ha 21. διαφεροῦσιν À, διαφοροῦσιν BS. corr. 
Ha 23. ἔχαστον ἕν Bs Ha, ἐχάστην ἐν A(S) 24. διαιρεῖσθαι Hu, 
τῶι ταῦτα yer ABS), om..| Ha, qui sic vertit: multis diversisque hypo- 
thesibus contingit; ac conferantur Simson p. 349 et Chasles p. 48 
$6. 27. ἐν ἀρχῇ — τοῦτο interpolatori tribuit Hu, ἐν ἀρχῆ uiv τούτου 
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praeter unum singulas rectas positione datas tangant!), etiam 
hoc unum rectam positione datam tanget". Hoc de quattuor 
tantum rectis dictum est, quarum non amplius binae per 
idem punctum transeunt; ignorant autem plerique idem quo- 
vis rectlarum numero proposito verum esse, si sic enuntietur : 
"si quotcunque reclae inter se secent, non plures quam bi- 
nae per idem punctum, omnia autem in una harum rectarum 
puncta. data sint et eorum quae in alia recta sunt unum quod- 
que rectam positione datam tangat", vel generalius sic: "si 
quotcunque rectae inter se secent, non plures quam binae 
per idem punctum, omniaque in unà harum reclarum puncta 
data sint, reliqua autem numerum triangularem ?) efficiant, 
cuius latus quot puncta habet, tot puncta singulas rectas po- 
sitione datas tangant, modo ne terna ad angulos spatii trian- 
guli sint (i. e. dummodo lerna in recta linea sint), quodque 
reliquum punctum tanget rectam positione datam".  Scrip- 
torem autem elementorum ea non ignoravisse, sed initia tan- 
tum posuisse veri simile est, qui quidem omnino in poris- 
matum doctrina principia modo et semina [multarum magna- 
rumque rerum] iecisse videtur; genera autem eorum non 
secundum hypothesium, sed accidentium et quaesitorum dif- 
ferentias distinguenda sunt.  [Hypotheses quidem omnes, 
quippe quae specialissimae sint, differunt inter sese; quid- 
quid autem accidens ac quaesitum est, quamvis unum idem- 
que sit, in multas hypotheses diversas distingui solet ?).] 

In primo igitur libro haec genera eorum quae in propo- 
sitionibus quaeruntur statuenda sunt [initio septimae sectionis 
hoc diagramma est] : . 

4) Schema ὕπτιον et παρύπτιον quid sit, et quale schema παράλ- 
ληλον interpolator significaverit, explicat Simsonus de porismatibus p. 848 
Ivide nostrae edit. indicem). dem Graeca τὰ δὲ λοιπὰ ἅπτηται ϑέσει 
δεδομένης sic interpretatur: "unum tangat unam, aliud tangat aliam 
rectam positione datam, el sic .deinceps''. 

3) De numeris lriangularibus latius disserit Nicomachus introduct. 
arithm. 11, 8. 

3) Conf. Vincenl p. 38 sq. 


(5cil. τοῦ βιβλίου) ζήτει τὸ διάγραμμα coni. Vincent p. 839. (et conf. 
Breton p. 287 sq.) 26. τὸ ζ΄ cod. Paris. 2368, τὸ ἕβδομον SV 
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ἐὰν ἀπὸ δύο δεδομένων σημείων πρὸς ϑέσει δεδομέ- 
vpv εὐθεῖαι κλασϑῶσιν, ἀποτέμνῃ δὲ μία ἀπὸ ϑέσει δεδο- 
μένης εὐθείας πρὸς τῷ ἐπ᾿ αὐτῆς δεδομένῳ σημείῳ, ἀπο- 
τεμεῖ xai ἣ ἑτέρα ἀπὸ ἑτέρας λόγον ἔχουσαν δοϑέντα᾽" 

ἐν δὲ τοῖς ἑξῆς " 

ὅτι τόδε τὸ σημεῖον ἅπτεται ϑέσει δεδομένης εὐϑείας" 

ὅτι λόγος τῇσδε πρὸς τήνδε δοϑείρ᾽ 

ὅτι λόγος τῆσδε πρὸς ἀποτομήν᾽ 

ὅτι ἥδε ϑέσει δεδομένη ἐστίν" 

ὅτι ἣδε ἐπὶ δοϑὲν νεύει" 

ὅτι λόγος τῆσδε πρός τινα ἀπὸ τοῦδε ἕως δοϑέντος᾽" 

ὅτι λόγος τῆσδε πρός τινα ἀπὸ τοῦδε κατηγμένην᾽ 

ὅτι λόγος τοῦδε τοῦ χωρίου πρὸς τὸ ὑπὸ δοϑείσης 
καὶ τῆσδε" 

ὅτι τοῦδε τοῦ χωρίου ὃ μέν τι δοϑέν ἐστιν, ὃ δὲ λό- 15 
γον ἔχει πρὸς ἀποτομήν" 

ὅτε τόδε τὸ χωρίον ἢ τόδε μετά τινος χωρίου δοϑέν- 
vog ἐστίν, ἐχεῖνο δὲ λόγον ἔχει πρὸς ἀποτομήν᾽ 

ὅτι [50e] μεϑ᾽ ἧς πρὸς ἣν ἣδε λόγον ἔχει δοϑέντα, 
λόγον ἔχει πρός τινα ἀπὸ τοῦδε ἕως δοϑέντος᾽ 

ὅτι τὸ ὑπὸ δοϑέντος καὶ τῆσδε ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ 
δοϑέντος καὶ τῆς ἀπὸ τοῦδε ἕως δοϑέντος᾽ 


9. εὐθεῖαι Hu pro εὐϑεῖαν ἀποτεμνὴη δὲ μέκν A(BS), corr. Ha 
auctore Co 8. δεδομένων σημεέεων A(B), corr. S &. ἔχουσαν B* 
Ha, ἔχουσα ΑΒ 14. ὅτι λόγος τῆς δὲ πρὸς τινα ἀπὸ τουδὲ ὡς δο- 
ϑέντος repetunt A (B, nisi quod hic τοῦ dy ὡς, S), del. V ἕως Ha pro 
Og 48. χατηγμένης ABS, corr. Ha — 15. 0 μέν — ὃ δὲ V, ὃ μὲν — 
ὅδε S, ὁ μέν — ó δὲ AB 45. 46. λόγον ἔχει πρὸς τὸ ὑπὸ ἀποτομῆς 
χαὶ δοϑείσης voluisse videtur Chasles (vide adnot. 3 ad Latins) — 19. ἦδε 
(ante μεϑ᾽ ἧς) del. Hu 20. ἕως Ha pro ὡς 21. ὑπὸ τοῦ δοϑέν- 
voc Ha post xe) τῆσδε repetunt xal τὸ ὑποδοϑέντος x«l τῆσδε 
A(BS!, del. Co 44. 44. ὑποδοϑέντι A(BS', corr. Ha 43. τῆς 
add. Ha 
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1. Si a duobus punctis datis rectae ducantur et rectam 
positione datam secent, una autem a recta positione data 
inde a puncto dato segmentum abscindat, etiam altera ab al- 
terá segmentum, quod datam proportionem habeat, abscindet. 

Tum in iis quae sequuntur: 

Il. Hoc punctum tangere recíam positione datam. 

111. Proportionem huius recíae ad hanc datam esse. 

IV. Proportionem huius rectae ad segmentum datam esse!). 

V. Hanc rectam positione datam esse. 

VI. Hanc rectam ad datum punctum vergere?). 

' VII. Proportionem huius rectae ad segmentum, quod ab 
hoc puncto ad allerum datum pertinet, datam esse. 

VIII. Proportionem huius rectae ad alteram, quae ab hoc 
puncto ducta est, datam esse. 

IX. Proportionem huius rectanguli ad rectangulum, quod 
ex data recta et hac construitur, datam esse. 

X. Huius rectanguli partem quandam (ipsam quoque rec- 
tangulam) datam esse, alteram partem ad segmentum pro- 
portionem datam habere 5). 

XI. Hoc rectangulum vel hoc cum quodam spatio dato 
datum esse, illud autem proportionem datam habere ad seg- 
mentum 4). 

XII. Hanc rectam, quae coniuncta cum altera ad ean- 
dem alteram habet proportionem datam, etiam ad quandam 
rectam , quae ab hoc puncto ad datum punctum pertinet , ha- 
bere proportionem datam). 


4) Conf. Vincent p. 40. 


2) "Que telle droite passe par un point donnt" Vincent p. 46. Chasles 
p. 18. Conf. etiam Chesles p. 444. Simson. p. 418 sqq. 


3) Vix recte Ha et Simsonus vertunt: "Quod huius rectanguli unum 
latus datum est, alterum vero rationem babel ad rectam abscissam ". 
Probabilius Bretonus p 217: "que tel rectangle équivaut à un rectangle 
constant, plus. un autre rectangle qui, varie proportionnellement à une cer- 
taine abscisse" . et Vincentius p. 26: "que tel espace est idécomposable en 
deuz parties dont) l'une est donnée et donl l'autre est ιὰ la premiere; 
dans un rapport d'apotome" . Rursus aliter Chasles p. 19: "que tel rec- 
tangle équivaut à un. rectangle donné plus le rectangle formé sur telle 
abscisse et sur une droite donnée". 


4) Obscura haec atque, ut plerisque interpretibus videtur, mutilata. 
Vincentius p. 26 locum sic convertit : 'que tel espace pris seul ou avec 
wn certain espace 'est décomposable en deux parties dont l'une est donnée 
οἱ dont) l'autre est (à un espace donné! dans un rapport d'apotome". Ce- 
terum conf. mox genus XVI. 


5) Sic verba difficillima interpretanda esse duxi, cum vulgo haec 
polius Graeca conversa reperiantur: ὅτε συναμφότερος ἣδε xal ἡ πρὸς 
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ὅτι λόγος τῆσδε xai τῆσδε πρός τινα ἀπὸ τοῦδε ἕως 
δοϑέντος᾽ 


ὅτι ἣδε ἀποτέμνει ἀπὸ ϑέσει δεδομένων δοϑὲν περι- 
ἐχούσας. | 


) ^ - 
19 Ev δὲ τῷ δευτέρῳ βιβλίῳ ὑποϑέσεις μὲν ἕτεραι, τῶν ὃ 
1 MJ M - ^» 
δὲ ζητουμένων τὰ μὲν πλείονα τὰ αὐτὰ τοῖς ἐν τῷ πρώτῳ 
βιβλίῳ, περισσὰ δὲ ταῦτα" 


ὅτι τόδε τὸ χωρίον ἢ τόδε μετὰ δοϑέντος λόγον ἔχει 
πρὸς ἀποτομήν" 


et 7 ^ € * ^ A 3 , 
ὅτι λόγος τοῦ ὑπὸ τῶνδε πρὸς ἀποτομήν" 10 


ὅτι λόγος τοῦ ὑπὸ συναμφοτέρων τῶνδε xai συναμ- 
φοτέρων τῶνδε πρὸς ἀποτομήν᾽ 


ὅτι τὸ ὑπὸ τῆσδε καὶ συναμφοτέρου τῆσδέ τε καὶ τῆς 
N e e , » , 1 * € & - M 
ngog ἣν ἥδε λόγον ἔχει δοϑέντα xoi τὸ ὑπο τῆσδε καὶ 
- 3 e e , LU , , » M ) 
τῆς πρὸς ἣν ἣδε λόγον ἔχει δοϑέντα λόγον ἔχει τιρὸς ἀπο- 15 
τομήν᾽ 
ὅτι λόγος συναμφοτέρου πρός τινα ἀπὸ τοῦδε ἕως δο- 
ϑέντος᾽" 


ὅτι δοϑὲν τὸ ὑπὸ τῶνδε. 


20 Ἔν δὲ τῷ τρίτῳ βιβλίῳ ai μὲν πλείονες ὑποϑέσεις 20 
ἐπὶ ἡμιχυχλίων εἰσίν, ὀλίγαι δὲ ἐπὶ κύκλου καὶ τμημάτων." 
τῶν δὲ ζητουμένων τὰ μὲν τιολλὰ παραπλησίως τοῖς ἔμ- 
προσϑεν, περισσὰ δὲ ταῦτα" 


|. ἕως Ha pro ὡς 8. 5 τόδε μετὰ δοϑέντος Hu pro ἤτοι (conf. 
proximam adnot.) 9. pos! ἀποτομήν add. μετὰ δοθέντος λόγον 
ἔχεε πρὸς ἀποτομὴν A? in marg. BS, quae recepit Ha addito ἢ ante 
μέτὰ 40. ὅτε λόγος τοῦ ὑπὸ τῶνδε D* Ha, ὅτι λόγον cet. AS 
4, συναμφοτέρου τῶνδε xal συναμφοτέρων ABS?, σιναμφοτέρου τῶνδε 
xal συναμφοτέρου S!V Ha, corr. Hu 17. ὅτι λόγος B* Ha, ὅτι 
λόγοι AS συναμφοτέρου τῆσδε voluit Ha "utriusque simul sumptae" 
jnterpretans — ἀπὸ add. Ha 18. ἀποτομήν add. Hu 
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XIII. Triangulum, cuius vertex est detum punctum et 
basis haec recta, aequale esse triangulo, cuius vertex datum 
punctum et basis est abscissa inde ab hoc puncto ad datum 
punctum 1). 

XIV. Proportionem summae huius rectae et huius ad por- 
tionem quandam, quae ab hoc puncto ad datum punctum 
pertinet, datam esse. 

XV. Hanc recíam a duabus rectis positione datis seg- 
menta abscindere, quae latera dati rectanguli sint?). 

In secundo libro aliae quidem sunt hypotheses; quaesita 
autem pleraque eadem atque in primo libro. Accedunt ta- 
men haec: 

XVI. Hoc rectangulum vel hoc cum ajitero dato ad seg- 
mentum proportionem datam habere. 

XVII. Bectanguli, cuius latera sunt haec recía et haec, 
proportionem ad segmentum datam esse. 

XVIII. Rectanguli, cuius alterum latus est summa ha- 
rum reciarum, allerum summa harum, proportionem ad seg- 
mentum datam esse. 

XIX. Rectangulum, cuius alterum latus haec recta est, 
alterum summa huius et alterius ad quam baec proportionem 
datam habet, coniunctum cum eo rectangulo, cuius latera 
sunt haec recía et altera ad quam baec proportionem datam 
habet, proportionem datam habere ad segmentum. 
| XX. Summae horum duorum rectangulorum?) ad seg- 
mentum quoddam, quod ab hoc puncto ad datum punctum 
pertinet, proportionem dalam esse. 

XXI. Rectangulum, cuius latera hae rectae sunt, datum esse. 

In tertio libro plurimae hypotheses de semicirculis sunt, 
paucae tantum de circulis et segmentis. lterum quaesita plu- 
rima similia sunt prioribus; accedunt tamen haec: 


ἣν ἢδε cel.; nam sic Ha: "Quod recta una cum alia, ad quam est in 
ratione data" cet., ac similiter reliqui, velut Vincent l. c.: "que telle 
droite plus une autre droile avec laquelle telle autre droite est dans un 
rapport donné, esl elle méme dans un certain rapport arec un certain 
segment compris entre (el point et un point donné '. 


4) Sic secundum Bretonum, Vincentium, Chaslesium; Halleius inter- 
pretando pro δοϑέντος bis intellexit δοϑεέσης. 


3) Conf. Simson. p. 431 sq., Chasles p. 174 sq. 


3) Halleium summam duarum reclarum statuisse ad Graeca ad- 
nofatum est, qua ab opinione non discesserunt Simsonus p. 354 et 
Vincentius p. 27; ad Gvrauqot?pov tacite τοῦδε τοῦ χωρίοι suppleve- 
runt itaque rectangulorum summam intellexerunt Breton p. 247 et 
Chasles p. 30. 
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e , - € A ^ Α A € 1 ^v 

ὅτι λόγος τοῦ ὑπὸ τῶνδε πρὸς TO ὑπὸ τῶνδε" 

e , ^ ) M - M 3 , 

τι λύγος τοῦ ἀπὸ τῆσδε πιρὸς GrrOTOUTY ' 

et * € M m - € 4 , ^ ^ 3 * ΄- 

ὅτι τὸ ὑπὸ τῶνδε τῷ ὑπὸ δοϑείσης καὶ τῆς αττὸ τοῦδε 
ἕως δοϑέντος᾽ 

ὅτε τὸ ἀπὸ τῆσδε τῷ ὑπὸ δοϑείσης καὶ ἀπολαμβανο- 5 
μένης ὑπὸ καϑέτου ἕως do9évrog: 


ct , (P^ M A [4] etr , » 
ὁτι συναμφότερος ros xai πρὸς ἣν ἣδε λόγον ἔχει δο- 
ϑέντα λόγον ἔχει τιρὸς ἀποτομήν" 


e » i] ^ δ, ξ « , , 
ὅτι ἔστιν τι δοϑὲν σημεῖον ἀφ᾿ ov at ἐπιζευγνύμεναι 
ἐπὶ τούσδε δοϑὲν περιέξουσι τῷ εἴδει τρίγωνον᾽ 10 


- [4 
ὅτι ἔστιν τι δοϑὲν σημεῖον ἀφ᾽ οὗ αἱ ἐπιζευγνύμεναι 
2 ' 
ἐπὶ τόνδε ἴσας ἀπολαμβάνουσι περιφερείας" 


ὅτι ἣδε ἤτοι ἐν παραϑέσει ἐστὶν ἢ μετά τινος εὐϑείας 
ἐπὶ δοϑὲν νευούσης δοϑεῖσαν ττεριέχει γωνίαν. 


Ἔχει δὲ τὰ τρία βιβλία τῶν πορισμάτων λήμματα Ày , 15 
αὐτὰ δὲ ϑεωρημάτων ἐστὶν ροα΄. 


Tónwv ἐπιπέδων δύο. 


21 Tuv τόπων χκαϑόλου οἱ μέν εἰσιν ἐφεχτιχοί, ὡς καὶ 
» , * ^ Ῥ»ῳὔ, , , , |] 
Απολλώνιος πρὸ τῶν ἰδιων στοιχείων λέγει σημείου μὲν 


4, ov! λόγον τοῦ ἀπὸ τῆσδε ABS, corr. Ha πρόστο ἀποτομὴν 
A(BS), corr. Ha 8. τῆς add. Ha 5. ὑπὸ δοϑείσης Hu pro ὑπὸ 
δοϑέντος ex Halleii ac reliquorum interpretum sententia 7. post 
συναμφότερος add. ἢδε Hu (ac similiter vertit Ha); longe aliter Brc- 
tonus aliique, quorum interpretalioni haec Graeca respondent: ὅτε τὸ 
ὑπὸ συναμφοτέρων τῶνδε καὶ τῆς πρὸς ἣν 3jde cet. (conf. adnot. 4 ad 


Latina) 40. ἐπὶ τούσδε Hu ex Simsoni p. 455 ratione, ἐπὶ ro (sine 
acc.) A(BS), ἐπὶ τόδε Ha, ἐπὶ τόνδε Simson. l. c. 44. ὅτι ἔστιν 
δοϑὲν A, ὅτι ἐστὶ δοϑὲν BS, τι add. Ha 49. ἐπὶ τόδε ABS Ha, 
corr. Hu ex ratione Simsoni p. 463 43. Je ἤτοι ἐν Ha, ηϑεντοι 
AB, ἠδ᾽ ἐν τῇ SV Paris. 2368 ἐστὶν Hu pro ἔσται 44. τὸ anle 
δοθὲν add. Ha 48. ὡς Hu, κα οὗς Α, οἷς BS vulgo 49. ᾿ἰδέων 


om. Ha 
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XXII. Rectanguli , quod est sub his rectis, ad rectan- 
gulum, quod est sub his, proportionem datam esse. 

XXIII. Quadrat, quod ab hac recta est, proportionem 
ad segmentum daíam esse. 

XXIV. Rectangulum, quod est sub his rectis, aequale 
esse rectangulo, cuius latera sunt data recía et abscissa ab 
hoc puncto ad datum punctum. 

XXV. Quadratum, quod ab hac recta est, aequale esse 
rectangulo, cuius latera sunt data recta!) et abscissa a ca- 
theto ad datum punctum. 

XXVI. Summam huius recíae et alterius, ad quam haec 
proportionem datam habet?), ad segmentum proportionem da- 
lam habere. 

XXVII. Esse aliquod datum punctum, a quo ductae ad 
hos circulos?) rectae datum specie triangulum continebunt. 

XXVIII. Esse aliquod datum punctum, a quo ductae ad 
hunc circulum^) rectae aequales arcus ahscindunt. 

XXIX. Hanc rectam aut parallelam esse aut cum recta qua- 
dam, quae ad datum punctum vergit, datum angulum continere5). 

Tres porismatum libri habent lemmata XXXVIII; theo- 
remata in iis insunt CLXXI. 


LOCORUM PLANORUM LIBRI DUO. 


Loci in universum partim ἐφεκτικοί sive firi, ut iam 
Apollonius in exordio suorum elementorum puncti locum punc- 


4) Rectangulum eiusque alterum latus datam rectam, i. e. τῷ 
ὑπὸ δοθείσης, omnes secundum Halleium interpretes intellexerunt. Quod 
codex habet τῷ ὑπὸ δοθέντος, id significarel: aequale esse triangulo, 
cuius vertex datum punctum et basis est abscíssa a cathelo cet. 

3) Sic ex men coniectura interpretatus sum, eademque Halleii fuit 
sententia, qui sic dedit: "Quod rectae .... una cum illa ad quam. 
datam habet rationem, simul sumptae"  cet., quod genus non idem 'est 
ac supra XII, etiamsi secundum vulgarem interpretationem illud acci- 
piamus. Contra Breton p. 218, Vincent p. 27, Chasles p. 24 liberius 
tractata codicis scriptura (vide adnot. ad Graeca) rectangulum intule- 
runt ; nam Chasles (ac similiter ante hunc Breton et Vincent) sic con- 
vertit: 'Que le rectangle qui a pour cotés la somme de deux droiles et 
une droite en rapport donné avec telle autre droite" cet. 

3) Sic ex ratione Simsoni p. 455 Sqq.; contra Halleius "ad puncta 
quaevis "; τάδε igitur intellexit, quamvis τόδε in Graeco contextu scri- 
beret. Vincent p. 87. 44 sq. (quem sequitur Chasles) sic interpretatur: 
"qu'il existe un point donné tel que les droites menées de ce point à dewr 
points donnés comprennent un angle donné d'espéce". 

4) Vide Simsonum p. 463 sqq.; coutra Vincent p. 27: "qu'il existe 
un point donné tel que les droites menées de ce point à deuz points donnés 
interceptent des arcs égaux". 

5) Conf. Simsonum p. 474 sqq., Vincent p. 44. 
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τύπον σημεῖον, γραμμῆς δὲ τύπον γραμμήν, ἐπιφανείας δὲ 
ἐπιφάνειαν, στερεοῦ δὲ στερεόν, οἱ δὲ διεξοδικοί, ὡς ση- 
μείου μὲν γραμμήν, γραμμῆς δ᾽ ἐπιφάνειαν, ἐπιφανείας δὲ 
στερεόν, οἱ δὲ ἀναστροφικοί, ὡς σημείου μὲν ἐπιφάνειαν, 

22 γραμμῇς δὲ στερεόν. [τῶν δὲ ἐν τῷ ἀναλυομένῳ οἱ μὲν ὃ 
τῶν ϑέσει δεδομένων ἐφεκτιχοί εἰσιν, οἱ δὲ ἐπίπεδοι λε- 
γόμενοι καὶ οἱ στερεοί. γραμμικοὶ διεξοδικοί εἰσιν ση- 
μείων, οἱ δὲ πρὸς ἐπιφανείαις ἀνασεροφιχκοὶ μέν εἰσιν ση- 
μείων, διεξοδικοὶ δὲ γραμμῶν" οἱ μέντοι γραμμιχοὶ ἀπὸ 
τῶν πρὸς ἐπιφανείαις δείκνυνται. λέγονται δὲ ἐπίπεδοι μὲν 10 
τόποι οὗτοί τε περὶ ὧν ἐπάγομεν καὶ καϑόλου ὅσοι εἰσὶν 
εὐθεῖαί τε καὶ γραμμαὶ ἢ κύκλοι στερεοὶ δὲ ὅσοι εἰσὶν 
χώνων τομαὶ παραβολαὶ ἢ ἐλλείψεις ἢ ὑπερβολαί" γραμ- 
μικοὶ δὲ τόποι λέγονται ὅσοι γραμμαί εἶσιν οὔτε εὐϑεῖαι 
οὔτε κύχλοι οὔτε τινὲς τῶν εἰρημένων κωνιχῶν τομῶν. οἱ 15 
δὲ ὑπὸ ᾿Ερατοσϑένους ἐπιγραφέντες τύποι πρὸς μεσότητας 
ἐκ τῶν προειρημένων εἰσὶν τῷ γένει, ἀπὸ δὲ τῆς ἰδιότητος 
τῶν ὑποϑέσεων « ἐκείνοις. 

23 Οἱ μὲν οὖν ἀρχαῖοι εἰς τὴν τῶν ἐπιπέδων [τοὐτων] τό- 
πων τάξιν ἀποβλέποντες ἐστοιχείωσαν' ἧς ἀμελήσαντες οἱ 20 
uev! αὐτοὺς προσέϑηκαν ἑτέρους, ὡς οὐκ ἀπείρων τὸ πλῆ- 
Sog ὄντων, εἰ ϑέλοι τις προσγράφειν τὰ τῆς τάξεως ἐχεί- 
γης ἐχόμενα. ϑήσω οὖν τὰ μὲν προσχείμενα ὕστερα, τὰ 
δ᾽ ἐκ τῆς τάξεως πρότερα, μιᾷ περιλαβὼν προτάσει ταύτῃ" 

. dà» δύο εὐθεῖαι ἀχϑῶσιν ἤτοι ἀπὸ ἑνὸς δεδομένου 25 
σημείου ἢ ἀπὸ δύο, xai ἤτοι ἐπ᾽ εὐθείας ἢ zagaà- 
ληλοι ἢ δεδομένην περιέχουσαι γωνίαν, καὶ ἤτοι λόγον 


4. γραμμήν Ha pro γραμμὴ δἅ. ἐπιφάνειαν idem pro ἐπεφάνεια 
8. δ᾽ add. Hu 5. τῶν δὲ — 48. ἐχεένοες interpolatori tribuit He 
6. τῶι ϑέσει AS, τῶ ϑέσει B, corr. Ha οἱ dà διεξοϑιχοὶ ol ἐπέπε- 
do: cet. voluisse videtur interpolator 7. στερεοὶ x«à γραμμιχοὶ Ha 
8. ἐπιφανείας BS vulgo 9. 10. «zo τῶν om. V 40. ἐπιφάνειαν 
Ha 14. καὶ ante καϑόλου et 49. τε καὶ om. Ha — 4&4. ὅσαε B* Ha 
45. τινὲς Hu pro τες 48. lacunam ante ἐχεένοις statuit Ha, latine 
verlit "diversa sunt ab illis", unde ἀνόμοιοι ἐκεένοις coni. Hu — 19. εἰς 
τὴν add. Hu τούτων τόπων ABS, τόπων τούτων Ha, τούτων» e 
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tum, lineae locum lineam, superficiei superficiem, solidi soli- 
dum esse dicit, partim δεεξοδικοί sive progredientes, ut puncti 
locum lineam, lineae superficiem, superficiei solidum idem 
appellat, partim denique ἀναστεροφιχοί sive circumvertentes, 
ut puncti superficiem, lineae autem solidum. [Eorum qui in 
analytica demonstratione inveniuntur alii sunt fixi in rectis posi- 
tione datis, alii ii qui plani et solidi vocantur. Lineares sunt 
progredientes ex punctis; ii autem, qui ad superficies spec- 
tant, circeumvertentes sunt ex signis vel progredientes ex li- 
neis. Lineares tamen ex iis qui ad superficies spectant de- 
monstrantur. Plani autem loci et ii appellantur, de quibus 
agimus, et omnino quotcunque sunt rectae et lineae vel cir- 
culi; solidi autem, quotcunque sunt conorum sectiones, pa- 
rabolae vel ellipses vel hyperbolae.  Lineares denique loci 
appellantur, quotcunque lineae neque rectae sunt neque cir- 
culares neque conicae quas modo diximus sectiones. Loci 
vero, quos Eratosthenes "ad medietates" inscripsit, genere 
quidem referendi sunt ad superiores, sed propter peculiarem 
hypothesium naturam illis sunt dissimiles.) 

Veteres quidem locorum planorum ordinem in conficien- 
dis elementis respexerunt. Quo neglecto posteriores alios /o- 
cos addiderunt, quasi non infiniti numero essent, si quis om- 
nia quae ex ordine illo pendent conscribere vellet. lam vero 
ea quae adiecta sunt ponam posteriora, reliqua ex ordine 
priora, eaque hac una propositione comprehendam : 

I. Si duae rectae ducantur vel ab uno dato puncto vel 
a duobus eaeque vel unam rectam efficiant vel parallelae 
sint!) vel datum angulum contineant, ac vel datam inter se 


4) Brevius Bretonus p. 299: "dans la méme direction", scilicet ab 
uno puncto ἐπ᾽ εὐθείας, a duobus παράλληλοι. 


dittographia orium esse existimat Hu 22. τὰ Hu pro οὐ 28. προ- 
χκεέμενα ABS Ha, ea quae adiecta sunt. Simsonus p. xv, corr. Ge 
24. δ᾽ ix τῆς ASV, δὲ Ex τῆς B, di τῆς Ha $5. ἀχϑῶσιν om. Ha 
27. γωνίαι AB, corr. S 


24 


20 
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M 4 ) , ὯΝ [4 , 
ἐχουσὰι πρὸς ἀλλήλας ἢ χωρίον περιέχουσαι δεδομένον, 
e ἣ A - ^ , , , 

ἅπτηται δὲ τὸ τῆς μιᾶς πέρας ἐπιπέδου τόπου ϑέσει 
δεδομένου, ἅψεται καὶ τὸ τῆς ἑτέρας πέρας ἐπιπέδου τό- 
που ϑέσει δεδομένου ὁτὲ μὲν τοῦ ὁμογενοῦς,. ὁτὲ δὲ τοῦ 


ἑτέρου, καὶ ὁτὲ μὲν ὁμοίως κειμένου πρὸς τὴν εὐϑεῖαν, 5 


ὁτὲ δὲ ἐναντίως. ταῦτα δὲ γίνεται παρὰ τὰς διαφορὰς 
τῶν ὑποχειμένων. 

Τὰ δὲ προσκείμενα ἐν ἀρχῇ μὲν ὑπὸ Χαρμάνδρου γ' 
συμφωνεῖ cabra: 

ἐὰν εὐθείας τῷ μεγέϑει δεδομένης τὸ ἕν πέρας ἢ δε- 10 
δομένον, τὸ ἕτερον ἅψεται ϑέσει δεδομένης περιφερείας 
κοίλης " 

ἐὰν ἀπὸ δύο δεδυμένων σημείων χλασϑῶσιν εὐϑεῖαι 
δεδομένην περιέχουσαι γωνίαν, τὸ κοινὸν αὐτῶν σημεῖον 
ἅψεται ϑέσει δεδομένης περιφερείας κοίλης" 15 

ἐὰν τριγώνου χωρίου μεγέϑει δεδομένου ἡ βάσις ϑέσει 
xai μεγέϑει δεδομένη ἢ, T) κορυφὴ αὐτοῦ ἅψεται ϑέσει 
δεδομένης εὐϑείας" 

ἕτερα δὲ τοιαῦτα᾽ 

ἐὰν εὐθείας τῷ μεγέϑει δεδομένης καὶ παρά τινα 9é- 20 
σει δεδομένην εὐθεῖαν ἡγμένης τὸ ἕν πέρας ἅτιτηται ϑέσει 
δεδομένης εὐθείας, ἅψεται καὶ τὸ ἕτερον εὐϑείας ϑέσει 
δεδομένης * 

ἐὰν ἀπό τινος σημείου ἐπὶ ϑέσει δεδομένας δυο εὑ- * 
ϑείας παραλλήλους ἢ συμπιτιτούσας καταχϑῶσιν ἐν δεδο- 25 
μέναις γωνίαις ἤτοι λόγον ἔχουσαι τιρὸς ἀλλήλας δεδομέ- 
vov ἢ ὧν ἡ μία μεϑ᾽ ἧς πρὸς ἣν ἡ ἑτέρα λόγον ἔχει δο- 
ϑέντα δεδομένη ἐστίν, ἅψεται τὸ σημεῖον θέσει δεδομένης 
εὐθείας " 


8. uiv om. Ha 9. συμιρονεῖ S ταῦτα fortasse ταύτη 
44. γωνέαι et σημεέων AB, corr. S 22. ϑέσει om. Ha 25. post 
καταχϑῶσιν add. ἤτοι ἐπ᾿ εὐθείας ἡ Hu auctore Simsono (vide La- 
tina) 25. 26. δεδομένη γωνία (sine acc.) A, δεδομένη γωνέᾳ BS, 
corr. Ha 26. ἔχουσιν A, £yovai BS, corr. Ha 
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proportionem habeant vel datum rectangulum comprehendant, 
unius autem harum rectarum terminus tangat locum planum 
positione datum: etiam alterius rectae terminus tanget locum 
planum positione datum modo eiusdem generis, modo diver- 
sum, et modo similiter positum respectu rectae, modo con- 
warium!). Haec autem fiunt secundum differentias eorum 
quae subiiciuntur (i. e. hypothesium). 

Cum his conveniunt tria a Charmandro initio adiecta: 

11. Si rectae magnitudine datae unus terminus datus sit, 
alter tanget circuli circeumferentiam concavam positione datam. 

111. Si a duobus datis punctis inflectantur rectae datum 
continentes angulum, commune earum punctum tanget circuli 
circumferentiam concavam positione dátam. 

IV. Si trianguli spatii magnitudine dati basis positione et 
magnitudine data sit, vertex eius tanget rectam positione datam. 

Sequuntur alia id genus: 

V. Si rectae magnitudine datae, quae parallela cuidam 
rectae positione datae ducta est, unus terminus tangat rectam 
positione datam, etiam alter tanget rectam positione datam. 

VI. Si a quodam puncto ad duas rectas positione datas 
vel parallelas vel inter se occurrentes ducantur vel in eadem 
recta vel?) in datis angulis, eaeque vel datam proportionem 
inter se habeant vel quarum una simul cum ea, ad quam 
altera habet proportionem datam, data est?): punctum tanget 
rectam positione datam). 


4) Haec ne Graeci quidem mathematicorum studiosi intellegere po- 
tuerunt nisi cognitis ipsis Apollonii propositionibus: nobis recentioribus 
conferendus est Apollonii locorum planorum liber primus a Simsono 
restitutus p. 3—83 (Ca p. 36—72). 

3) Haec addit Simsonus p. 35 (Ca p. 74). 


3) "Vel quarum una maior vel minor est altera data quam in ra- 
tione" explicandi gratia addit Simsonus p. 44 et 45 (Ca p. 84 et 87). 


4) Totam hanc propositionem distinguit atque illustrat Simsonus 
p. 85—48 (Ca p. 74—94). Eandem Bretonus p. 300 sic vertit: "Si 
d'un point on méne à deur droites données des obliques sous des angles 
donnés, et que ces obliques soient entre elles dans un rapport constant, 
ou bien quen ajoutant à l'une d'elles une longueur en raison constante 
avec la seconde, on oblienne une somme constante, le lieu de ce point 
sera une ligne droite donnée de position". 

Pappus 1]. 43 
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x 3 ΄ - ^ 

xai ἐὰν wGtv ὁποσαιοῦν εὐϑεῖαι ϑέσει δεδομέναι, καὶ 

j^ αὐτὰς ἀπό τινος σημείου καταχϑῶσιν εὐϑεῖαι ἐν δε- 

δομέναις γωνίαις, ἢ δὲ τὸ ὑπὸ δοϑείσης xai κατηγμένης 

μετὰ τοῦ ὑπὸ δοϑείσης καὶ ἑτέρας χατηγμένης ἴσον τῷ ὑπὸ 

δοϑείσης καὶ ἄλλης κατηγμένης καὶ τῶν λοιπῶν ὁμοίως, 

M - et , / P J 

τὸ σημεῖον ἅψεται ϑέσει δεδοιιένης ev9elag: 


Ὡἱ 


ἐὰν ἀπό τινος σημείου ἐπὶ ϑέσει δεδομένας παραλλή- 
λους καταχϑῶσιν εὐϑεῖαι ἐν δεδομέναις γωνίαις ἤτοι ἀπο- 
τέμνουσαι πρὸς τοῖς ἐπ᾽ αὐτῶν δοϑεῖσι σημείοις εὐϑείας 
λόγον ἐχούσας ἢ χωρίον περιέχουσαι δεδομένον ἢ ὥστε τὰ 10 
ἐγ αὐτῶν τῶν χατηγμένων δεδομένα εἴδη v τὴν ὑπεροχὴν 
τῶν εἰδῶν ἴσην εἶναι δεδομένῳ χωρίῳ, τὸ σημεῖον ἅψεται 
ϑέσει δεδομένης εὐϑείας. 

26 Τὸ δὲ δεύτερον βιβλίον περιέχει τάδε" 

ἐὰν ἀπὸ δύο δεδομένων σημείων εὐϑεῖαι κλασϑῶσιν, 15 
xci ἢ τὰ ἀπ᾽ αὐτῶν δοϑέντι χωρίῳ διαφέροντα, τὸ ση- 
μεῖον ἅψεται ϑέσει δεδομένης εὐϑείας᾽ 

ἐὰν δὲ ὦσιν ἐν λόγῳ δοϑέντι, ἤτοι εὐθείας ἢ περι- 
φερείας᾽ 

ἐὰν ἡ ϑέσει δεδομένη εὐθεῖα καὶ ἐπ᾽ αὐτῆς δοϑὲν ση- 20 
μεῖον xoi ἀπὸ τούτου διαχϑεῖσάα τις πεπερασμένη, ἀπὸ δὲ 
τοῦ πέρατος ἀχϑῇῆ πρὸς ὀρϑὰς ἐπὶ τὴν ϑέσει δεδομένην, 
xai ἢ τὸ ἀπὸ τῆς διαχϑείσης ἴσον τῷ ὑπὸ δοϑείσης καὶ 
ἧς ἀπολαμβάνει ἤτοι πρὸς τῷ δοϑέντε σημείῳ ἢ πρὸς 
ἑτέρῳ δοϑέντι σημείῳ ἐπὶ τῆς ϑέσει δεδομένης, τὸ πέρας 25 
τῆσδε ἅψεται ϑέσει δεδομένης περιφερείας" 


5. ἀλλης] ἑτέρας Ha 8. ἤτοι, quod in ABS vs. 10 ante Aoyor 
legitur, huc transposuit Simsonus p. xi 9. σημείοις Ha pro ση- 
μεέων 140. post ἐχούσας add. δοϑέντα Ha ἢ χωρίον — 12. χω- 
ρέῳ uncis seclusit Ha περιέχουσαι Simsonus pro περιεχούσας 
44. ἐπ᾿ Ha pro ἀπ᾿ 44, ἴσην Ha. pro ἴσον 33. πρὸς ὀρϑὰς Ha 
pro χαὶ ϑέσει Ha pro ϑέσν δεδομένην add. Ha 24. ἤτοι Ha, 
ἡ καὶ ABS Paris. 2368, 7 V 25. post σημείῳ repetunt ἡ πρὸς ér£- 
ρωι δοϑέντι A(BSj, del. Ha 25. 96. τὸ πέρας — δεδομένης om. Αἴ, 
in marg. add. A?|BS) 46. τῆσδε) τῆς διαχϑείσης Hu 
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VII. Si quotcunque rectae positione datae sint ad easque 
8 quodam puncto ducantur rectae in datis angulis, sitque 
summa duorum rectangulorum, quorum alterum datà rectá et 
uná ductà, alterum datà et alterá ductà continetur, aequalis 
rectangulo, quod datà et alià 'tertià) ductà continetur, et sic 
in ceteris: punctum tanget rectam positione datam. 

VIII. Si à quodam puncto ad parallelas positione datas: 
ducantur rectae in datis angulis eaeque vel ad puncta in ipsis 
data abscindant rectas dalam proportionem habentes vel spa- 
tum rectangulum!) datum comprehendant vel eiusmodi sint, 
ut summa vel differentia figurarum datarum, quae super ipsas 
ductas constructae sunt, aequalis sit spatio dato: punctum 
tangel rectam positione datam ?;. 

Secundo libro haec continentur : 

1. Si a duobus punctis datis rectae inflectantur et qua- 
drata, quae ab his fiunt, dato spatio differant, punctum con- 
cursus harum reciarum tanget rectam positione datam 3). 

II. Si vero hae rectae sint in proportione data, punctum 
, concursus tanget vel rectam vel circuli cireumferentiam posi- 
tione datam ). 

11. Si recta positione data et in ea punctum datum sit, 
unde dueta sit quaedam recta terminata, ab huius autem ter- 
mino ducatur perpendicularis ad rectam positione datam, et 
sit quadratum, quod a primo ductà fit, aequale rectangulo, 
quod datà rectá et abscissà vel inter perpendicularem et da- 
tum punctum vel inter eandem et aliud datum punctum in 
recta positione data continetur: terminus illius primo ductae 
tanget circuli circumferentiam positiohe datam 5. 

4) Graecum χωρέον» omnino spatium vel ebene Figur interpretantur 
Simsonus p. xvi (Ca p. 28) et Gerhardtus p. 25; sed ipsum rectan- 


gulum spatium intellegunt Simsonus p. 98 (Ca p. 182; et Bretonus 
p. 300. 


4) Totam propositionem distinguit et illustrat Simsonus p. 93—115 
(Ca p. 475—207); neque omittenda est Bretoni p. 304 adnotatio. 


3) Vide Simsotum p. 418 sq. (Ca p. 209 sq.) et Bretonum p. 301. 


4) V. Simson. p. 120—134 (Ca p. 211—392), Breton l. c., Chasles 
p. 269—272. 


5) V. Simson. p. 425—184 (Ca p. 233—953). 
42" 
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ἐὰν ἀπὸ δύο δοϑέντων σημείων ev956iot κλασϑῶσιν, καὶ 
3 δ N ^ - - * - - 3 
ἢ τὸ ἀπὸ τῆς μιᾶς τοῦ ἀπὸ τῆς ἑτέρας δοϑέντι μεῖζον ἢ ἐν 
λόγῳ, τὸ σημεῖον ἅψεται ϑέσει δεδομένης περιφερείας 
ΑἉ i € -- ^ - 
ἐὰν ἀπὸ ὁσωνοῦν δεδομένων σημείων χλασϑῶσιν εὐϑεῖαι 
πρὸς ἕνὲ σημείῳ, xai ἢ τὰ ἀπὸ πασῶν εἴδη ἴσα δοϑέντι 5 
χωρίῳ, τὸ σημεῖον ἅψεται ϑέσει δεδομένης περιφερείας 
,* 3 b] [] , ) - ) - 
ἐαν ἀπὸ δυο δοθέντων σημείων κλασϑῶσιν εὐϑεῖαι, 
2 & M Ld , M ) - 2 - 2 
&zt0 δὲ τοῦ σημείου παρὰ ϑέσει ἀχϑεῖσα εὐϑεῖα anoAau- 
’ 2 ^ , . 4 3 [] M , , 
βανῃ ἀπὸ ϑέσει δεδομένης ev3elag πρὸς δοϑέντι σημείῳ, 
3 03 8 ^ / » » - € 8 , 
καὶ ἢ và ἀπὸ τῶν χεκλασμένων εἴδη ἴσα τῷ ὑπὸ δοϑείσης 10 
καὶ τῆς ἀπολαμβανομένης, τὸ πρὸς τῇ κλάσει σημεῖον ἅψε- 
ται ϑέσει δεδομένης περιφερείας" 
. - 3 
ἐὰν ἐν κύχλῳ ϑέσει δεδομένῳ δοϑέν τι σημεῖον ἢ xai 
δι᾿ αὐτοῦ ἀχϑῇ τις εὐθεῖα καὶ ἐπ᾽ αὐτῆς ληφϑῇ τι ση- 
-- τ Leod ΄ - 
μεῖον ἐχτός, καὶ ἢ τὸ ἀπὸ τῆς ἄχρι τοῦ δοϑέντος ἐντὸς 15 
σημείου ἴσον τῷ ὑπὸ τῆς ὅλης καὶ τῆς ἐκτὸς ἀπολαμβανο- 
μένης ἤτοι μόνον ἢ τοῦτό v& καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ἐντὸς δύο 
* * - «et , , 3 
τμημάτων, τὸ ἐχτὸς σημεῖον ἅψεται ϑέσει δεδομένης εὐ- 
Stag : 
4 N - ' 4 - e my. : 
xai ἐὰν τοῦτο μὲν τὸ σημεῖον ἅπτηται ϑέσει δεδομέό-- 20 
vrg εὐθείας, ὁ δὲ κύχλος μὴ ὑπόκειται, τὰ ἐφ᾽ ἑκάτερα 
^g εὐϑείας, & xvxÀog μὴ ὑπόκειται, φ e 
- Dd , 
τοῦ δεδομένου σημεῖα ἅψεται ϑέσει δεδομένης περιφερείας 
^ 3 t^v 
τῆς αὐτῆς. 


3. δοϑέντι Ha pro δοϑὲν μείζων ἧι ἐν A(B), corr. S 5. ἴσα 
Ha pro ἴσον 8. παρὰ τὴν ϑέσει ἀχϑεῖσα "ducatur recta positione da- 
tae normalis" Ha, qui pro normalis voluit parallela (sic recte Simsonus 
p. xvii) ἀπολαμβάνῃ Hu pro ἀπολαμβανομένη 40. ἴσα Ha pro 
ἴσον 41. σημεέωε A(B), corr. S 43. ἐντὸς xvuxàov ϑέσει δεδο- 
μένου Ha δοϑέντι AS et, ut videtur, B, distinxit Ha ση- 
μείων 5 A(BS), corr. prima manus in S 46. ὑπὸ Ha pro ἀπὸ 
17. 48. ἤτοι — τμημάτων) horum verborum cum iustus locus sit 
vs. 16 post σημείου, non abest interpolationis suspicio — 17. ἤτοι Hu, 
ἡ tà. ABS), ἢ τὸ Simsonus p. xim μόνωι ἢ τούτωι TE χαὶ τῶι 
A(BS), corr. Simsonus p. xiu οἱ 194 sq. 40. xal ἐὰν — 38. τῆς 
αὑτῆς fortasse ab interpolatore addita sunt $0. ro om. Ha 
94. ὑπόχειται)] conf. supra p. 514, 6 cum adnot. ἐφ᾽ ἑχατέρᾳ Ha 
1$. σημεῖα Ha pro σημείου 
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IV. Si a duobus datis punctis rectae inflectantur sitque 
quadratum, quod ab una fit,. comparatum cun quadrato, quod 
ab altera fit, dato spatio maius quam in proportione: punc- 
tum concursus harum rectarum tanget circuli cireumferentiam 
positione datam ἢ). 


V. Si a quotcunque datis punctis inflectantur rectae ad 
unum punctum sintque species (fi. e. figurae specie datae, 
quae ab omnibus describuntur, aequales dato spatio: ρυπο- 
tum tanget circuli cireumferentiam positione datam?;. 


VI. Si a duobus datis punctis inflectantur rectae, a puncto 
autem concursus recta ducatur parallela rectae positione datae, 
eaque ab alia recta positione data auferat segmentum, cuius 
alter terminus datum punctum est, sitque summa figurarum 
specie datarum, quae ab inflexis fiunt, aequalis rectangulo, 
quod datà et abscissà continetur: punctum concursus rectarum 
inflexarum tanget circuli cireumferentiam positione datam 3). 


VII. Si intra cireulum positione datum punctum aliquod 
datum sit et per id ducatur recta quaedam in eaque suma- 
tur punctum aliquod extra circulum, ac sit quadratum, quod 
ex recta ab hoc puncto ad punctum intra datum pertinente 
fit, aequale rectangulo, quod totà hac rectá et parte extra 
circulum abscissà continetur, vel solum (scil. quadratum) vel 
summa ipsius et rectanguli, quod segmentis duobus interioribus 
continetur: externum punctum tanget rectam positione datam? . 


VIII. Si hoc punctum tangat rectam positione datam, 
cireulus autem non suppositus sit, puncta ad utramque par- 
tem a dato puncto tangent eandem circuli circeumferentiam po- 
sitione datam 5). 


4j V. Simson. p. 136—144 (Ca p. 236—243, et Breton. p. 302. 
Graeca verba μεῖζον ἢ ἐν λόγῳ, nota ex Euclidis datis, Bretonus apte 
sic interpretatur: "le premier quarré doit étre plus grand d'un espace 
donné que le quarré qui est au second quarré dans la raison donnée". 
Conf. praef. vol. I p. xxiv. 

2) V. Simson. p. 159—477 (Ca p. 263—987). 

3) V. Simson. p. 482—193 (Ca p. 810—324). Bretonus p. 303 lo- 
cum difficillimum sic interpretatur: "Le lieu du point tel, que la somme 
des aires des polygones respectivement semblables à deux polygones donnés, 
consiruits sur les droites menées de ce point à deux points fires, soit égale 
au rectangle construit sur une droite donnée et sur la distance du pied 
de la perpendiculaire abaissée du méme point sur une droite fire à un point 
donné sur cette droite, est une circonférence de cercle donnée de position ". 


4; V. Simson. p. 494—204 (Ca p. 822—3834;, Breton. p. 302. 


5, Liberius haec tractat Simsonus p. 3904 544. (Ca p. 8381 sqq.j. Etiam 
Dretoni p. 302 sq. interpretatio difficultatem horum verborum declarat. 
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ἔχει δὲ τὰ τύπων ἐπιπέδων δύο βιβλία ϑεωρήματα 
ἤτοι διαγράμματα oui, λήμματα δὲ η΄. 


Νεύσεων δύο. 


27 Νεύειν λέγεται γραμμὴ imi σημεῖον, ἐὰν ἐπεχβαλλο- 
μένη (v αὐτὸ παραγίνηται. ἰκαϑόλου δὲ τὸ αὐτό ἐστιν, 5 
ἐάν τε imi δοϑὲν νεύειν σημεῖον λέγηται, ἐάν τέ ἐστίν τι 
Lc αὐτῆς δοϑέν, ἐάν τὸ διὰ δοϑέντος ἐστὶν σημείου. ἐπέ- 
γραιμαν δὲ ταῖτα νεύσεις ἀπὸ ἑνὸς τῶν εἰρημένων.). τιρο- 
βλήματος δὲ ὄντος xaSolixoD τούτου 

δίο δοθεισῶν γραμμῶν ϑέσει, ϑεῖναι μεταξὺ τούτων 10 
εὐϑεῖαν τῷ μεγέϑει δεδομένην νεύουσαν ἐπὶ δοϑὲν σημεῖον, 

iui ταύτης τῶν ἐπὶ μέρους διάφορα τὰ ὑὕὑτιοχείμενα 
ἐχόντων ἃ μὲν [ἢν] ἐπίπεδα, ἃ δὲ στερεά, ἃ δὲ γραμμικά, 
τῶν ἐπιπέδων ἀποκληρώσαντες τὰ πρὸς πολλὰ χρησιμώ- 
vega ἔδειξαν τὰ προβλήματα ταῦτα" 15 

ϑέσει δεδομένων ἡμιχυχλίου τε καὶ εὐϑείας πρὸς Óg- 
ϑὰς τῇ βάσει, ἢ δίο ἡμικυχλίων ἐπ᾽ εὐϑείας ἐχόντων τὰς 
βάσεις, ϑεῖναι δοϑεῖσαν τῷ μεγέϑει εὐθεῖαν μεταξὺ τῶν 
dvo γραμμῶν, νεΐουσαν ἐπὲ γωνίαν ἡμικυκλίου" 

χαὶ ῥόμβου δοθέντος καὶ ἐπεχβεβλημένης μιᾶς πλευ- 20 
ρᾶς, ἁρμόσαι ὑτιὸ τὴν ἐχτὸς γωνίαν δεδομένην τῷ μεγέϑει 
εὐϑεῖαν νείουσαν dri τὴν ἀντιχρὺς γωνίαν" 

καὶ ϑέσει δοϑέντος κύκλου, ἐναρμόσαι εὐϑεῖαν μεγέ- 
ϑει δεδομένην νεύουσαν ἐπὶ δοϑέν. 

28 τοίτων δὲ ἐν μὲν τῷ πιρώτῳ τεύχει δέδειχται τὸ ἐπὶ 25 
τοῦ ἑνὸς ἡμιχυχλίου καὶ εὐϑείας, ἔχον τιτώσεις Ó , καὶ τὸ 
ἐπὶ τοῦ χύχλου ἔχον τιτώσεις δύο, καὶ τὸ ἐπὶ τοῦ δόμβου 
πτώσεις ἔχον β΄, ὃν δὲ τῷ δευτέρῳ τεύχει τὸ ἐπὶ τῶν δύο 


4. γραμμὴν S Ge ἐπεχβαλλομένηκ A 3. παραγένηται B*. Ha, 
παραγένεται ΑΒ 5. χαϑόλου — ἃ. εἰρημένων interpolatori tribuit Hu 
7. σημεῖον ABS, corr. V 12. ἐπὶ rovrov coni. Horsley — 13. ἣν 
del. Hu 14. τῶν δ᾽ ἐπιπέδων Ha. χρησιμωτέραν ABV, corr. se- 
cunda manus in Paris. 2368 (S) 15. ἔδειξαν τὰ Hu, ἔδειξαντε A, ἔδειξάν 
τε BS, ἔδειξαν Ha 20. ἐπεμβλημένης AB, ἐπεμβεβλημένης S, corr. Ha 
μόνης ante μεῶς add. Ha 233. τεὐυχει)ὴ βιβλίῳ B pr. m. 26. εὖὐ- 


LIBER VII. 671 


Libri duo locorum planorum continent theoremata sive 
diagrammata CXXXXVII, lemmata VIII. 


INCLINATIONUM LIBRI DUO. 


Inclinare sive vergere dicitur linea ad punctum, si pro- 
ducta ad id perveniat. |Omnino idem est, sive ad datum 
punctum /inea inclinare dicitur, sive in ea punctum quoddam 
datum est, sive per datum punctum transit; verum has pro-: 
miscue inclinationes ab uno eorum quae dicta sunt appella- 
verunt.] lam cum problema generale hoc esset: 

1. duabus lineis positione datis, inter eas ponere rectam 
magnitudine datam, quae ad datum punctum inclinet, 

cümque illa quae in ea recta particularia sunt diversas 
hypotheses haberent partim planas, partim solidas, partim 
etiam lineares, e planis elegerunt ea quae ad multas res utilia 
essent, haecque problemata demonstraverunt. 

II. Si semicirculus et recta ad basim perpendicularis, vel 
duo semicirculi in eadem recta bases habentes dati sint, po- 
nere rectam magnitudine datam inter illas duas lineas, quae 
ad angulum semicirculi inclinet. 

11. Rhombo dato unoque latere producto, sub externo 
angulo rectam magnitudine datam inserere, quae ad angulum 
oppositum inclinet 1). 

]V. Circulo positione dato, inserere rectam magnitudine 
datam, quae ad datum punctum inclinet. 

Quorum problematum distributio haec est: in primo libro 
problema de uno semicirculo et recta, quod quattuor?) casus 
habet, tum de circulo, quod duo casus habet, denique de 
rhombo, quod duo casus habet, demonstrata sunt; in se- 


4: "Sed et problema de recta, magnitudine data, angulo interiori 
per oppositum angulum subiicienda, ab Apollonio resolutum esse ex 
Papp. lib. 7 prop. 73 liquido constet". Horsley praef. p. 3. 

3: Quinque casus demonstrat Horsley p. 3—5, quare in Graecis 
πέντε legendum esse censet. 


ϑείας Ha pro εὐθεῖαν 4 A, τέσσαρας BS, πέντε coni. Horsley 
28. τὸ add. Ha | 
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ἡμιχυκλίων, τῆς ὑποϑέσεως πτώσεις ἐχούσης (^ ἐν δὲ ταύ- 
ταις ὑπτυδιαιρέσεις πλείονες διοριστιχαὶ ἕνεχα toU. δεδομέ- 
vov μεγέϑους τῆς εὐϑείας. 

i Tà μὲν οὖν ἐν τῷ ἀναλυομένῳ τόπῳ ἐπίπεδα ταῦτ᾽ 
ἔστιν. ἃ καὶ πρότερα δείχνυται, χωρὶς τῶν Ἐρατοσϑένους 5 
μεσοτήτων" ὕστατα γὰρ ἐχεῖνα. τοῖς δὲ ἐπιπέδοις ἐφεξῆς 
τὴν τῶν στερεῶν ἡ τάξις ἀπαιτεῖ ϑεωρίαν: στερεὰ δὲ xa- 
λοῦσι προβλήματα οὐχ ὅσα ἐν στερεοῖς σχήμασι προτεΐνε- 
ται, ἀλλ᾽ ὅσα διὰ τῶν ἐπιπέδων μὴ δυνάμενα δειχϑῆναι 
διὰ τῶν τρεῶν κωνιχῶν γραμμῶν δείχνυται, ὥστε ἀναγκαῖον 10 
πρότερον περὶ τούτων γράφειν. ἦν μὲν οὖν ἀναδεδομένα 
κωνιχῶν στοιχείων τιρότερον “ρισταίου τοῦ πρεσβυτέρου 
δ΄ τεύχη, ὡς ἂν ἤδη δυνατοῖς οὖσι τοῖς ταῦτα παραλαμ- 
βάνουσιν ἐπιτομώτερον γεγραμμένα. 

Ἔχει δὲ τὰ τῶν νεύσεων βιβλία δύο ϑεωρίματα μὲν 15 
ἤτοι διαγράμματα ρκε', λήμματα δὲ λη΄. 

Κωνιχῶν η. 

Τὰ Εὐκλείδου βιβλία Ó' χκωνιχκχῶν Ἀπολλώνιος ἀνα- 
πληρώσας χαὶ προσϑεὶς ἕτερα Ó' παρέδωκεν η΄ χωνιχῶν 
τεύχη. ΔΑρισταῖος δέ, ὃς νέγραφε τὰ μέχρι τοῦ νῦν ἀνα- 20 
, διδόμενα στερεῶν τύπων τεύχη ε΄ συνεχῆ τοῖς χωνιχοῖς, 
ἐχάλει [καὶ οἱ πρὸ “!΄:πολλωνίοι; τῶν τριῶν χωνιχῶν γραμ- 
μῶν τὴν μὲν ὀξυγωνίου, τὴν δὲ ὀρθογωνίου, τὴν δὲ ἀμβλυ- 
γωνίου κώνου τομήν. ἐπεὶ δ᾽ ἐν ἑκάστῳ τῶν τριῶν τού- 
των κώνων διαφόρως τεμνομένων αἱ y' γίνονται γραμμαί, 25 
διαπορήσας, ὡς φαίνεται, Αττολλώνιος τί δήποτε ἀποκλη- 


4. Τὰ μὲν --- 14. γεγραμμένα interpolatori tribwit Hu 4. ἐπί- 
πεδα Ha pro ἐπιπέδωο τοῦτ᾽ Ha δὅ. δείκνυνται Ha. 6. ὕστερα 
S — 7. ra£tig (sine acc.) A, corr. ΒΒ 44. ἀναδεδομένα Hu pro ἀνα- 
διδομένων 48. ὡς ἄν τοῖς ἤδη δυνατοῖς οὖσι ταῦτα παραλαμβάνειν 
Ha, ὡς ἄν ἤδη δυνατοῖς οὖσι τὰ τοιαῦτα παραλαμβάνειν Ηὺ 45. δύο 
βιβλία Hu μὲν om. Ha 48. ἀναπλωσας ΑΒ. corr. Paris. 2368 
SV 20. ἀρισταιας (Sine acc.) A, corr. S γέγραφε Hu, γράφει 
ABS, ἔγραψε Ge ra Ha, xai BS, om. A 22. xal of πρὸ 4470À- 
λωνέου del. Hu. 24. ἐπειδὴ ἐν Ha. 35. χωώνων idem pro xovixov 
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cundo libro problema de duobus semicirculis, cuius hypo- 
thesis decem casus!) habet; suntque in his complures sub- 
divisiones determinativae propter datam rectae magnitudinem. 

[Haec igitur plana in loco de resolutione reperiuntur, 
quae etiam priora demonstrata sunt praeter Eratosthenis me- 
dietates, quae ultimum locum obtinent. Sed post plana de- 
inceps solidorum contemplationem ordo requirit. lam solida 
problemata non tam ea vocantur, quae in solidis figuris pro- 
ponuntur, sed quae, cum per plana demonstrari non possint, 
per tres conicas lineas demonstrantur, quapropter de his prius 
scribere necesse est. c conicorum elementorum prius Ari- 
staei maioris quinque libri editi erant, in eorum usum qui 
eiusmodi problemata iam percipere valerent, compendiosius 
conscripti.) 

Duo inclinationum libri theoremata sive diagrammata 
CXXV, lemmata XXXVIII habent. 


CONICORUM LIBRI OCTO. 


Euclidis quattuor conicorum libros Apollonius ita com- 
plevit, ut quattuor aliis additis omnino octo conicorum volu- 
mina studiosis mathematicorum traderet. — Ante hunc Aristaeus, 
qui solidorum locorum volumina quinque, adhuc usque pro- 
stantia, tamquam supplementum conicorum doctrinae scripsit, 
[perinde atque ii qui ante Apollonium fuerant! trium coni- 
carum linearum primam coni acutanguli, secundam rectanguli, 
tertiam obtusanguli sectionem appellaverat. Sed quoniam in 
quovis horum conorum genere, prout secantur, tres illae lineae 
existunt, Apollonium haesitavisse apparet, qua tandem distinc- 


4) "Semicirculorum nempe status quintuplex : circulis contingentibus 
intus, contingentibus extrinsecus, nullibi occurrentibus altero incluso, 
nullibi occurrentibus incluso neutro, secantibus. |n statu autem uno- 
quoque gemina erit semicirculorum positio: ad partes baseos aut eas- - 
dem aut contrarias. En tibi decem, ni fallor, hvpotheseos casus, quos 
Pappus innuit". Horsley praef. p. 3. 

» * γραμμαι ἃ 26. ἀποχληρώσαντες diserte enotlatum est ex A, 
ἀποπληρώσαντες BSV Paris. 2368, ἀποχληρώσαντο Ha 
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, € ^ 3 ^ 4 1 , 2 , , 
ρώσαντες οἱ πρὸ avrov ἣν μὲν ἐκάλουν ὀξυγωνίου κώνου 
τομὴν δυναμένην καὶ ὀρϑογωνίου xai ἀμβλυγωνίου εἶναι, 
e δὲ 3 9 J * δυ , XE ) I». À 
ἣν δὲ ὀρϑογωνίου εἶναι δυναμένην ὀξυγωνίου τὸ xai ἀμβλυ-- 

, (t 3 2 ’ , "1 2 , 
yoviov, ἣν δὲ ἀμβλυγωνίου δυναμένην δίναι ὀξυγωνίου τε 
0 ( , N $02! TN $5 2 
καὶ ὀρϑογωνίου, μεταϑεὶς τὰ ὀνόματα καλεῖ τὴν μὲν ὀξυ-- ὃ 

J ᾽ 2 M i] 3 , 
γωνίου καλουμένην ἔλλειιμιν, τὴν δὲ ὀρϑογωνίου παραβο- 
λήν, τὴν δὲ ἀμβλυγωνίου ὑπερβολήν, ἑκάστην ἀπό τινος 
ἐδέου συμιβεβηχύτος. χωρίον yap τι παρά τινα γραμμὴν 
παραβαλλόμενον ἐν μὲν τῇ ὀξυγωνίου κώνου τομῇ ἐλλεῖπον 

J Li J 1 ^ J J € , 
γέίνδται τδτραγώνῳ, ἐν δὲ τῇ ἀμβλυγωνίου ὑπερβάλλον τετρα- 10 

, , M ^ 5 ’ 2) - » 3 € , 
γώνῳ, ἐν δὲ τῇ ὀρϑογωνίου ovre ἐλλεῖπον ovO ὑπερβαλ- 

1 λον. ἰτοῦτο δ᾽ ἔπαϑεν μὴ τιροσεννοήσας ὅτι κατά τινα 

^A ἐδέαν πτῶσιν τοῦ τέμνοντος ἐπιπέδου τὸν κῶνον (xoi γεν- 
γῶντος τρεῖς γραμμὰς) ἐν ἑκάστῳ τῶν κώνων ἄλλη xai ἄλλη 
τῶν γραμμῶν γίνεται, ἣν ὠνόμασεν ἀπὸ τῆς ἰδιότητος τοῦ 15 
χώνου. ἐὰν γὰρ τὸ τέμνον ἐπίπεδον ἀχϑῇ παράλληλον μιᾷ 
τοῦ χώνου πλευρᾷ, γίνεται μία μόνῃ τῶν τριῶν γραμμῶν, 
ἀεὶ ἡ αὐτή, ἣν ὠνόμασεν 6 “Ιρισταῖος ἐκείνου τοῦ τμη- 
ϑέντος κώνου τομήν. 

4 , T , * ^v 

32 ὁ δ᾽ ob» ἤπολλωνιος oia περιέχει τὰ ὑπ᾽ αὐτοῦ γρα- 20 
φέντα χωνικῶν vy βιβλέα λέγει κεφαλαιώδη ϑεὶς προδήλω- 
σιν ἐν τῷ προοιμίῳ τοῦ πρώτου ταύτην " περιέχει δὲ τὸ μὲν 
πρῶτον τὰς γενέσεις τῶν τριῶν τομῶν xai τῶν ἀντικειμένων 
χαὶ τὰ ἐν αὐταῖς ἀρχικὰ συμπτώματα ἐπὲὶ πλεῖον xal καϑό- 
λου μᾶλλον ἐξητασμένα παρὰ τὰ ὑπὸ τῶν ἄλλων γεγραμ- 25 
μένα. τὸ δὲ δεύτερον τὰ περὶ τὰς διαμέτρους xai τοὺς 
ἄξονας τῶν τομῶν [καὶ τῶν ἀντικειμένων) συμβαίνοντα καὶ 


4. εἶναι δυναμένην B ὀξυγωνιοντε A, corr. BS 7. ἀπὸ SV, 
δ᾽ «zo À, δὲ ἀπὸ B* Ha, γ᾽ «no Hu. 10. ἐν δὲ τὴ αμβὰ. — τετρα- 
γωνῳ om. B! Ha 13. τοῦτο δ᾽ ἔπαϑεν (scil. ὁ ᾿“ρισταῖος) — 19. ro- 
μὴν interpolatori tribuit Hu 13. δεπαϑὲν A, distinxerunt et acc. corr. 
BS προσνοήσας ABS, προνοήσας Ha, cocr. Hu 48. ἰδίαν Hu pro 
utav 43. 14. verba xal γεννῶντος τρεῖς γραμμὰς alter interpolator 
interpolato iam loco inseruisse videtur 44, ἄλλην xal ἄλλην ABS, 
corr. Ha 45. ὠνόμασεν Hu pro ὠνόμασαν 17. μια uovy (sine 
acc.) A, corr. BS 18. éxeiroc Ha 20. Ὁ yovv Hu 32. περι- 
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tione usi priores mathematici aliam acutanguli coni sectionem 
vocavissent, quae el rectanguli et obtusanguli esse posset, 
aliam rectanguli, quae et acutanguli et obtusanguli posset esse, 
aliam denique obtusanguli, quae posset esse et acutanguli et 
rectanguli. Quapropter mutatis nominibus eam sectionem quae 
acutanguli dicebatur, ellipsim, quaeque rectanguli, parabolam, 
denique quae obtusanguli, hyperbolam, singulas a peculiari 
quodam accidente nuncupavit. Etenim rectangulum ad rec- 
tam quandam applicatum in sectione acutanguli coni deficit 
(ἐλλεί7εει) quadrato, in sectione obtusanguli excedit (0zreg- 
βάλλει) quadrato, denique in sectione rectanguli con? appli- 
catum. (παραβαλλόμενον) neque deficit neque excedit!). (Sed 
hoc accidit ristaeo, quoniam non animadvertit per peculia- 
rem quendam casum planitiei conum secantis?) in quovis cono 
singulas lineas existere, quas e proprietate coni appellavit. 
Nam si planities secans uni coni lateri parallela ducitur, una 
tantum illarum trium linearum semperque eadem existit, quam 
Aristaeus illius secti coni sectionem appellavit.] 

lam vero Apollonius, quae octo conicorum libris ab ipso 
conscriptis contineantur, dicit in exordio primi libri hanc prae- 
viam explicationem summatim proponens: "Continet primus 
liber generationes trium coni sectionum et earum quae oppo- 
sitae dicuntur, tum principalia illarum accidentia, uberius et 
magis in universum quam ab aliis, qui de eo argumento 
scripserunt, elaborata. Secundus liber complectitur ea quae 
ad diametros et axes sectionum [et oppositarum] pertinent, 


1) Vide Apollonii conic. 4 prop. 141—183, et conf. H. Balsam, des 
Apollonius sieben Bücher über Kegelschnitte, Berolini 1864, p. 18—23; 
Herm. Hankel, Geschichte der Mathematik, p. 98 sq. 150. 


3| Sequuntur in codice verba x«l γεννῶντος τρεῖς γραμμάς "el tres 
lineas efficientis", de quibus v. adnot. ad Graeca. 


έχει δὲ τὸ cet.] vide Apollonium ab Halleio editum p. 8 33. τῶν 
ἀντιχειμένων Ha ex Apollonio pro τὰς ἀντιχειμένας 384. xal ex Apol- 
lonio add. Ha 25. ἐξειργασμένα Apollonius 27. x«à τῶν ἀντιχει- 
μένων non leguntur apud Apoll. 
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τὰς ἀσυμπτώτους, xai ἄλλα γενικὴν xoi ἀναγκαίαν χρείαν 
παρεχύμενα πρὸς τοὺς διορισμούίς" τίνας δὲ διαμέτρους 
ἫΝ , » "v 07 , v , M 
ἢ τίνας ἄξονας καλῶ εἰδήσεις ἐκ τούτου τοῦ βιβλίου. τὸ 
δὲ τρίτον πολλὰ vci παντοῖα χρήσιμα [τὰ] πρός τε τὰς 
^" ev e M 
συνθέσεις τῶν στερεῶν τόπων xai τοὺς διορισμοίς, ὧν τὰ 
πλείονα καὶ καλὰ καὶ ξένα κατανοήσαντες εὕρομεν μὴ συν- 
τιϑέμενον ὑπὸ Εὐκλείδου τὸν ἐπὶ τρεῖς καὶ Ó' γραμμὰς 
τόπον, ἀλλὰ μόριόν τι αὐτοῦ καὶ τοῦτο οὐχ εὐτυχῶς" οὐ 
N 3 “- . ^ 
γὰρ δυνατὸν ἄνευ τῶν προειρημένων τἐλειωϑῆναι τὴν σύν- 
ϑεσιν. τὸ δὲ δ΄, ποσαχῶς αἱ τῶν κώνων τομαὶ ἀλλήλαις 
τε χαὶ τῇ τοῦ κχκύχλου περιφερείᾳ συμπίπτουσιν, xai ἐκ 
^ e M "—- ^ 
περισσοῦ, ὧν οὐδέτερον ὑπὸ τῶν πρὸ ἡμῶν γέγραπται, 
χώνου τομὴ xvxÀov περιφερείᾳ [κατὰ πόσα σημεῖα συμ- 
βάλλει] xai ἀντιχείμεναι ἀντιχειμέναις κατὰ πόσα σημεῖα 
συμβάλλουσιν. τὰ δὲ λοιπὰ Ó' περιουσιαστικώτερα" ἔστι 1ὃ 
γὰρ τὸ μὲν περὶ ἐλαχίστων xai μεγίστων ἐπὶ πλεῖον, τὸ 
M ? d ^ 
δὲ περὶ ἴσων xai ὁμοίων τομῶν, τὸ δὲ διοριστιχῶν ϑεω- 
ρημάτων, τὸ δὲ κωνιχῶν προβλημάτων διωρισμένων᾽". 
33 Απολλώνιος μὲν vabva. ὃν δέ φησιν ἐν τῷ τρίτῳ τό- 
4 M [4 Α Aj 4 "P € M 3 , 
zov ἐπὶ y xat Ó γραμμὰς μὴ τετελειῶσϑαι ὑπὸ EvkAec- 20 
δου, οὐδ᾽ ἂν αὐτὸς ἠδυνήϑη οὐδ᾽ ἄλλος οὐδεὶς [ἀλλ᾽ οὐδὲ 
’ - - € x 3 , - Ἵ ’ 
μικρόν τι πρησϑεῖναι τοῖς ὑπὸ Εὐχλείδοι γραφεῖσιν" διὰ 
γε μόνων τῶν προδεδειγμένων ἤδη κωνικῶν ἄχρι τῶν κατ᾽ 
᾿ ) - 
Εὐκλείδην, ὡς xai αὐτὸς μαρτυρεῖ λέγων ἀδύνατον εἶναι 
84 τελ ῦναι χωρὶς ὧν αὐτὸς προγράφειν ἠναγχάσϑη. [ὃ δὲ 25 
τελειωϑῇ ι χωρὶς ὦ ς πρηγρὰφ ᾿ἠναγχάσϑη. | jen 
, , M } - - * 
Εὐκλείδης ἀποδεχόμενος τὸν “Τρισταῖον ἄξιον ὄντα ἐφ᾽ οἷς 
P7 ’ d 4 4 , 3 M , 
ἤδη παραδεδώχει xwvixoicg, xai μὴ φϑάσας ἢ μὴ ϑελῆσας 
ἐπικαταβάλλεσϑαι τούτων τὴν αὐτὴν ττραγματείαν, ἐπιει- 


4). 


ü 


4. αλλας" ἑνιχὴ" ALBS), ex Apoll. corr. Ha 4. πολλὰ καὶ παράᾶ- 
δοξκ ϑεωρήματα χρήσιμα πρὸς τε cet. Apoll. τὰ expunctum in V 
del. Hu 5. 6. ὧν τὰ πλεῖστα καλὰ καὶ ξένα. (€ καὶ χατανοήσαντες 
συνείδομεν Apoll. 6. x«l ante χαλὰ cum Apollonio om. V Ha 
8. τι] τὸ τυχὸν Apoll. 9. τῶν προσευρημένων ἡμῖν Apoll. 44. συμ- 
βάλλουσι Apoll. ἄλλα ante 2x περισσοῦ ex Apoll. add. Ha 42. πρὸς 
AB, corr. 8 43. 14. xevov τομὴ ἢ xvxlov περιέρεια χαὶ ἔτι avri- 
κείμεναι σοι. Apoll. 48. περιφερεια (sine acc. A, corr. BS χατὰ 
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item doctrinam de rectis asymptotis aliaque quae et generalem 
et necessarium usum ad determinaliones praebent: quos au- 
tem appellem diametros et quos axes, ex hoc libro cognosces. 
Tertius liber multa et varia theoremata continet. utilia δα so- 
lidorum locorum compositiones et determinationes, quorum 
cum plurima et egregia et insolita esse cognovissemus, ab 
Euclide locum ad tres et quattuor lineas non compositum esse 
invenimus, nisi quod particulam quandam, ac ne hanc qui- 
dem feliciter, attigit. Neque enim fieri poterat, ut sine iis 
quae diximus /(heorematis compositio absolveretur. Quartus 
liber demonstrat, quot modis conorum secliones et inter sese 
et circuli cireumferentiae occurrant, atque insuper, quorum 
neutrum a superioribus explicatum est, in quot punctis coni 
sectio circuli circumferentiae et oppositae sectiones oppositis 
occurrant. Reliqui autem quattuor libri ad abundantiorem 
scientiam pertinent. Etenim quintus de minimis et maximis 
uberius agit, sextus de aequalibus similibusque con? sectioni- 
bus, septimus de theorematis, quae determinandi vim habent, 
octavus de conicis problematis determinativis" . | 
Haec igitur Apollonius. Sed quod in tertio libro locum 
ad tres et quattuor lineas ab Euclide confectum esse negat, 
neque ipse neque alius quisquam per ea tantum conica ἐΐθ0-- 
remata, quae usque ad Euclidis aetatem demonstrata erant, 
illum locum solvere potuisset, ut ipse testatur negans sine iis, 
quae ipse antea demonstrare coactus fuerit, illa absolvi posse. 
[Euclides cum probaret Áristeeum iam propter ea quae edi- 
derat conica auctoritatem quandam assecutum, neque aut illum 
praevenire aut eiusdem disciplinae fundamenta statim post 


πόσα σημεῖα συμβάλλει del. Hu 15. πέρι ovg αστιχώτερα A(B), corr. 
S — 16. μεγέστων τῶν ABS, τῶν del. α 17. τομῶν χώνου᾽ τὸ δὲ 
περὶ διοριστεχῶν Apoll. 48. προβλημάτων χωνιχῶν Apoll, 20. re- 
λειωϑῆναε Ηὰ 24. οὔτ᾽ ἄν — οὔτ᾽ Ha 21. 33. ἀλλ᾽ οὐδὲ — γρα- 
qeioi del. Hu 25. ὁ dà Εὐχλείδης — p. 678, 45. τοιοῦτος ἐστιν 
scholiastae cuidam historiae quidem veterum mathematicorum non im - 
perito, sed qui dicendi genere languido et inconcinno usus sil, tribuit 
Hu 26. ἀριστέχ ABS, corr. Ha $7. παραϑέδωχε B5 Ha, παρεϑε- 


δώχει Ge 448. τούτῳ Hu 
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χέστατος ὧν χαὶ πρὸς ἅπαντας εὐμενὴς τοὺς xai κατὰ πο- 
σὸν συναύξειν δυναμένους τὰ μιαϑήματα, ὡς δεῖ, xal μη- 
δαμῶς προσχρουστιχὺὸς ὑπάρχων, καὶ ἀχριβὴς μὲν οὐχ ἀλα- 
ζονικὸς δὲ χαϑαάγερ οὗτος, ὅσον δυνατὸν ἦν δεῖξαι tot 
τόπου διὰ τῶν ἐχείνου κωνιχῶν ἔγραψεν, ov εἰπὼν τέλος 
ἔχειν τὸ δεικνύμενον' τότε γὰρ ἣν ἀναγκαῖον ἐξελέγχειν, 
γῦν δ᾽ οὐδαμῶς, ἐπείτοι xai αὐτὸς ἐν τοῖς χωνικοῖς ἀτδλὴ 
35 τὰ πλεῖστα χαταλιπὼν οὐχ εὐθύνεται. προσϑεῖναι δὲ τῷ 
τόπῳ τὰ λειπόμενα δεδύνηται προφαντασιωϑεὶς τοῖς ὑπὸ 
Εὐκλείδου γεγραμμένοις ἤδη περὶ τοῦ τόποι xal συσχολά- 10 
σας τοῖς ὑπὸ Εὐκλείδου μαϑηταῖς ἐν ΑΙλεξανδρείᾳ πλεῖστον 
χρόνον, ὅϑεν ἔσχε καὶ τὴν τοιαύτην ἕξιν oix ἀμαϑῆ. οὗτος 
δὲ ὁ ἐπὶ y xai Ó' γραμμὰς τόπος, ἐφ᾽ ᾧ μέγα φρονεῖ 
προσϑεὶς χάριν ὀφείλειν εἰδέναι τῷ πρώτῳ γράψαντι, τοι- 
86 οὗτός ἐστιν.) ἐὰν γάρ, ϑέσει δεδομένων τριῶν εὐϑειῶν, 15 
ἀπό τινος (τοῦ αὐτοῦ) σημείου καταχϑῶσιν ἐπὶ τὰς τρεῖς 
ἐν δεδομέναις γωνίαις εὐϑεῖαι, καὶ λόγος ἢ δοϑεὶς τοῦ ὑπὸ 
δύο κατηγμένων περιεχομένου ὀρϑογωνίου πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
λοιπῆς τετράγωνον, τὸ σημεῖον ἅψεται ϑέσει δεδομένον 
στερδοῦ τόπου, τουτέστιν μιᾶς τῶν τριῶν κωνικῶν γραμ- 20 
μῶν. καὶ ἐὰν ἐπὶ δ΄ εὐϑείας ϑέσει δεδομένας χαταχϑῶσιν 
εὐθεῖαι ἐν δεδομέναις γωνίαις, καὶ λόγος ἡ δοϑεὶς τοῦ ὑπὸ 
δύο κατηγμένων πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν λοιπῶν δύο κατηγμένων, 
ὁμοίως τὸ σημεῖον ἅψεται ϑέσει δεδομένης κώνου τομῆς. 
37 [ἐὰν μὲν γὰρ ἐπὶ δύο μόνας, ἐπίπεδος ὁ τόπος δέδειχται "] 25 
ἐὰν δὲ ἐπὶ πλείονας τεσσάρων, ἅψεται τὸ σημεῖον τόπων 
οὐκέτι γνωρίμων, ἀλλὰ γραμμῶν μόνον λεγομένων [ποδα- 
πῶν δὲ ἢ τινα ἐχουσῶν ἴδια οὐκέτι), ὧν μίαν οὐδέ τινα 


DL] 


——— 


7. ἐπέτοι ^, corr. BS 40. συσχολάσας Hu pro σχολάσας 
44. ὑπ’ Ebxie(dg Hu 5 483. τοιαύτην Hu. pro τοσαύτην οὐχ ἂν 
παϑὴη A(BS), εἰχαιοπαϑή Hu Fleckeiseni annal. 4873 p. 224, corr. Fried- 
leinius Literarisches Centralblatt 4874 p. 742 44. ὀφείλειν Hu. pro 
ὀφείλων 46. τοῦ αὐτοῦ del. Hu 49. ἅψεται Ha. pro ἅπεεται 
32. λόγοις À; Sed r erasum est 94. ἅπτεσθαι ABS, ἅπτεται V, Corr. 
Ha 25. ἐὰν uiv yap — δέδειχται οἱ 41. 28. ποδαπῶν --- οὐχέτι 


interpolatori tribuit Hw 37. 98. ποδαπῶν δὲ ἡ r(va ἐχουσῶν ἴδια 
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illum iacere vellet, quippe qui modestissimus esset et benignus 
erga omnes qui vel mediocriter mathematicam disciplinam pro- 
movere possent, uti necesse est, ac neutiquam importunus, 
sed accuratus quidem,. nec tamen gloriosus sicut ille, quan- 
tum de eo quem dirimus loco per illius conica demonstrari 
poterat, conscripsit ita ut demonstrationem nondum ad finem 
perductam esse concederet. Nam sic eum reprehendi ne- 
cesse fuisset, nunc vero minime, siquidem ipse quoque Apol- 
lonius, quod in conicis plurima imperfecta reliquit, non in- 
cusatur. Attamen Apollonius huic loco ea quae desiderabantur 
potuit adiungere, cum et antea ad eas res animo concipiendas 
instructus esset iis libris, quos iam de eodem loco Euclides 
scripserat, et Euclidis discipulorum consuetudine diutissime 
Alexandriae uteretur, unde etiam animi habitum illum non 
indocilem habuit. Sed hic ad tres et quattuor lineas locus, 
quo magnopere gloriatur simul addens ei qui primus con- 
scripserit gratiam habendam esse, sic se habet.] Si enim, 
tribus rectis positione datis, a quodam puncto ad has tres 
in datis angulis rectae ducantur, et proportio rectanguli sub 
duabus ductis contenti ad quadratum ex reliqua deta sit, 
punctum continget locum solidum positione datum, id est 
unam e tribus lineis conicis. Et si ad quattuor rectas posi- 
tione datas rectae ducantur in datis angulis, et proportio rec- 
tanguli sub duabus ductis contenti ad rectangulum sub dua- 
bus reliquis ductis contentum data sit, similiter punctum 
continget coni sectionem positione datam. (Nam si ad duas 
tantum rectas positione datas rectae ducantur in datis angulis. 
planum locum esse demonstratum est supra cap. 25, VI.) Sin 
vero ad plures quam quattuor rectas positione datas rectae 
ducantur in dalis angulis, punctum continget locos, qui eul- 
gari ralione iam cognosci non possunt, sed lineae tantum 


mergini olim interpolatior adscripsisse, ovxér: autem casu ex priore ot- 
χέτι repetitum esse videtur 48. οὐδέ τινα Hu pro οὐδὲ τὴν πρώτην 
xal (scilicet τὴν πρώτην corruptum est ex τὴν «, quod pro τέρα libra- 
rius aliquis legit) 
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?, * ^v S 
συμφανεστατὴν εἶναι δοχοῦσαν συντεϑείκασιν ἀναδειξαντες 


35 P y « δὲ ,  —- * , ΔᾺ Σ ’ 
e χοησιμὴν ουσαν. Cet € Ζιροτασεις αὐτῶν εἰσιν δα» α)ἃ'α0 


τινος σημείου ἐπὶ ϑέσει δεδομένας εὐθείας πέντε κατα- 
χϑῶσιν εὐϑεῖαι ἐν δεδομέναις γωνίαις, καὶ λόγος ἢ δεδο- 
μένος τοῦ ὑπὸ τριῶν κατηγμένων πιεριεχομένου στερεοῦ ὃ 
χεαραλληλεειπέδον ὀρϑογωνίου πρὸς τὸ ὑττὸ τῶν λοιπῶν 
δύο χκατηγμένων καὶ δοθείσης τινὸς περιεχόμενον παραλ- 
ληλεγείπεδον ὀρϑογώνιον, ἅψεται τὸ σημεῖον ϑέσει δεδο- 
μένης γραμμῆς. ἐάν τε ἐπὶ ς΄, καὶ λόγος ἢ δοϑεὶς τοῦ 
ὑπὸ τῶν τριῶν περιεχομένου προειρημένου στερεοῦ πιρὸς l0 
τὸ ὑτιὸ τῶν λοιπῶν τριῶν, πάλιν τὸ σημεῖον ἅψεται ϑέσει 
δεδομένης. ἐὰν δὲ ἐπὶ πλείονας τῶν ς΄, οὐκέτι μὲν ἔχουσι 
λέγειν, ἐὰν λόγος ἡ δοθεὶς τοῦ ὑτιὸ τῶν Ó περιεχομένου 
τινὸς πρὸς τὸ ὑτιὸ τῶν λοιπῶν, ἐπεὶ οὐκ ἔστι τι τιεριεχό- 


c N , 324 ^ . , , 
39 u&vov v:to τιλδιύνων ἢ τριῶν διαστάσεων. συγκεχωρήκασι 15 


10 


11 


δὲ éavroig ot βραχὺ τιρὸ ἡμῶν ἑρμηνεύειν τὰ τοιαῦτα, μηδὲ 
tv μηδαμῶς διάλητιτον σημαίνοντες, τὸ ὑπὸ τῶνδε πϑρι- 
ἐχόμενον λέγοντες ἐτιὶ τὸ ἀτιὸ τῆσδε τετράγωνον ἢ ἐπὲ τὸ 
U;:t) τῶνδε. παρὴν δὲ διὰ τῶν συνημμένων λόγων ταῦτα 
καὶ Àéy&v καὶ δεικνύναι χαϑόλου καὶ ἐπὶ τῶν προειρημέ- 20 
γων προτάσεων χαὲὶ ἐπὶ τούτων τὸν τρότιον TOUTOV: ἐὰν 
} , J , M G / a ἢ / 3 4 - 
απὸ τινὸς σημείου ἐπεὶ ϑέσει δεδομένας εὐϑειας καταχϑώ- 
2 - , , , * , 3 , 
σιν εὐϑεῖαι ἐν δεδομέναις γωνίαις, καὶ δεδομένος ἢ λόγος 
ct , M ^ 
ὁ συνημμένος ἐξ ov ἔχει μία κατηγμένη τιρὸς μίαν xai 
ἑτέρα πρὸς ἑτέραν, καὶ ἄλλῃ πρὸς ἄλλην, xoci ἡ λοιπὴ 25 
1 . - M 3 n N ' δ E HE 
πρὸς δοϑεῖσαν, ἐὰν ὡσιν ζ΄, ἐὰν δὲ η΄, καὶ ἡ λοιπὴ ngog 
λοιπήν, τὸ σημεῖον ἅψεται ϑέσει δεδομένης γραμμῆς " καὶ 
, 3 M d 
ὁμοίως ὅσαι ἂν wot περισσαὶ ἢ ἄρτιαι τὸ πλῆϑος. τού- 
των, ὡς ἔφην, ἑπομένων τῷ ἐπὲ τέσσαρας τύπῳ οὐδὲ ἕν 
᾽ et 4 * , , "(€ ) € . 
συντεϑείχασιν ὥστε τὴν γραμμὴν εἰδέναι. [ταῦϑ᾽ οἱ βλέ- 30 


9. ἐὰν θὲ Paris. 2368 SV 10. προξιηρημένου Hu pro καὶ εἰρημέ- 
rou 13. ἐὰν add. Hu 16. δ᾽ ἐν ἑαυτοῖς Hu 47. οἱ 49. ὑπὸ 
τῶν δ΄ Ha 33. εὐϑεέας om. Ha 43. post xal repetunt δεδομέναις 
γωνέαις xal AB ὁ ante λόγος add. B* Ha — 15. μια χατηγμένην A, 
corr. BS post μέαν add. χατηγμένην Ha 48. αἴτιαι À, corr. 
Paris. 2368 SV (ἄρτιοι Ha et ex sileutio B) JU. τεϑεέχασιν Δ, sed su 
per vs. οὖν add. pr. m., unde οὖν τεϑείχασιν BS, corr. Hu τοῦδ᾽ Ha 
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vocantur [quales vero sint quasque proprietates habeant, non 
item /iquet]. Quarum unam quandam, quae nequaquam inter 
maxime conspicuas esse videtur, composuerunt (sive synthetice 
constituerunt) eiusque utilitatem demonstraverunt. His autem 
propositionibus ea quae dicimus constant: Si a quodam puncto 
ad rectas quinque positione datas ducantur rectae in datis 
angulis, sitque data proportio parallelepipedi solidi rectanguli 
sub tribus ductis contenti ad parallelepipedum rectangulum 
sub duabus reliquis et datà. quadam contentum, punctum 
continget lineam positione datam. Εὖ si ad sex rectas du- 
cantur, sitque data proportio solidi quod diximus sub tribus 
contenti ad id quod reliquis tribus continetur, iterum punc- 
tum continget lineam positione datam. Sin vero ad plures 
quam sex ducantur, non amplius dicere licet "si proportio 
data sit solidi cuiusdam sub quattuor rectis contenti ad id 
quod sub reliquis tribus continetur", quoniam nihil est quod 
sub pluribus quam tribus dimepsionibus contineatur. Verum 
ii qui paulo ante nos fuerunt sibi ipsi concesserunt, ut eius- 
modi res interpretarentur neque tamen quidquam perspicue 
proferrent, cum rectangulum sub his rectis contentum cum 
quadrato ab hac vel cum rectangulo sub his contento multi- 
plicarent. Át vero per compositas proportiones haec et enun- 
tiare et generaliter demonstrare licebat non solum in supe- 
rioribus propositionibus, sed etiam in his de quibus nunc 
agimus hunc in modum: Si a quodam puncto ad rectas po- 
sitione datas ducantur rectae in datis angulis, ac data sit pro- 
portio composita ex ea, quam una ducta habet ad unam, ea- 
que, quam altera ad alteram, tum ea, quae alia ad aliam, 
denique ea, quam reliqua ad datam, si sint septem, sin vero 
octo, reliqua ad reliquam: punctum continget lineam positione 
datam. c perinde quotcunque vel pares numero vel im- 
pares rectae ducentur. Etsi haec, ut dixi, locum ad quat- 
tuor rectas sequuntur, nihil admodum ita composuerunt (sive 
synthetice demonstrarunt), ut illa linea cognosci posset. [Haec 
(invitis ABS) ταῦϑ'᾽ οἱ — p. 682, 20. στοιχείων interpolatori tribuit 


Hu; exciderunt autem eodem loco pauciora plurave genuina Pappi verba 
Pappus II. 44 
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ποντὲς ἥκιστα ἐπαίρονται, καϑάπερ οἱ πάλαι xoi τῶν τὰ 
κρδίττονα γραψάντων ἕκαστοι" ἐγὼ δὲ καὶ πρὸς ἀρχαῖς ἔτι 
τῶν μαϑημάτων καὶ τῆς ὑπὸ φύσεως προκειμένης ζητημά- 
των ὕλης κινουμένους ὁρῶν ἅπαντας, αἰδούμενος ἐγὼ καὶ 
δείξας γε πολλῷ κρείσσονα xai πολλὴν προφερόμενα ὠφέ- 
λειαν... ἵνα δὲ μὴ κεναῖς χερσὶ τοῦτο φϑεγξάμενος ὧδε 
42 χωρισϑῶ τοῦ λόγου, ταῦτα δώσω toig &vayvobot: ὁ μὲν 
τῶν τελείων ἀμφοιστικῶν λόγος συνῆπται Ex τε τῶν ἀμφοι- 
σμάτων καὶ τῶν ἐπὶ τοὺς ἄξονας ὁμοίως κατηγμόνων εὐ- 
ϑειῶν ἀπὸ τῶν ἐν αὐτοῖς χεντροβαριχῶν σημείων, ó δὲτυ 
τῶν ἀτελῶν ἔκ τε τῶν ἀμφοισμάτων καὶ τῶν περιφερειῶν, 
ὅσας ἐποίησεν τὰ ἐν τούτοις κεντροβαρικὰ σημεῖα, ὁ δὲ 
τούτων τῶν περιφερειῶν λόγος συνῆπται δῆλον ὡς ἔκ τὲ τῶν 
κατηγμένων καὶ ὧν περιέχουσιν αἱ τούτων ἄχραι, εἰ καὶ 
εἶεν πρὸς τοῖς ἄξοσιν ἀμφοιστικῶν, γωνιῶν. περιέχουσι 15 
δὲ αὗται αἱ προτάσεις, σχεδὸν οὖσαι uío, πλεῖστα ὕσα 
καὶ παντοῖα ϑεωρήματα γραμμῶν τε καὶ ἐπιφανειῶν καὶ 
στερεῶν, πάνϑ᾽ ἅμα καὶ μιᾷ δείξει καὶ τὰ μήπω δεδειγ- 
μένα καὶ τὰ ἤδη ὡς καὶ τὰ ἐν τῷ δωδεκάτῳ τῶνδε τῶν 
στοιχείων.) 20 
Ἔχει δὲ τὰ η βιβλία τῶν “!Ππολλωνίου κωνικῶν ϑεω- 
ρήματα ἤτοι διαγράμματα υτιζ΄, λήμματα δὲ [ἤτοι λαμβα- 
γνόμενά ἐστιν εἰς αὐτὰ) οἵ. 


* * 
* 


t 


4. ἥχιστα πειρῶνται Hu $. Éx«crov AS, ἕχαστα B, Éxaoroc Ha, 


corr. Hu ἔτι Hu pro ἐπὶ 3. χαὶ τῆς — ζητημάτων om. Αἱ, in 
marg. add. A(BS) 5. πολλῷ Ha pro πολλῶν 7. ἀναγινωσκουσιν 
Graecus scriptor voluisse videlur, ἀγνοοῦσιν edidit Ha 8. ἀμφοιν 
(sine acc.) στέχων A(BS), corr. Ha 49. ὅσας Ha pro ὅσα ἐν αὖ- 
τοῖς Ha 48. τῶν om. Ha λόγος συνῆπται add. Hu εἰς TE τῶν 
A(BS), corr. Ha 45. 46. περιέχουσαι δὲ ταυτὴ A(BS), corr. Ha 

48. μὴ προδεδειγμένα Ha 49. ἤδη ὡς Ha, ηδεως Α (ἡδέως BS) 


δεχάτῳω V τῶνδε BS, των δὲ A, del. Ha 31. » Ha, € A, πέντε 
BS ἀπολλωνέωι À, corr. BS 22. 48. ἤτοι λαμβ. — αὐτὰ inter- 
polatori tribuit Hu (propter similitudinem eorum quae p. 670, 4 et 672, 46 
Pappus ipse scripsit, cuius a dicendi genere alienum est etiam εἧς αὐτά 
pro ἐν αὐτοῖς: nam agitur de lemmatis, quae insunt in libris, non quae 
ad libros adsumpta sunt) 


LIBER VII. 683 


hi 


qui perspiciunt minime ad eiusmodi conatum inducuntur, per- 
inde ac veteres et quicunque praeterea emendatius scripse- 
runt. Sed equidem cum fere cunctos in ipsis initiis et re- 
rum matbematicarum et quaestionum physicarum) versari vi- 
derem, cumque eius rei me puderet et ipse demonstravissem 
multo meliora quaeque magnam utilitatem afferrent . . . 
sed ne inanibus quasi manibus hoc protulerim, antequam ab 
bac disputatione discedo, baec offero legentibus: Figurae per- 
fecta rotatione genitae proportionem habent compositam et ex 
rotantibus et ex rectis similiter ad axes ductis a gravitatis 
centris quae in rotantibus sunt. Figurae imperfecta rotatione 
genilae proportionem habent. compositam et ex rotantibus et ex 
arcubus quos centra in his gravitatis descripserunt. Sed ho- 
rum arcuum proportionem apparet compositam esse et ex ductis 
ad axes et ex angulis quos harum extremitates continent, si 
ad axes figurarum rotatione genitarum sint?) Verum hae 
propositiones, quae paene ad unam redigi possunt, mirum 
quanta quamque varia theoremata et linearum et superficie- 
rum et solidorum continent ita, ut una eademque demonstra- 
lone probentur omnia et quae nondum et quae iam demon- 
strata sunt, velut ea quae in duodecimo libro horum elemen- 
torum reperiuntur.| 

Libri octo Apollonii conicorum continent theoremata sive 
diagrammata CCCCLXXXVII; lemmata LXX. 


* * 
* 


4) Proprie: materiae quaestionum a natura propositae. 


2) Locum vergentis iam Graecitatis aetate conscriptum eaque de 
causa impeditissimum sic interpretatur Halleius: "Figurae perfecto gyro 
genitae rationem hobent compositam ex ratione gyrantium cet ex illá 
rectarum similiter ad axes ducterum ab ipsarum gyrantium gravitatis 
centris. Ratio vero incompleto gyro genitarum fit ex ratione gyrantium 
et arcuum quos descripsere earundem centra gravitalis. Manifestum 
autem est horum arcuum rationem componi ex ratione ductarum od 
axes et ex illa angulorum quos continent duclarum extremitates, si ad 
axes genitarum aestimantur". Quae praeterea recentiores mathematici 
in eo genere invenerint, v. apud Baltzer, Elemente der Mathematik | 
p. 265 edit. IV. 

44* 
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43 α΄. Τὴν δοϑεῖσαν εὐϑεῖαν εἰς τὸν δοϑέντα λόγον τεμεῖν. 
Ἔστω ἡ μὲν δοϑεῖσα εὐϑεῖα ἡ .4B, ὃ δὲ δοϑεὶς λό- 
γος ὃ Γ πρὸς 4, καὶ δέον ἔστω τεμεῖν τὴν 418 εἰς τὸν 
τῆς D πρὸς τὴν 4 λόγον. ἔκλινα πρὸς τὴν .4B εὐϑεῖαν 
ἐν γωνίᾳ τυχούσῃ εὐθεῖαν τὴν ΑΕ, καὶ τῇ μὲν D ἴσην 
ἀφεῖλον τὴν AZ, τῇ δὲ 4 τὴν ZH, καὶ ἐπιζεύξας τὴν BH 
ταύτῃ παράλληλον ἤγαγον τὴν ΖΘ. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς ἡ 
440 πρὸς ΘΒ, οὕτως ἡ MZ πρὸς ZH, ἴση δέ ἐστιν ἡ μὲν 
AZ τῇ T, ἡ δὲ ZH τῇ 4, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 40 πρὸς OB, 
οὕτως ἡ Γ πρὸς τὴν 4" διήρηται ἄρα κατὰ τὸ Θ σημεῖον, 10 
ὅπερ: “- 
44 β΄. Τριῶν δοϑεισῶν εὐθειῶν τῶν .4B ΒΓ 2, εὑρεῖν 
ὡς τὴν 41Β πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως ἄλλην τινὰ πρὸς τὴν 4. 
Πάλιν ἔχλινά τινα εὐθεῖαν τὴν ΓΕ ἐν τυχούσῃ γωνίᾳ, 
καὶ τῇ d ἴσην ἀπεϑέμην τὴν ΓΖ. ἐπέζευξα τὴν ΒΖ καὶ 18 
ταύτῃ παράλληλον ἤγαγον τὴν ΗΑ͂. γίνεται οὖν πάλιν ὡς 
? .4B πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως ἢ ΗΖ πιρὸς τὴν ΓΖ, τουτέστιν 
πρὸς τὴν 4: εὕρηται ἄρα ἡ ZH. 
Ὁμοίως χἂν ἡ τρίτη δοϑῇ, τὴν τετάρτην εὑρήσομεν. 
4$ τ. Exétw τὸ 4B πρὸς τὸ ΒΓ μείζονα λόγον ἤπερ 20 
τὸ 4Ε πρὸς τὸ EZ: ὅτι καὶ κατὰ σύνϑεσιν τὸ 4T πρὸς 
τὸ ΓΒ μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ 42 πρὸς τὸ ΖΕ. 
Πεποιήσϑω γὰρ ὡς τὸ .418Β πρὸς τὸ ΒΓ, οὕτως ἄλλο 
τι τὸ Η πρὸς τὸ EZ: καὶ τὸ Η͂ ἄρα πρὸς τὸ ΕΖ μείζονα 
λόγον ἔχει ἤπερ τὸ 4E πρὸς τὸ EZ: μεῖζον ἄρα ἐστὶν τὸ 25 
H τοῦ 4E. κείσϑω αὐτῷ ἴσον τὸ OE. ἐπεὶ οὖν ἐστιν 
ὡς τὸ ΑΒ πρὸς τὸ ΒΓ, οὕτως τὸ ΘΕ πρὸς τὸ EZ, 


4. α' add. ΒΒ 3. ὁ T] OT' A (sed O m. sec. in rasura), ὁ τῆς 


I Ha 4. t&xAtiva (sine spir. et acc.) A, corr. BS. 5. «c ABV, 
ax Paris. 23868 S, .4£H Ha ἴση A, corr. BS 44. B A! in marg. 
(BS) 44. exAtive (sine spir. et acc.) A, ἔχλινα BS TE Hu, ΓΘ 
AS, yo B, ΓΗ Ha 45. 46. xal ταύτη Ha, ἡ xat αὑτηι (sine spir. et 
acc.) A, ἦ καὶ αὐτὴ S, xal αὐτῇ B 416. τὴν 4H Ha 47. πρὸς 
τὴν ΓΒ ABS, corr. Ha 20. γ΄ add. ΒΥ, &' add. 8 τὸ 4B) scil. 
μέγεϑος, et similiter posthac; conf. p. 688, 10 39. πρὸς τὸ ZI A, 


corr. BS 27. τὸ ante EZ add. S 


LIBER VII. PROPOS. 41. 9. 3. 685 


LEMMATA IN LIBROS DE SECTIONE PROPORTIONIS ET SPATII. 


y | I. Datam rectam in datam propor- Prop. 
, " tionem secare. ) 
E— ———À Sit data recta af, et data propor- 
p tio 7 : δι et necesse sit rectam aff se- 


care in proportionem γι: ὅδ. Ad rec- 

tam «8 sub quovis angulo inclino rec- 

tam ae et rectae y aequalem aufero oL, 

rectaeque ὃ aequalem ζη, et, iunctà fr, 

£ 9, huic parallelam duco £3. Quoniam est 

a3 : 98 — ab :0n, et ab — y, et ζη — ὃ, 

est igitur a9: 98 — y:0. Ergo recta 

7 , αβ in datam proportionem in puncto 9 
divisa est, q. e. d. 


d ll. Tribus datis rectis oa 8» ὃ, Prop. 
δ . . . 2 
p ———————À invenire aliam quandam, quae ad ὃ 
2 ; eandem proportionem atque a8 : fy 
/ babeat. 


Rursus rectam quandam ye sub 
quovis angulo inclino et rectae ὃ ae- 
qualem facio γζ. lungo βζ eique pa- 
ralldam duco ey. Rursus igitur est 
ag: fy — ηξ :tCy — 90:0; itaque in- 
| venta est ζη ad ὃ in eadem proportione 
| atque af : By. 

/ Similiter etiam, si tertia data sit, 
2 quartam inveniemus. 





lI. Sit ag : By ?» δὲ: eC; dico etiam componendo esse Prop. 
ay: yB 5» O7 : ζε. 3 
a 2 y Fiat enim ut af ad By, ila 
aliud quiddam, scilicet ἡ, ad eC ; 
9. d £ ergo est ἢ: εξ» δὲ : &; itaque 
γ (elem. 5, 10) ἡ » δε. Ponatur 
m 3e — ». Quoniam af: y — 
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συνθέντι aga ἐστὶν ὡς τὸ ΑΙ τιρὺς τὸ ΒΓ, οὕτως τὸ ZO 
πρὸς τὸ ΖΕ. τὸ δὲ ΘΖ πρὸς τὸ ΖΕ μείζονα λόγον ἔχει 
ἥπερ τὸ ΔΖ πρὸς τὸ ΖΕ xai τὸ ΑΓ ἄρα πρὸς τὸ ΓΒ μεί- 
ζονα λύγον ἔχει ἤπερ τὸ 4Ζ τιρὸς τὸ ΖΕ. 

46 ὃ. Πάλιν δὴ τὸ .4B πρὸς τὸ BI ἐλάσσονα λόγον 5 
ἐχέτω ἤπερ τὸ 4E ngüg τὸ EZ: ὕτι καὶ τὸ 4I πρὸς τὸ 
ΓΒ ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ A4Z πρὸς τὸ ΕΖ. 

Πάλιν γὰρ ἐπεὶ τὸ 418 πρὸς τὸ ΒΓ ἐλάσσονα Àóyov 
ἔχει ἤπερ τὸ 4E τιρὺὸς τὸ ΕΖ, ἐὰν now) ὡς τὸ .41Β πρὸς 
τὸ ΒΓ, οὕτως ἄλλο τι πρὸς τὸ ΕΖ, ἔσται ἔλασσον τοῦ 10 
4Ε. ἔστω τὸ ΕΘ' γίνεκαι ἄρα καὶ ὡς τὸ “Γ πρὸς τὸ 
ΓΒ, οὕτως τὸ ΘΖ τιρὺς τὸ ΖΕ. τὸ δὲ ΘΖ πρὸς τὸ ΖΕ 
ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ 42 πρὸς τὸ ZE: τὸ “1 ἄρα 
zto)c τὸ ΓΒ ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἥπερ τὸ 412 πρὸς τὸ ΖΕ. 

47 ε΄. Ἐχέτω δὴ τιάλιν τὸ 4B πρὸς τὸ ΒΓ μείζονα λό- 15 
γον ἤπερ τὸ 4E πρὸς τὸ EZ: ὕτι καὶ ἐναλλὰξ τὸ AB τιρὸς 
τὸ 4E μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ ΒΓ πρὸς τὸ ΕΖ. 

Πεποιήσϑω γὰρ ὡς τὸ .4B πρὸς τὸ ΒΓ, οὕτως ἄλλο 
τι πρὸς τὸ EZ: φανερὸν δὴ ὅτι μεῖζον ἔσται τοῦ AE. 
ἔστω τὸ HE: ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς τὸ 4B πρὸς τὸ ΕΗ, 20 
οὕτως τὸ ΒΓ πρὸς τὸ ΕΖ. ἀλλὰ τὸ 4B πρὸς τὸ AE 
μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ 4B τιρὸς τὸ ΕΗ, τουτέστιν 
ἥπερ τὸ ΒΓ πρὸς EZ: xai τὸ 418 ἄρα τιρὸς τὸ ./E μεί- 
Cora λόγον ἔχει ἤπερ τὸ ΒΓ τιρὸς τὸ ΕΖ. ' 

Τὰ δ᾽ αὐτά, κἂν ἐλάσσονα λόγον ἔχῃ, ὅτι καὶ ἐναλλαξ. 25 
ἔσται γὰρ καὶ ὡς τὸ ΑΒ πρὸς τὸ ΒΓ, οὕτως ἄλλο τι πρὸς 
τὸ EZ: ὅτι ἔλασσον τοῦ AE. τὰ λοιπὰ τὰ αὐτα. 

48 c. Τὸ AVI πρὸς τὸ ΓΒ μείζονα λόγον ἐχέτω ἤπερ τὸ 
4Z πρὸς τὸ ZE: ὕτι ἀναστρέψανιι τὸ ΓΑ πρὸς τὸ 418 
ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ Ζ.1 πρὸς τὸ AE. 30 

Πεποιήσϑω γὰρ ὡς τὸ ΑΓ πρὸς τὸ ΓΒ, οὕτως τὸ 


4. ἃ. συνϑέντι — πρὸς τὸ ZE (ante τὸ 00 om. Ha 2. 3. μείζονα 
— ἥπερ τὸ oc ποὺς τὸ £e add BS 5. ὁ add. BS 15. E A! in marg. 
(BS! $0. πρὸς τὸ HE Ha, item vs. 22 25. ἔχει Δ, sed ἔχηι corr. 


pr. man. 27. ὅτι πρὸς ἐλάσσοια τοῦ JE ADS, corr. Co (φανερὸν δὴ 


LIBER VII. PROPOS. 4. 5. 6. 687 


Je: εζ, componendo igitur est ay : yf — 90: Le. Sed est 
9I 0b quia 9e 7 06) ; itaque (elem. 5, 8) 96: te » δζ: ζε; 
ergo etiam ay : yf » δ : Le. 
IV. Sit contra ag : βγ « δὲ : εζ; dico item componendo ΟΡ. 
esse αγ: γβ «; Ob : Ce. 
Rursus enim, quoniam af : By 
ὦ , 7] «δε: εἶ, si faciam, ut af ad fy, 
ita aliud quiddam ad sj, hoc erit 
7 0$ € f£ minus quam δὲ ἢ. Sit &9; ergo est 
eliam ay : γβ — 306: ζε. Sed est 
90:06 « ὁζ : Le; ergo ay : yp «: 0C : Ce. 
V. Sit rursus ag : By » δὲ: &&; dico etiam vicissim Prop. 
esse af : δὲ» By : &. 
Fiat enim, ut a : 


p" y y By, ita aliud quiddam 
Et —— ——À ad &; apparet igitur id 
/ δ᾽ ξ ά maius esse quam δὲ 


(supra propos. 3). Sit 
76; ergo vicissim est 
af :mve Ξε fy: εζ. Sed est (elem. 5, 8) afl : δὲ» af : me, id 
est » B7 : eC; ergo etiam afi : δὲ ^» fy : eL. 

ltem, si og : By « δὲ: εἴ, dico vicissim esse aff : δὲ 
« By : εἴ"). Erit enim, ut of : By, ita aliud quiddam ad 
εζ. Apparet id minus esse quam δὲ. Reliqua similiter ac 
supra. 

Vl. Sit ay : y8 »» 05: Le; "dico convertendo esse ya : Prop. 
of «, Ló : δε. δ 

Fiat enim, ut «y: γβ, ita ὃξ ad aliud quiddam; erit 

ἢ Hoc similiter atque in tertia propositione demonstrari voluit 
scriptor. ldem valet de similibus locis qui in proximis lemmatis se- 


quuntur. 
**) Conf. supra III propos. 3. 


ὅτι ἔλασσον τοῦ .ÍE coni. Ge; sed φανερὸν δὴ compendio dictionis 


omisit scriptor) 48, ς΄ add. BS 29. ἀναστρέψαντι τὸ EA Δ, 
corr. BS 
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42 πρὸς ἄλλο τι" ἔσται δὴ πρὸς ἔλασσον τοῦ ΖΕ. ἔστω 
᾿ πρὸς τὸ ZH: ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν ὡς τὸ ΓΑ͂ πρὸς τὸ 
AB, οὕτως τὸ Z.1 πρὸς τὸ ΖΉ. τὸ δὲ Z4 πρὸς τὸ 4H 
ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ Z4 πρὸς τὸ AE: καὶ τὸ l'À 
ἄρα πρὸς τὸ ΑΒ ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἥπερ τὸ ΖΔ πρὸς τὸ AE. 5 

Ὁμοίως δὴ καὶ τὸ ΑΓ πρὸς τὸ ΓΒ ἐλάσσονα λόγον 
ἐχέτω ἥπερ τὸ 412 πρὸς τὸ ΖΕ: ἀναστρέψαντι ἄρα τὸ ΓΑ͂ 
πρὸς τὸ 41Β μείζονα λόγον ἔχει ἥπερ τὸ .1Ζ πρὸς τὸ AE. 
ἔσται γὰρ ὡς τὸ ΑΓ πρὸς τὸ ΓΒ, οὕτως τὸ 42 πρὸς 
μεῖζόν τι μέγεθος τοῦ ΖΕ. καὶ τὰ λοιπὰ φανερα. 10 

49 C. Ἐχέτω δὴ πάλιν τὸ 4B πρὸς τὸ ΒΓ μείζονα λό- 
γον ἥπερ τὸ 4E πρὸς τὸ EZ: ὅτι ἀνάπαλιν τὸ ΓΒ πρὸς 
τὸ B.4 ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ ΖΕ πρὸς τὸ Ed. 

Πεποιήσϑω γὰρ ὡς τὸ 4B πρὸς τὸ ΒΓ, οὕτως τὸ AE 
πρός τι" ἔσται δὴ πρὸς ἔλασσον τοῦ ΕΖ. ἔστω πρὸς τὸ 15 
EH: ἀνάπαλιν ἄρα ἐστὶν ὡς τὸ ΓΒ πρὸς τὸ B.A4, οὕτως 
τὸ HE ngób τὸ ΕΖΔ. τὸ δὲ HE πρὸς τὸ Ε. ἐλάσσονα 
λόγον ἔχει ἤπερ τὸ ΖΕ πρὸς τὸ Ed: xoi τὸ ΓΒ ἄρα πρὸς 
τὸ BÀ ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἥπερ τὸ ZE πρὸς τὸ ΕΔ. 

Ὁμοίως δὴ κἂν τὸ .4B πρὸς τὸ ΒΓ ἐλάσσονα λόγον 30 
ἔχη ἣπερ τὸ AE πρὸς τὸ ΕΖ, ἀνάπαλιν τὸ ΓΒ πρὸς τὸ 
B.4 μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ ΖΕ πρὸς τὸ EM. ἔσται 
γὰρ ὡς τὸ .4Β πρὸς τὸ ΓΒ, οὕτως τὸ .1Ε πρὸς μεῖξόν τι 
vot EZ: τὰ δὲ λοιπὰ φανερά. 

Καὶ φανερὸν ἐκ τούτων ὅτι, ἐὰν τὸ .4B πρὸς τὸ ΒΓ 25 
μείζονα λόγον ἔχῃ ἢπερ τὸ .fE πρὸς τὸ ΕΖ, καὶ τὸ ΖΕ 
πρὺς τὸ E.f μείζονα λόγον ἔχει ἣπερ τὸ ΓΒ πρὸς τὸ ΒΑ͂: 
ἐὰν δὲ τὸ .4B πρὸς τὸ ΒΓ ἐλάσσονα λύγον ἔχῃ ἔπερ τὸ 
4E πρὸς τὸ EZ, καὶ τὸ ΖΕ πρὸς τὸ El ἐλάσσονα λόγον 
ἔχει ἤπερ τὸ ΓΒ πρὸς τὸ ΒΑ͂. 30 

50 η΄. Ἐχέτω τὸ .4B πρὸς τὸ 1E μείζονα λόγον ἤπερ τὸ 
Bl πρὸς τὸ EZ: ὅτι xai τὸ .4B πρὸς τὸ ./E μείζονα λό- 
γον ἔχει ἔπερ τὸ ὙΓ πρὸς τὸ JZ. 

Πεποιήΐήσϑω γὰρ ὡς τὸ .4B πρὸς τὸ ΖΕ, οἵτως τὸ 


4. 5. χαὶ τὸ Γ. ἄρα — πρὸς τὸ ./E add. Sca item (Ὁ. nisi quod 


LIBER VII. PROPOS. 7. 8. 689 


igitur ad minus quam £e. Sit ad C5; convertendo igitur est 
γα: αβ — δ: δη. Sed est 


& P y ἔζδ: δη « LO : e; ergo etiam 
J : : ya: αβ « DO δὲ. | 
MÀ . Similiter etiam sit «y : 
yB « ὁζ : 06; ergo conver- 
tendo est γα: αβ» LO : δε. Erit enim, ut ay : yfj, ita δξ ad 
maiorem quandam magnitudinem quam Le. Αο reliqua mani- 
festa sunt. 


VII. Rursus sit a : By *» δὲ: eC; dico e contrario esse Prop 
y8 : Ba « 5e: 
Fiat enim, ut af : gy, ita 


& 4 7 δὲ ad aliquid; erit igitur ad 
minus quam εζ. Sit ad ey; e 

d é ἢ $6 lu. 

E ————— —— ———nà contrario igitur est 7/8 : ga — 


ηδ : εὖ. Sed est we : εὖ « 
Le : eÓ; ergo etiam yf : Ba « Le : eó. 
Similiter etiam, si sit a8 : 8» « δὲ : eC, e contrario est 
yB : Ba *» be: &eü.-. Erit enim, ut aff : By, ita δὲ ad meius 
aliquid quam £4; reliqua autem manifesta sunt. 


Atque hoc etiam ex his apparet, si sit af? : By *» δε: εἶ, 
esse etiam L6 : εὖ 7» γβ: Ba; sin vero sit ag : By « δε: eL, 
esse etiam Cs : δ « yf : fla. 

VII. Sit a8 : δὲ» βγ.: &C; dico esse etiam afi : de Prop. 
af -- By : δὲ -- eC, id est »» ay : C. 


Fiat enim, ut af : de, ita By ad aliquid; erit igitur ad 





καὶ τὸ 4Γ ἀραὶ 7. ἄρα add. Ha . l'add. BS. 48. πρὸς ΕΔ 
AB, ro add. S 45. ἔστω Hu pro ὥστε "ὥς coni. Co) 17. HE (post 
οὕτως τὸ) Ha pro EH πρὸς τὸ εὖ ἐλάσσονα S Ha, τὸ om. AB 

48. 49. χαὶ τὸ ΓΒ ἄρα — πρὸς τὸ E.f add. Co Sca 20. πρὸς τὸ 
BI'edd. Co Sca 39. πρὸς τὸ td S, τὸ om. AB 33. οὕτως) 


ovtog (sine spir. et acc.) A, οὕτω BS 25. 2x τούτου Ha 26. ἔχει 
A, corr. BS - 31. η add. BS 


51 


92 
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ΒΓ πρός τι" ἔσται δὴ πρὸς ἔλασσον τοῦ EZ. ἔστω πρὸς 
τὸ HE: καὶ ὅλη ἄρα 17) ΑΓ πρὸς ὅλην τὴν 4H, ὡς ἡ 48 
πρὸς τὴν JE: v δὲ ΑΓ πρὸς τὴν 4H μείζονα λόγον ἔχει 
ἤπερ πρὸς τὴν 4Ζ: καὶ ἡ 4B ἄρα πρὸς τὴν 4E μείζονα 
λόγον ἔχει ἤπερ ἡ .4Γ πρὸς τὴν AZ. 5 

Kai φανερὸν 0vt ὅλη v 417 πρὸς ὅλην τὴν 4Z ἐλασ- 
cova λόγον ἔχει ἤπερ τὸ 4B πρὸς τὸ 4Έ. 

Κἂν ἐλάσσων τοῦ μέρους, μείζων ὅλης. 

0. Ἐχέτω δὴ πάλιν ὅλη 7 AT πρὸς ὕλην τὴν 4Z 
μείζονα λόγον ἤπερ 3 -AB πρὸς τὴν 4E: ὅτι xai "λοιπὴ 10 
?) ΒΓ πρὸς λοιπὴν τὴν ΕΖ μείζονα λόγον ἔχει ἥπερ ἢ ΑΓ 
πρὸς τὴν .7Ζ. 

[Ππεποιήσϑω γὰρ ὡς ἢ AD πρὸς τὴν AL, οὕτως ἣ AB 
πρὸς τὴν ZH: xai λοιπὴ ἄρα ἡ ΒΓ πρὸς λοιπὴν τὴν HZ 
ἐστὶν ὡς ἡ ΑΓ πρὸς τὴν 4Z. ἡ δὲ ΒΓ πρὸς τὴν ἘΖ 15. 
μείζονα λόγον ἔχει ἥπερ πρὸς τὴν ΖΗ: καὶ ἡ ΒΓ ἄρα πρὸς 
τὴν ΕΖ μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ 9, ΑΓ πρὸς τὴν AZ. 

av δὲ ὅλη πρὸς τὴν ὅλην ἐλάσσονα, ἡ λοιπὴ ἐλάσσονα. 

Ἔστω ueitov μὲν τὸ ΑΒ τοῦ D, ἴσον δὲ τὲ 4 τῷ 
E: ὅτι τὸ .4B πρὸς τὸ Γ μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ 4 30 
πρὸς τὸ E. 

Κείσϑω γὰρ τῷ Γ ἴσον τὸ BZ- ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ΒΖ 
πρὸς τὸ I, οὕτως τὸ .Í πρὸς τὸ E. ἀλλὰ τὸ ΑΒ τιρὸς 
τὸ D μείζονα λόγον ἔχει 106g τὸ ΒΖ πρὸς τὸ Γ΄" zai τὸ 48 
ἄρα πρὸς τὸ D μείζονα λύγον ἔχει ἥπερ τὸ .f πρὸς τὸ E.25 


4. post πρὸς ὕλην τὴν 4H add. ἐστὶν A3BS 4. ἥπερ πρὸς τὴν 
J41[ ABS, corr. Sca (idem voluit Co) καὶ ἡ « ΑΒ ἄρα A, sed « de- 
letum 8. ἐλάσσων τοῦ μέρους, μείζων ὅλης Co, ἔλασσον τὸ μέρος 
μεῖζον ὅλης A(BS), ἐλάσσονα τὰ μέρη, μεέζονα ὅλαι, h. e. ἐὰν δύο εὐ- 
ϑειῶν τὰ μέρη πρὸς ἄλληλα ἐλάσσονα λόγον ἔχῃ ἤπερ τῶν αὐτῶν τὰ 
ἕτερα μέρη, δλαι αἱ εὐθεῖαι πρὸς ἀλλήλας μείζονα λόγον ἕξουδιν ἥπερ 
τὰ προειρημένα μέρη, Hu (couf. etiam cap. 51 extr.) 9. 9' add. BS 
43. llenoiG29w — τὴν 4Z add. Co, ἔστω et cetera perinde add. Sca 
13. 46. EZ μείζονα — πρὸς τὴν (ante ZII) add. Co Sca 48. ὅλη 
ποὸς tur ὑλην ἐλάσσων ABS, ὅλης πρὸς τὴν δάην ἐλάσσων Co, corr. 
Hu ἢ λοιπὴ ἐλάσσονκ Hu, ἡ λοιπὴ μείζων A(BS;, ἡ λοιπὴ ἐλάσσων 
(debuit τῆς λοιπῆς ἐλάσσων) Co 49. εἰ add. BS 


LIBER VII. PROPOS. 9. 40. 691 


minus quam e&t. Sit ad &5; ergo etiam est tota ad totam !) 
Αγ: δὴ Ξε afl : δε. Sed est 
rd 9 Ζ αγ.: δὴ» ay: O2; ergo etiam 
j ; t ap : δε »» ay : OL. 
l— E Et apparet esse totam ad 
totam ay : 05 « af : δε. 

Et si partium duarum rectarum proportio minor sit quam 
alterarum partium , maior erit proportio totarum rectarum 
quam illarum priorum partium (vel: si sit aB : de « By : εἶ, 
erit ag - By : δὲ -- εζ, id est ay : δξ off : δὲ). 


IX. Rursus sint rectae ay δξ earumque partes αβ δε, 

et sit ay : 0b 0» af : δε; dico subwahendo esse f»: «b 
ay : ÓL. 

Fiat enim, ut a7 ad 

2 3 ; 95, ita af ad óy; ergo 

LL ——^4  eljam subtrahendo By : nC 


σ 7 ε € Ξε αγ: ὅζ. Sed est fy: 
᾿ m εξ 9 fy : 96; crgo etiam 


By : εξ » ay : oC. 

Sin vero tota ad totam minorem proportionem habeat quam 
pars ad parlem, etiam reliqua ad reliquam minorem propor- 
tionem habebit quam tola ad. totum (vel: si sit ay : 0G « a : 


Ve 
. 
- 


de, erit etiam fy : εζ « ay : δῶ 





X. Sit ag » y, et ὃ 

« £ 3 Ξ 5: dico esse af : y 
--------Ὁ--------ἰ ὃἣδ: ε. 

.2} d Ponatur enim fi — y; 


7) ε est igitur βζ: γ — ὃ: ἐ. 
! Sed est ag: βζξ: γ; 


ergo etiam αβ:γ » δ: ε. 


4) Sic ad Graeci sermonis similitudinem brevitatis causa scripsimus 
et hoc loco et paucis aliis 4 sequuntur, ubi Pappus elementorum 
quinli propositionem 12 adhibuit, ex qua in proportionibus, ut unum 
antecedentium ad nnum sequentium, ita est summa antecedentium ad 
summam consequentium, 


Prop. 
9 


Prop. 
49 
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. Καὶ φανερὸν ὅτι, ἂν ἔλασσον τὸ 4B τοῦ T, τὸ 48 
πρὸς τὸ Γ ἐλάσσονα λόγον € ἔχει ἤπερ τὸ Zl πρὸς τὸ E, διὰ 
τὸ ἀνάπαλιν. 

53 wu. “72λλὰ ἔστω μεῖζον μὲν τὸ ΑΒ voi Γ, ἔλασσον δὲ 
τὸ 4E τοῦ Z: ὅτι τὸ .4B πρὸς τὸ Γ᾽ μείζονα λόγον ἔχει ὃ 
ἥπερ τὸ 4E πρὸς τὸ Ζ. 

Φανερὸν μὲν οὖν καὶ ἄνευ ἀποδείξεως " εἰ γὰρ ὄντος 
ἴσου τοῦ 4Ε τῷ Ζ τὸ .4B πρὸς τὸ Γ μείζονα λόγον ἔχει 
ἤπερ τὸ 4E πρὸς τὸ Z, ἐλάσσονος ὄντος πολλῷ μείζονα 
λόγον ἕξει. διὰ ἀποδείξεως δὲ οὕτως" ἐπεὶ γὰρ μεῖζόν 10 
ἐστιν τὸ 4B τοῦ D, ἐὰν ποιῶ ὡς τὸ “88 πρὸς τὸ T, οὗ- 
τως ἄλλο τι τιρὸς τὸ Ζ, ἔσται μεῖζον τοῦ Ζ, ὥστε καὶ τοῦ 
4E. ἔστω οὖν [αὐτῷ ἴσον] τὸ HE: τὸ HE ἄρα πρὸς τὸ 
Ζ μείζονα λόγον ἔχει ἥπερ τὸ 4E πρὸς τὸ Ζ. ἀλλ᾽ ὡς 
τὸ HE πρὸς τὸ Ζ, οὕτως τὸ 4B πρὸς τὸ Γ᾽ xoi τὸ 4815 
ἄρα πρὸς τὸ Γ μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ 4E πρὸς 10 Ζ. 

Καὶ φανερὸν ὅτι, ὅπου τὸ ἔλασσον, ἀεὶ ἐλάσσονα. 

Καὶ ὅτι μεῖζον νίνεται τὸ ὑπὸ τῶν .48Β Z τοῦ ὑπὸ 
τῶν Γ ΖΕ" ἴσον γὰρ αὐτῷ ἐστιν τὸ ὑπτὸ τῶν Γ EH, 0 ἐστιν 
μεῖζον τοῦ ὑττὸ τῶν Γ 4Έ. 20 

54 ιβ. Εὐϑεῖα ἡ .4B xoi τετμήσϑω γχατὰ τὸ D: ὅτι 
πάντα μὲν τὰ μεταξὺ τῶν Α,Δ' D σημείων εἰς ἐλάσσονας λό- 
γους διαιρεῖ τὴν 4B τοῦ τῆς ΑΓ πρὸς τὴν VB, πάντα 
δὲ τὰ μεταξὺ τῶν Γ Β εἰς μείζονας. 

Εἰλήφϑω γὰρ σημεῖα ἐφ᾽ ἑχάτερα τοῦ ID' τὰ {7 E.?5 
ἐπεὶ οὖν ἐλάσσων μὲν ἡ 4.4 τῆς .1Γ, μείζων δὲ ἡ .18Β 
τῆς ΒΓ, 5 4.4 πρὸς τὴν ΑΓ ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἥπερ 1] 
4D πρὸς τὴν ΒΓ' ἐναλλὰξ ἄρα ἡ 444 πρὸς τὴν 48 ἐλασ- 


. τα΄ B*, idem paulo supra ante Kal φανερὸν add. SV 5. TO 
JE — Co, τὸ .í τοῦ E ABV, τὸ d τοῦυ S 6. ἤπερ τὸ 1E πρὸς 
τὸ Ζ Co pro ἤπερ τὸ 4 πρὸς τὸ E 7. ἄνευ Co pro διὰ 42. πρὸς 
τὸ Z Ha auctore Co pro πρὸς τὸ ΖΕ 48. αὐτῷ ἴσον del. Hu 
17. ἀεὶ ἐλαττονα A(BS), xai ἐλάσσονα Hu 18. 49. τῶν ABZ τοῦ 
ὑπὸ τῶν LAE --- τὸ ὑπὸ τῶν ΓΕΗ͂ A, distinx. V (Β5, τῶν « βὶ αὶ ac 
reliqua similiter Sj 20. μεῖζον τοῦ ὑπὸ B* Sca (idem voluit Co), 


μεῖζον τὸ ὑπὸ ASV τῶν ΓΔΕ ^A, disinx. V (Bs, τῶν y 0 ε S) 





LIBER VII. PROPOS. 11. 12. 693 
Et manifestum est, si sit af «; y, esse af : y « Ó : e, 
propter inversam rationem. 


XI. Sed sit ag » y, et δὲ « C; dico esse af : y » δε: C. Prop. 
Manifestum est vel sine de- 


« f/ monsiratione ; nam si (propter 
E ^ superius lemma) aequaliter posi- 
MENDA tis δὲ et C, est aB : γ» δε: ζ, 
, δ £4 erit, facto δὲ minore quam £L, 
ER multo ag : y ?» de : C. Demon- 
ELS , | stratio autem sic se habet: quo- 


niam est ag *» y, si fecerim, ut 
ef ad y, ita aliud quiddam ad Z, hoc erit maius quam £C; 
ergo etiam maius quam δὲ. Sit igitur pe; ergo y6: C » 
δὲ: C. Sed erat ye: b — afl: y; ergo etiam af : y 7» de: C. 
Et apparet, ubi est primum minus quam secundum, et 
tertium maius quam quartum, proportionem semper minorem 
esse (vel: si sit αβ « y, et δε», esse aB : y « δε: C). 
Apparet etiam, suppositis ti$dem atque initio huius propo- 
silionis, esse ag -L 0 y-Óe; est enim ag. b — y-ey, et 
y:6en 2» y. δὲ (infra propos. 16). 
ΧΙ. Sit recta aB, eaque secetur in y; dico ommia inter Prop. 
« et y puncta rectam of! in minores proportiones dirimerc 
quam ay : yf, omnia autem inter y et B in maiores. 
Sumantur enim 
a 2 y € f 3adutramque puncti 
C oy partem puncta ὃ 
et «. Quoniam est 
δα «, oy, et 0g 7» fy, erit (propter superius lemma) δα : ay 
« OB: By.  Vicissim igitur (propter huius libri propos. δ) 





31. ιβ' add. BS ἔστω ante ἡ ΛΑ add. Ha καὶ δέχα τετμήσϑω 
v2 39. τῶν 4Γ σημείων A, corr. ΒΒ 24. τῶν TB A, distinx. 
BS εἷς μείζονας B* Sca (idem voluit Co), εἷς μεέζονα ASV 25. ἐφ᾽ 
ἑχατέρᾳ Ha τὰ 4E A, distinx. BS 237. dà ante 444 πρὸς τὴν AT 
add. ASV, del. Sca (om. B*), ἡ 4.4 ἄρα πρὸς τὴν ΑΓ coni. Co 


28. xci ante ἐναλλὰξ add. Ha, ἄρα post idem add. Co 
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cova λόγον ἔχει ἥπερ ἡ ΑΓ πρὸς τὴν ΓΒ. ὁμοίως δὴ 
δείξομεν ὅτι καὶ ἐπὶ πάντων τῶν μεταξὺ τῶν 41 D ση- 
μείων. 

Πάλιν ἐπεὶ μείζων μέν ἐστιν ἡ ΕΑ͂ τῆς 4ΤΓ, ἐλάσσων 
δὲ ἡ ΕΒ τῆς ΒΓ, ἡ ΕΑ ἄρα τιρὸς τὴν ΑΓ μείζονα λόγον 5 
ἔχει ἥπερ ἡ ΕΒ πρὸς τὴν BI" ἐναλλὰξ ἄρα ἡ .4E πρὸς 
τὴν ΕΒ μείζονα λόγον ἔχει ἥπερ ἣ 4I τιρὸς τὴν ΓΒ. 
€ ὔ 4 * A - - M - , 
ὑμοίως xaL ἐπὶ τῶν λοιπῶν μεταξὺ τῶν Γ B Aauflavoué- 
γων σημείων. 

3 “- y 4 —- ^ A 

ι΄. Ἐὰν εὐϑεῖα ἢ 4B xai τμηϑῇὴ δίχα κατὰ τὸ Γ, τὸ 
πάντων τῶν λαμβανομένων σημείων μέγιστον ἀποτέμνει τὸ 
ὑπὸ τῶν IB τὸ lU σημεῖον. 

2 M 4 - - ^ , x € M Ld 

Eav γὰρ ληφϑῇ σημεῖον τὸ 4, γίνεται τὸ ὑπὸ τῶν 
-44B μετὰ τοῦ ἀπὸ DL4 ἴσον τῷ ἀπὸ AT, τουτέστιν τῷ 
ὑπὸ τῶν Α͂ΓΒ' ὥστε μεῖζόν ἐστιν τὸ ὑπὸ τῶν IB τοὺ 15 
€ N ^ ^ M] 3 A M 3 M M ? 
ὑπὸ τὼν ÀAAB. τὰ δὲ avra xai ἐπὶ τὰ ἕτερα. 

, 3 e M Δ... A] » - ^w 3 ὔ 

“Ἵέγω δ᾽ ὅτι καὶ αἰεὶ τὸ ἔγγιον τοῦ Γ τοῦ ἀπωτερον 
μεῖζον χωρίον ποιεῖ. ΄ 

Εἰλήφϑω γὰρ καὶ ἕτερον σημεῖον τὸ E μεταξὺ τῶν Α 
4: δεικτέον ὅτι μεῖζόν ἐστιν τὸ ὑπὸ τῶν A4A4B τοῦ ὑπὸ 20 
τῶν ΔΕΒ. ἐπεὶ γὰρ τὸ ὑπὸ τῶν A44B μετὰ τοῦ ἀπὸ AT 
ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ τῆς 4T, ἔστιν δὲ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΕΒ 

i ^ 3 b] « "ἑ - ᾽ A ro [ 
μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς DE toov τῷ ἀπὸ τῆς 4D τετραγωνῳ, 
καὶ τὸ ὑπὸ τῶν 414} ἄρα μετὰ τοῦ ἀπὸ 4T ἴσον ἐστὶν 

pe -47ὕ 4 ^ A T 4 - 

τῷ ὑπὸ τῶν J4EB μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ΓΕ. ὧν τὸ ἀπὸ 4Γ 28 
ἔλασσόν ἐστιν τοῦ ἀπὸ ΓΕ λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν 4458 
μεῖζόν ἐστιν τοῦ ὑπὸ τῶν 4ΕΒ. . 

ιδ΄. Ei yàg εἴη τὸ Αἴ μετὰ τοῦ B ἴσον τῷ Γ μετὰ 
τοῦ (1Ε, καὶ ἔλασσον τὸ B vob 4E, μεῖζον ἂν γένοιτο τὸ 
4 τοῦ T. 30 


9. τῶν AT A, distinx. BS 7. ἔχειν À, corr. BS 8. μεταξὺ 
καὶ τῶν ARS, xol del. Hu τῶν FB A, distinx. BS 40. iy' add. 
BS 45. 46. τοῦ ὑπὸ τῶι 44B add. Hu 47. ἀπωτέρου Ha 
48. μείζονα AB, corr. S 49. 90. τῶν 44 A, distinx. BS, τῶν e γ᾽ 
sit autem τὸ ὃ propius τῷ y quam τὸ ε V2 390. ὑπὸ τῶν 448 τοῦ 


LIBER Vil. PROPOS. 43. 44. 45. 695 


est αὖ: 0f «; ay : yf. Similiter demonstrabimus idem de 
omnibus inter « et y punctis. I 

Rursus quoniam est ec ?» ay, et eB «; fy, erit ea : «7 
 &:[fy; vicissim igitur est ae : ef *» ay : yf. Similiter 
idem de omnibus punctis demonstratur, quae inter 7 et f 
sumuntur. 


XIII. Si sit recta ag, eaque bifariam secetur in y, omnium Prop. 
punctorum quae in eadem recía praeterea sumuntur punctum 
y efficit maximum ay - yp. 
Si enim sumatur 
re d ζ 9. punctum ὃ, fit (prop- 
| ter elem. 2, 5) 
aó. af -- óy? z— ay? 
— ay-yB; 
ergo est αγ.γβ» αδ' ὅβ. Eadem etiam de omnibus aliis 
punctis demonstrantur. 
Sed dico etiam, quodcunque punctum propius est y, id Prop. 
semper maius rectangulum efficere quam remotius punctum. 
Sumatur enim et- 
c — C 7 Y —— f iam aliud punctum e 
inter α et 0. Demon- 
strandum est esse αὖ. 0f 7 ac. εβ. Quoniam cst, ut supra, 
αὃ. 0f -- 0j? — αγΖ, ntque etiam 
a& - 6] -- cy? — ay?, est igitur 
αὖ. 0f -- 0j? — ae. ef -- ey?. 
In quibus est dy? « εγ2; restat igitur ad - 0f *» αε. ef. 


XIV. Si enim sit a -&- β — - δε, et B «; δε, erit a 7» y. Prop. 
5 


bis scripta sunt in A 44, 93. ἔστιν δὲ xal — τῶι ἀπὸ τῆς 4Γ om. 


ΑἹ, add. A? in marg. (BS) 39. τὸ add. v? 25. post ὧν τὸ ἀπὸ 
ΖΓ repetunt ἴσον ἐστὶ τῷ --- ὧν τὸ ἀπὸ et tum pro Z2^ ponunt δὲ 
SV, ilem ὧν τὸ ἀπὸ δὲ e suo codice affert Co 97. ἐστι ABS 


88 — p. 696, 4. haec propositio a scholiasta quodam non ultra prima 
matbematicorum elementa progresso adiecta esse videtur 28. ε΄ add. 
BS 49. 80. μεῖζον ἂν γένοιτο τὸ 4E τοῦ B^ ὅτι μεῖζον τὸ .4 τοῦ Γ 
coni. Co 


98 


99 


60 
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Κείσϑω γὰρ τῷ B ἴσον τὸ 4Z- τὸ Α ἄρα μετὰ τοῦ 
42 ἴσον ἐστὶν τῷ .4E μετὰ τοῦ Γ. κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ 
4Z: λοιπὸν ἄρα τὸ .4 ἴσον ἐστὶν τοῖς Γ ΖΕ, ὥστε μεῖ- 
ζόν ἐστιν τὸ 24 τοῦ I. 

H 4 πρὸς τὴν Β μείζονα λόγον ἐχέτω 1 ἥπερ ἡ Γδ 
πρὸς τὴν 4d: ὅτι μεῖζόν ἐστιν τὸ ὑπὸ τῶν 4 4 τοῦ ὑπὸ 
τῶν B I. 

Πεποιήσϑω γὰρ ὡς 7) 4 πρὸς τὴν B, οὕτως ἡ Γ πρὸς 
τὴν E: καὶ ἡ Γ ἄρα πρὸς τὴν E μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ 
πρὸς τὴν 4, ὥστε ἐλάσσων ἐστὶν ἡ E τῆς 4. καὶ χοινὸν 10 
ὕψος ἢ .4: ἔλασσον ἄρα ἐστὶν τὸ ὑπὸ τῶν E 4“ τοῦ ὑπὸ 
τῶν 4 Δ΄. ἀλλὰ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΔ E ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ τῶν 
B F. ἔλασσον ἄρα ἐστὶν τὸ ὑπὸ τῶν B Γ τοῦ ὑπὸ τῶν .4 
(1, ὥστε μεῖζόν ἐστιν τὸ ὑπὸ τῶν Αὶ 4 τοῦ ὑπὸ τῶν B I. 

Ὁμοίως xxi ἐὰν ἐλάσσων γίνηται, ἔλασσον καὶ τὸ χω- 18 
Οἷον τοῦ χωρίου. 

ἀλλὰ δὴ ἔστω πάλιν μεῖζον τὸ ὑπὸ τῶν 44 Ζ τοῦ ὑπὸ 
τῶν B D: ὅτι ἡ .4 πρὸς τὴν B μείζονα λύγον ἔχει ἤπερ 
? Dl πρὸς τὴν 4. 

Κείσϑω yàp τῷ ὑπὸ τῶν 44 4 ἴσον τὸ ὑπὸ τῶν B20 
E: γίνεται ἄρα μεῖζον μὲν τὸ ὑπὸ τῶν B E τοῦ ὑπὸ τῶν 
B LI, ὥστε καὶ ἡ E τῆς Γ᾽ μείζων. ὡς δὲ ἡ 2d πρὸς τὴν 
B, οὕτως ἡ E πρὸς τὴν 4. ἡ δὲ E πρὸς τὴν 4l μείζονα λό- 
γον ἔχει ἥπερ 5 Γ πρὸς τὴν. 4" καὶ ἡ 4 ἄρα τιρὸς τὴν B. 

Ὁμοίως καὶ ἀναστρέψαντι. 25 

v. Δύο εὐθεῖαι αἱ 418 ΒΓ, xoi τῶν AB ΒΓ μέση 
ἀνάλογων ἔστω ἡ B4, καὶ τῇ 444 ἴση κείσϑω ἡ 4Ε ὅτι 
ἡ ΓΕ ὑπεροχή ἐστιν ἢ ὑπερέχει συναμφότερος 7; ΒΓ τῆς 
δυναμένης τὸ τετράχις ὑπὸ τῶν ΑΒΓ. 

ΒΝ e 


3. τοῖς ΓΖΕ A, distinx. BV (τοῖς y € ε S) 5. w'add. BS — 6. 7. 44 
— BF, et similiter toto hoc et proximo capite EA — .44 cet. A, 
distinx. BS 15. ἐλάσσων] ἔλασσον ABS, ἐλάσσων ὃ λόγος Ha yi- 
νῆηται Ha 483. ὥστε xol ἡ B ABS, corr. Co Sca 323—324. ὡς δὲ ἡ 
A πρὸς τὴν 24 οὕτως ] B πρὸς τὴν 1 E. ἡδὲ B πρὸς τὴν E μείζονα λό- 
γον ἔχει ἤπερ πρὸς τὴν Γ. καὶ ἡ A4 ἄρα (ἡ δ᾽ ἄρα B, καὶ ἡ d ἄρα SV) 


LIBER VII. PROPOS. 16. 17. 697 


Ponatur enim ὅζ — 8; ergo a - ὃζ — δὲ -- y. Sub- 
trahatur commune 





E—————ÀE c4 .--. 0b; restat igitur 
o 4 6$ £ ἀπ γξζξε, ita 
" n ut sit ἃ ^ y. 
XV. Sit a: 8 7 y :Ó; dico esse α- ὃ» f. y. l'rop. 


46 
Fiat enim y: £2 a: 8; ergo 


---.-. 4 —4 etiam γ: 8 » y:0, itaque (elem. 
? ὃ, 10) c « 0. Et communis sit 
m-—-— alitudo α (sive: multiplicetur et € 
L4 024 et ὃ cum a); erit igitur a. e «; a. δ. 
P) Sed est a-&€ — By; ergo B-» « 
au «-0, itaque a- ὃ » β.γ. 
E———5 4 Similiter etiam, si minor pro- 


portio fiat, minus erit spatium 
spatio (vel, si sil α : B « γ: δ, erit α΄ ὃ « B. y). 


: Sed rursus sit a - à *» B. y; 
dico esse o: 8 0 y : δ. 
 €——— Ponatur enim fe a.d; 


ergo fit 9. e » 8. y, itaque etiam 
€ 5» y. Sed est α :β-ε: δ, 





E f ——3Àà4 atque ε: d 0» y: δ᾽ ergo etiam 
δ | 0:0 y:0. 
; Similiter etiam vice versa, 
μ-.------------.-- ———— 


si minus sil spatium spatio, pro- 
portio minor . erit. 
XVl. Sint duae rectae ag βγ, earumque media proportio- Prop. 
T . . . 41 

nalis sit βδ, et poriatur δὲ — αὖ; dico ye differentiam esse, 

qua summa rectarum af -4- By eam rectam superat, cuius 
quadratum aequale est quattuor rectangulis ag gy (vel bre- 
vius: dico esse γε — αβ -- By — 9Yaf-. y). 





πρὸς τὴν Γ᾽ A(BS), corr. Co $6. «z' add. BS. εὐϑεῖαι ἔστωσιιν 
«l Ha 
Pappus II. 45 
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Ἐπεὶ γὰρ συναμφότερος ἡ ΑΒΓ συναμφοτέρου τῆς 
ABE ὑπερέχει τῇ ΓΕ, ἡ ΓΕ ἄρα ἐστὶν 1) ὑπεροχὴ 1 ὕπερ- 
ἔχει συναμφότερος ἡ 
ΑΒΓ συναμφοτέρου 
τῆς ΑΒΕ. συναμφό- 5 
τερος δὲ ἢ «48 δύο 

εἰσὶν αἱ B4, δύο δὲ αἱ B4 δύνανται τὸ τετράχις ὑπὸ τῶν 
ABT: $ ΓΕ ἄρα ἐστὶν |j ὑπεροχὴ ἡ ὑπερέχει συναμφότερος 
T ΑΒΓ τῆς δυναμένης τὸ τετράχις ὑπὸ τῶν ABT. 

61 C. Ἔστω δὴ πάλιν ἡ τῶν ΑΒ ΒΓ μέση ἡ BA, καὶ 10 
χείσϑω τῇ 444 ἴση ἡ AE- ὅτι ἡ LE σύγκειται ἔχ τὸ συν- 
αμφοτέρου τῆς 4B ΒΓ xoi τῆς δυναμένης τὸ τετράκις ὑπὸ 
τῶν 418 ΒΓ. 

Ἐπεὶ γὰρ ἡ DE ἐστὶν ἡ συγκειμένη ἐκ τῶν DA AE, 
ἴση δέ ἐστιν ἡ ΑΔ τῇ AE, ἡ ΓΕ ἄρα ἐστὶν ἡ συγκειμένη 15 
ἐχ τῶν 44 4D, τουτέστιν ἐκ συναμφοτέρου τῆς .4B BI 
xai δύο τῶν ΒΖ. δύο δὲ αἱ B4 δύνανται τὸ τετράχις ὑπὸ 
τῶν ΑΒΓ ἡ ΓΕ ἄρα ἐστὶν ἡ συγκειμένη ἔκ τε συναμφο- 
τέρου τῆς .4B ΒΓ καὶ τῆς δυναμένης τὸ τετράκις ὑπὸ 
τῶν “48Γ-. 20 

62 wj. Πάλιν τῶν 4B ΒΓ μέση ἀνάλογον 3) BA, καὶ τῇ 
ΓΖΔ ἴση κείσϑω ἣ AE: ὅτι ἡ .AE ὑπεροχή ἐστιν ἡ ὕπερ- 
ἔχει συναμφότερος ἡ ΑΒΓ τῆς δυναμένης τὸ τετράκις 
ὑπὸ ABI. 

Ἐπεὶ γὰρ συναμφότερος ἡ .4BI' συναμφοτέρου τῆς 25 
ΕΒΓ ὑπερέχει τῇ AE, συναμφότερος δὲ ?) ΕΒΓ δύο εἰσὶν 
αἱ ΒΩ, τουτέστιν ἡ δυναμένη τὸ τετράκις ὑπὸ τῶν ΑΒΓ, 

ἣ .4E ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπεροχὴ ἡ ὑντερέχει συναμφότερος ἡ 
ABT τῆς δυναμένης τὸ τετράκις ὑπὸ τῶν ΑΒΓ. ᾿ 


ὥ d Jy € 6 


63 ιϑ. Πάλιν τῶν 4B ΒΓ μέση ἀνάλογον ἔστω ἡ B4,30 
καὶ τῇ D4 ἴση κείσϑω ἡ 4E* ὅτι ἡ 4 ἐστὶν ἡ συγκει- 


40. εζ΄ add. BS χαὶ D* Ha, om. ASV 46. τῆς Hu pro τῶν 
34. ιη΄ et 30. :9' add. BS 


LIBER ΥἹΙ. PROPOS. 418. 49. 90. | 699 


Quoniam summa rectarum af 4- B; superat summam 
aj -- Be reclà ye, est igitur ye — αβ -- By — (aB -- Be) ἢ. 

Sed est af) - Be — αὃ -4- 0f -- Be, sive (quoniam est δὲ — 
αδ) τὸ BÓ -- ge -- εὃ — 280. Sed quia ex hypothesi esl 
ap: βὸ τε βδ : By, sive ag fy — 80?, fil igitur!) (280)? — 
ha. By; ergo ye — af - By — 2 Yof gy. 

XVII. lam rursus sit 8Ó media proportionalis rectarum Prop. 
αβ By, et ponatur de — ad; dico ye compositam esse ex αβ ἢν 
4- By et ea recta, cuius quadratum aequale est quattuor rec- 
tangulis ag - y (vel: esse ye — af -- fy 4- 2Vaf .fy). 

| Quoniam est ye 
c , £ d 6 — γδ -- δε, et δὲ τε 
- {ς’ ὁ. αδ, est igitur ye — 

| αὃ 4- à, id est — of 
4- By -- 980. Sed cst, ut in superiore lemmate, (280)? — 
&aB- y; ergo ye — ap -- By -τ 9 Vof By- | 

XVIII. Rursus sit 90 media proportionalis rectarum af Prop. 
By, et ponatur δὲ — γδ; dico ae differentiam esse, qua summa "o 
rectarum af 4- fy eam rectam superat, cuius quadratum ae- 
quale est quattuor rectangulis af -8; (vel: dico esse ae — af 


Ἢ By — 2Vaf βγ). 





Quoniam est aff 

y 2 ^ ctBy— (εβ -- fy 

— a£, ei εβ 4- fy 

— εὃ -, δ)γ- 9γβ 

—94y --92yp"" — 908, id est (propos. 17) — 9 γαβ. fy, 
est igitur ae — af? -- By — 9Y af - By. 

XIX. Rursus sit βδ media proportionalis rectarum af f», Prop. 
et ponatur δὲ — γδ; dico ae compositam esse ex summa af -4- 





| ἢ Brevius nostrae aetatis matliematici dixerint: quoniam est γὲ — 
yB — «B, communi addild recld af fil γε — αβ -- yB — («B -- eff). 


"Quia gà est media proporlionalis τῶν cB By. τὸ ἀπὸ τῆς BÓ esl 
aequale TU ὑπὸ τῶν αβγ. ergo τὸ «70 τῆς διπλασίας BO est aequale 
ei quod fit quater ex «gy " ΝΖ, et similiter Co. 


**) Addita sunt media secundum Co. 
45 * 
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μένῃ ἔχ τε συναμφοτέρου τῆς ΑΑΒΙ᾽ xai τῆς δυναμένης τὸ 
τετράχις vztó τῶν ΑΒΓ. 

Ἐπεὶ γὰρ ἡ .4E σύγκειται ἐκ τῶν 244 4E, ἴση δέ 
ἐστιν ἣ AE τῇ AU, ἡ .4E ἄρα σύγκειται ἐκ τῶν 24A AT, 
τουτέστιν συναμφοτέρου τῆς ΑΒΓ xai δύο τῶν ΒΙ. δύο ϑ 
δὲ αἱ Β4 δύνανται τὸ τετράχις ὑπὸ τῶν 4181" ἡ 4E ἄρα 
ἐστὶν ἡ συγχειμένη ἔχ τε συναμφοτέρου τῆς ABD καὶ τῆς 
δυναμένης τὸ τετράκις ὑπὸ τῶν ΑΒΓ. 

[Ταῦτα λαμβάνεται εἰς τὴν τοῦ λόγου ἀποτομήν" ταῦτα 
xai εἰς τὴν τοῦ χωρίου ἀποτομὴν λαμβάνεται, διαφερῶν- 10 
τως μόνον. 


Πρόβλημα εἰς τὸ δεύτερον λύγου ἀποτομῆς, χρήσιμον εἰς 
τὴν τοῦ iy τόπου ἀνακεφαλαίωσιν. 

θ4 Δύο δοϑεισῶν εὐθειῶν τῶν 4,18 BI, λαβεῖν ἐπεχβα- 
λόντα τὴν 44 δοϑὲν τὸ 4 ποιοῦν τὸν τῆς ΒΖ πρὸς 444 15 
λόγον τὸν αὐτὸν τῷ τῆς D4f τιρὸς τὴν ὑπεροχὴν ἢ ὑπερέχει 
συναμφότερος ἡ ΑΒΙ᾽ τῆς δυναμένης τὸ τετράχις ὑπὸ τῶν 
ΑΒΓ. [ἄλλως οὐχ οἷόν τε συστῆναι, εἰ μὴ συναμφότερος 
μὲν ἡ .4B AT Von ἢ τῇ E.4 ὑπεροχῇ, ὅλη δὲ ἡ 4.4 ὅλῃ 
τῇ «418, καὶ ἔτι τὰς ΕΑ AU ΓΒ πρὸς ἄλληλα λόγον ἔχειν 20 
ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, καὶ τὴν 
ΙΒ τῆς 4E διπλασίαν εἶναι.) 

Ἔστω γεγονός, xai ἡ ὑπεροχὴ ἔστω ἡ 4 (ἐν γὰρ τοῖς 
ἐπάνω εὕρομεν αὐτήν) " ἔστιν οὖν ὡς ἡ DA πρὸς τὴν ΔΑ͂, 
οὕτως ἡ ΓΩ͂ πρὸς τὴν 4E: καὶ ἐναλλὰξ καὶ διελόντι χαὶ 35 
χωρίον χωρίῳ τὸ aga ὑπὸ τῶν ΒΓ ΕΑ“ ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν 
DAE. δοϑὲν δὲ τὸ ὑπὸ τῶν Bl ΕΑ. δοθὲν ἄρα καὶ τὸ 
ὑπὸ τῶν LAE. καὶ παρὰ δοϑεῖσαν τὴν ΓΕ πιαραάχειται 
ὑπερβάλλον τετραγιύνῳ" δοϑὲν ἄρα ἐστὶν τὸ .1. 


7. τῆς ΒΓ Hu. pro τῶν ΔΒΓ 9. Ταῦτα — 11. μόνον inter- 
polatori tribuit Hu 13 — p. 704, 6] haec a posteriore scriptore ad- 
dita esse suspicatur Ge 44. ἐπεχβαάλοντα (sine acc.) A(B), ἐπεχβαλ- 
Àovra S 48. ἄλλως — 92. εἶναι del. Ha 18. ovyotortat A(B), 
corr. S — 25. xai (ante ywoíor) add. Ha 49. rérQ«ywror ABS, corr. 
Ha ἐστὶ χαὶ τὸ 41 Ha 


LIBER Vii. PROPOS. 21. 701 


fly et ea recta, cuius quadratum aequale est quattuor rectan- 
gulis ag - By (vel: esse αε τι a -- By --᾿ 2Vaf-.ft;). 


€ dq d o4 us. f 


Quoniam est ae — aó -- δε, et δὲ — Óy, est igitur ae 
— αὃ 4- dày — af -- fy -- 280. Sed est, ul supra lemm. 
XVI, (280)? — & αβ. By; ergo αε — ag 4- By 4- 2Vaf -By. 

[Haec lemmata ad sectionem proportionis sumuntur; 
praeterea ad sectionem spatii, diversum tamen in modum, 
sumuntur haecc.| 


Problema ad secundum librum de sectione proportionis, utile ad sum- 
mariam repetitionem loci decimi tertii. 


Duabus datis rectis αβ fy et producta Ba ad δ, sumere Prop. 
datum punctum Ó faciens proportionem β : δὰ eandem quam à 
γδ habet ad differentiam, qua summa rectarum af? 4- By su- 
perat eam rectam, cuius quadratum aequale est quattuor rec- 
tangulis a - 8y (vel: faciens proportionem Bà : δὰ — γδ: af -- 
By — Ξγαβ. By) ). | 

Factum iam sit, ac differen- 

ΝΕ lia sit ee (quam supra /lemm. 

& / f  XVHI invenimus); est igitur 

BÓ : δα — γδ : ae, eV vicissim 

. Bà : yd — δα : ae, et dirimendo fy: yÓ — δὲ: ca, itoque ae- 

quale rectangulum rectangulo βγ. εὰ Ξε γδ' δε. Datum autem 

est By- ca; ergo etiam γδ- δὲ datum, quod ad datam ye ap- 
plicatur excedens quadrato?); datum igitur est punctum ὅ. 

4) Sequuntur in codice haec aliena a proposito: "Aliter constitui 
non polest, nisi si sit summa df -- ay aequalis differentiae ca, et tota 
J« toti af, praeterea oportet rectas &« ay y8 inter se proportionem ha- 


bere eandem quam quadretus numerus ad quadratum numerum habel, 
et yB esse duplam de". 


9) Scilicet, quia est yd — γε -- td, rectangulum γδ. δὲ superat 
rectangulum γε. δὲ quadrato ex de; data igitur est recta de datumque 
punctum d propter Euclidis dat. propos. 59. 27. Excedens, quod dici- 
tur, quadratum significet formulam quadratae sequationis. Quoniam 
enim punctum d ila inveniatur necesse est, ut sit By Ex z yd δὲ τῷ 
(γε 4- εδ).- δε, si pro de notam x ponemus, erit z? -- γεν — βγ. ta. 
Conf. Herm. Hankel, Geschichte der Mathematik p. 98 sq. 
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Συντεϑήσεται δὲ οὕτως: ἔστω ἡ ὑπεροχὴ ἡ E.4, xai 
τῷ ὑπὸ τῶν ΒΓ E.A ἴσον πάλιν τῇ FE παραβεβλήσϑω ὑπερ- 
βάλλον τετραγάνῳ τὸ ὑπὸ DAE: λέγω ὅτι τὸ ζητούμενον 
σημεῖόν ἔστιν τὸ 4. ἐπεὶ γὰρ ἴσον τὸ ὑπὸ τῶν ΒΓ ΕΑ 
τῷ ὑπὸ τῶν DAE, ἀνάλογον xai συνϑέντι xai ἐναλλὰξ 5 
ἐστιν ἄρα ὡς ἡ B4f πρὸς τὴν 4.4, οὕτως ἡ Ff πρὸς ΕΑ͂, 
ἥτις ἐστὶν ἡ ὑπεροχή. τὰ δ᾽ αὐτά, κἂν ζητῶμεν λαβεῖν 
σημεῖον ποιοῦν ὡς τὴν B4 πρὸς τὴν 4.4, οὕτως τὴν ΓΑ, 
πρὸς τὴν συγκειμένην ἐκ τε συναμφοτέρου τῆς “ΒΓ καὶ 
τῆς δυναμένης τὸ τετράκις ὑπὸ τῶν ΑΒΓ, ὅπερ: — 10 

65 [Τὸ πρῶτον λόγου ἀποτομῆς ἔχει τόπους ζ΄, πτώσεις 
κδ΄, διορισμοὶς δὲ ε΄, ὧν τρεῖς μὲν μέγιστοι, δύο δὲ ἐλά- 
χιστοι" καὶ ἔστιν μέγιστος μὲν κατὰ τὴν τρίτην πτῶσιν 
τοῦ & τόπου, ἐλάχιστος δὲ χατὰ τὴν. β' τοῦ ἕκτου τόπου 
καὶ κατὰ τὴν αὐτὴν τοῦ ζ΄, μέγιστοι δὲ οἱ κατὰ τὰς τετάρ- 15 
τας τοῦ ἕκτου καὶ τοῦ ἑβδόμου. τὸ δεύτερον λόγου ἀπο- 
τομῆς ἔχει τόπους ιδ΄, πτώσεις δὲ ξγ΄, διορισμοὺς δὲ τοὺς Ex 

66 τοῦ πρώτου ἀπάγεται γὰρ ὅλον εἰς τὸ πρῶτον. τὸ πρῶτον 
χωρίου ἀποτομῇς ἔχει τόπους L', πτώσεις κό΄, διορισμοὺς 
ζ΄, ὧν δ' μὲν μέγιστοι, τρεῖς δὲ «ἐλάχιστοι: xoi ἔστιν μέ- 20 
γίστος μὲν ὁ χατὰ τὴν δευτέραν τοῦ πρώτου τόπου καὶ ὃ 
κατὰ τὴν πρώτην τοῦ β΄ τύπου xol o κατὰ τὴν β΄ τοῦ Ó' τό- 
που καὶ ὃ κατὰ τὴν τρίτην τοῦ ἕκτου, ἐλάχιστοι δὲ ὃ κατὰ 
τὴν τρίτην τοῦ τρίτου τόπου καὶ Ó κατὰ τὴν Ó τοῦ Ó xai 
6 xatà τὴν πρώτην τοῦ ς΄. τὸ δεύτερον χωρίου ἀποτομῆς 25 
ἔχει τόπους ιγ΄, πτώσεις EL, διορισμοὺς δὲ τοὺς ἐκ τοῦ 
πρώτου ἀπάγεται γὰρ εἰς αὐτό.] 

67 [Ἐπιστήσειεν ἂν τις διὰ τί ποτε μὲν τὸ λόγου ἀποτο- 
μῆς δεύτερον ἔχει τόπους ιδ΄, τὸ δὲ τοῦ χωρίου ιγ΄. ἔχει 
δὲ διὰ τόδε, ὅτε ὃ L' ἐν τῷ τοῦ χωρίου ἀποτομῆς τόπος 30 
παραλείπεται ὡς φανερός" ἐὰν γὰρ αἱ παράλληλοι ἀμφό- 


9. πάλιν τῇ ΓΕ B* Ha, πάλεν τὴν ΤῈ AS, παρὰ τὴν ye V 
40. ὅπερ BS, OA. M. cap. 85 54. repetita sunte cap. ὁ ο 8 — 45. τὴν 
αὐτὴν Ha pro τῆς αὐτῆς 17. ἔχει τόπους — 49. ἀποτομῆς ex cap. 6 
eL 8 add. Ha 428. τοῦ δευτέρου τόπου xal ὁ κατὰ τὴν δευτέραν add. 
Ha 32, 23. post τοῦ δ΄ τόπου repetunt xal ὁ χατὰ τὴν πρώτην τοῦ 


LU 


LIBER VII. PROPOS. 24. 703 


Componetur autem hoc modo: Sit differentia ec, et rursus 
rectangulo 8y-&« aequale rectangulum yó-óe applicetur ad 
rectam ye excedens quadrato; dico punctum quod quaeritur 
esse 0. Quoniam est fjy - δὰ — γδ’ δὲ, per proportionem igitur 
est fy : yó 2» δὲ : ea, et componendo 8Ó : dy — δα : ae, et 
vicissim β : da — y : ea, quae quidem (scil. &a) est diffe- 
rentia. ldem etiam contingit, si punctum sumere velimus, 
quod faciat, ut β : δα, ita γδ ad eam rectam, quae ex summa 
af -- Üy eaque recta componitur, cuius quadratum aequale 
sit quattuor rectangulis ag - y (vel: quod faciat Bà : da — 
yó : af 4- By 4- 2 Vaf - By), q. e. d. 

[Primus liber de proportionis sectione locos habet sep- 
tem, casus viginti quattuor, determinationes quinque, qua- 
rum tres sunt maximae, duae minimae. Estque maxima ad 
terium casum quinti loci, minima ad secundum sexti et ad 
secundum septimi; tum maximae ad quartos casus sexti et 
septimi /oci. Secundus liber de proportionis sectione habet 
locos quattuordecim, casus sexaginta (res, delerminationes eas- 
dem ac primus liber; nam ad hunc lotus refertur. | Primus 
liber de spatii sectione habet locos septem, casus viginti quat- 
tuor, determinationes septem, quarum quattuor maximae, 
wes minimae sunt. Maximae sunt ad secundum casum primi 
loci, ad primum secund?! loci, ad secundum quarti loci, ad 
tertium sexti; minimae ad tertium casum tertii loci, ad quar- 
tum quarti, ad primum sexti. Secundus liber de spatii sec- 
tone habet locos tredecim, casus sexaginta, determinationes 
easdem ac primus liber, ad quem refertur. 

[Sed quaerat quispiam, qua tandem de causa secundus 
de proportionis sectione liber locos quattuordecim, secundus 
autem de spatii sectione tredecim (antum habeat. "Verum id 
inde evenit, quod in secundo libro de spatii sectione septi- 
mus locus tamquam manifestus omittitur; nam si duae paral- 


4 τόπου AB 46. E Ha, Z AS, ἕπια B. δὲ Ha pro Z 48. τὸ 
λόγου Ha pro τοῦ λόγου 49, δεύτερον B* Ha, δευτέρου AS τοῦ 
om. Ha . 30. τοῦ del. Hu — 341. παραλέλειπται SV 


68 


69 
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τεραι ἐπὶ τὰ πέρατα πίπτωσιν, οἵα ἂν διαχϑῇ, δοϑὲν 
ἀποτέμνει χωρίον" ἴσον γὰρ γίνεται τῷ ὑπὸ τῶν μεταξὺ 
τῶν περάτων χαὶ τῆς ἀμφοτέρων τῶν ἐξ ἀρχῆς τῇ ϑέσει 
δοϑεισῶν εὐθειῶν συμβολῆς. ἐν δὲ τῷ λόγου ἀποτομῆς 
“ δ 

οὐχέτε ὁμοίως" διὰ τοῦτο οὖν προέχει τόττον ἕνα εἰς τὸ ὃ 
et - , 4 A V» i.» 

ἕβδομον τοῦ δευτέρου, xai τὰ λοιπὰ ὄντα τὰ Ovta.| 


“4Διωρισμένης τομῆς πρῶτον. 
“ἤμμα χρήσιμον εἰς τὸ πρῶτον ἐπίταγμα τοῦ πέμπτου 
προβλήματος. 

Ἔστω εὐϑεῖα 7 .4B καὶ ἐπ᾽ αὐτῆς τρία σημεῖα 10 
τὰ Γ 4 E, καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν AAT ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν 
BAE: 0v. γίνεται ὡς ἡ ΒΖ πρὸς AE, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν 
ΑΒΓ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν AET. - 

Ἐπεὶ γὰρ τὸ ὑπὸ τῶν AAT ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ ΒΖΈ, 
ἀνάλογον ἄρα ὡς Ji A4 πρὸς τὴν 48, οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς 15 
τὴν dI: καὶ ὅλη ἄρα $ .4Ε πρὸς ὅλην τὴν ΒΓ ἐστὶν ὡς 

ἡ ΕΖ πρὸς AU: καὶ ἀνάπαλιν. πάλιν ἐπεὶ τὸ ὑπὸ τῶν 
AAT. ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ τῶν BAE, ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν 
ὡς ἡ 444 πρὸς τὴν AE, οὕτως ἡ B4 πρὸς AT, καὶ ὅλη 
ἄρα ἡ 4B πρὸς ὅλην τὴν ΓῈ ἐστὶν ὡς ἡ B4 πρὸς 4T.20 
ἣν δὲ καὶ ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν E.4, οὕτως ἡ ΓΖΩ͂ πρὸς τὴν 
4E, ὥστε καὶ ὃ συνημμένος λόγος ἔχ τε τοῦ ὃν ἔχει v 4B 
πρὸς DE xai ἐξ οὗ ὃν ἔχει ἡ ΒΓ πρὸς 4E ὃ αὐτός ἐστιν 
τῷ ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΒΩ πρὸς 4Γ καὶ ἡ ΓΖ πρὸς τὴν 
ΕΔ. ἀλλ᾽ ὁ μὲν συνημμένος ἔκ τὸ τοῦ ὃν ἔχει ἡ 41 πρὸς 25 
ΓΕ καὶ ἐξ οὗ ὃν ἔχει 5 ΒΓ πρὸς 4Ε ὃ τοῦ ὑπὸ τῶν 
ΑΒΓ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΑΕΓ ἐστίν, ὁ δὲ συνημμένος ἔχ 
τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ Βά πρὸς 4Γ καὶ ἐξ οὗ ἡ DA πρὸς AE 
ὁ τῆς B4 πρὸς 4E ἐστίν. καὶ ὡς ἄρα ἡ B4 πρὸς AE, 
οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒΓ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν AED, ὅπερ: — 30 
Ἄλλως τὸ αὐτό. 

β΄. Ἐπεὶ τὸ ὑπὸ ΑΖΓ ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ τῶν BAE, 
ἀνάλογον xai ὅλη πρὸς ὕλην ἐστὶν ἄρα ὡς 7) ME πρὸς ΒΓ, 
οὕτως ἡ 424 πρὸς 4B. συνϑέντι ἐστὶν ὡς συναμφότερος 
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lelae in terminos datos cadant, quaecunque recta ducta fue- 
rit, abscindet datum rectangulum; id enim aequale est illi 
rectangulo, quod continetur rectis quae sunt inter terminos 
et concursum duarum rectarum ab initio positione datarum. 
Sed in secundo libro de proportionis sectione aliter res 56 
hahet, eaque de causa hic liber uno loco, scilicet septimo, 
abundat; reliqua autem conveniunt.] 


LEMMATA IN SECTIONIS DETERMINATAE LIBRUM PRIMUM. 
Lemma utile ad primum epitagma quinti problematis. 
I. Sit recta af! in eaque tria puncta γ ὃ e, et sit'ad - ὃγ 
— 0.06; dico esse βὸ : δὲ — afl. By : ae. ey. 
Quoniam enim est aó- dy 
& —— — » 4 ἢ f — fà - δε, per proportionem est 
αὃ : ὃβ — εὃ : Óy, et tota ad 
totam a£ : βγ — εὃ : Óy, et e contrario fy : a& — Óy : εὖ. 
Rursus quoniam est ad- dy — βδ. δε, per proportionem igi- 
tur est ad : δὲ — 80 : Óy, et tota ad totam af : ye — 8Ó : Óy. 
Sed erat fy : ae — y : εὖ, ita ut sit per formulam compositae 
aB By βδ dy 


proportionis γε . πε΄- Ξ dy . ΤΕΣ Sive 


ag - By : a&- ey τε Bà : δε, q. e. d. 
Similiter demonstratur esse αὖ : dy — βα-αε : By. ye. 


Aliter idem. 

Il. Quoniam est ad - Óy — BÓ - δε, per proportionem igitur 
μι tL, 68 εδ: ὃγ — aó : Of, et tota 
4 y t Ü ad totam ae: fy — aó : ofi. 

1. οἵα av Hu auctore Co pro oia ἐὰν 8. x«l om. Ge — 5. οὐχ- 

éri] non adhuc — contingit Co, ovx ἔστι coni. Ge 5. 6. voluisse 
videtur scriptor τόπῳ éví, τουτέστιν ἑβδόμῳ... τὰ Aorta ἐστι τὰ 


αὐτά — 5. elg τὸν Ge 6. ἕβδομον Ha pro δεύτερον 40. a A! in 
marg. (S), om. B* 44. τὰ D4E A, distinx. BS 49. 90. καὶ ὅλη — 
πρὸς 4 4T' om. Paris. 2868 SV cod. Co, x«i τὸ ὅλη ἄρα 4 ἐστὶν ὡς ἡ ad πρὸς 
τὴν δὲ οὕτως ἡ βδ πρὸς dy B, xal ἡ af πρὸς yt M 20. ἄρα 1j 
* 4B A, corr. Co ἐστιν ὡς ἡ BA A, corr. Co . xal ὡς ἡ ΒΓ 
ABV? Co, καὶ ὡς ἡ 80 S 24. ἔχ τε Be, ἐκ AB!S s πρὸς 4D x«i 
A1V2, πρὸς “ΕΓ καὶ A3BS 80, πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν AAT. AS, corr. BV? 
84. B A! in marg. (BS) 





Prop. 
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j 4E ΓΒ πρὸς ΓΒ, οὕτως 1) 4B πρὸς B4: τὸ ἄρα ὑπὸ 
συναμφοτέρου τῆς $E ΓΒ καὶ τῆς B4 ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ 
τῶν ΑΒΓ. πάλιν ἐπεί ἐστιν ὡς ἣ 444 πρὸς τὴν 48, οὗ- 
τως ἢ Ed πρὸς τὴν JI, καὶ ὅλη ἄρα ἡ .4E πρὸς ὅλην 
τὴν DB ἐσεὶν ὡς ἡ ΕΑ πρὸς AD: ἀνάπαλιν καὶ συνϑέντι 5 
τὸ ἄρα ὑπὸ υσυναμφοτέρφυ τῆς JE ΓΒ καὶ τῆς ΕΔ ἴσον 
ἐστὶν τῷ ὑπὸ τῶν J4EI. ἐδείχϑη δὲ καὶ τὸ ὑπὸ συναμ- 
φοτέρου τῆς 4 ΓΒ xai τῆς B4 ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν ABI: 
ἐναλλὰξ ἄρα γίνεται ὡς τὸ ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς .ἍΕ ΓΒ 
καὶ τῆς Β, πρὸς τὸ ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς 41 ΓΒ καὶ τὸ 
τῆς 4E, τουτέστιν ὡς ἡ B4 πρὸς τὴν 4E, οὕτως τὸ ὑπὸ 
τῶν ΑΒΓ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν .AET. 


Ἄλλως εἰς τὸ πρῶτον ἐπίταγμα τοῦ πέμπτου προβλήματος, 
πρότερον προϑεωρηϑέντων τῶν ἑξῆς δύο. 
70 τ΄. Ἔστω ἴση ἡ 48 τῇ L4, καὶ ἐπὶ τῆς F4 τυχὸν τὸ 15 
E: ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν 4“Γ4 ἴσον ἐστὶν τῷ τε ὑπὸ τῶν 4Ε4 
Ἁ € M Ld 
xat τῷ vno τῶν BET. | 
Τειμήσϑω ἡ BD δίχα κατὰ τὸ Ζ onueiov: τὸ ἄρα 
ὑπὸ τῶν 4“Γ4΄ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ΓΖ ἴσον ἐστὲν τῷ ἀπὸ 
τῆς Z4. διὰ ταὐτὰ δὴ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν 4Ε4 μετὰ τοῦ 20 
) & - [| » b. M e" Σ M - ^ 
απὸ τῆς ΖΕ τετραγώνου i00v ἔστίν τῷ ἀπὸ τῆς Z-1* xat 
A € 4 - » 4 ΄- 3 A] ΄- » b] M 
τὸ ὑπὸ τῶν Α“Γ24 aga μετὰ vob ἀπὸ τῆς ΓΖ too» ἔστιν 

"» € M ^w i] - 3 A — lj 
τῷ ὑπὸ τῶν J4EA καὶ τῷ ἀπὸ τῆς EZ τετραγώνῳ, τουτ- 
, PT € A A - 3 b] - , 
ἔστιν τῷ τε ὑπὸ τῶν BED xat τῷ ἀπὸ τῆς ΓΖ vergayovo. 

Α δ 2 ' P κΑἉ4 - ’ 1 - 
καὶ κοινὸν ἀφῃρήσθω τὸ ἀπὸ τῆς ΓΖ τετραγωνον" λοιπτὸν 25 
ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν 4Γ4 ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ τῶν MEA xai 

^" ς bi e * 
τῷ ὑπὸ τῶν BET. 


71 δ΄. Τῶν αὐτῶν ὑποχειμένων ἔστω τὸ E σημεῖον ἐκτὸς 
τῆς 244: ὅτι πάλιν τὸ ὑπὸ τῶν BED ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν 
AE4A καὶ τῷ ὑπὸ τῶν BAFI. 30 


Τετμήσθω πάλιν ἡ ΒΓ δίχα κατὰ τὸ Z: τὸ μὲν ἄρα 
ὑπὸ τῶν ΒΕΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΖ ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ ΖΕ, 
ὥστε τὸ ὑπὸ BEL μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΖ ἴσον ἐστὲν τῷ ὑπὸ 
AEA μετὰ τοῦ ἀπὸ AZ, τουτέστιν τοῦ ὑπὸ ΒΖΓ καὶ τοῦ 


5. τὴν ΓΒῚ τὴν By S, τὴν om. AB 10. xol τῆς B4 πρὸς τοῦ 
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Componendo est a& 4- γβ: γβ — αβ: Bà; ergo (ae -- yB) - 80 
- αβ.βγ. Rursus quoniam est ad : 0f Ξε εὖ : Óy, est igitur 
tota ad totam a£: yf - c0: Óy. Ergo e contrario yf : ae — 
ὃγ: £0, et componendo ae 4- yf : αε — £y: &0; itaque (oc 4- yB)- 
δὃ — ae: ἐγ. Demonstravimus autem (ae 4- 78) - βὸ — αβ. By; 
ergo vicissim facta proportione (ας 4- yf) - 8d : (ae 4- yf) - δὲ — 
aB By : ae: &y, id est BÓ : δὲ — af. B» : αδ. ἐγ. 


Aliter in primum epilagma quinti problematis, duobus lemmatis demon- 
sirandi causa praemissis. 
III. Sit recta ag — γδ, et in γδ quodvis punctum e; dico Prop. 
esse ay-yÓ — αε. εὃ 4- βε. ey. | n 
Secetur recta B» bifariam in puncto $; ergo est (propter 
elem. 2, δ) ay - yó 4- 
« A4 Ei γὲ 39 y? — ζό2, Eadem 
ralione est etiam 
αε. εὖ -- ζεῖ — L0?; ergo 
Gy. yÓ 4- y? — αε.εὃ - ζεῖ, id est 
z αε' εὖ - fe. ey - y C2"). 
Subtrahatur commune 422; restat igitur ay. yÓ -— αξ' εὃ -- 
ps - £y. 
IV. lisdem suppositis sit punctum & extra ad; dico rur- Prop. 
sus esse fje.ey — αε΄εὃ -- βὸ. Óy. ᾿ 
Rursus fy bifariam 
a — B8 à y ὃ £ secetur in 0; ergo est 
(propter elem. 2, 6) 
pt:ey -- γζξ — Ce?, itaqua. (quia etiam a£ — à) 
Be: €y -- γζξ — ae- εὖ - δὲ", id est 
-— ae. εὖ -- βὸ. ὃγ - yC?. 
| Ἢ Elem. 2, 6 citat Co; "quia quadratum ἀπὸ τῆς εξ est aequale 
ci quod fit ex βὲγ et quadrato τῆς y&' adnotat V?. 


—— — 





ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς AE ΓΒ AB, om. Paris. 2868 SV cod. Co, corr. 
V? Co 45. γ᾽ add. BS 20. διὰ ταῦτα AB, διὰ τὰ αὐτὰ 8 
31. ἀπὸ τῆς Ζ ABS, corr. V τετραγωτον A(B), corr. S 26. 27. xai 
τὸ ὑπὸ Δ, corr. ΒΒ 48. d Alin marg. (BS) 29. 30. ἴσον τῶε ὑπὸ τῶν 
A44E A(BS), corr. V? Co 83. 34. τῶι ὑπὸ A44E A(BS), corr. V? Co 
34. τουτἔστιν τῶι ὑπὸ BF 4 A(BS), corr. V? Co 
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ἀπὸ ΓΖ. κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ ἀπὸ LZ: λοιπὸν ἄρα τὸ 
ὑπὸ BEF ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ τῶν .4EA καὶ τῷ ὑπὸ BAT. 
72 ε΄. Τούτων προτεϑεωρημένων δεῖξαι ὅτι, ἐὰν τὸ ὑπὸ 
ΑΒΓ ἴσον τῷ ὑπὸ ABE, γίνεται ὡς ἡ 4B πρὸς ΒΕ, οὕ- 
τως τὸ ὑπὸ Α2Γ πρὸς τὸ ὑπὸ “ΕΓ. 5 

Κείσϑω γὰρ τῇ DLE ἴση ἡ Z4. ἐπεὶ οὖν τὸ ὑπὸ 
ΑΒΓ ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ ABE, κοινὸν προσχείσϑω τὸ ὑπὸ 
ZBE: ὅλον ἄρα τὸ ὑπὸ 42 BE ἴσον ἐστὶν τῷ τε ὑπὸ τῶν 
ZBE xai τῷ ὑπὸ τῶν ΑΒΓ. ἀλλὰ ταῦτα διὰ τὸ προγε- 
γραμμένον ἴσα ἐστὶν τῷ ὑπὸ τῶν ΖΓΕ, τουτέστιν τῷ ὑπὸ 10 
τῶν J4El: καὶ τὸ ὑπὸ τῶν Z4 BE ἄρα ἴσον ἐστὶν τῷ 
ὑπὸ τῶν ΑΕΓ. ἔξωϑεν τὸ ὑπὸ τῶν Z.1E:; ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ 
τῶν ZAE πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν Z4 ΒΕ, τουτέστιν ὡς ἡ Εά 
πρὸς EB, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν ZAE πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΕΓ. 
συνθέντι ἐστὶν ὡς ἡ 4B πρὸς ΒΕ, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν ZAE 
μετὰ τοῦ ὑπὸ τῶν AED πρὸς τὸ ὑπὸ vov .4EL. ἀλλὰ τὸ 
ὑπὸ τῶν ΖΖῈ μετὰ τοῦ ὑπὸ τῶν ΛΈΓ᾽ διὰ τὸ προγεγραμ- 
μένον ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ τῶν AAT: ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 4B 
πρὸς τὴν BE, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν MAT πρὸς τὸ ὑπὸ ΑἘΕΤ-. 

73 c. Ἐὰν ἢ τρίγωνον τὸ ΑΒΓ καὶ δύο διαχϑῶσιν ὡς 20 
44 AE, dove τὰς ὑπὸ BAT 4.418 γωνίας δυσὶν ὀρϑαῖς 
ἴσας εἶναι, γίνεται ὡς τὸ ὑπὸ τῶν Bl πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 
BEA, οὕτως τὸ ἀπὸ ΓΑ͂ πρὸς τὸ ἀτιὸ 4E. 

Ἐὰν γὰρ περιγράψωμεν κύχλον τῷ «484 τριγώνῳ, καὶ 
ἐχβληϑῶσιν αἵ ΕΑ I4 ἐπὶ τὰ Z H, μεταβαίνει τὸ μὲν 25 
ὑπὸ τῶν B4 εἰς τὸ ὑπὸ τῶν ΗΓΑ͂, τὸ δὲ ὑπὸ τῶν BEA 
εἰς τὸ ὑπὸ τῶν ZE.4, καὶ δεήσει ἐναλλὰξ ζητῆσαι, εἰ ὡς 
τὸ ὑπὸ τῶν ΗΓΑ͂ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΑ͂, οὕτως τὸ ὑπὸ 
ZE.4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς E.4. τοῦτο δὲ ταὐτόν ἐστιν τῷ 


n 
Q' 


4, τῶι ὑπὸ τῶν 44E A(BS), corr. V? Co 8. € A! in marg. (BS) 
4. post igo» add. ἡ V? ἡ 4B πρὸς ΒΓ ABS, corr. Co 8. ἄρα τὸ 
ὑπὸ 4ZB ABS, corr. V? Co — 12. ἔξωϑεν τὸ ὑπὸ τῶν 4 Z 4E A, sed 
prius ./ delevit prima m. 44. AED] ΕΓ ABS, corr. V? Co 
15. ἐστὶν) ἄρα coni. Co ὡς ἡ 4B AS, corr. BV? Co οὕτω A*BS 
15. 46. ZAE — ὑπὸ τῶν add. V? Co 48. ἴσον ἐστιν τῶν A, corr. BS 
49. ὑπὸ (ante 4ET) add. Hu 920. ς΄ add. BS ὡς) e£ Β 25. ἐπὶ 
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Subtrabatur commune i?; restat igitur ge. ey — αε- εὖ -- 
gà - ày. 

V. His praemissis demonstrandum est, si sit ag - βγ — Prop 
. 0f - Be, esse ad- 0y : ae. ey — ὃβ : Be. 25 

Ponatur enim Ca 
E — —* —t 4 —* — —À, z ye. Quoniam igi- 
* “7 5 € δ ur est ap. fy — 
08. 8e, addatur commune ζβ- 8e; ergo summa rectangulorum 
ζβ.βὲ -- 0B- Be, id est ζδ. Be — CB- Be -- oB- By. Sed est 
propter superius /emma III (propos. 25) 
LB Be -- aB- By — Ly-ye, id est — a&-ey; ergo 
£0. fle — as-ty. 
lam extrinsecus adsumpto rectangulo Có - δὲ fiat proportio ad 
ulrumque; est igitur 
CO. δὲ: ae. ey — ζδ' δὲ : CÓ. je 
— de : fe.  Componendo est 
CÓ - δὲ -- a&- ey : a&- e&y — OB : fie. Sed est propter su- 
perius lemma IV (propos. 24) 
CO. δὲ -- a£. ey — aó-Óy; ergo 
αὖ. Óy : a&-&y — Of : fie. 

VI. Si sit triangulum αβγ, duaeque αὖ ae ita ducantur, Prop. 
ut anguli βαγ -t- ae duobus rectis aequales sint, fit βγ.γὸ : 
Be- «d — ya? : ae?. 

Si enim circa 
triangulum αβδ cir- 
culum describamus, 
rectlaeque £a ya ad 
circumfevrentiae punc- 
ta ζ ἡ producantur, 
pro Jy -yó substitui- 
tur 7y- ya, pro Be - eó 
aulem LCe- ea, et vi- 
cissim quaerendum erit, silne yy - 7a : ya? — Le. &a : eo?, idque 





^ 


τὰ ZH A, distinx. BS 27. εἰ om. S, εἶ ἔστιν coni. Co 29. «nó 


τῆς EA AB, corr. 5 τὸ αὐτὸν A, τὸ avro BS, corr. Hu 
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ζητεῖν, δὲ ἔστιν ὡς ἡ ΗΓ πρὸς τὴν ΓΑ͂, οὕτως ἡ ΖΕ πρὸς 
τὴν E.4d. εἰ ἄρα ἔστιν, ἣ ΗΖ παράλληλός ἐστιν τῇ BI. 
ἔστιν δέ" ἐπεὶ γὰρ αἱ ὑπὸ ΒΑ͂Γ 4.4 γωνίαι δυσὶν ὀὁρ- 
ϑαῖς ἴσαι εἰσίν, ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ 4.4 γωνία τῇ ὑπὸ ΒΑΗ ᾿ 
γωνίᾳ. ἀλλὰ ἡ μὲν ὑπὸ 4.48 ἴση ἐστὶν τῇ ὑπὸ ΖΒ4 ἐκ- ὃ 
τὸς τετραπλεύρου, ἡ δὲ ὑπὸ B.AH γωνία ἴση ἐστὶν τῇ ὑπὸ 
BZH: καὶ ἡ ὑπὸ ΖΒ4 ἄρα γωνία ἴση ἐστὶν τῇ ὑπὸ ΒΖΗ 
γωνίᾳ. καὶ εἰσὶν ἐναλλάξ' παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ ΗΖ τῇ 
ΒΓ. τοῦτο δὲ ἐζητοῦμεν. εἰ ἄρα: — 
“Ἄλλως τὸ αὐτό. 10 
74 C. Ἔστωσαν ἐν τριγώνῳ τῷ ΑΒΓ oi ὑπὸ BAT AE 
γωνίαι δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι: ὅτι γίνεται ὡς τὸ ὑπὸ ΒΓΑ, 
χερὸς τὸ ὑπὸ BEA, οὕτως τὸ ἀπὸ 1.4. πρὸς τὸ ἀπὸ 4Ε. 
Ἤχϑω διὰ τοῦ E τῇ ΑΓ παράλληλος ἡ EZ: ἴση ἄρα 
ἐστὶν ἡ ὑπὸ 4.4E γωνία τῇ ὑπὸ J4ZE γωνίᾳ: ἴσον ἄρα 15 
ἐστὶν τὸ ὑπὸ τῶν ZEH τῷ ἀπὸ ME. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς 
μὲν ἡ 4D πρὸς τὴν ΖΕ, οὕτως ἡ ΓΒ πρὸς BE, ὡς δὲ ἡ 
DI πρὸς ΗΕ, οὕτως ἡ L4 ngóg 4Ε, ὁ ἄρα συνημμένος 
ἔχ τε τοῦ τῆς ΓΑ͂ πρὸς ΖΕ xai ἐκ τοῦ τῆς ΓΑ͂ πρὸς HE 
ó αὐτός ἔστιν τῷ συνημμένῳ ἔκ τε τοῦ τῆς ΓΒ πρὸς ΒΕ 30 
χαὶ τοῦ τῆς ΓΖ πρὸς JE. αλλ᾽ ὁ μὲν συνημμένος ἔχ τε 
τοῦ τῆς ΓΑ͂ πρὸς ΖΕ xai τοῦ τῆς ΓΑ͂ πρὸς ΗΕ ὁ τοῦ 
ἀπὸ ΓΑ͂ ἐστὶν πρὸς τὸ ὑπὸ ΖΕ ΠΕ, τουτέστιν πρὸς τὸ 
ἀπὸ 4E, ὁ δὲ συνημμένος ἔκ ve τοῦ τῆς ΓΒ πρὸς BE 
χαὶ τοῦ τῆς D 4 πρὸς 4Ε ὃ αὐτός ἐστιν τῷ τοῦ ὑπὸ BI'25 


9. εἰ ὥρα ἐστὶν ἡ HZ cet. ABS, accentum et interpunctionem corr. 
Hu (longe aliler Co: εἰ ἄρα ἐστὶν ἡ HZ παράλληλος τῇ BI, γίνεται 
ὡς ἡ HF πρὸς τὴν DA οὕτως ἡ ΖΕ πρὸς τὴν EA. ἔστι δέ cet.) 
5. 6. éxróc τετραπλεύρου ABS, ἐντὸς τοῦ ἐν τῶ χύχλω τετραπλεύρου 
βζα V? 8. παράλληλος om. AB cod. Co, add. Paris. 4868 SV 
9. ἐζητοῦμεν S, ἐζητεῖτο μὲν A(B) 44. ζ΄ add. BS "Eoro ABS, 
corr. Paris. 2368? V? 49. 43. γένεται ὡς τὸ ὑπὸ ΓΒΕ πρὸς ro ὑπὸ 
F4E coni. Co, itemque cum codice sub finem demonstrationis, quae 
falsa esse apparet 48. οὕτω add. Ge 48. συνημμένης À, corr. 
BS 49. x«l ἐκ τοῦ τὴς FA Α'5, χαὶ dx τοῦ τῆς j0 B cod. Co 
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idem est ac si quaeras, sitne py : ya — ἕε : δα. Si igitur 
Ita esse slatwtur, dirimendo fil qa : αγ — ζα : ae; ergo trian- 
gulum. ηαΐξ simile triangulo yae, et vC parallela rectae ἐγ, id 
est reclae y. Sic est autem. Quoniam enim anguli gay 4- 
óas duobus rectis aequales sunt, est [ dae — [, Bay. Sed 
est [. ae — [ C80, quia ipse δαε est exira quadrilaterum βζξαδ 
circulo. inscriptum!), et { βαὴ — L βζη, quia sunt in eodem 
segmento?) ; ergo eliam [, C80 — [ βζη. Et sunt Ài anguli 
alterni; ergo est ηζ || gy. Hoc autem quaerebatur. Si igi- 
tur cet. 


Aliter idem. 


VII. Sint in triangulo efly anguli Bay -4- δας duobus Prop. 
rectis aequales; dico esse By. yÀ : βε. εὃ — yo? : ae?. 
Ducatur per e & || ay; 
ergo ἐ δαε — [ ate*) ; ita- 
que (riangulum ame simile 
triangulo Cae, et a& : en — 
Ce : ae"*) ; ergo ζε- ξἢ — 
Quoniam igitur prop- 
ler parallelas ey Le est 
ay : 6e Ξε y : fe, et ya : me — yà : 0e, per formulam igitur 
compositae proportionis est A v5. YB. 7 . Sed est 
ya «y 
ζε 9€ 





— ya?: Le- εη, id est — ya? : a&?, el 


4) Nimirum angulus ζαδ et cum angulo dee (propter rectam ce) et 
cum ζβύ᾽ (propter elem. 3, 22) duos rectos efficit (Co). Similiter V?, 
qui tamen in demonstrando miris ambagibus utitur, ques hic repetere 
non attinet. 


2) Haec addit V?; elem. 3, 94 citat Co. 


*| Quoniam ongulus gay et cum angulo d«e (ex hypothesi) et cum 
«££ (propter parallelas «y ce) duos rectos efficit (Co). 


**| Addita haec secundum Co; similitudinem triangulorum demon- 
strat etiam v?: "quia angulus ζει est communis duorum triangulorum 
ζεα nea et anguli κε «i aequales, triangula sunt similia ". 


95 — 712, 2. τοῦ ὑπὸ ΒΓ BE πρὸς τὸ ὑπὸ T4 4E ἔστιν (ege ὡς τὸ 
ὑπὸ τῶν ΓΒΕ πρὸς τὸ ὑπὸ (τῶν add. B) PE ABS, corr. δια V? 
(nisi quod V? in priore parte brevius: τοῦ ὑπὸ βγὺ πρὸς τὸ ὑπὸ fed) 
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ΓΔ πρὸς τὸ ὑπὸ BE AE: ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ὑπὸ τῶν 
BI4 πρὸς τὸ ὑπὸ BE4, οὕτως τὸ ἀπὸ ΓΑ͂ πρὸς τὸ 
ἀπὸ E. | 

75 v. Ἔστω πάλιν ἑκατέρα τῶν ὑτιὸ τῶν ΒΑΕ D44 
γωνία ὀρϑή" ὕτι γίνεται ὡς τὸ ὑπὸ τῶν ΒΓΕ τιρὸς τὸ 5 
iro τῶν BAE, οὕτως τὸ ἀπὸ 14 πρὸς τὸ ἀπὸ 44. 
Ἤχϑω διὰ τοῦ 

4 τῇ AT παραλ- 

ληλὸος ἡ ZH, καὶ 

xa9' 0 συμπίπ-- 10 

vet τῇ 4E, ἔστω 

τὸ H σημεῖον" 
ὀρϑὴ ἄρα ἐστὶν 

ἡ ὑπὸ .4AZ. ὁρ- 

ϑὴ δὲ καὶ ἡ ὑπὸ 15 

ZA4H: τὸ ἄρα 

ὑπὸ Z4H ἴσον 

ἐστὶν τῷ ατὸὺ 4.4 

τετραγώνῳ" ἔστιν 

ἄρα ὡς τὸ ἀπὸ 20 
D.4 πρὸς τὸ ἀπὸ 244, οὕτως τὸ ἀπὸ ΓΑ͂ πρὸς τὸ ὑπὸ 
ΖΖΔΉ. ἀλλὰ ὃ τοῦ ἀπὸ JT πρὸς τὸ ὑπὸ ZAH συνῆπται 
λόγος ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ L4 πρὸς 4H, τουτέστιν ἡ IE 
γερὸς Ε4, xai τοῦ ὃν ἔχει ἡ l4 πρὺς ΖΩ͂, τουτέστιν ἡ 

ΓΒ πρὸς ΒΩ͂, ὁ δὲ συνημμένος λόγος ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει 20 
ἡ ΓΕ πρὸς E4 καὶ ix τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΓΒ τιρὸς B4 ὁ αὐ- 
vóg ἐστιν τῷ τοῦ ὑπὸ ΒΓΕ πρὸς τὸ ὑπὸ BAE- ἔστιν ἄρα 
ὡς τὸ ὑπὸ ΒΓΕ πρὸς τὸ ὑπὸ BJE, οὕτως τὸ ἀπὸ ΓΑ͂ 
τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ “44 τετράγωνον». 

16 9. Τούτου ὄντος ἄλλως τὸ προγεγραμμένον Aug: 30 
ὅτι γίνεται ὡς ἡ B4 πρὸς τὴν AE, οὕτως τὴ ὑπὸ τῶν 
.181' τιρὸς τὸ ὑπὸ τῶν “ΕΓ. 

“νήχϑω ἀπὸ τοῦ 4 τυχοῦσά τις εὐθεῖα 1 Ζ4Ζ, xai 
τῷ ὑπὸ τῶν AT ἴσον ὑποχείσϑω τὸ απὸ τῆς 4Z, καὶ 
ἐπεζεύχϑωσαν αἱ 43,2 ΓΖ ΕΖ ΒΖ. ἐπεὶ ovv τὸ ὑπὸ τῶν 35 
AAT ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ τῆς 42, γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ τῶν 
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EEG — βγ.γδ: Be-eÓ; ergo 
By - yÀ : Be- εὃ Ξε ya? : ac?. 

VIII. Sint rursus anguli gas et γαδ recti; dico esse Prop. 
By: ye : 80- δὲ — ya? : aà*. 25 
Ducatur per à C5||ey. sitque ἡ punctum concursus cum 
producta a£; ergo rectus est angulus adc. Sed etiam angulus 
Cow (id est Bac) rectus est; ergo CO - δὴ — αδ2") ; est igitur 


? 


per proportionem ya? : ζδ' δὴ — ya? : a?. .Sed est 


ye? : ζδ. δὴ τε Ro 


ye YB «n 
εὖ ἡ 
Ξ- βγ.γε: βδ. 0e; ergo est 
βγ.γε.: βδ. 0s — ya? : αδ3. 
IX. lloc cum ita sit, primum lemma, quod supra scrip- Prop. 
tum est, esse BÀ : δὲ — af B; : oe- ey, aliter demonstrari 
potest. 


. Ducatur a punc- 
to C quaevis recta 
CÓ, sitque ad - δγ 


CS -- OL alque, ut 
| . ín primo lemmate, 

BE Bà. δὲ — αδ. dy, 
7 δ᾽ ἢ δ 


et iungantur a£ γξ 
€. ft. Quoniam 
igitur est αὖ. dy — OC?, per proportionem est ad : δὲ — ὁξ : Óy; 


« 


*) Quia perpendicularis est «d in triangulo orlhogonio ζαη. (Elem. 
6, 8 et 17 citat Co.) 

**) Est enim γα : dx τῷ γε: εὖ propter similitudinem triangulorum 
«y& οἱ δηκ; lum ye : ζ — yB : 80, quia "propter parallelas (d ay tri- 


angula «gy £80 sunt similia", ut adnolat V2. 


9. οὕτως τὸ ἀπὸ [l'd A, corr. BS 4. η add. V ὑπὸ τῶν 
8ΖῈ AB, corr. S δ. 6. πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ABE ABS, corr. Sca V? 
Co — 31. οὕτω add. Ge φῷ ἀλλὰ ὁ — ὑπὸ ZA4H bis scripta sunt 
in A, sed allera expuncta 30. 9' add. V 35. αἱ «t V? pro ai 2Z 
fcorr. etiam (Ὁ in Lat. vers.) 

Pappus II. 46 
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ΓΖ.1 ἴση ἐστὶν τῇ 4d γωνίᾳ. πάλιν ἐπεὶ τὸ ὑπὸ τῶν BAE 
ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ τῆς 412, γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ τῶν 4ΖΕ 
γωνίᾳ τῇ B ἴση ἐστίν. ἀλλὰ καὶ ἡ ὑπὸ l'ZA γωνία ἴση 
ἐστὶν τῇ Α΄’ ᾿δλὴ ἄρα ἡ ὑτιὸ τῶν ΓΖΕ ἴση ἐστὶν ταῖς ad 
B γωνίαις. ἀλλὰ αἱ .4 B μετὰ τῆς ὑπὸ ..28 γωνίας ὃ 
δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι εἰσίν: zai αἱ ὑπὸ 4Ζ8Β [ΖΕ ἄρα γω- 
vint δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι εἰσίν. γίνεται δὴ διὰ τὸ προγε- 
γραμμένον λῆμμα ὡς τὸ ἀπὸ ΒΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΕ, οὕτως 
τὸ ὑπὸ ABD πρὸς τὸ ὑπὸ ΑΕΓ. ἀλλ᾽ ὡς τὸ ἀπὸ ΒΖ 
πρὸς τὸ πιὸ ΖΕ, οὕτως ἐστὶν ἡ B4 πρὸς AE [ἴσον γάρ 10 
ἐστιν τὸ ὑπὸ ΒΕ τῷ απὸ 412)" xoi ὡς ἄρα ἡ B. πρὸς 
AE, οὕτως ἐστὶν τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒΓ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ET. 


“1ἤμμα χρήσιμον εἰς τὸ β' ἐπίταγμα τοῦ αὐτοῦ προβλήματος. 
77 v. Πάλιν ὄντος ἴσου τοῦ ὑτιὸ τῶν AAE τῷ ὑπὸ BAT, 
δεῖξαι ὅτι γίνεται ὡς ἡ B4 πρὸς τὴν 4I, οὕτως τὸ v0 15 
τῶν ABE τιρὸς τὸ ὑπὸ τῶν Εἰ... 

᾿ Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ἡ B./ τιρὸς τὴν 4Ε, οὕτως ἡ 444 
πρὸς 4L, καὶ ὅλὴ ἄρα ἡ B.4 πρὸς ὕλην τὴν LE ἐστὶν ὡς 
ἡ B4 πρὸς τὴν AE. τιάλιν ἐπιεί ἐστιν ὡς ἢ ΒΔ, πρὸς τὴν 
44, οὕτως ἡ Ed τιρὸς τὴν .1Γ, λοιτιὶὴ ἄρα ἡ ΒΕ πρὸς 30 
λοιπὴν τὴν ΑΓ ἐστὶν ὡς ἡ Ε.] πρὸς τὴν 411΄. ἡν δὲ καὶ 
ὡς ἡ Β4 πρὸς τὴν AE, οὕτως ἡ 418 πρὸς τὴν l'E* καὶ ὁ 
συγχείμενος ἄρα λόγος ἔχ τε τοῦ ἣν ἔχει ἡ BA πρὸς τὴν 
4E xai ἐξ οὐ ὃν ἔχει ἡ EM πρὸς τὴν AT, 0g ἐστιν ὃ τῆς 
BA πρὸς τὴν 4D, ὁ αὐτός ἐστιν τῷ συνημμένῳ ἔχ τε τοῦ 58 
τῆς .4B πρὸς τὴν lE καὶ τοῦ τῆς EB τιρὸς τὴν ΑΓ, ὃς 
ἐστιν ὁ αὐτὸς τῷ τοῦ b;rÓ τῶν BE τιρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 
EL: ἔστιν ἄρα ὡς ἡ B4 πρὸς τὴν 4T, οὕτως τὸ ὑπὸ 
τῶν ABE πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν EU, ὕπερ: — 


4. 5. ταῖς AB — αἱ .4B A, distinx. BS 7. εἰσί A*SBS 8. ob- 
τως (οὕτω BS) τὸ ὑπὸ ABI — 40. πρὸς τὸ ἀπὸ ZE bis scripta in ABS, 
corr. V? Co 40. γάρ V? et Simsonus p. 9 pro ἄρα (cuius emenda- 
tionis ignarus Co verba ἔσον — «70 .1Z delevit) 44. & add. V 
38. ἄρα add. Co πρὸς τὴν 4E AB, corr. SCo — 29. EPA, ὅπερ: 7] 
EDLAO : 7 5, &y«. ὅπερ ἔδει: 7 BS 
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ergo communi angulo αὖξ (riangula αδξ et ζὸγ sunt. similia), 
cst igitur ὁ 720 — [, Cad. Rursus quoniam est à. δὲ — OC, 
itaque triangula BÓG et ὧδε similia sunt, est igitur [, εζδ — 
L ζβδ. Sed demonstravimus etiam [, yZÓ — L[ ZaÓ; ergo 
sunt [ yCÓ - eCÓ, id est [, yze — L ζαὃδ - C80. Sed δη- 
guli ζαὸ -- C8ó -- αἴθ duobus rectis aequales sunt; ergo 
item anguli a£8 -t- yCe duobus rectis aequales. lam propter 
superius lemma sextum fit BG? : be? — ag. y : ae:-ey. Sed 
quoniam ex hypothesi est (jó-Óe — 07? et proportione facta 
Bà: ὃζ — 05: δε, fit igitur. (proptrer elem. 6, 20 coroll. 2) 
Bà : δὲ — 80? : 053. Sed quoniam propter. similitudinem tri- 
angulorum βὸζ et ZÓe est BÓ : 0G — BC: Ce itemque quadrata 
po? : óc — pr: Ce? est. igitur?; gU? : Ze? — BÓ : δε. — Sed 
erat eliam 2? ; 7e? — ag. y : ae-ey; ergo est 
Bà : δὲ — ag. y: ae. ty. 


Lemma utile ad secundum epitagma eiusdem problematis. 


X. Rursus, si sit αὖ. δὲ — βὅ. ὄγ, demonstretur fieri 
Bà : dy — aff Be : &y- ya. 

Quoniam enim est 

e p» à &$ 4 ex hypothesi Bà :δὲ — 

«0 : Óy, ergo etiam tola 

ad totam af : ye — βὸ : δε. Rursus quoniam vicissim est 

δ: αὃ — δὲ : Oy, subtrahendo igilur est Je: «y — εὃ : Oy. 

Sed erat gà : δὲ — af: ye; ergo per formulam compositae 

proportionis est 


Bà : ὃγ — ap. fe: ey. ya, q. e. d. 
4) Similiter demonstrationem complet Co; clem. sexti propos. 16 
et 6 citat Simsonus p. 8; brevius eadem significat V?. 


2) Addita est huius demonstrationis prior pars secundum V? 'cum 
quo consentit Simsonus p. 8), allera secundum Co. Adnolat omnino 
V? haec: "quia ex hypothesi id quod fit ex βδὲ est aequale τῷ «n0 
JC, est ut BJ ad de, ita quadratum τῆς B) ad quadratum τῆς ὅς, sed 
τὸ ἀπὸ gó ad quadratum τῆς d& est sicul τὸ ἀπὸ Z3 ad τὸ ἀπὸ (5, 
quia, ut 0g ad 85, ita δὲ ad ce, x«l ἐναλλώξ, ergo cet.' 

46* 


Prop. 
30 
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Ἄλλως τὸ αἰτό. 

78 ια΄. Ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ ΑΔ πρὸς τὴν AB, οὕτως ἡ F4 
πρὸς τὴν 4Ε, λοιπὴ ἄρα ἡ J4U πρὸς λοιπὴν τὴν ΕΒ ἐστὶν 
ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν 48. καὶ συνϑέντι ἐστὶν ὡς συναμ- 
(ύτερος ἡ ΑἹ ΕΒ πρὸς τὴν ΕΒ, οὕτως ἡ 4B πρὸς τὴν 5 
B4: τὸ ἀρα ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς ΑΤ ΕΒ καὶ τῆς BA 
ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ τῶν ΑΒΕ. τιάλιν ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ B4 
πρὸς τὴν 4ΙΑ͂, οὕτως ἡ ΕΔ πρὸς τὴν ATL, λοιπὴ ἄρα ἡ 
ΒΕ πρὸς λοιπὴν τὴν 1.4 ἐστὶν [ὡς εἷς τῶν λόγων] ὡς ἡ 
E4 πρὸς τὴν 4Γ. καὶ συνθέντι ἐστὶν ὡς συναμφότερος ἢ 10 
ΕΒ AV πρὸς τὴν ΑΓ, οὕτως ἡ ΕΓ πρὸς τὴν ΓΖΩ͂ - τὸ ἄρα 
ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς EB ΑἹ᾿ καὶ τῆς L4 ἴσον ἐσεὶν τῷ 
ὑπὸ τῶν EL. ἐδείχϑη δὲ καὶ τὸ ὑπὸ συναμφυτέρου τῆς 
ΑΓ EB καὶ τῆς B4 ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν ABE: καὶ ὡς ἄρα τὸ 
ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς Al ED καὶ τῆς BA τιρὸς τὸ ὑπὸ Gvr-15 
αμφοτέρου τῆς ΑΓ EB καὶ τῆς L4, τουτέστιν ὡς ἡ B4 
πρὸς τὴν “11, οὕτως t0 ὑπὸ τῶν .4BE πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 
EFL A, ὅπερ: — 


ἄλλως τὸ αὐτὸ προϑεωρηϑέντος τοῦδε. 

79 ιβ΄. Οὔσης ἴσης τῆς 4148 τῇ L4, ἐὰν ληφϑῇ τι σημεῖον 20 
τὸ E, δεῖξαι ὅτι ἴσον ἐστὲν τὸ ὑχτὸ τῶν ΑΕΔ τῷ ὑπὸ τῶν 
“4Γ4 καὶ τῷ ὑπὸ BET. 

Τετμήσϑω ἡ ΒΓ δίχα χατὰ τὸ Ζ σημεῖον" τὸ μὲν ἄρα 
ὑπὸ 4Ε4 μετὰ τοῦ ἀνιὸ EZ ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ 42, τὸ 
δ᾽ ὑπὸ ΑΓ“ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΖ ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ 442 25 
ὥστε καὶ τὸ ὑπὸ 41 Ε4 μετὰ τοῦ απὸ ΕΖ τετραγώνου ἴσον 
ἐστὶν τῷ ὑπὸ τῶν IA μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΖ, τουτέστιν τοῦ 
ὑπὸ BED μετὰ τοῦ anó ΕΖ. κοινὸν ἀφηρήσϑω τὸ ἀπὸ 
ΕΖ τετράγωνον: λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ ΑἘΕ4 ἴσον ἐσεὶν τῷ 
τε ὑπὸ IA καὶ τῷ ὑπὸ BET. 80 

80 α΄. Τούτου τροτεϑεωρημένου ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν .4BE 
ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν ABE: ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ 4B πρὸς τὴν BE, 
οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν AAT πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν MET. 

Κείσϑω τῇ ΓΔ ἴση ἡ ..Ζ᾽ διὰ δὴ τὸ προγεγραμμέ- 
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Aliter idem. 
Quoniam est «à : δβ — yÓ : δε, subtrahendo igitur 
est ay : εβ 2 ad : 0fl. Et componendo est ay 4- «f : eg 
— af): 60; ergo 
£007 eredi Bà m offe 
. Rursus quoniam inversa 
ralione est β : δὰ — εὃ : y, subtrahendo igitur est Be : ya — 
εὃ : dy. Et componendo est fe -- ya : ya — ἐγ: yÓ; ergo 
(B& -- ya) -γῦ 2 ἐγ. yo. Sed demonstratum est etiam 
(ey -- eB) - Bà — ag. fc; ergo proportione facta 
(ay 4- &gj - B8 : (ay - εβ) -yà — af - Be : ey yo, id est 
Bà : dy — ag. 8e : &y. ya, 4. e. d. 
Aliter idem, his demonstrandi causa praemissia. 
XII. Si sit αβ — γδ, et sumatur punctum aliquod e, de- Prop. 
monstretur esse a£: εὃ — ay- yÓ 4- fe. sy. 
Bifariam sece- 
4 B t*6à y 4 tur 8» in puncto ζ; 
ergo est (elem. 2, 5) 
αξ. εὖ -- eL? — 02, et ay γὸ -- yt? Ξε OC, ita ut sit etiam 
αε -εὖ -i- £L? — αγ-γὸ A- γζῶ, id est (quoniam BL — Cy) 
-— ay.yÓ -- fe-ey - eL. Subtrahatur 
commune εζ2: restat igitur 
QE. εὃ — ay- yÓ -- βε. ey. 
Xlll. Hoc demonstrato sit a8. 8y — OB. 6; dico esse Prop. 
0f : Be — αδ' ὃγ : ae. cy. 83 
Ponatur ja — 


E MH 4— — M. — — ——, $0; per superius 
6 4 t P y n igitur lemma fit 


3. ««' add. ΒΒ 8. πρὸς λοιπὴν τῆς A, corr. ΒΞ 5. ἡ 4FEB 
et 6. τῆς ATEB A, distinx. ΒΒ 9. ὡς elg τῶν λόγων A, ὡς εἰς τ. À. 
BS, del. Co 44. 45. ἴσον τῷ — x«l τῆς ΒΖ add. Co (eadem add. 
V2, nisi quod x«l ante ὡς ἄρα omittit) 49. :8' ante προϑεωρηϑέντὸς 
add. BS τοῦδε BS, τοῦ ΖΈ À 40. ἐὰν A3BS, ἐν A! 31. ἐστὶ 
A*BS τὸ (post ἐστὶν) BS, τῶ! À 36. EZ TE τραγώνου A, corr. 
BS 84. ny add. BS 33. ἴσον τῶν ὑπὸ τῶν 4B AB, corr. S 
38. τῶν 44 πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν add. V? Co 
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γον γίνεται τὸ ὑπὸ τῶν ZB4 ἴσον τῷ τε ὑπὸ ZI Ζ xoi 
τῷ ὑπὸ ΑΒΓ. ἐπεὶ δὲ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒΓ ἴσον ἐστὶν τῷ 
ὑπὸ τῶν 4BE, ὁπότερα ἀφηρήσϑω ἀπὸ τοῦ ὑπὸ τῶν ZBA: 
λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν ΖΓΖΩ͂, ὃ ἐστιν τὸ ὑπὸ LATA, ἴσον 
ἐστὶν τῷ ὑπὸ τῶν 4B ΖΕ. τιάλιν ἐπεὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒΓ 5 
ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ τῶν ABE, ἀνάλογον καὶ διελόντι ὡς ἡ 
AE πρὸς τὴν EB, οὕτως ἡ [4 πρὸς ΓΒ ἐστίν, τουτέστιν 
ἡ ΖΑ͂ πρὸς τὴν ΒΓ καὶ ὕλη ἄρα ἡ ΖΕ πρὸς ὕλην τὴν 
ΕΓ ἐστὶν ὡς ἡ AE πρὸς τὴν EB: τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΖΕΒ 
ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ τῶν ΓΕΑ͂. ἐδείχϑη δὲ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν 10 
ΖΕ B4 ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν MAT: ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς 
τὸ vió τῶν ΖΕ B. πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ZEB, τουτέστιν ὡς 
» 4B πρὸς ΒΕ, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν 4Ἴ4Γ τιρὸς τὸ ὑπὸ 
τῶν ET. 

81 ιδ΄. Προϑεωρηϑέντος xai τοῦδε ἄλλως τὸ αὐτὸ δειχϑή-- 15 
σεται. Ἔστω τρίγωνον τὸ ABI. καὶ διήχϑωσαν ἐντὸς αἱ 
ΑΔ AE ποιοῦσαι ἑκατέραν τῶν ὑπὸ BAE ΓΑ͂4 γωνίαν 
ὀρϑήν' ὅτι γίνεται ὡς τὸ ὑπὸ τῶν ΒΓΕ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 
BAE, οὕτως τὸ ἀπὸ ΓΑ͂ τετράγωνον τιρὸς τὸ ἀπὸ 44 
τετράγωνον. 20 





Περιγεγράφϑω περὶ τὸ 48ῈΕ τρίγωνον κύκλος ὁ ΑΙ ΒΖΗ͂, 
καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ ΖΗ. ἐπεὶ οὖν ὀρϑή ἔστιν ἑχατέρα τῶν 
ὑπὸ B.4E Γ.4 γωνία, διάμετρός ἔστιν ἑκατέρα τῶν ΒΕ 
ZH τοῦ xóxÀov, ὥστε κέντρον ἐστὶν τὸ O. ἐπεὶ οὖν ἴση 
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ζβ. βὸ — Cy. yÓ -- aB- By. Sed quoniam est af - By Ξε ÓB - fie, 
utrumque subtrahatur ex L[9./9d (id est aequatio eB. βὸ — 
αβ. βγ ex altera C8-BÀ τ Ly. yÓ 4- ag. By) ; restat igitur 
ζε. 90 — ζγ-γδ, id est 
— αὖ. ὃγ. 
Rursus quoniam est ay — ὃβ' βε, per proportionem est 
op : eg — Of) : By, et dirimendo 
«€ : €) — ὃγ : yg, id est 
ζα : By; ergo etiam tota ad to- 
tam (elem. 5, 12) 
Le : ey 2 αε: efl; itaque 
Ce- efl — γειεα. Sed demonstratum est 
ζε.βὃ — αὖ. ὅγ; ergo proportione facta 
᾿ vicissim est 
Le - BÓ : Le - ef). — αὖ. δγ: ae. ey, id est 
0f : βε — αὖ. ὃγ: ἀξ. ἐγ. 


XIV. Hoc quoque perspecto superius lemma octavum ali- Prop. 
ter demonstrabitur. Sit triangulum ay, et intra ducantur 
rectae αὖ «e, quae singulos angulos «e yaó rectos efficiant; 
dico fieri By. ye : 80 - δὲ — yo? : αδ, 

Describatur circa afe triangulum circulus αβζῃ et iun- 
gatur Gr. Quoniam igitur singuli anguli gae yaó recti sunt, 
diametri circuli sunt 8e ζη, ita ut centrum sit J. lam quia 
est £9. — ϑη, fil igitur, ductá yx||a5, L δζϑ τε L x99, ideo- 
que δὲ — x5, ac porro ay : γὴ — aÓ : yx, et, quoniam vx — 
05"), est igitur 


*) Latius haec, quae omisit Graecus scriptor, demonstrat Co. 


9. 8. ἐστιν τῶι τὸ ὑπὸ À, to del. BS 3. ὁπότερα DB, ὁποτέρα 
A*S, ἑκάτερον Hu τοῦ ὑπὸ τῶν ZD.j intellexit scriptor et ipsum 
rectangulum ZB./ et huic aequalem summeain rectangulorum ZLI4 el 
ΑΒΓ 10. 44. τὸ ὑπὸ τῶν ZEBA A, corr. ΒΒ 12. ZEBA πρὸς 
A, distiox. BS 43. οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν ΑΛΓ À, corr. BS 45. ε΄ 
add. BS 1Προϑεωρηϑέιτος A? ex Π]}ροϑεων» ϑέντος αὐτὸ) προγε- 
γραμμένον coni. Hu 416. Ἔστω) ἐσται ἔστω A, corr. ΒΒ 24. IIeo- 
γεγράφϑω A, corr. BS 488. ἐχατέρα A? in rasura 
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ἐστὶν $ ZO τῇ ΘΗ, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ “7 πρὸς τὴν ΓΗ͂, 
οὕτως ἡ “414 πρὸς τὴν 4Z, καὶ ἀνάπαλιν. ἀλλ᾽ ὡς μὲν 
ἡ ΓΗ πρὸς τὴν ΓΑ͂, οὕτως ἐστὶν τὸ ὑπὸ τῶν ΓΗ πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς [' 4, τουτέστιν τὸ ὑπὸ ΒΓῈ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΑ͂. 
ὡς δὲ ἡ Z4 πρὸς τὴν 4.4, οὕτως ἐστὶν τὸ ὑπὸ τῶν ΖΖ Α 5 
πρὸς τὸ ἀπὸ 44, τουτέστιν τὸ ὑπὸ BAE πρὸς τὸ ἀπὸ 
4 A. ἐναλλὰξ ἄρα γίνεται ὡς τὸ ὑττὸ ΒΓΕ πρὸς τὸ ὑπὸ 
BAE, οὕτως τὸ ἀπὸ ΓΑ͂ τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ ΑΔ 
τετράγωνον, ὕπερ: c 

82 ιε΄. Τούτου ὄντος ἄλλως τὸ προγεγραμμένον᾽ ὅτι γί- 10 
τς »ytEtaL ὡς ἢ B4 πρὸς τὴν AT, οὕτως τὸ ὑπὸ 418Ε πρὸς 
τὸ ὑπὸ ATE. 

Ανήχϑω ἀπὸ τοῦ 4 τῇ 4B ὀρϑὴ ἡ 42, καὶ ὁποτέρῳ 
τῶν ὑπὸ ΑΕ ΒΊΓ ἴσον χείσϑω τὸ ἀπὸ 412 τετράγωνον, 
χαὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ .4Z ZU ΖΕ ZB: ὀρϑὴ ἄρα ἐστὶν 1Ὁ 
ἑκατέρα τῶν ὑπὸ τῶν 4ΖΕ ΓΖΒ γωνία: διὰ δὴ τὸ προ- 

«γεγραμμένον γίνεται ὡς τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒΕ πρὸς τὸ ὑπὸ 
τῶν ΑΓΕ, οὕτως τὸ ἀπὸ ΒΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΓ. ὡς δὲ τὸ 
ἀπὸ ΒΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΓ, οὕτως ἐστὶν ἡ B4 πρὸς τὴν 
AT: καὶ ὡς ἄρα ἡ B.1 πρὸς τὴν 4D, οὕτως ἐστὶν τὸ ὑπὸ 20 
τῶν ΑΕ πρὸς τὸ ὑπὸ 4ΓΕ. 


Εἰς τὸ πρῶτον ἐπίταγμα τοῦ ς΄ προβλήματος. 

83 v. Εὐθεῖα ἡ AB, καὶ &v αὐτῆς τρία σημεῖα và Γ 
4 E, καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒΕ ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν LFB.4: 
ὅτι γίνεται ὡς ἡ «ΑΒ πρὸς τὴν ΒΕ, οὕτως τὸ ὑπὸ 4.41 Γ 535 
πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΓΕἵΙ͂. 

Ἐπεὶ γὰρ τὸ ὑπὸ τῶν Α418ΒΕ ἴσον “ἐστὶν τῷ ὑπὸ τῶν 
ΓΒΖ, ἀνάλογον καὶ λοιπὸν πρὸς λοιπὸν καὶ ἀναστρέψαντι 


-— — —— — 


4. ὑπὸ τῆς βγε ΒΒ ὅ. 6. τὸ ὑπὸ τῶν Z44 f πρὸς τὸ ἀπὸ 44 


tovT ἔστιν bis scripta sunt in Α(ΠῚ 7. τὸ ὑπὸ BTE πρὸς bis scripta 
sunt in A 9. ὅπερ] o A, om. BS 40. εε΄ add. BS 441. ABE 
Co pro .£BP 43. x«l ἑκατέρῳ Hu 15. ad ΖΓ inter lineas add. 


Z4 M, | quod recepit B 48. post 4I'E add. τουτέστιν πρὸς τὸ ὑπὸ 
τῶν ELA A(B) 48. «z/ add, BS — 238.24. τὰ ΓΖΕ A, distinx, BS 
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Αγ: γῃ — αδ: OC et, e contrario 
yn: ya Ξε LO : da, itaque 
Gy: yn : ya? τὶ ζδ. δα : δα, id est (elem. 5, 56 et 58) 
By: ye : ya? — βδ. 0e : δαξ, et vicissim 
By- ye : B0 - δὲ — ya? : aÓ?, q. e. d. 
XV. Hoc cum ita sit, aliter superius lemma decimum, ProP- 
esse β : dy — af - Be : ay- ye, demonstrabitur. 
Erigatur in püncto à rectae af? perpendicularis δζ, sit- 
que ὁξζδ Ξε αὖ. δὲ 
— βδ. ὅγ, et du- 
cantur aC Cy Ce C. 
ES Ergo ex hypothesi 
(propter elem. 10, 
35 lemma) singuli 
y d — Á anguli ate γζβ 
recti sunt. lam 
propter superius /emma fit af - Be: ay ye — BL: Cy?. Sed est 
(propter elem. |. c.) 80? — By. 80, οἱ Cy! — βγ.γδ᾽); ergo 
pP : Cy) — B6 : ὃγ, itaque etiam 88 : dy — afl. Be : ay. ye. 


In primum epitagma sexti problematis. 


XVl. Sit recta ag, inque ea tria puncta y ὃ e, et sit Prop. 
af .Be τῷ yB-80; dico fieri ag : Be — Oa. ay : γε" ed. ὅδ᾽ 
Quoniam enim est af. ge 
jy de ^ — yf). βδὶ per proportionem igi- 
tur est 
af: βὸ — yf : Be, et subtahendo 
αγ: δὲ — afl : 80, tum convertendo 
Gy : αγ — δὲ — afl : aó, denique e contrario!) 


*) Elementorum lemma, quod bis citavimus supra, cum fugeret inter- 
pretem Vossianum, Commandinum, Simsonum p. 18 sq., hi ex simili- 
tudine triangulorum veriis rationibus partimque per ambages eadem, 
quae brevius supra scripta sunt, demonstraverunt. 


4) Sic coutractam Pappi demonstrationem explet V? multo aptius 
quam Co, qui in ambages illabitur. 
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ἐστιν ἄρα ὡς 5» τῶν ΑΓ Ed ὑτιεροχὴ πρὸς τὴν 4T, οἵ- 
τως ἡ 4.4 πρὸς τὴν .4B: τὸ ἄρα ὑπὸ τὴς τῶν JD EA 
ὑπεροχῆς xai τῆς 418 ἴσον ἐστὶν τῷ ὑττὸ τῶν 4Α͂Γ. πα- 
λὲν ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ .4B πρὸς τὴν BA, οὕτως ἡ ΓΒ πρὸς 
τὴν ΒΕ, λοιπὴ ἄρα ἡ ΑΓ πρὸς λοιπὴν τὴν AE ἐστὶν ὡς ὃ 
ἡ ΓΒ πρὸς τὴν ΒΕ. διελόντι ἐστὴν ὡς v τῶν 41 E4 
ὑπεροχὴ πρὸς τὴν 4Ε, οὕτως ἡ ΓΕ πρὸς τὴν EB: τὸ ἄρα 
ὑπὸ τῆς τῶν 4Γ AE ὑπεροχῆς καὶ τῆς ΕΒ ἴσον ἐστὶν τῷ 
ὑπὸ τῶν DEA. ἐδείχϑη δὲ καὶ τὸ ὑπὸ τῆς τῶν 4l ΕΖ 
ὑπεροχῆς καὶ τῆς 4B ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν 44D: ἐναλλὰξ 10 
ἄρα ἐστὶν ὡς τὸ ὑπὸ τῆς τῶν ΑΓ AE ὑπεροχῆς xai τῆς 
ΑΒ πρὸς τὸ ὑπὸ τῆς τῶν 41Γ 4E ὑπεροχῆς καὶ τῆς BE, 
τουτέστιν ὡς ἡ 4B. πρὸς τὴν BE, οὕτως τὸ ὑπὸ 41.411 
πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΕΖ. 
ἄλλως τὸ αὐτὸ διὰ τοῦ συνημμένου. 15 
84 ιζ΄. Ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ .4B πρὸς τὴν BI, οὕτως ἡ 4B 
πρὸς τὴν ΒΕ, λοιπὴ ἄρα ἡ 444 πρὸς λοιπὴν τὴν FE ἐστὶν 
ὡς ἡ .4 moóg τὴν Bl. πάλιν ἐπεὶ ἐστιν lg ἢ. 4B πρὸς 
τὴν B4, οὕτως ἡ ΓΒ πρὸς τὴν BE, λοιτιὴ ἄρα ἣ .“Γ πρὸς 
λοιπὴν τὴν 4Ε ἐστὶν ὡς ἡ ΓΒ πρὸς τὴν BE: ὥστε ὃ 20 
συνημμένος ἔκ τε τοῦ τῆς 4B τιρὸς ΒΓ καὶ τοῦ τῆς ΓΒ 
πρὸς BE, ὃς ἐστιν ὃ τῆς 4B πρὸς ΒΕ, ὁ αὐτός ἐστιν τῷ 
συνημμένῳ ἔκ τε τοῦ τῆς 444 πρὸς DE καὶ τοῦ τῇς ΑΓ 
πρὸς 4E, ὃς ἐστιν ὃ αὐτὸς τῷ τοῦ ὑπὸ 444 Γ πρὸς τ 
ὑπὸ LEA. 25 


Ἄλλως. 

85 wj. Γεγράφϑω ἐπὶ τῆς 4 ἡμικύκλιον τὸ “ΖΕ, καὶ 
ἤχϑω ἐφαπτομένη ἡ ΒΖ, xai ἐπεζεύχϑωσαν αἱ “2 ΓΖ 4Z 
ΕΖ. ἐπεὶ οὖν ἐφάπτεται μὲν ἣ ΒΖ, τέμνει δὲ ἡ B.4, τὸ 
ὑπὸ τῶν ΑΒΕ ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ ΒΖ. αλλὰ τὸ ὑπὸ .488Ὲ 30 








4. 3. ἡ τῶν AT EB ὑπεροχὴ — ἣ BA πρὸς τὴν 44 ABS, corr. 
V? Co 9. τῆς add. Hu (idem ante ὑπὸ Ge) τῶν .£TEB A(BS), 
corr. V? Co 4. ἡ .4B πρὸς τὴν Β4) ἡ AE πρὸς τὴν Ed ABS, ἡ 
AE πρὸς τὴν E.f Co, corr, V? 9. τὸ ὑπὸ add. V τῶν A4TlEAÀ 
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ay — δὲ: ay — αὃ: af. Ergo est 
(ey — δεὶ - af τ δα -αγι Rursus quoniam est 
af: β — »yB : fe, subtrahendo igitur est 
ay : δὲ — yf : Be.  Dirimendo est ay — δε: δὲ — 
y6 : eB ; ergo 
(ay — δε) - efl — γε. εὃ. Sed demonstratum est 
(ay — δε) - ag —. δα -αγ; vicissim igitur est 
(αγ — δε) - aB : (ay — δε) - Be — δα. ay : ye- eO, id est 
af : Be — δα -αγ: γε. ed. 


Aliter idem per formulam compositae proportionis. 


XVII. Quoniam est af : By — Of : Be, subtrahendo igi- 


tur est ad : ye — ag : By. Rur- 
a y 32:4  , sus quoniam est αβ: β τε γβ:βε, 
subtrahendo igitur est ay : δὲ — 


yB : Be; ita ut sit per formulam compositae proportionis 


mes Te δε id est 


Aliter. 
XVIII. Describatur in «e semicirculus ate, et ducatur 





tangens βζ, et iungantur ol γζ ὃξ &t. Quoniam igitur cir- 
culum (angit 9L, secat autem fa, est aff. Be — βζ3. Sed 


A, distinx. BS 40. ὑπεροχῆς add. Ge 45. τὸ «vtoU συνημμένου 
A(S), τὸ αὐτὸ συνημμένον B, corr. V? Co 46, «£&' add. BS 33. oc] 
ὁ A, ὃ B, corr. S 34. ὃς] ὁ Al, 8d quod c add. A4 37. ιη΄ add. 
BS 48. l'Z add. V? Co 29. ἐφάπτηται Α, corr. ΒΒ δὲ ἡ B4 
ABS, δὲ ἡ βδα V?, corr. Co 
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τῷ ὑπὸ ΓΒΔ ἴσον ὑπόκειται" xai τὸ ὑπὸ ΓΒΑ, ἄρα ἴσον 
ἐστὶν τῷ ἀπὸ ΒΖ τετραγώνῳ ὥστε ἴση ἐστὶν $ ὑπὸ τῶν 
BZ4 γωνία τῇ ὑπὸ BIZ γωνίᾳ. ὧν ἡ ὑπὸ BZE γωνία 
ἴση ἐστὶν τῇ ὑπὸ ΖΓ γωνίᾳ" λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ AZE γω- 
vía λοιπῇ τῇ ὑπὸ ,412Γ γωνίᾳ ἴση ἐστίν. ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ϑ 
τῶν 4“.3.Γ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν LEA, οὕτως ἐστὶν τὸ ἀπὸ .1Ζ 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΕ. ὡς δὲ τὸ ἀπὸ AZ πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΕ, 
οὕτως ἐστὶν 7) 4B πρὸς τὴν BE: ὡς ἄρα ἡ .418 πρὸς τὴν 
BE, οὕτως ἐστὶν τὸ ὑπὸ ..41Γ πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΕΖ. 


“ἽἹῆμμα εἰς τὸ τρίτον ἐπίταγμα τοῦ ἕχτου τιροβλήματος. 10 

86 ιϑ΄. Ὄντος πάλιν ἴσου τοῦ ὑπὸ τῶν ABE τῷ ὑπὸ τῶν 
ΓΒΖ, δεῖξαι ὅτι γίνεται ὡς ἡ ΓΒ πρὸς B4, οὕτως τὸ ὑπὸ 
τῶν ΑΓΕ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 44Έ. 

Ἐπεὶ γάρ ἔστιν ὡς ἡ 4B πρὸς τὴν BA, οὕτως ἡ ΓΒ 
πρὸς τὴν ΒΕ, λοιπὴ ἄρα $» Γ πρὸς λοιπὴν τὴν 4E ἐστὶν 15 
ὡς ἡ ΓΒ πρὸς τὴν ΒΕ. διὰ τὰ αὐτὰ καὶ λοιπὴ ἡ 44 
πρὸς λοιπὴν τὴν ΓΕ ἐστὶν ὡς ἡ 4B πρὸς τὴν BE. καὶ 
ἀνάπαλιν" dore ὁ συνημμένος λόγος ἔχ τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΓΒ 
πρὸς τὴν ΒΕ καὶ ἐξ οὗ ὃν ἔχει $ ΕΒ πρὸς τὴν B4, ὅς 
ἐστιν ὃ αὐτὸς τῷ τῆς ΓΒ πρὸς τὴν B4, ὃ αὐτός ἐστιν τῷ 20 
συνημμένῳ ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ 4Γ ngüg τὴν 4Ε καὶ ἡ ΓΕ 
πρὸς τὴν 44], ὅς ἐστιν τοῦ ὑπὸ τῶν ΑΓΕ πρὸς τὸ ὑπὸ 
Α4Ε- ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΓΒ πρὸς τὴν B4, οὕτως τὸ ὑπὸ 
τῶν “ΓΕ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΑΕ. 


ἄλλως τὸ αὐτό. 25 


87 x. Ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ .4B πρὸς τὴν B4, οὕτως ἡ ΓΒ 
πρὸς τὴν ΒΕ, λοιπὴ 5 AT πρὸς λοιπὴν τὴν AE ἐστὶν ὡς 
ἡ ΓΒ πρὸς τὴν ΒΕ. ἀναστρέψαντί ἐστιν ὡς ἡ 4T πρὸς 
τὴν τῶν ΑΓ AE ὑπεροχήν, οὕτως [ἐστὶν] ἡ ΓΒ πρὸς τὴν 


4. ΓΒΔ ἄρα Αἱ ex ΓΒΑ͂ ἄρα 5. τῆι ὑπὸ 4ΖΓ Α1.38, corr. ve- 
tusta m. in A (V? Sca) 40. τρίτον et &xrov Hu auctore Simsono p. 49 
pro πρῶτο» et πρώτου 41. i9' add. ΒΒ 45. post ἐστὲν add. votis 
τῶν λοιπῶν Α, ὡς εἰς τ. À. BS 48. 19. ἡ ΓΒ πρὸς τὴν 28 χαὶ ἐξ 
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suppositum est af - e — γβ. à; itaque cst γβ' βὃ — BLC?, ac 
per proportionem yB : BG — BC: 80"); ergo propter similitu- 
dinem triangulorum (elem. 6, 6) [, BCÓ — L ByC. Et quoniam 
est ag - βὲ — BC, rursus propter similitudinem triangulorum est 
L βζε — L Cay; subtrahendo igitur 
ι βχδ — βζε — L Byt (sive ζαγ 4- αζγ) — Cay, id est 
L ote — L αἵγ. 
Ergo propter libri VI propos. 12 cst δα. ay: ye: εὃ Ξε at? : Ce*. 
Sed propter similitudinem. triangulorum αζβ et ζεβ est aB : pz 
- αζ: ζε, sive af? : 8C? — aL? : Ce?, ac rursus propter ean- 
dem similitudinem af : 8C — 8C : fe. ideoque af? : BC? τῷ af : Be, 
ergo!) est aC? : Ce? — off : e, itaque aff : βὲ — δα- ay : y&- &0. 


Lemma in tertium epitagma sexti problematis. 


XIX. Si rursus sit a8 - fe τε y8-8ó0, demonstretur fieri Prop. 


yB : β τὸ ay- ye : αδ. δε. 
Quoniam enim cst af : β 
«e y δὃᾶῆΎε. B Ξε γβ:βε, subtrahendo igitur 
est ay : δὲ — yg : Be. Eadem 
ratione, quoniam est ag : By — 930 : Be, subtrahendo est ad : ye 
— βὃ : fe, et e contrario ye : αὖ — cf : 80, ita ut sit per 
formulam compositae proportionis 


8e BÀ Jr αὐ’ id est 
yB : BÓ — ay- ys : ad - δε. 
Aliter idein. 


XX. Quoniam est afi : 80 τ γβ: Be, subtwahendo igitur 
cst ay : δὲ — yf: Be. Convertendo est ay: ay — δὲ — yB :ye; 


*| Haec praeter Co explicat etiam V?, 
4) Addita haec secundum Co; brevius eadem V? et Simsonus p. 16. 


— —  --ὄ--᾿  ὀ -’΄--- 


οὗ ὃν ἔχει his scripla suut in ABS, corr. V? Co $0. πρὸς τὴν BE 
ὁ αὐτός ABS, corr. V? Co — 34. 99. x«i ἡ ΒΓ πρὸς τὴν Bá ὃς ADS, corr. 
V? Co 26. χ᾽ add. BS $8. 29. πρὸς τὴν ΑΓΕ ADS, τῶν add. V?, 
ΑΓ AE corr. V? Co 29. ἐστὶν del. Hu 
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DE: τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΓΕ ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ τῆς τῶν 
AU AE ὑπεροχῆς καὶ τῆς ΒΙ΄. πάλιν ἐπεὶ λοιπὴ ἡ AT 
mpóg λοιπὴν τὴν [E γίνεται ὡς ἡ 418 πρὸς τὴν Β.1, διε- 
λόντε ὡς ἡ τῶν ΑΓ AE ὑπεροχὴ πρὸς τὴν ΔΕ, οὕτως ἡ 
4.4 πρὸς τὴν 4B: τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν J44E ἴσον dotiv τῷ ὃ 
ὑπὸ τῆς τῶν AI .4E ὑτιεροχῆς xai τῆς 438Β ὡς ἄρα τὸ 
ὑπὸ τῆς τῶν DU AE ὑπερυχῆς καὶ τῆς DU πρὸς τὸ ὑπὸ 
τὴς τῶν AD AE ὑπεροχὴς xal τῆς 41, τουτέστιν ὡς ἡ ΓΒ 
πρὸς τὴν B.4, οἵτως τὸ ὑπὸ ΑΓΕ πρὸς τὸ ὑπὸ AE, 
0/t6Q : “- 10 


Ἄλλως τὸ αὐτό. 


88 xa. Γεγράφϑω ἐπὶ τῆς UA ἡμικύχλιον τὸ UZ4, ἐφα- 
πτομένη ἤχϑω ἡ ΒΖ, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ AZ VZ 42 ΕΖ. 
ἐπεὶ οὖν τὸ ὑτιὸ ABE ἴσον ἐσεὶν τῷ ὑπὸ ΓΒΔῖ, ἀλλὰ τὸ 
ὑπὸ [8.4] ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ τῆς Épantouévgg τῆς BZ,15 
zai τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒΕ ἄρα ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ τῆς BZ- 
γωνίᾳ ἄρα ἡ ὑπὸ BZE γωνίᾳ τῇ A4 ἴση ἐστίν. ἀλλὰ καὶ 
ὅλη 5n ὑπὸ ΒΖΔ,ῖ τῇ ὑπὸ ΖΓΒ ἴση ἐστίν" λοιπὴ ἄρα 7) ὑπὸ 
ΕΖ.! γωνία λοιτιῇ τῇ ὑπὸ τῶν AZ toy ἐστέν- ὡς ἄρα 
τὸ ἀπὸ 12 πρὸς τὸ ἀτιὼ Z4, οὕτως ἐστὶν τὸ ὑπὸ A4TLE90 
πρὸς τὸ ὑπὸ 4,.1ῈΕ. ὡς δὲ τὸ ἀτιὸ [Ζ πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΩ͂,. 
οὕτως ἐστὶν ἡ LB τιρὸς τὴν BA: ὡς ἄρα ἡ ΓΒ πρὸς τὴν 
B4, οὕτως ἐστὶν τὸ ὑπὸ ATE πρὸς τὸ ὑπὸ AE. 

89 xü. Εὐθεῖα ἡ .4B, καὶ ἐπ᾿ αὐτῆς δύο σημεῖα τὰ [Γ᾿ 
4, ἔστω δὲ ὡς ἡ 4B τιρὸς τὴν BD, οὕτως τὸ ἀπὸ 2d 25 
mgóg τὸ ατιὸ ZI: ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒΙ᾽ ἴσον ἐστὶν τῷ 
ἀπὸ τῆς B. 

Κείσϑω τῇ L'A ἴση ἡ 4Ε' διελόντε ἄρα γίνεται ὡς 


3. ΑΓ A, distinx, BS, ilem vs. 6 7. 8. τῆς τῶν 48ΓΖῈ ὑπερ- 
oy,c xal τὴς 4B τουτέστιν ABS, corr. V? Co 9. οὕτω A*BS 
40. ὅπερ V, o A, ὅπερ ἔδει Paris. 9368 S, om. B 42. xa' add. BS 
13. ἡ BZ V? (Ὁ pro ἡ ΓΖ x«i inler lineas add. A! IZ et EZ 
add. Co 15. ἐστὶ A*DS, ilem vs. 23 24. xg add. ΒΒ 24.35. τὰ 
ΓΙΑ, dislinx. BS 35. ἡ 4B πρὸς τὴν B./ ABS, ἡ ay πρὸς τὴν By 
V2, corr. Co 


LIBER VII. PROPOS. 37. 121 


ergo est a7. ye — (ay — δὲ) - yd. Rursus quoniam subtra- 
hendo fit ay : δὲ — of? : 9à, dirimendo est 
Lope oaa oou4 «y — 06: δὲ — ad : Of; ilaque 
« y δε β καδ.δὲ — (ay — δεὶ. ὃβ. Ergo 
(ay — δὲ) - yB : (ay — δε). 0p — ay- 75: αὖ. δε, id est 
yB : βὸ τῷ ay. ys: aóà- δε, q. e. d. 





Aliter idem. 

XXI. Describatur in recta γδ semicirculus 7280; ducatur 
tangens 7, iunganturque a£ γζ OG εζ. lam quia ex hypo- 
lhesi est ap - pe — γβ. [)Óó, atque etiam. (secat. enim By et tan- 
gil 97) 79.90 — BC, ergo ofl- Be — BC^, et per proportionem 
ag: βὲ τ θζ : θὲ. Ergo propter. similitudinem. triangulorum 


[. 
& E ᾿ | , é | Ψ 


αβξ ἴβε est L ce — L pat. Sed quoniam eliam est γβ' βὸ 
zz D, eadem ralione propter. similitudinem triangulorum 380 
7BL est L BCà — L Cj, sive L. βζὲ -- εζδ — L βαζ e aty: 
subtrahendo igitur est /. εζὸ — [, aZy. Ergo propter libri VI 
propos. 12 extr. *; est y22 : C0? — αγ.γε: αὖ. δε. Sed prop- 
| ter. similitudinem. (riangulorum. yf οἱ C80. est 

yC : CÓ — yp : BC — βὲ : gà, itaque 

y5? : £0? 2 yg? : BU, sive, quia γβ BZ BÓ proportionales 


sunt, 
| — yp : βδ. 
Ergo est yf : β — a7-ye : αδ. δε. 
XXII. Si vecta ag, inque ea duo puncta 7 ὃ; sit autem Prop. 
3 


«f : By — a? : ày?; dico esse ag. βγ — βὅ3. 


Ponatur εὖ — óy; dirimendo igitur est 


4) Hunc. alterum propositionis supra citatae casum indicavit Sim- 
sonus p. 20 coll. p. 16; reliquorum quae iu hoc lemmate demonstrando 
addidimus auctor est Co 
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ἢ «ΑΓ πρὸς τὴν ΓΒ, οὕτως τὸ ὑπὸ ΓΑ͂Ε πρὸς τὸ ἀπὸ 
L4, τουτέστιν τιρὸς τὸ ὑπὸ EAT. ὡς δὲ ἡ ΑΓ πρὸς τὴν 
LB, οὕτως ἐστὶν κοινοῦ ὕψους παραληφϑείσης τῆς 4 τὸ 
ὑπὸ τῶν ΓΑ͂Ε πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 4Ε LB: ἔστιν ἄρα ὡς 
τὸ ὑπὸ τῶν ΓΑΕ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν AE ΓΒ, οὕτως τὸ ὑπὸϑ 
τῶν ἍΕ) πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν EZ T: ἴσον ἄρα ἐστὶν τὸ ὑπὸ 
τῶν ΜῈ UB τῷ ὑπὸ τῶν ΕΑΓ. ἀνάλογον καὶ σινϑέντι 
ἐστὶν ὡς ἡ 44.4 πρὸς τὴν .Ὲ, τουτέστιν πρὸς τὴν AT, 
οἴτως ἡ 4B πρὸς τὴν Bl: xai ὅλη ἄρα ἡ 4B πρὺς ὕλην τὴν 
B4 ἐστὶν ὡς ἡ 48 πρὸς τὴν BI: τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 4B 10 
ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ τῆς B4, ὕπερ: “- 

90 xi. Ἔστω δὴ πάλιν ὡς 5 AB πρὸς τὴν BI, οὕτως 
τὸ ἀπὸ .4“ πρὸς τὸ ἀπὸ 4I" ὕτι γίνεται ἴσον τὸ ὑπὸ 
ΑΒΓ τῷ ἀπὸ B4 τετραγώνῳ. | 

Κείσϑω τῇ DL4f ἴση ἡ .1Ε- κατὰ διαίρεσιν ἄρα γίνε- 15 
ται ὡς ἡ AT πρὸς τὴν LB, τουτέστιν ὡς τὸ ὑπὸ τῶν EAT 
πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΕΑ BF, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν ΕΑ.) πρὸς 
τὸ ὑπὸ τῶν DAE: ἴσον ἄρα ἐστὶν τὸ ὑπὸ τῶν ΜῈ ΒΓ τῷ 
ὑπὸ τῶν DAE. ἀνάλογον xai διελόντι Potiv ὡς ἡ 44 
ngog τὴν .[E, τουτέστιν τιρὸς τὴν “1, οὕτως ἡ 4.8 πρὸς 30 
τὴν LB: καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ 4B πρὸς λοιπὴν τὴν 48 ἐστὲν 
uc ἡ 48 τιρὸς τὴν LB: τὸ ἄρα ὑπὸ ΑΒΓ ἴσον ἐσεὶν τῷ 
ἀττὸ B4 τετραγώνῳ. 

91 χὸ, Εὐϑεῖα ἡ ΑΒ, καὶ iu^ αὐτῆς τρία σημεῖα τὰ T 
4 E, ἔστω δὲ ὡς τὸ ὑπὸ BA4E πρὸς τὸ ὑπὸ BAE, οὕτως 28 
τὸ ἀπὸ 4T πρὸς τὸ ἀπὸ 1.1’ ὕτι γίνεται xal ὡς τὸ ὑπὸ 
418Β. πρὸς τὸ ὑπὸ AE, οἵτως τὸ ἀπὸ BD πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΓΕ. 

Εἰλήφϑω γὰρ ἰσύτητος σημεῖον τὸ Ζ, ὥστε ἴσον εἶναι 
τὸ ὑπὸ τῶν 42. τῷ ὑπὸ BZE: ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 4“44Ζ 50 


4. οὕτω A*BS ὑπὸ D.4E V? Co pro ὑπὸ T4 8. ἐστὶ A*BS- 


κοινὸν ὕψος ABS, corr. V? Co 4. τῶν ΛΜΕΓΒ A, distinx. BS 
5. 6. 4E ΓΙ — τῶν (ante EZT) add. V? (minus recte post EZPI' add. Co: 
ovre τὸ ὑπὸ τῶν L4E πρὸς τὸ ὑπὸ τὴς “ἘΓΒ) 9. ἄρα add. Hu 


44. ἀπὸ add. V? Co, τῆς add. V? 12. xy add. BS 47. τῶν ΕΑΓ 
ABS, distinx. Ὁ — 20. αὶ .f/B V? Co pro ἡ «(11 20. 24. πρὸς τὴν ΒΓ Co 
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&y : γβ 2 a0? — ày? : 0y?, sive propter elem. 2, 6 
— γα α : 0y?, id est (quia dy — εδ) 
zs ya-ae : εδ. Oy. 
Sed adsumpta com- 
R$ o —— ^ y $ muni altitudine ae 
(sive multiplicata 
proportione cum  a&j est ay : yB — ya-ae: ae- yfl, itaque 
ya-ae : ae: yf — ya-a6& : €0- Oy; ergo a&- yfl — &eó- Oy. Per 
proportionem esti «e : δ — Oy : γβ, et componendo aó : de 
τ Óf:Óy, itaque (quia δὲ — Óy; tota αὃ -- Óf ad totam 
0y -- yB, id est af : 89 — à: y; ergo est af - By — βὸδ3, 
q. e. d. 
XXIII. lam sit rursus af: 8y Ξε a0?: 07?; sed sit ag «; aó ; Prop. 


dico esse «8. 8» — gaz. ἰὼ 
a γ $ j 


Ponatur δὲ — 0; di- 
rimendo igitur fit 
ay : yB — a? — " : 0y?, id est, πὸ supra demonstra- 
timus, 

£a - ay : &a - By — δα. ay : yÓ- δὲ; ergo 

ea - By — γδ. δε. 
Per proportionem est a& : εὖ — Óy : yB, et dirimendo αὃ : δὲ 
— ὃβ: γβ, itaque (quia δὲ — δγὶ subtrahendo af : β — 
0g : γβ; ergo est ag. 8y — go*. 

XXIV. Sit recta af, inque ea tria puncta y ὃ &; sit Prop. 

autem fa-a& : (90 - δὲ — ay? : yÓ?; dico fieri a β : αδ. εὃ 39 
— yi: yet, 








Sumatur enim 


« ——————M—————ÓM——————H1——4À "ala: . 
& y d É H 3 aequalitatis punc 
lum ζ ita, ut sit 


αἴ ζὃ — βζ. ζε"). Ergo propter superius lemma 1I extr. in 
sectionem delerminatam est ab: ζὃ — fa. oe: B0. δε. Sed ex 


*) Secetur ac in puncto ᾧ ita, ut sit «8: δὲ — «ac: 6e; ergo sub- 
trahendo est 8C: ἐδ — «e£: £e, itaque a£: 00 z B6. ce Co). 
921. ἄρα ἡ AB V? Co pro ἄρα ἡ ΓΒ 33. ὡς ἡ 4B Co, ὡς ἡ B4 V? 
pro ὡς ἡ AT 34. xó' add. BS — 24. 95. τὰ 4E ^, distinx. BS 
Pappus II. Ji 
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πρὸς τὴν ZZ, οὕτως τὸ ὑπὸ BA4E πρὸς τὸ ὑπὸ BAÁAE 
(λῆμμα γὰρ ἐν δωρισμένῃ). ὡς δὲ τὸ ὑπὸ B.4E πρὸς τὸ 
ὑπὸ BAE, οὕτως ἐστὶν τὸ ἀπὸ AI πρὸς τὸ ἀπὸ L4: καὶ 
ὡς ἄρα ἡ .4“2 πρὸς τὴν Z4, οὕτως τὸ ἀπὸ ΑΓ πρὸς τὸ 
ἀπὸ L4: τὸ ἄρα ὑπὸ “32ΖΖ2, τουτέστιν τὸ ὑπὸ BZE, ἴσονϑ 
ἐστὶν τῷ ἀπὸ ZI: ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΒΖ τιρὸς τὴν ΖΕ, ov- 
τως τὸ ἀπὸ ΒΓ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΕ. ὡς δέ ἐστιν ἡ ΒΖ πρὸς 
τὴν ΖΕ, οὕτως ἐστὶν τὸ ὑπὸ ..3Β4' πρὸς τὸ ὑπὸ 44 
καὶ ug ἄρα τὸ ὑπὸ BA πρὸς τὸ ὑπὸ EA, οὕτως ἐστὲν 
τὸ ἀπὸ ΒΓ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΕ. 10 


Ἄλλως τὸ αὐτό. 

92 χε. Γεγράφϑω ἐπὶ τῶν ΑΕ AB εὐϑειῶν ἡμικύκλια 
τὰ 4ΖΕ AZB, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ 4Z ΖΓ Z4 ΖΕ ZB. 
ἐπεὶ οὖν αἱ ὑπὸ MZB AZE γωνίαι δυσὶν ὀρθαῖς ἴσαι εἰ- 
σίν, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ὑπὸ BAE πρὸς τὸ ὑπὸ BAE, οὕτως 15 
τὸ ἀπὸ MZ πρὸς τὸ ἀπὸ Z4. ὡς δὲ τὸ ὑπὸ B.AE πρὸς 
τὸ ὑπὸ ΒΕ, οὕτως ἣν τὸ ἀπὸ .1Γ πρὸς τὸ ἀπὸ “Γ΄ ὡς 
ἄρα τὸ ἀπὸ ΑΓ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΖΩ͂, οὕτως τὸ ἀπὸ .4Z 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΩ͂, ὥστε καὶ ὡς ἡ ΑΓ πρὸς τὴν ΓΩ͂, ov- 
τως ἡ .42 πρὸς τὴν ΖΖ4 δίχα ἄρα τέτμηται ἡ ὑπὸ ZA 20 
γωνία τῇ ΖΓ εὐϑείᾳ. ἀλλὰ καὶ ἐκβληϑείσης τῆς ΒΖ ἐπὶ 
τὸ H, ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ AZE γωνία τῇ ὑπὸ ΗΖΑ͂ γωνίᾳ" 
ὅλη ἄρα ἣ ὑπὸ τῶν ΕΖΓ ὅλῃ τῇ ὑπὸ τῶν ZH γωνίᾳ ἴση 
ἐστίν - ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΕ, οὕτως ἡ ΒΖ πρὸς 
τὴν ΖΕ, καὶ ὡς τὸ ἀπὸ πρὸς τὸ ἀπό. ἀλλ᾽ ὡς τὸ ἀπὸ 325 


4. ὑπὸ BAE A58, ὑπὸ τῶν Bet Βα 2. 8. πρὸς τὸ ὑπὸ fe V Co, 
πρὸς τὸ ὑπὸ B.AE ABS, om. Paris. 3868 8. ἐστὶ A*BS 44. haec 
demonstratio ab alio scriptore addita esse videtur 44, χε' add. V 
49. τὰ AZ EA ZB AB, corr. S 21. 99. ἐπὶ τὸ Ν᾿ AB, corr. S 
94. ἔστιν ἄρα add. BS (conf. p. 708, 48. 712, 4. 27. 714, 39. 794, 93. 
780, 6. 732, 17) 25. x«l ὡς TO ἀπὸ πρὸς τὸ ἀπό scriptor huius loci 
brevius posuit pro xa! ὡς τὸ ἀπὸ ΒΙ᾽ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΕ, οὕτως τὸ ἀπὸ 
ΒΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΕ, ut recte adnotant V? et Co; neque tamen, id 
quod Co vult, scriptura codicis pro corrupta habenda est 


LIBER VII. PROPOS. 89. 731 


hypothesi est 8a- e : βδ' de — ay? : yÓ?; ergo etiam aC : Có 
ss &y!: 0?, itaque propter lemma XXII est aC- CÓ, id est 
βζ. δε — Ly? — Ergo propter lemma XXIII conversum!) est 
BL: 6e — yt: y&?. Sed propter lemma I est BL: ζε — 
αβ'βδ: «s. 80; ergo etiam ag-8ó : ae- εὃ — (y? : ye?. 


Aliter idem. 


XXV. Describantur in rectis ae 0f semicirculi αζε δζῥ, 
iunganturque αζ 
ἐγ t3 ζε ζβ. Quo- 
niam igitur anguli 
αζἵβ - δζε (id 

est ate 4- OC) 

duobus rectis ae- 
quales sunt, prop- 
— —", ter lemma VI est 


Ba - «s : βδ. de 





— ab? : LÓ?, sive em hypothesi 

— ay? : yà*. 
Ergo «y?: yà? — a(2 : LÓà?, itaque etiam ay : γὅ — αζ : LO. 
Ergo propter elem. 6, 5 angulus αζ recià Ly bifariam sec- 
tus est. Sed productà βζ ad ἡ etiam anguli δζδ et ηζα, quia 
commune complementum αζὸ habent, inter se aequales sunt; 
itaque etiam angulorum summae aequales, id est &Uy — γζη. 
Est igitur fy : ye — βζ : 6e"), itemque quadrata. Sed prop- 


4) Hoc. lemma citat Co; ipsam demonstrationem addil Simsonus 
.p. 26 sq. (80 similiter V?) sic fere: quoniam est βζ' Ce — £y?, per pro- 
portionem est 8c : ἦγ — ὧν : 6e, sive tola ad totam fly : γε 2 BC: Gy. 
Est autem (elem. 6, 20 coroll. 9) 86: ζὲ τ BC : Cy?, et, quia 82: 5? 
- fH :ytt, est igitur Bc: ζὲ e By? : ye? 

5) Quia trianguli 86s angulus exterior εζη rectá 7£ bifariam divisus 
est. Theorema constituit et demonstrat Sim«onus, the elements of Euclid 
lib. 6 prop. A (p. 1486 edit. 24, Londini 4884): Jf the outward angle of a 
fríangle made by producing one of its sides, be divided into two equal 
angles by a straight line which also cuts the base produced, the segments 
between the dividing line and the extremities of the base, have the same 
ratio 1bhich the other sides of the triangle have to another cet. 

41* 
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ΒΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΕ, οὕτως ἐστὶν τὸ ὑπὸ ABA πρὸς v0 
ὑπὸ .4Ed: καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ A4BA πρὸς τὸ ὑττὸ .4EA, 
οὕτως τὸ ἀπὸ ΒΓ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΕ, ὅτιερ: — 

93 xc. Ἔστω πάλιν ὡς τὸ ὑπὸ AT B πρὸς τὸ ὑπὸ 4ΕΒ, 
οὕτως τὸ ἀπὸ ΓΔ πρὸς τὸ ἀπὸ AE: ὅτι γίνεται ὡς τὸδ 
ὑπὸ ΕΑ͂Γ πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΒΕ, οὕτως τὸ ἀπὸ “4424 πρὸς τὸ 
ἀπὸ 48. 

Εἰλήφϑω πάλιν ἰσότητος σημεῖον τὸ Ζ, ὥστε ἴσον 
εἶναι τὸ ὑπὸ τῶν ZB τῷ ὑπὸ τῶν ΓΖΕ. ἔστιν ἄρα ὡς 
ἡ ΓΖ πρὸς τὴν ΖΕ, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν ΑΓΒ πρὸς τὸ $2010 
τῶν ΜΕΒ. ὡς δὲ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΓΒ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 
AEB, οὕτως τὸ ἀπὸ ΓΖά πρὸς τὸ ἀπὸ 4Ε' καὶ ὡς ἄρα ἡ 
ΓΖ πρὸς τὴν ΖΕ, οὕτως ἐστὶν τὸ ἀπὸ L4 πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΔῈ" ἴσον ἄρα ἐστὶν τὸ ὑπὸ ΓΖΕ, τουτέστιν τὸ ὑπὸ AZB, 
τῷ ἀπὸ Z4: ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 42 πρὸς τὴν ΖΒ, οἴτως τὸ 1 
ἀπὸ 4.4 πρὸς τὸ ἀπὸ AB. ὡς δὲ ἡ AZ πρὸς τὴν ZB, 
οὕτως ἐστὶν τὸ ὑπὸ τῶν EAT πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΒΕ ἔστιν 
ἄρα ὡς τὸ ὑπὸ EAT πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΒΕ, οὕτως τὸ ἀπὸ 
44 πρὸς τὸ ἀπὸ AB, ὅπερ: — 


Ἄλλως τὸ αὐτό. 20 


94 χζ΄. Γεγράφϑω περὶ τὰς .4E ΓΒ ἡμιχύκλια τὰ -4ZE 
ΓΖΒ, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ .4Z ΓΖ 42 ΕΖ ΒΖ. ἴση ἄρα 
ἐστὶν ἡ ὑπὸ Α4ΖΓ γωνία τῇ ὑπὸ EZB γωνίᾳ: ἔστιν ἄρα 
ὡς τὸ ὑπὸ IB πρὸς τὸ ὑπὸ ΑΕΒ, οὕτως τὸ ἀπὸ IZ 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΕ. ὡς δὲ τὸ ὑπὸ .4L B πρὸς τὸ ὑπὸ 488, 25 
οὕτως ἦν τὸ. ἀπὸ ΓΩ͂ πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΕ xoi ὥς ἄρα τὸ 
ἀπὸ l4 πρὸς τὸ ἀπὸ AE, οὕτως τὸ ἀπὸ ΓΖ πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΖΕ, ὥστε καὶ ὡς ἡ Γά πρὸς τὴν AE, οὕτως ἡ ΓΖ πρὸς 
τὴν ZE: ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΓΖΖΩ γωνία τῇ ὑπὸ 4ΖΕ 








8. ὅπερ BS, 0 À &. χς΄ add. BS 8. 9. ἴσον εἶναι add. Hu 
43. χαὶ ὡς ἄρα — 14. 4E om. S Co 47. ὑπὸ ΓΒΕ Co pro ὑπὸ 
ΤῈ 49. ὅπερ BS, 0 A 20. hoc lemma idem scriptor, qui XXV, 
addidisse videtur — 21. x// add. BS — MZE corr. A! ex 4EZ (tamen 
«eC migravit in B) $5. ὑπὸ A4EB Hu auctore Co pro ὑπὸ ZEB 
38. 99. ὥστε καὶ — τὴν ΖΕ om. S Co 








LIBER VII. PROPOS. 40. 133 
ler lemma VI est. C^ : Ce? τὸ. αβ.βδ: ae-eÓ; ergo etiam 
aB- à : ace. εὃ — fy? : ye?, q. e. d. 


XXVI. Sit rursus ay- yf : ae: efl τ yÓ? : δεῖ; dico fieri Prop. 
ea - ay : yB - Be — ad? : 0f*. 





------- ——E——- —k——k- --- 


« y δ e f£ ó 


Sumatur rursus aequalitatis punctum £ ita, ut sit aC- CB. 
- γζ- ζε "ἢ. Ergo propter lemma XIX est γζ : Ce — ay- yg : 
a&-Eg. Sed ex hypolhesi cst ay- y : ae ef — y? : δεῖ͵ 
itaque y5 : ζε — 70? : àc?. Ergo propler lemma XXII est 
yC- 0e — L0?, sive ex constructione aC ζβ τε L0?; itaque prop- 
ter idem lemma conversum!) est a£ : £8 τε aà? : 0f. Sed 
quia in recta a& lria sunt. puncta, estque. αζ΄ CB — yC - Ce, 
propter lemma XVI. est a£ : CB — ca. ay : yf - e; est igitur 
ἀξ. ay : yf - Be — a0? : ὅβ,, q. e. d. 


Aliter idem. 


XXVII. Describantur in rectis ae γβ semicirculi ate γξβ, 
iunganturque a£ γζ 0C εζ BC. Est igitur, quia [, yCe commune com- 
plementum est, L at» 


ÉL 0X | — [ εζβ. Ergo propter . 


^ IC libri VI r 
——- ' propos.12 extr. 
"n AN EN est ay - yg : ae: eB — 
/ 4 | | N yb? : ζεῖ, Sed ex hy-- 
ον σ pothesi ογὰὺ αγ.γβ: 
.--| AEN 4 -o..M. N αε. εβ — yo? . δεῖ: 
« / Ü € HA " ᾿ | 


est igitur 70? : δεῖ — 
|Oy0 085, itaque etiam γὅ : δὲ Ξε γξ : 0e... Ergo propter elem. 6, 
est [, γζὃ — ( Ote. Sed, ut supra demonstravimus , est 


**) Aequalitatis punctum Z in productá «8 ita sumitur, ut sit yc: c8 
zz «y:tf; erit igitur tota ad totam κα: ζὲ τῷ γᾷ: (8, ideoque a£. 08 — 
γζ' ζε. Conf. Simson. p. 29 sq. 178 sq. . 


4) Vide append. 


95' 


96 
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γωνίᾳ. ἔστιν δὲ καὶ ἡ ὑπὸ ΖΓ γωνία τῇ ὑπὸ BZE γω- 
vig: ὕλη ἄρα ἡ ὑπὸ MZ4 γωνία ὅλῃ τῇ ὑπὸ ΒΖΖΑ γωνίᾳ 
» , ) € » Ml 3 * σ΄: 4 4 3 A wx e 
L0 &0tiv: ὡς ἀρὰ τὸ ἀπὸ 4“Ζ ngog τὸ ano ΖΒ, οὕτως 
τὸ ἀπὸ 4 πρὸς τὸ ἀπὸ 4B. ὡς δὲ τὸ ἀπὸ .4Z πρὸς 
τὸ ἀπὸ ΖΒ, οὕτως ἐστὶν τὸ ὑπὸ EAT. πρὸς τὸ ὑτιὸ ΓΒΕ" 
ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ὑπὸ EAT πρὸς τὸ ὑπὸ l'BE, οὕτως τὸ ἀπὸ 
-44 πρὸς τὸ ἀπὸ AB, ὅπερ: — 


“ήμματα χρήσιμα εἰς τὸ δεύτερον διωρισμένης τομῆς. 


Ἔστω εὐθεῖα ἡ 418, καὶ τρία σημεῖα τὰ Γ 4 E, 
dre τὸ ὑπὸ τῶν Α444Γ ἴσον εἶναι τῷ ὑπὸ τῶν BAE, καὶ 
συναμφοτέρῳ τῇ 4E ΓΒ ἴση κείσϑω ἡ Z* ὅτι γίνεται τὸ 
μὲν ὑπὸ τῶν Ζ 44 ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν ΒΑΕ, τὸ δὲ ὑπὸ 
τῶν Ζ I4 ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν ΒΓΕ, τὸ δὲ ὑπὸ τῶν Z B4 
ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν ΑΒΓ, τὸ δὲ ὑπὸ τῶν Z 4E τῷ ὑπὸ 
τῶν ΖΕΙ͂. 

Ἐπεὶ γὰρ τὸ ὑτιὸ τῶν AMAT ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν BAE, 
ἀνάλογον [xai ἀνάπαλιν] καὶ ὅλη τιρὸς ὅλην xal συνθέντι 
ὡς συναμφότερος ἡ ΒΓ 4E, τουτέστιν ἡ Ζ, πρὸς τὴν AE, 
οὕτως ἡ ΒΑ͂ πρὸς τὴν 44 τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν Z 244 ἴσον 
ἐστὶν τῷ ὑπὸ τῶν B.AE. πνιάλιν ἐπεὶ ὅλη ἡ «4 πρὸς ὅλην 


9 


10 


15 


20 


τὴν ΓΒ ἐστὶν ὡς ἡ E4 πρὸς τὴν AT, συνϑέντι ἐστὲν ὡς 


συναμφότερος ἡ 4E ΓΒ πρὸς τὴν ΓΒ, τουτέστιν ὡς ἡ Ζ 
πρὸς τὴν ΓΒ, οὕτως 5 ΓΕ πρὸς τὴν D: τὸ ἄρα ὑπὸ 
τῶν Ζ P4 ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν BEE. τὰ αἰτὰ καὶ ἐπὲ τῶν 
λοιπῶν" γένεται ἄρα τέσσαρα. 

β΄. Ἔστω νῦν πάλιν τὸ ὑπὸ τῶν 4] ἴσον τῷ ὑπὸ 
τῶν B4E, καὶ συναμφοτέρῳ τῇ AE TB i ἴση χείσϑω ) Z: 
ὅτε πάλιν γίνεται τέσσαρα, τὸ μὲν ὑπὸ τῶν Z 44 ἴσον 
τῷ ὑπὸ τῶν BAE, τὸ δὲ ὑπὸ τῶν 2 ΓΔ ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν 





2. ὑπὸ 4Z4 V? pro ὑπὸ TZA (idem in Latina versione significavit 
Co 8. ἀπὸ AZ V? pro ἀπὸ ./Z (idem iu Lat, vers. Co) 5. ὑπὸ 
EAT Ge auctore Co pro ὑπὸ ΕΓ 6. ἔστιν ἄρα — ὑπὸ ΓΒΕ add. 
Ge auclore Co (de formula ἔσειν ἄρα ὡς couf. adnot. ad p. 730, 24) 


9. «' add. BS τὰ DAE ABS, distinx. V 49. τῶν ZA4 ABV?, τῶν 
(a9 S, dislinx. Hu 43. τῶν ZI'4 ABS τῶν ΒΓΕ V? Co pro τῶν 





25 


LIBER Vll. PROPOS. 41. 42. 135 


Laty τε L ef, itaque etiam angulorum summae aequales 
sunt, id est αζὸ — βζδ. Ergo propter elem. l. c. est αζ: CB 

z- αὖ: df, sive aL? : ζβ2 — a0? : 0?. Sed propter libri VI 
propos. 42 est a? : 87? — ca. ay : yB - Be; ergo ea- ay : yf - Be 
a0? : 0f, q. e. d. 


LEMMATA UTILIA AD SECUNDUM LIBRUM DETERMINATAE SECTIONIS. 


l. Sit recta ag, et in eu tria puncta γ à e ila suman- Prop. 
lur, ut sit αὖ. dy Ξε βδ. δε, ac ponatur recta ζ — oec -- yf; i 
dico fieri ζ- αὖ — a.as, et C. γ — βγ.γε, et C. 00 τῷ 
af - By, et C- δὲ — ae-.cy. 
; ' Quoniam enim est 
|; ^» d 4 αδ. ày — βδ. δε, per 
a 7 € f£ pro artiunem ost 
— E 0 0UC7 77 By: 60 — Off : ad?) 
et tota ad totam 
yg : a& — Óg : ad, οἱ componendo yf) -- a£ : ae — af : aó 
id est CL: a£ — αβ: αὖ; ergo est C- αὖ — fa. oe. Rursus 
quia per proportionem est αὃ : ὃδβ — εὃ : Oy, el tota ad totam 
«6 : γβ zz εὃ : Óy, componendo est ae 4- yf : γβ — ye : yó, 
id est C: γβ — ye: y; ergo ζ΄. γ — fly. ye. Eadem etiam in 
reliquis demonstrantur; fiunt igitur quattuor quae dicta. sunt. 
ll. Sit nunc rursus aó-óy -Ξ βδ. δε, et ponatur recta Prop. 
ζ - a& -- yf; dico rursus fieri quattuor, scilicet £- ad τῷ 43 


*) Sic secundum Simsonum p. 33; contra interpolator qui χαὶ ἀνά- 
παλιν addidit, per ambages voluit "per proportionem «d : dy c αὖ: 0f, 
et e contrario dy : ἐδ — df : ad". 

——T— —— 

ABT —— 43. 4. τὸ δὲ ὑπὸ τῶν Z B4 — τῶν ABT om. B!S cod. Co 
43. τῶν ZB Δ 44. τῶν ZAE ABS 16. τὸ ὑπὸ τῶν ady B, τῶι 
ὑπὸ τῶν .44T À, τῷ ὑπὸ τῶν ayJ S cod. Co τῷ ὑπὸ τῶν 80: US, 
τὸ eic. AV 47. xal ἀνάπαλιν del. Simsonus p. 38, ἄρα coni. Hu 
48. ἡ BIAE A, distinx. ΒΒ 419. τῶν ΖΑ ABS, distinx. Hu. 80. τῶν 
BAE V? Co pro τῶν B.fE — 21. τὴν 4D V2 Co pro τὴν AT 23. πρὸς 
τὴν om. Αἱ, add, in marg. A? 324. τῶν ΖΔ ABS 6886. β΄ add. BS 
τῶν ΑΓ Co pro τῶν 4T4 — 9. συναμφότερα A, corr. ΒΒ — 28. τῶν 
ZA4 οἱ similiter posthac usque ad cap. 440 ABS, distinx. Hu (partim 
etiam V vel V2) 49. B.4E --- ὑπὸ τῶν add. Co 
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ΒΓΕ, τὸ δὲ ὑπὸ τῶν Z B4 ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν ΑΒΓ, τὸ 
δὲ ὑπὸ τῶν Z 4E τῷ ὑπὸ τῶν AET. 

Ἐπεὶ γὰρ τὸ ὑπὸ τῶν .4.1Γ ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ τῶν 
BAE, ἀνάλογον καὶ ἀνάπαλιν καὶ λοιπὴ πρὸς λοιπὴν καὶ 
συνθέντι ἔστιν ἄρα ὡς συναμφότερος ἡ .4E ΓΒ πρὸς τὴν δ 
AE, οὕτως ἡ ΒΑ͂ πρὸς τὴν 444. συναμφότερος δὲ ἡ 4 
ΓΒ ἴση ἐστὶν τῇ Z: ἔστιν ἄρα ὡς ἡ Ζ πρὸς τὴν 4Έ, οἵ- 
voc ἡ ΒΑ πρὸς τὴν A44: τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν Z .44 ἴσον 
τῷ $40 τῶν ΒΑ͂Ε. τιάλιν ἐπεὶ ἐστιν ὡς ἡ dA πρὸς τὴν 
AB, οὕτως ἡ Ed πρὸς τὴν AT, λοιπὴ ἄρα ἡ 4E πρὸς τυ 
λοιπὴν τὴν ΓΒ ἐστὶν ὡς ἡ E.4 πρὸς τὴν 4Γ. σινϑέντι ὡς 
συναμιρότερος ἡ ΑΕ ΓΒ, τουτέστιν ὡς ἡ Z, πρὸς τὴν ΓΒ, 
οὕτως ἡ ED πρὸς τὴν D4: τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν Z ΓΖ ἴσον 
τῷ ὑπὸ τῶν ΒΓΕ. τὰ δ᾽ αἰτὰ καὶ ἐπὶ τῶν λοιπῶν δύο 


δείξομεν " γίνεται ἄρα τέσσαρα. 15 
, 9) M ^ M “- M LI 
97 T. Ἔστω δὲ ἐκτὸς τῆς ὅλης τὸ σημεῖον, καὶ ἔστω τὸ 


ὑπὸ τῶν Α1Γ ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν BAE: ὅτι πάλιν, ἐὰν τῇ 
τῶν ΔΕ ΓΒ ὑπεροχῇ ἴση τεϑῇ ἡ Z, γίνεται τέσσαρα, τὸ 
μὲν ὑπὸ τῶν Z 444 ἴσον τῶ ὑπὸ τῶν Β.4Ε, τὸ δὲ ὑπὸ 
2 ΓΔ τῷ ὑπὸ ΒΓΕ, τὸ δὲ ὑπὸ Ζ BA τῷ ὑπὸ ΑΒΓ, τὸ 2υ 
δὲ ὑπὸ Z AE τῷ ὑπὸ AET. 

Ἐπεὶ γὰρ τὸ ὑπὸ τῶν AAT ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν BAE, 
ἀνάλογον καὶ λοιπὴ τιρὸς λοιπὴν καὶ ἀναστρέψαντι ἔστιν 
ἄρα ὡς ἣ 4E πρὸς τὴν τῶν .1Ε ΓΒ ὑπεροχήν, οὕτως ἡ 
4.4 πρὸς τὴν 4B. ἡ δὲ τῶν AE ΓΒ ὑπεροχή ἔστιν 525 
Ζ' τὸ ἄρα ὑτιὸ Z 44 ἴσον τῷ ὑπὸ BA4E. ταλιν ἐπεὶ 
λοιπὴ ἡ 4E πρὸς λοιττὴν τὴν ΒΓ ἐστὶν ὡς ἡ ΕΔ πρὸς τὴν 
AT, διελόντι ἐστὶν ὡς ἡ τῶν 4E. ΒΓ ὑπεροχὴ πρὸς τὴν 
BT, οὕτως ἡ ΕΓ πρὸς τὴν ΓΔ - τὸ ἄρα ὑπὸ τὴς τῶν ΔΕ 
BU ὑπεροχῆς, τουτέστιν τῆς Z καὶ τῆς D, ἴσον τῷ ὑττὸ 30 


|. τῶν Ζ1. A! ex τῶν ws.f 4. χαὶ ἀνάπαλιν hoc loco minus 
abundat quam p. 734, 47; tamen del Simsonus p. 35 4. 5. λοιπὰ πρὲς 
λοιπὰ καὶ συνθέσεις ABS, corr. Huauctore Co 484. ἣ κε 8y, τουτέστιν S 
44. τῶν ΒΓΕ Co pro τῶν ΒΕΓ 460. y add. 88 τὸ σημεῖον, scil. 
4 (vide Latina), τὰ σημεῖα, scil. E Γ 4 extra totam (Ὁ) 4B, coni. Co, 
τὰ σημεῖα, scil. D .f extra totam AE 4- EB, coni. Ge 17. τῶν 44TP 
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Bo «as, et ζ΄. γὸ — By ye, e C βὸ m od fy, οἱ ζ΄ δὲ τε 
&€ - ἐγ. 

Quoniam enim est aó - dy 
— βὃδ. δε, per proportionem 


& € y Jf est αδ: 90 — δε: δγ, et e con- 
I ———— ———4 trario β : ad — y: δε, οἱ 
$ subtrahendo y : αε — βδ: aó, 


et componendo ae 4- yf : oc 
τε (ja: ad. Sed est ae -- γβ — C; ergo C: ae — fla : ad; 
itaque ζ' αὖ — βα-αε. RBursüs quia per proportionem est 
αὃ : δβ — εὃ : Óy, subtrahendo igitur est ae : yf — εὖ : ὃγ. 
Componendo est a£ 4- yf : γβ — &y : yó, id est C: γβ — εγ:γδ; 
ergo L-yÓ — fy.ye. Eadem etiam in reliquis duobus de- 
monstrabimus; fiunt igitur quattuor quae dicla sunt. 


lll. Sed sint puncta 8 B inter a y, et exra totam ae 4 PP 
ef -- βγ sit punctum δι ac rursus sit αὖ. δγ — βδ. δε; dico 
rursus, si ponatur recta G — ae — βγ, fieri quattuor, scilicel 
ζ- αὃ τε Ba.ae, et ζ΄. γὸ — fy. ye, οἱ C. 80 — af. By, οἱ 
ζ. δὲ — ἀξ’ ἐγ. 

Quoniam enim αὖ - dy — BÓ de, per proportionem igitur est 

«à : 0f — εὃ: Oy, et 
subtrahendo ae : fy 


f ————————————É——- —4-—————. 
» e pg »  -τε αὃ: ὃβ, οἱ con- 
. TP vertendo ae: ae — 
5 Ξ By Ξε αὃ: aB. Sed 


differentia ae — fly 
est C; ergo ζ' αὖ — fla.as. Rursus quia propter superiora 
est subtrahendo oe : βγ — εὖ : δγ, dirimendo est ae — fiy : 
By — &y : yà; ergo (ae — By) yà — By. ye, id est 0.70 — 


(M — — ——— — 


Co pro τῶν ΔΑΓ ἴσον add. idem — B.4E A! ex Hs« — 18. τῶν 
AE FH AB, corr. S 30. Z PL. τῷ ὑπὸ add. Co (idem praeterea 
ror ante Z Lf) 23. λοιπὰ πρὸς λοιπὰ ABS, corr. Hu auctore Co 
35. τῶν ΕΓΒ A, distinx. BS — 26. 27. πάλιν» ἐπι λοιπὴν A(B), corr. 
S 48. τῶν 4Ἐ ΖΓ A(BS), corr. in Lot. versione Co 29. 30. τῶν 
AEBF A, distinx. BS 30. τουτέστι A*BS 
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τῶν ΒΓΕ. τὰ δὲ αὐτὰ xai ἐπὶ τῶν λοιπῶν δύο δείξομεν" 
γίνεται ἄρα τέσσαρα. 


95 9. Τούτου δ᾽ Gv δειχϑέντος ῥᾳδίως εὑρεϑείη τὰ εἰς 
τὸ πρῶτον διωρισμένης᾽ τῶν αὐτῶν ὑποχειμένων ὅτι γένε- 
ται ὡς ἡ ΒΖ πρὸς τὴν 4E, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν 4ΒΓ πρὸς ὃ 
τὸ ὑπὸ τῶν .4ET. 

Ἐπεὶ γὰρ δέδεικται τὸ μὲν ὑπὸ τῶν Z BA ἴσον τῷ 
ὑπὸ τῶν ΑΒΓ, τὸ δὲ ὑπὸ τῶν Ζ AE τῷ ὑπὸ .AET, ἔστιν 
ἄρα ὡς τὸ ὑπὸ Z 4B πρὸς τὸ ὑπὸ Z AE, τουτέστιν ὡς 
ἡ B4 πρὸς τὴν 4E, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν ΒΓ πρὸς 10 ὑπὸιυ 
τῶν ΔΕΙ͂. 


Εἰς τὸ πρῶτον ἐπίταγμα τοῦ πρώτου προβλήματος. 

99 ε΄. Ἔστω πάλιν ἴσον τὸ ὑπὸ τῶν AAU τῷ ὑπὸ τῶν 
BAE, καὶ τυχὸν σημεῖον ἔστω τὸ Z-: ὅτι, ἐὰν συναμφο- 
τέρῳ τῇ 4 ΓΒ ἴση τεϑῇ ἡ H, τὸ ὑπὸ τῶν ΑΖΓ τοῦ 15 
ὑπὸ τῶν DZE ὑπερέχει τῷ ὑπὸ τῶν H AZ. 

Ἐπεὶ γὰρ προδέδεικται τὸ ὑπὸ τῶν Η AE ἴσον τῷ ὑπὸ 
τῶν ΛΈΓ, κοινὸν ἀφῃφήσϑω τὸ ὑπὸ τῶν Η ZE: λοιπὸν 
ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν H AZ ἡ ὑπεροχή ἐστιν ἡ ὑπερέχει τὸ ὑπὸ 
τῶν ΔΕΓ τοῦ ὑπὸ τῶν Η ΕΖ. ᾧ δὲ ὑπερέχει τὸ ὑπὸ τῶν }υ 
ΑΕΓ τοῦ ὑπὸ τῶν H ΕΖ, κοινοῦ ἀφαιρεϑέντος τοῦ ὑπὸ 
τῶν ΔΕΖ, τούτῳ ὑπερέχει τὸ ὑπὸ τῶν ΑἙ ΓΖ τοῦ ὑπὸ 
τῶν ΒΓ ZE: ᾧ δὲ ὑπερέχει τὸ ὑπὸ τῶν 41 ΓΖ τοῦ ὑπὸ 
τῶν ΓΒ ΖΕ, κοινοῦ ἀφαιρεϑέντος τοῦ ὑπὸ τῶν ΓΖΕ, 
τούτῳ ὑτιερέχει τὸ ὑπὸ τῶν 412ΖΓ τοῦ ὑπὸ τῶν BZE: τὸ 25 
ἄρα ὑπὸ τῶν ZI τοῦ ὑπὸ τῶν BZE ὑπερέχει τῷ ὑπὸ 
τον H AZ, ὅπερ: “- 


8. δ' add. ΒΒ 4. ὅτι Co pro οὕτως 18. hoc et quae sequuntur 
leminata alio ordine ab ipso olim Pappo disposita esse videntur εἰ add. 
BS ΑΓ τῷ ὑπὸ τῶν edd. Co 44. ἔστω om. 8 σιναμφότερος 
AB, corr. S 45. τῆι AETFB Α, distinx, BS 20. 9 Ge auctore Co 
pro ὡς 44 toi, ὑπὸ τῶν ΕΓΖ A(BS), corr. Co ToU] τὸ S 
25. τῶν ΓΖΕ Co pro τῶν BZE 36, τῶν 4ΖΓ Co pro τῶν A4ZE 
τῷ add, S 
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By:ye. Eadem etiam in reliquis duobus demonstrabimus; 
fiunt igitur quattuor quae dicta sunt. 

IV. Hoc autem demonstrato facile inveniantur lemmata Prop. 
I X XIX (propos. 22. 30. 36) ad primum librum sectionis 
determinatae : "iisdem suppositis dico fieri 80 : de τε af. By : 
αε- εγ΄. 


Quoniam enim /ri- 


EN au bus quae antecedunt 
e c y 9 e fg lemmatis demonstra- 
tum est ζ. 8ó — af 
μ-----Ὁ ρ΄, ρ΄’ 
α ἑ jJ y B By, οἱ ζ. δὲ τε αδ' ey, 
La LaL. es igitur ζ. 80 : C -de, 
« e β y δ id est βὸ : δὲ 


-— αβ΄βγ: αξ΄' εν ἢ). 
In primum epitagma primi problematis. 
V. Sit rursus ad. ὃγ — βῥὅ- δε, et quodvis punctum £ Prop. 


inter ὃ οἱ εἶ); dico, si ponatur ἢ — ae 4- yf, essc at. Cy 


— pb. bs e 9. C. 


———— τὴν ——— o πτε--ι ---ἰ 
Φ γ 6$ e f£ 
E-—--e--- - .-«-- e ———— o ————— - .--ἔ - ———— —— d 


, 


Quoniam enim supra (propos. 41) demonstratum cst 
ἢ ὃὲ — ac-&y, subtrahatur commune 7-0; restat igitur 
p:ÓL — ae- ty — ἡ: Ce. Sed, communi subtracto ae - εζ 
ex differentia a&-&y — n- ζε, est 
GE: £y — p: i6 — a£: yL — γβ' Ce, et, communi sub- 
wacto γζ- ζε ex diff. ae-y6 — yp - Ce, 
a£. yb — γβ L6 — ab. Ly — BL. Ce; ergo est 
af y — βξ ζὲ — η-ὅξ, q. ed. — 


*j In comparandis propositionibus 80 et 86 (quas citat Simsonus 
p. 38) notae figurarum ex ordine mutandae sunt. 
**) Addit Simsonus p. 39. 


100 


101 


140 ΠΑΠΠΟΥ͂ ZYNATQTHZ Z. 


Ἄλλο sig τὸ τρίτον τοῦ δευτέρου. 


. Ἔστω τὸ σημεῖον μεταξὺ τῶν E B τὸ Z: ὅτι τὸ 
ὑπὸ τῶν 41ΖΓ μετὰ τοῦ ὑπὸ EZB ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν H AZ. 
Ἐπεὶ yàg προαποδέδεικται τὸ ὑπὸ τῶν H AE ἴσον 
τῷ ὑπὸ τῶν ΜΈΓ, κοινὸν προσχείσϑω τὸ ὑπὸ H EZ: ὅλον δ 
ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν H “2 ἴσον τῷ τε ὑπὸ τῶν ΕΓ xai τῷ 
ὑπὸ τῶν AEZ καὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΒΓ ΕΖ. ἀλλὰ xai τὸ ὑπὸ 
«ἘἜΓ μετὰ τοῦ ὑπὸ 4ΕΖ ὅλον ἐστὶν τὸ ὑπὸ ΑΕ LZ: yé- 
γονεν οὖν τὸ ὑπὸ H .1Z ἴσον τῷ τε ὑπὸ AE ΓΖ καὶ τῷ 
ὑτιὶὸ ΓΒ ΕΖ. ἀλλὰ πάλιν τὸ ὑπὸ ΓΒ ΕΖ ἴσον τῷ τε ὑπὸ 10 
ΓΖΕ καὶ τῷ ὑπὸ EZB, τὸ δὲ ὑπὸ .4E ΓΖ μετὰ τοῦ ὑπὸ 
ΓΖΕ ὅλον [ἄρα] ἐστὶν τὸ ὑπὸ ΑΖΓΙΓ, εἴχομεν δὲ καὶ τὸ ὑπὸ 
EZB: τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν Η AZ ἴσον τῷ τε ὑπὸ 4ΖΓ xai 
τῷ ὑπὸ ΕΖΒ. 


Εἰς τὸ πρῶτον ἐπίταγμα τοῦ τρίτου προβλήματος. 13 


ζ΄. Ἔστω παλιν τὸ σημεῖον ἐχτὸς τῆς 48 τὸ Ζ᾽ δεῖ- 
ξαι ὅτι τὸ ὑπὸ Α4ΖΓ τοῦ ὑπὸ EZB ὑπερέχει τῷ ὑπὸ 
H .1Ζ. . 

Ἐπεὶ γὰρ τὸ ὑπὸ τῶν H 48 ἴσον τῷ ὑπὸ ΑΒΓ, xoi- 
νὸν ττροσχείσϑω τὸ ὑπὸ τῶν Η BZ- ὅλον ἄρα τὺ ὑπὸ τῶν 30 
H .1Ζ ἴσον τῷ τε ὑπὸ τῶν ΑΒΓ xai τῷ ὑπὸ H ΒΖ, 
τουτέστιν τῷ τε ὑπὸ ΑΓΕ ΒΖ καὶ τῷ ὑπὸ ΓΒΖ. τὸ 
δὲ ὑπὸ ΑΒΓ μετὰ τοῦ ὑπὸ ΓΒΖ ὅλον [ἄρα] ἐστὶν τὸ ὑπὸ 
AZ LB: τὸ ἄρα ὑπὸ H 42 ἴσον ἐστὶν τῷ τε ὑπὸ “42 
ΓΒ xoi τῷ ὑπὸ .4E ΒΖ. τὸ δὲ ὑπὸ 412 ΓΒ μετὰ τοῦ 25 


. δευτέρου Hu auctore Simsono p. 40 pro roírov $. ς΄ add. 
Bs ἜἌδντω μετὰ τὸ σημεῖον ABS, corr. Ge ouctore Co τὸ Z del. 
Hu 8. τῶν .4ZTl Co pro τῶν AZ. 6. H τ Co pro HBZ 
9. τὸ ὑπὸ Π42 AB Co, τὸ ὑπὸ «(0 S cod. Co . post μετὰ τοῦ 


repetunt ὑπὸ ΖΕ ΓΖ μετὰ τοῦ ABV, ἀπὸ κε yt m roU S 48. ἄρα 
del. Hu 48. ἴσον om. Ge ὑπὸ ΑΖΓ Co in Lat. versione pro ὑπὸ 


AZ 16. ζ΄ add. BS ἐχτὸς Co pro ἐπὶ (conf. cap. 404) τὸ Z 


del. Hu 49. τῷ ὑπὸ τῶν ey B! (τῷ τε et cetera perinde S) 
31. H (ante BZ τουτέστιν) inter lin. add. A! 48. ὑπὸ ΓΒΖ Co pro 
ὑπὸ ΒΖ 23. ἄρα del. Hu 
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Aliud in tertium epitagma secundi problematis, 


VI. Sit punctum Z inter & et 8; dico esse αζ.. Cy 4- eG - CB Prop. 
-5.óL. 


I —— E ————EÀ——H—3À————À 

& y d 6 6 ΑΡ' 

E —T————————————————À 
7 


Quoniam enim supra (lemm. I) demonstratum est m. δὲ 
zz «6-6y, Commune addatur x: εξ; crgo 
p: ὃζ — a6-6y -- n- εἶ, sive, quia ez hypothesi (lemm. V) 
est ἢ — a6 -- γβ, - 
zz Q6. &y -- αδ' Eb -- yB - e, sive compositis a£ - &y 


4- αδ. εἶ, 
zz «6: yb -Ἦ yB εἶ, sive, quia est yB - e — yb. Ce 
^ εξ. ξβ, 
— Q6: yb -- γζ' 06 - eC - CB, sive compositis ae - γζ 
Ἔ yb- be, 


Ξε ab.Dy e eb. ξβ. 
In primum epitegma tertii problematis. 


VII. Sit rursus extra af punctum Z2; demonstretur esse Prop. 


αζ.ζγ — eb: 08 — η. OL. 
Quoniam enim 


———$ 1 propter lemma I est 
“ y "P005 η.δβ e aff fy 
EE oT commune addatur 
1:80; ergo 
9p:OL τα αβ'.βγ -- 9. BC, id est, quia ex hypothesi 
llemm. V) est ἢ 2 ae -t- yp, 
- a.0y 4- αε. GC -- y - BC, sive compositis ag. y . 
*- B : 8C, 
— aL: yf 4- «8: 8b. Sed quoniam est 
ab. Cy — ac. yp -Ἑ ab. 08 
- ab. yf 4- a6: βὲ -- eC C8"), est igitur 


*) Addita baec secundum Co. 


E—————— 
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ὑπὸ ΔΕ ΒΖ ὑπεροχή ἐστιν $ ὑπερέχει τὸ ὑπὸ τῶν 4Ζ1 
τοῦ ὑπὸ τῶν EZB: καὶ τὸ ὑπὸ τῶν Η 42 ἄρα ἡ ὑπεροχὴ 
[4 - m- ^w ΄ 

ἢ ὑπερέχει τὸ ὑπὸ τῶν 4ΧΖΓ τοῦ ὑπὸ τῶν EZB. 


Εἰς τὸ δεύτερον ἐπίταγμα τοῦ πρώτου “προβλήματος. 

102 n. Ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν AAT ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν EAB, 5 
σημεῖον ἔστω τὸ Ζ μεταξὺ τῶν 4 D, καὶ συναμφοτέρῳ τῇ 
AE ΓΒ ἴση κείσϑω ἡ Η' ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν EZB τοῦ ὑπὸ 
“ΖΓ ὑπερέχει τῷ ὑπὸ τῶν H AZ. 

Ἐπεὶ γὰρ τὸ ὑπὸ τῶν H ΖΓ ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν ΒΓΕ, 
κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ ὑπὸ τῶν H ΖΓ λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ 10 
Η 42 ὑπεροχή ἔστιν ἦ ὑπερέχει τὸ ὑπὸ τῶν ΕΓΒ τοῦ ὑπὸ 
τῶν Η ΓΖ. ᾧ δὲ ὑπερέχει τὸ ὑπὸ τῶν ΕΓΒ τοῦ ὑπὸ τῶν 
H ΖΓ, κοινοῦ ἀφαιρεϑέντος τοῦ ὑπὸ ΒΓΖ, τούτῳ ὑπερ- 
ἔχεε τὸ ὑπὸ τῶν ΕΖ ΓΒ τοῦ ὑπὸ AE ΖΓ ᾧ δὲ ὑπερ- 
ἔχει τὸ ὑπὸ EZ ΓΒ τοῦ ὑπὸ 4E ΖΓ, κοινοῦ προστε-- 15 
ϑέντος τοῦ ὑπὸ ΕΖΓ, τούτῳ ὑπερέχει τὸ ὑπὸ EZB τοῦ 
ὑπὸ .J4ZI - καὶ τὸ ὑπὸ EZB ἄρα τοῦ ὑπὸ MZT ὑπερέχει 
τῷ ὑπὸ H AZ. 


Εἰς τὸ δεύτερον ἐπίταγμα τοῦ δευτέρου προβλήματος. 


108 0. MAÀà ἔστω τὸ σημεῖον μεταξὺ τῶν Γ B τὸ Ζ᾽ ὅτι 3υ 
γένεται τὸ ὑπὸ τῶν .AZTI μετὰ τοῦ ὑπὸ BZE ἴσον τῷ ὑπὸ 
Η 42. 

Ἐπεὶ γὰρ τὸ ὑπὸ τῶν H AT ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ τῶν 
BI E, κοινὸν προσχείσϑω τὸ ὑπὸ H l'Z: ὕλον ἄρα τὸ ὑπὸ 
τῶν H AZ ἴσον ἐστὶν τῷ τε ὑπὸ ΒΓΕ καὶ τῷ ὑπὸ Η ΓΖ, 35 
0 ἐστιν τῷ τε ὑπὸ 4E ΓΖ καὶ τῷ ὑπὸ ΒΙΖ. ἀλλὰ τὸ 
ὑπὸ ΕΓΒ μετὰ τοῦ ὑπὸ BIZ ὅλον ἐστὶν τὸ ὑπὸ EZ DB: 

4. 9. τῶν 4ΖΓ τοῦ ὑπὸ τῶν EZB Co pro τῶν Ζ4ΖΓ τοῦ ὑπὸ τῶν 
EBZ 3. τῶν Η 4Z Co pro τῶν HBZ 4. πρώτου Hu auctore 
Simsono p. 44 pro αὐτοῦ (quod ex .4'^" corruptum esse videtur) 


5. ἡ add. BS 6. τῶν 4Γ AB, distinx, S συναμφότερος AB, corr. 
S 7. τῶν EZB A3 ex τῶν Es 44. AE ΖΓ Co pro 4B ΖΓ 


45. προστεϑέντος Co pro ἀφαιρεϑέντος 46. τὸ ὑπὸ EZB Co pro 
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aL. yg -- ae. βὲ — ab. Cy — ec. C8; ergo 
η-ὃξ Ξε αξ' Dy — eL. Lg. 


- [n secundum epiteagma primi problematis. 
Vill. Sit αδ' δγ — εὃ. 08, punctum C inter ὃ et y, ac Prop. 
ponatur ἢ — ae - yf; dico esse εζ. C8. — αζ' ζγ — x. oL. ' 
Quoniam enim prop- 


& € d i E ^» f£ ter lemma II est ἡ - ày — 
E———————À By:ye, commune sub- 
7 wahatur )- by; restat 

igitur 


9:05 — εγ.γβ — ἡ. ἴγ. Sed ex hac differentia. commune 
subtrahatur βγ- γζ; est igitur - 
ey: yg. — ἡ Cy — εγ.γβ — By: y6 — m: ὦ — By- γῇ 
zm εζ.γβ — ae-Cy.- 
Sed ad differentiam e$. y8 — «s. γζ commune addatur e£ £y; 
est igitur 
eb. yg — αε.ζγ — eb. y -- εζ' by — (ae Cy -Ε εξ Cy) 
— «L8 — ot. y. 
Ergo etiam est εζ. C8 — αζ' Cy — η' GL. 


In secundum epitagma secundi problematis. 


IX. Sed sit punctum ζ inter 7 οἱ 8; dico fieri aC. Cy Prop. 
c BC. Ce τε η-δζ. i 


Quoniam enim est, 





a £4 ν ἐ 7 ut supra, ἡ" δ) — βγ' 
μ--- MEN y€, commune addatur 
7| 9:yL; est igitur 


T .ὁζ — fly. ye - ἡ yC, sive, quia ex hypothesi (lemm. 
VIII) est ἡ — ae -- γβ, 
zy. ys a£ - yC -- yf - yC, sive compositis By - ye 
* γβ γξ, 


τὸ ὑπὸ ἘΖΖά 47. ἄρα τὸ ὑπὸ ABS, corr. V 20. 9' add. DS 
τῶν FB A, distinx. BS τὸ Z del. Hu. 21. τοῦ ὑπὸ BZE Co pro 
τοῦ ὑπὶ AZE 36. AETZ ^, distinx. BS, ite p. 744, 4 


104 


105 
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γέγονεν οὖν τὸ ὑπὸ EZ ΓΒ μετὰ τοῦ ὑπὸ AE ΓΖ ἴσον 
τῷ ὑπὸ H 4Z. αλλὰ τὸ μὲν ὑπὸ EZ ΓΒ ἴσον τῷ τε ὑπὸ 
ΕΖΓ καὶ τῷ ὑπὸ ΒΖΕ, τὸ δὲ ὑπὸ ΕΓΖ μετὰ τοῦ ὑπὸ 
AE ΓΖ ὅλον ἐστὶν τὸ ὑπὸ .4ZTI'- τὸ ἄρα ὑπὸ .4Ζ2Γ μετὰ 
τοῦ ὑπὸ ΒΖΕ ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ H AZ. 5 


Εἰς τὸ δεύτερον ἐπίταγμα τοῦ τρίτου προβλήματος. 

v. Ἔστω δὴ τὸ σημεῖον ixéóg τῆς 4B τὸ Ζ᾽ ὅτι τὸ 
ὑπὸ τῶν ΑΖΓ τοῦ ὑπὸ τῶν EZB ὑπερέχει τῷ ὑπὸ τῶν 
Η 4Ζ. 

Ἐπεὶ γὰρ τὸ ὑπὸ τῶν H AB ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ τῶν 10 
«ἍΒΓ, κοινὸν προσχείσϑω τὸ ὑπὸ τῶν Ἡ BZ: ὅλον ἄρα τὸ 
ὑπὸ τῶν HAZ ἴσον ἐστὶν τῷ τε ὑπὸ τῶν ΑΒΓ xai τῷ ὑπὸ 
Η ΒΖ, ὃ ἐστιν τῷ v5 ὑπὸ .4E ZB καὶ τῷ ὑπὸ ΓΒΖ. τὸ 
δὲ ὑπὸ ΑΒΓ μετὰ τοῦ ὑπὸ ΓΒΖ ὕλον ἐστὶν τὸ ὑπὸ AZ 
DB: τὸ ἄρα ὑπὸ ΑΖ ΓΒ μετὰ τοῦ ὑπὸ .,Ε ZB ἴσον ἐστὶν 15 
τῷ ὑπὸ Η42Ζ. ἀλλὰ τὸ ὑπὸ 42 ΒΓ μετὰ τοῦ ὑπὸ 4E 
ΖΒ ὑπεροχή ἔστιν, tj ὑπερέχει τὸ ὑπὸ 4ΖΓ τοῦ ὑπὸ EZB: 
καὶ τὸ ὑπὸ ΑΖΙΓ ἄρα τοῦ ὑπὸ EZB ὑπερέχει τῷ ὑπὸ H 
4Z, ὅπερ: — 


Eig τὸ τρίτον ἐπίταγμα τοῦ πρώτου προβλήματος. 10 

ια΄. Ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν 444 AU ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν B4 
4E, καὶ τῇ τῶν 4 BI. ὑπεροχῇ ἴση κείσϑω ἡ Η, καὶ 
δἰλήφϑω τι σημεῖον τὸ Ζ μεταξὺ τῶν E B: ὅτι τὸ ὑπὸ 
.“42ΖΓ τοῦ ὑπὸ EZB ὑπερέχει τῷ ὑπὸ τῆς H καὶ τῆς Z4. 

Ἐπεὶ γὰρ τὸ ὑπὸ τῶν H B4 ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ ΑΒΓ, 25 
κοινὸν προσχείσϑω τὸ ὑπὸ Η BZ: ὕλον ἄρα τὸ ὑπὸ H 


«e 


Z4 ἴσον ἐστὶν τῷ τε ὑπὸ ΑΒΓ xoi τῷ ὑπὸ H ΒΖ, 6 








4. τοῦ ὑπὸ AE ΓΖ Co pro τοῦ ὑπὸ 48 TZ 7. ει add. BS 
τὸ Z del. Hu 9. HI 4Z Co in Lat. versione pro ΖΑ͂ 41. 412. H 
BZ: ὅλον ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν add. Co 4148. ἐστιν τό re A, corr. ΒΒ xal 
τὸ AB, corr. S 44. ἐστὶ ASBS. 44. 45. ὑπὸ AZ ΓΒ Co pro ὑπὸ Ἢ 
ΤΕ 46. ὑπὸ 11 4Z Co ρτο ὑπὸ HAZ τὸ ὑπὸ 4Z ΒΓ Ge auctore 
Co pro τὸ ὑπὸ 4Ζ24Γ 471. j add. BS — 18. ἄρα add. Hu 19. ὅπερ) 
o A, ὅπερ ἔδει BS 24. ««' add. BS 32. χαὶ τὴν — ὑπεροχὴ A, 
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η δὲ — εζ.γβ- a&- yb, sive, quia est eC γβ — εζ' Cy 
| cT B5- ce, 
— &L- Ly 4- BC- Ce 4- ae- γζ, sive compositis εζ- Cy 
4- a£. yL, 
— ab. by - BL. Ge. 


In secundum epitagma lerlii problematis. 


X. lam sit punctum £ extra αβ; dico esse αζ- ζγ — Prop. 


εξ 08 — 9-05. i 
I ———M—— —É——————KÓ———À Quoniam enim prop- 
ud € ) y f 6 ter lemma II est ἡ. δβ 
! 7 | — af - By, commune ad- 


datur 3-5; est igitur 
"" δὲ -- -— αβ.βγ -Ἦ ἡ" BC, sive, quia ex hypothesi omm. 
VIII) est 9 22 a6 - yg, e 
compositis eg - y 4- Wan 
— αζ.βγ 4- ae-BC. Sed, ut supra (lemmm. ἘΠῚ 
demonstravimus, est 
a6. By -- αε. Qa — αζ' Cy — eC- CB; ergo ctiam 
y: 0t — ot-ly — eb UB, q. e. d. 


In tertium epitagma primi prohlematis. 


| XI. Sit ad. ὃγ — fà. δε, ei recta ἢ — a& — fly, ac su- Prop. 
matur punctum aliquod 5 inter e et 8; dico esse αζ' Cy — à 


eb 08 — η- £0. 


Quoniam enim propter lemma 11] est ἡ. βὃ — af. fy, 
commune addatur η- βζ; est igitur | 


η -ζὸ τε off By 4- »- BC, id est 


corr. BS — 93. τῶν EB A, distinx. BS 44, ὑπὸ ante EZB add. Ge 
95. τῷ ὑπὸ ΑΒΓ Co pro τῶι ὑπὸ AT B 
Pappus II. 4S 


106 
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ἐστιν τῷ ὑπὸ τῆς τῶν AE ΒΓ ὑπεροχῆς xai τῆς ΒΖ. ἀλλὰ τὸ 
ὑτιὸ 418 τὸ ὑπὸ 12 ΒΓ ἐστὶν καὶ τὸ ὑπὸ ZB BI: γέγονεν 
οὖν τὸ ὑπὸ H Z4 ἴσον τῷ τε ὑπὸ τῶν 42 ΒΓ καὶ τῷ ὑπὸ 
ΓΒ ΒΖ καὶ τῷ ὑπὸ τῆς τῶν AE ΓΒ ὑπεροχῆς καὶ τῆς ΒΖ. 
τὸ δὲ ὑπὸ ΓΒ ΒΖ μετὰ τοῦ ὑπὸ τῆς τῶν ΑΕ ΓΒ ὑπεροχὴς 
xoci τῆς ΒΖ ὅλον ἐστὶν τὸ ὑτιὸ AE ZB: τὸ οὖν ὑπὸ H Ζ. 
ἴσον ἐστὶν τῷ τε ὑπὸ τῶν ΑΖ ΓΒ καὶ τῷ ὑπὸ E ΖΒ. 
ἀλλὰ τὸ ὑπὸ .“2 ΒΓ μετὰ τοῦ ὑπὸ .4 ZB ὑπεροχή ἐστιν 
ἢ ὑπερέχει τὸ ὑττὸ AZ T τοῦ ὑτιὸ EZB: τὸ ἄρα ὑπὸ 42ΖΓ 
τοῦ ὑπὸ EZB ὑτιερέχει τῷ ὑπὸ H ZA, ὕπερ: — 


Εἰς τὸ πρῶτον ἐπίταγμα τοῦ δευτέρου προβλήματος. 


eg o ) ^ c , M b] ΄ - 

ιβ΄. "Tuv. αὐτῶν ὑποχειμένων ἔστω τὸ Ζ σημεῖον ue- 

* ^w ἃ ΄ Ld σ᾽ 3 
ταξὺ τῶν B D: ὅτι τὸ ὑπὸ 42ΖΓ μετὰ τοῦ ὑπὸ EZB ἴσον 
, ^ € N - 4 - e 
ἔστιν τῷ VztO τῆς H xot τῆς Z4. 

3 M U . € M ^ - 

Ἐπεὶ γὰρ τὸ ὑπὸ H L4 ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ ΕΓΒ, κοι- 
yov τιροσχείσϑω τὸ ὑπὸ H ΖΓ. ὅλον ἄρα τὸ ὑτιὸ H Z4 
τῷ ὑτιὸ ΕΓΒ καὶ τῷ ὑπὸ H ΖΙ᾿ ἐστὶν ἴσον. ἀλλὰ τὸ μὲν 
ὑπὸ H Zl τὸ ὑπὸ τῆς τῶν 4Ε BI ἐστὶν ὑπεροχῆς καὶ 
τῆς ZI, τὸ δὲ ὑτιὸ ΕΓΒ τὸ ὑτιὸ ΒΓΖ ἐστὶν xai τὸ ὑπὸ 


3 


10 


15 


EZ ΒΓ γέγονεν οὖν τὸ ὑπὸ H Z4 ἴσον τῷ ὑπὸ EZ BD20 


zai τῷ ὑπὸ ΒΓΖ xoci τῷ ὑπὸ τῆς τῶν ΑΕ ΒΓ ὑνιεροχῆς 
xui τῆς ΓΖ. τὸ δὲ ὑπὸ τῆς τῶν AE BI ὑπεροχῆς xal τῆς 
l'Z μετὰ τοῦ ὑπὸ BIZ ὕλον ἐστὶν τὸ ὑπὸ .4E DZ- τὸ 
ἄρα ὑπὸ H Z4 ἴσον ἐσεὶν tQ τε ὑπὸ ΑΕ ΓΖ καὶ τῷ ὑπὸ 


ΕΖ ΓΒ. ἀλλὰ τὸ μὲν ónó EZ ΒΓ τό τε ὑπὸ EZ ΖΓ )}5 


ἐστὶν καὶ τὸ ὑπὸ EZ ΖΒ, τὸ δὲ ὑπὸ EZT μετὰ τοῦ ὑπὸ 
E ΖΙ ὕλον ἐστὶν τὸ ὑπὸ ZI. εἴχομεν δὲ καὶ τὸ ὑπὸ 
EZB: τὸ ἄρα ὑτιὸ Α4ΖΙΓ μετὰ τοῦ ὑπὸ EZB ἴσον ἐστὶν 
τῷ ὑπὸ H Z4, ὅπερ: — 


3. οὖν τὸ ὑπὸ ΜΖ Z4 ABS, corr. Hu auctore Co 5. τῶν 
AE ΓΒ Co pro τῶν AT ΓΒ 6. ὑπὸ .4E ZB Co pro ὑπὸ 4EZ 
οὖν otn. S cod. Co, unde ἄρα post H Z4 add. Co 7. AEZB Α, 





distinx. BS 8. τὸ ὑπὸ .A4ZB Al, ad quae nescio quae manus postea 
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7:60 τε αβ.βγ -- (e — By) - BC, sivo, quia est ag. By 
. Ξ aL. : By - ζβ. Bn 
— ab. By -- By- B5 -ε (as — By) - BC, id est 
— αζ- fy -- as- f. 
Sed, ut supra (sub finem lemmatis VII) demonstravimus, est 
ab.By -- ac. B5 — αζ΄ Cy — st CB; ergo etiam 
ῃζὸ τεῷ ab-0ty — eb- 08, q. e. ἃ. ὁ 


In primum epitagma secundi problematis. 


XII. lisdem suppositis sit punctum Z inter βὶ et y; dico Prop. 
esse αζξ . Dy - el ζβ — η.: C0. 


Quoniam enim 


E———3,793 AR ——3À propter lemma 11] 
eg ἐγ 7 ^— est η.γὸ τε ey yf 
7 | commune addatur 


9:0y; est igitur 
η -ζὸ — &y- y - ἡ Cy, sive, quia ex hypothesi est 
ἢ ζγ — (ae — By): cy, οἱ 
ey yB — eb. By 4- Cy: By, 
(zm εξ. βγ -Ἑ Cy. By τε (ae — By) ty 
— eb. By -Ὲ ae. Ly 
€ - Ly -- eb CB. -- a6. Cy, sive compositis eC - Cy 
4- ae. Dy, 


αζ. Cy 4- εξ 08, q. e. d. 


T^ addidit, distinx. BS μετὰ τοῦ AEZ ABS, corr. Hu auctore Co 

40. ὅπερ BS, oA. 13. IB A! in marg. (BS) 18. τῶν BI A, distnx. 
BS 44. ἐστὶ A*BS τῆς JI Hu pro τῶν H 46. τὸ ὑπὸ HZ 
λόγον ἄρα AB, τὸ ὑπὸ gl. ἀνάλογον ἄρα S, corr. Co — 48. τῶν ΕΒΓ 
Α. distinx. DS 20. ἴσον τῶι ὑπὸ EZB A(BS), corr. Co 44, τῶν 
ΔΈΒΓΑ, distinx. BS 32, 93. ro δὲ ὑπὸ — τῆς ΓΖ add. Co 

$3. ὑπὸ AETZ ^, distinx. BS, item vs. 94 96. ἔστιν χαὶ τὸ ὑπὸ 
ΒΓ ΤΖ A(BS), ἔστι καὶ τὸ ὑπὸ By yf e suo codice affert Co, ἐστὶ x«l 
τὸ ὑπὸ ΒΓ BZ Ge, corr. Co vro EZI Co pro ὑπὸ ΗΖΓ 

46, 4Ί. ὑπὸ ΔΕΖΓ ^, distinx. BS 27. τὸ ὑπὸ ΑΖΓΙΓ A*S Co, τὸ 


ὑπὸ αγξ B cod. Co 





45" 
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* 
Eig τὸ τρίτον ἐπίταγμα τοῦ τρίτου τιροβλήματος. 


107 ιγ΄. Ἔστω πάλιν τὸ σημεῖον μεταξὺ τῶν DU 4^ ὅτι τὸ 
ὑπὸ Α4ΖΓ τοῦ ὑπὸ EZB ἐλλείπει τῷ ὑπὸ H Z4. 

Ἐπεὶ γὰρ τὸ ὑπὸ H L4 ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ ΕΓΒ, κοι- 
νὸν ἀφηῃηρήσϑω τὸ ὑπὸ H l'Z: λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ H Z45 
ὑπεροχή ἐστιν, ἡ ὑπερέχει τὸ ὑπὸ ΕΓΒ τοῦ $40 H IZ, 
τουτέστιν τοῦ ὑπὸ τῆς τῶν 4E ΓΒ ὑπεροχῆς καὶ τῆς ΓΖ. 
ᾧ δὲ ὑπερέχει τὸ ὑπὸ ΕΓΒ τοῦ ὑπὸ τῆς τῶν 4E ΓΒ ὑπερ- 
οχῆς xai τῆς ΓΖ, κοινοῦ προστεϑέντος τοῦ ὑπὸ ZI B, 
τούτῳ ὑπερέχει τὸ ὑτιὸ EZ ΒΓ τοῦ ὑπὸ ME ΓΖ. ᾧ δὲ 10 
ὑπερέχει τὸ ὑπὸ ΕΖ BI' τοὺ ὑπὸ AE ΓΖ, κοινοῦ προστεϑέν- 
vog τοῦ ὑπὸ EZI, τούτῳ ὑτιερέχει τὸ 0n0 EZB τοῦ ὑπὸ 
AZIU: ὥστε τὸ ὑπὸ ΑΖΓ τοῦ ὑπὸ EZB ἐλλείπει τῷ ὑπὸ 
τῆς H καὶ τῆς Z4. 


Εἰς τὸ τρίτον ἐπίταγμα τοῦ τρίτου προβλήματος. 15 
108 ιδ΄. “1λλὰ ἔστω ἐχτὸς τὸ Ζ σημεῖον" ὅτι πάλιν τὸ ὑπὸ 


4ZT τοῦ ὑπὸ EZB ὑπερέχει τῷ ὑπὸ Η AZ. 

Ἐπεὶ γὰρ τὸ ὑπὸ ΗΓΖ ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ ΕΓΒ, ἀμ- 
φότερα ἀφῃρήσϑω ἀπὸ τοῦ ὑπὸ H LZ: λοιπὸν ἄρα τὸ 
ὑπὸ HAZ ἡ ὑπεροχή ἐστιν ἡ ὑτιερέχει τὸ ὑπὸ Η ΓΖ τοῦ 20 
ὑπὸ ΕΓΒ. ᾧ δὲ ὑπερέχει τὸ ὑπὸ Η ΓΖ τοῦ ὑπὸ ΕΓΒ, χοι- 
νοῦ προστεϑέντος τοῦ ὑπὸ BIZ, τούτῳ ὑπερέχει τὸ ὑπὸ 
AE [Ζ τοῦ ὑπὸ EZ BI: 5 γὰρ τῶν 4E ΒΓ ὑπεροχὴ μετὰ 
τῆς ΒΓ ἡ 4E. ἐστίν. ᾧ δὲ πάλιν ὑπερέχει τὸ ὑπὸ 4 ΓΖ 


3. ιγ΄ add. ΒΞ τῶν ΓΩ͂ A, distinx. BS 7. ὑπὸ τὴς Co pro 








ὑπὸ καὶ τῶν ΛΜΕΓΙ A, distinx. BS 8. og δὲ A, corr. BS 
post ὑπερέχει rasura duarum fere litterarum in A τὸ ὑπὸ ΕΓΒ Co 
pro τὸ ὑπὸ 418 410. τὸ ὑπὸ AETZ A, τὸ ὑπὸ at γξ BS, τοῦ pro 
τὸ corr. Υ 40. 44. ᾧ δὲ — AE ΓΖ add. Hu. 46. «δ΄ add. BS 
47. τῶι ὑπὸ H.1Z A3 ex τῶι ὑπὸ Hes 49. λοιπὸν Co pro ὅλον 
44. ᾧ δὲ — ΕΓΒ add. Hu — 83. 23. ὑπὸ AETZ τοῦ ὑπὸ EZBT. A, 
distinx. BS 23. γὰρ Co pro ἄρα TO» .4EBTI ^, distinx. B, 


τῶν «t yB S Ge — 35. τὸ ὑπὸ AETZ ^, dislinx. BS 


LIBER VII. PROPOS. 53. 54. 749 


In tertium epitagma tertii problematis. 


XIII. Sit rursus punctum ζ inter y et à; dico esse eC. CB Prop. 
— αζ' ἔγ — 5. L6. 


“ Quoniam propter 

E—— — ——Ó — pL Lr. lemma III es 9 - yó 

Ὁ e f y 6€ ? . &y - yf, commune 
ER subtrahatur »- y; 


restat igitur 
η -ζὸ τῷ εγ.γβ — 9. yLC, id est (ex hypoth. lemm. XI) 
e εγ.γβ — (oe — By) - yt. 

Sed ad hanc differentiam commune addatur £7. y ; est igitur 

ey: yB — (ae — By) .γξ - ey: yB - Cty. y8 — 

[(ee — By) -γξ -- By yt] 
Ξε εξ .βγ — ae. yL. 

Sed ad differentiam e£. βγ — a&- yC commune addatur &C - Cy; 
est igitur 

εξ .βγ — ae. yb — εξ. By -ε εξ. Cy — (ae yC p εξ' C7) 

— εζ. ζβ — ab.Ly. Itaque etiam 
η- ζὸ τα εξ 08 — ot-by. 


In tertium epitagma tertii problematis. 


XIV. Sed sit extra αὖ punctum C; dico vice versa esse Prop. 


αξ. ἕγ — δζ C8 τῷ 9. OL. 


& € 6 ν à ὁ 


" Quoniam enim propter lemma III est η- γὸ — &y- yf, 
utrumque subtrahatur ab 75. γζ; restat igitur 
ἡ ὃξ — 5: yb — 8γ.γβ.. 
Sed ad hanc differentiam commune addatur f?y C; est igitur 
5:yb — ey: yB — n: yb c By: yb — (ey: y8 -ε By: yb), 
sive, quia ea: hypothesi (lemm. XI) 
est ἢ z a6 — fy, 
— ae. yb — εξ fy. 
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τοῦ ὑπὸ EZ ΒΓ, κοινοῦ προστεϑέντος τοῦ ὑπὸ EZI, τούτῳ 
ὑπερέχει τὸ ὑπὸ ΑΖΓ τοῦ ὑπὸ EZB: τὸ ἄρα ὑπὸ 4ΖΓ 
τοῦ ὑπὸ EZB ὑπερέχει τῷ ὑπὸ H AZ. 


Εἰς τὸ τρίτον ἐπίταγμα τοῦ τρίτου προβλήματος. 


109 w'. Πάλιν ἔστω τὸ Ζ σημεῖον μεταξὺ τῶν 44 E* ὅτι ϑ 
τὸ ὑπὸ ΑΖΓ μετὰ τοῦ ὑπὸ EZB ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ H Ζ.1. 
Ἐπεὶ τὸ ὑπὸ H B4 ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ ΑΒΓ, κοινὸν 
προσκείσϑω τὸ ὑπὸ H ΒΖ᾽ ὅλον ἄρα τὸ ὑπὸ H Z4 ἴσον 
ἐστὶν τῷ τε ὑπὸ ΑΒΓ καὶ τῷ ὑπὸ Η ΖΒ. ἀλλὰ τὸ μὲν 

ὑπὸ ΑΒΓ ἴσον ἐστὶν τῷ τε ὑπὸ 42 ΒΓ καὶ τῷ ὑπὸ ΖΒΓ, 10 
τὸ δὲ ὑπὸ τῆς τῶν AME BI ὑπεροχῆς καὶ τῆς ΖΒ μετὰ 
τοῦ ὑπὸ ΓΒΖ ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ ME BZ: τὸ ὑπὸ AE ΒΔ 
ἄρα ἐστὶν τὸ τε ὑπὸ ΒΖΕ καὶ τὸ ὑπὸ 428, 0 μετὰ τοῦ 
ὑπὸ .4Z ΒΓ ἐστὶν τὸ ὑπὸ ΑΖΓ" τὸ οὖν ὑπὸ 42 μετὰ 

τοῦ ὑπὸ BZE ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ H Z4, ὅπερ: — 15 


Eig τὸ τρίτον ἐπίταγμα vob τρίτου προβλήματος. 


110 v. Ἔστω δὴ πάλιν ἐκτὸς τὸ Ζ σημεῖον" ὅτι τὸ ὑτεὸ 
AAZT τοῦ ὑπὸ EZB dere τῷ ὑπὸ H ΖΖ. 


Ἐπεὶ γὰρ τὸ ὑπὸ τῶν H 444 ἴσον ἐστὲν τῷ ὑπὸ B.AE, 
χοινὸν προσχείσϑω τὸ ὑττὸ Η 42 ὅλον ἄρα τὸ ὑπὸ H 42 20 
ἴσον ἐστὶν τῷ τε ὑπὸ B.4E καὶ τῷ ὑπὸ τῆς τῶν .4E ΓΒ 


4. τὸ ὑπὸ EZ --- ΒΓ ABS, τοῦ corr. Ge 4. τὸ ὑπὸ AZ ΖΓ τοῦ 
ὑπὸ EZ ABS, corr. Hu auctore Co 4. Εἰς τὸ πρῶτον ἐπίταγμα toU 
δευτέρου προβλ. coni. Simsonus p. 49. 163 ἐπίταγμα A* ex ἐπὶ 
5. 1€ add. BS Πάλιν om. S τῶν 4E A, distinx. BS 40. ὑπὸ 
AZBTE. 5, distiax. BS 44. τῶν ΛΔΕΒΓ ^, distinx. BS 49. τῶι ὑπὸ 
AEBZ ^, distinx. BS τὸ ὑπὸ .4E ΒΖ add. Co 13. ὑπὸ BZE Co 
pro ὑπὸ ΒΖΓ 13. 44. μετὰ τοῦ ὑπὸ AZB AB, μετὰ τοῦ ὑπὸ A4B 
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Sed rursus ad differentiam ae- γζ — e5- y commune adda- 
tur εζ΄- Cy; cst igitur 
ae 7b — eL: By Ξε ae yC c eC. Cy — (εξ By 9e eb Cy) 
— αζ' ὧγ — seL- CB. Ergo eliam 
1:05 τε ab. Cy — eb 08. 


In “οὐ epitagma tertii problemalis, tel potius, ul videtur, 
: in primum secundi. 


XV. Sit rursus punctum £L inter α ct e; dico esse at. Cy Prop. 
4 gU τε η-ζδ. ss 


Quoniam propler 


a i ^£ 3 »  — 3 lemma HI est ἡ . βὸ 
I — ——À ' Ξε αβ΄ βγ, commune 
? addatur »- βζ; est 

ieitur 


ῃ -ζὸ τε αβ. fy - ἡ -βζ, sive, quia est ag - 7 — ac. By 

4- ζβ. By, el ex hypothesi 
(lemm. XI) p ΞΞ αε -- βγ, 

ΞΞ ab. βγ -- C8. By - (oe — By) BL 

— aL. y -- oc. BC, sive, quia est ae- 8C — αζ. CB 
4- εἴ. EB, et compositis a£ - By 
c at. CB, 

— ab-LCy - e - CB, q. c. d. 


In tertium epitagma tertii problematis. 


XVI. lam sit rursus punctum ζ extra αὖ: dico esse Prop. 
56 

eU — ot. ty — η- 04. 

Quoniam enim propter lemma IIl est η «à — fla. ae, 
commune addatur y.aL; est igitur 

0: ζὃ — fla. ae 4- 9: aC, sive, quia ex hypothesi 'lemin. XI) 

est. a6 — βγ, 
— (fa.-as -- (ae — By)- aC, id est 


mutavit vetusta m. in A (el sic S), corr. Co 45. ὅπερ BS, 0 À 
47. tg add. BS $0. ὑπὸ H AZ (ante 02ov) Co pro ὑπὸ H 4.1 
$1. τῶν AETB A, dislinx. DS 
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ὑπεροχῆς καὶ τῆς 44Z. ἀλλὰ τὸ ὑπὸ BAE μετὰ τοὺ ὑπὸ τῆς 
τῶν AE ΓΒ ὑπεροχῆς xat τῆς ÀZ ὅλον ἐστὶν τὸ ὑπὸ ΖΒ.4Ὲ 
λεῖπον τῷ ὑπὸ ΖΑ͂ ΒΓ, ὥστε καὶ τὸ ὑπὸ H Z4 ἡ ὑπερ- 
οχή ἐστιν, ἢ ὑπερέχει τὸ ὑπὸ ΒΖ 4E τοῦ ὑπὸ ΖΑ͂ BI. 
ἀλλὰ ᾧ τὸ ὑπὸ ZB 4Ὲ τοῦ ὑπὸ Z.4 ΒΓ ὑπερέχει, κοι- ὅ 
νοῦ τιροστεϑέντος τοῦ ὑπὸ ΒΖΑ͂, τούτῳ ὑπερέχει καὶ τὸ 
ὑπὸ BZE τοῦ ὑπὸ ΓΖΑ͂' τὸ οὖν ὑπὸ BZE τοῦ ὑπὸ ΓΖΑ͂ 
ὑπερέχει τῷ ὑπὸ E Z4, ὥστε τὸ ὑπὸ ΓΖΑ͂ τοῦ ὑπὸ BZE 
ἐλλείπει τῷ ὑπὸ H Z4, ὅπερ: — 


Eig τὸ τρίτον ἐπίταγμα τοῦ πρώτου προβλήματος. 10 


111 ιζ΄. Ἔστω ἡ ΑΒ ἴση τῇ ΓΩ͂, καὶ τυχὸν σημεῖον τὸ E 
μεταξὺ τῶν B D σημείων" ὅτι τὸ ὑπὸ 4E ΕΖ τοῦ ὑπὸ 
BE ΕΓ ὑπερέχει τῷ ὑπὸ UM. 

Ἐπεὶ γὰρ τὸ ὑπὸ ΑἝ E ἴσον ἐστὶν τῷ τε ὑπὸ 4Ε 
ET, τουτέστιν τῷ τε ὑπὸ BE ΕΓ καὶ τῷ ὑπὸ 4B ΕΓ, 15 
καὶ ἔτι τῷ ὑπὸ 4E P4, τὸ ἄρα ὑπὸ 4E E4 τοῦ ὑπὸ 
BE ΕΓ ὑπερέχει τῷ τε ὑπὸ ΕΓ 4B, τουτέστιν τῷ ὑπὸ 
ΕΓ ΓΖΔ (ἴσαι yag εἰσιν at 4B UA), καὶ τῷ ὑπὸ 4Ε ΓΖ. 
ἀλλὰ τῷ τε ὑπὸ ΕΓ ΓΔ xal τὸ ὑπὸ AE ΓΔ γίνεται ὅλον τὸ 
ὑπὸ AD L4: τὸ ἄρα ὑτιὸ 44 E4 τοῦ ὑπὸ ΒΕ ED ὕπερ- 20 
ἔχει τῷ ὑπὸ 4Γ Γ4. 7 

“ 
Εἰς τὸ πρῶτον ἐπίταγμα τοῦ δευτέρου προβλήματος. 

112 wy. Ἔστω ἡ .4B ἴση τῇ L4, xai εἰλήφϑω τι σημεῖον 
μεταξὺ τῶν Γ 4d τὸ E: ὅτι τὸ ὑπὸ 4E ΕΔ μετὰ τοῦ ὑπὸ 
ΒΕ ΕΓ ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ ΑΓΔ. 25 


4. 2. ἀλλὰ τὸ ὑπὸ — ὅλον ἐστὶν add. Hu (pro his τουτέστεν volu- 
erat Simsonus p. 50; longe aliter; at vix rectius, Co: πάλιν χοινὸν προσ- 
xt(G)w τὸ ὑπὸ ΖΑ͂ ΒΓ. ἀλλὰ τὸ uiv ὑπὸ τῆς τῶν 4E ΒΓ ὑπεροχῆς 
x«l τῆς .4Z μετὰ τοῦ ὑπὸ Z-1 ΒΓ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ ZAE, τὸ δὲ ὑπὸ 
HAE μετὰ τοῦ ὑπὸ Ζ.1Ε ὅλον ἐστὶ τὸ ὑπὸ ΖΒ ΑΓ τὸ ἄρα ὑπὸ ZB 
.1Ε ἴσον ἐστὶ τῷ τε ὑπὸ H .12Ζ xoi τῷ ὑπὸ ΖΑ͂ BI, ὥστε χαὶ cet. 
conf. adnot. ad Latina) 3. λεῖπον τῷ Hu pro λοιπὸν τὸ 8. 4. ὥστε 
x«i — τοῦ ὑπὸ Z.1 ΒΓΓ bis scripta sunt in ABS, corr. V 3. xal τὸ 
A! ex x«l τὰ 4. BZAE τοῦ ὑπὸ ΖΩ͂ ΙΓ Δ, distinx. BS 5. ᾧ 
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p: ζὸ — fla- ae -- ac- ab — By - aC, sive compositis Bra ae 
4r a£. aL"), 
— ζβ.αε -- ζα. βγ. 
Sed ad hanc differentiam addatur commune 8C. Ca; est igitur 
LB a6 — La By — L8 a6 -" βζξ. ζα — (Ca By -- βζ. Ca) 
— βζ. ζε --- γζ. Ca; ergo etiam 
η-ζὅ — βξ.ζε — yb. La, q. e. d. 


In terlium epitagma primi problematis. 


XVII. Sit ag — γδ, et quodvis punctum δ inter β et y; Prop. 
dico esse «e. εὃ — fe. ey 5 
MB — — —h e ay. x6. 
" / e» 7 Quoniam enim est 
αε- ξὃ — a&-&y -- a6: yÓ, id est 
— af.ty -- Be. ey - a6- yÓ, est igitur 
«6. εὃ — βε. &y — af - £y 4- a6 - yÓ, id est, quia a Ξε yó, 
— £y. yÓ 4- a&- y6ó, sive 
- αγ. γὸ. 


In primum epitagma secundi problematis. 


XVIII. Sit af — γδ et sumatur' punctum aliquod & in- Prop. 
ter y et à; dico esse αδ' εὃ -- Be. ey — αγ. γὸ. 3s 


*) Haec ego addidi vestigiis antiquae scripturae accurate insistens ; 
aliter Co ad aequationem ἡ. ζὃ — f«-«c 4- (αε — By)-«£ addit com- 
mune 4a. fy, ita ut sit 

1:60 τ ζὰ By — fa-«t 4- Ca. ac 
τὸ fct; ergo 
1:00 — ifl: ac — ζα- By. 





add. Co ZBAE τοῦ ὑπὸ ZABF' A, distinx. BS 6. x«l Co pro 
ὧι χαὶ 8. τὸ ὑπὸ ZA Co pro τὸ ὑπὸ ΓΖ ἀπὸ 9. ὅπερ BS, oA 
44. ιζ΄ add. ΒΒ ἴση add. Co — 46. ὑπὸ ΜΕ Ef Co pro ὑπὸ AT 4 
48. 49. ὑπὸ 4E ΓΖ. ἀλλὰ Co pro ὑπὸ ΑΓ ΓΙΑ 49. τὸ τε --- 
-1E ΓΙ add. Co 48. δευτέρου Hu auctore Simsono p. 53 pro πρω- 
TOU 23. ιη΄ add. BS loy add. Co — 94. τῶν I'71 A, distinx. BS 
95. ἐστὶ τῷ BS, ἐστιν τῶν A ὑπὸ 4Γ.1 — p. 755, 4. ἴσον ἐστὶ τῷ 
add. Co 
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Ἐπεὶ γὰρ τὸ ὑπὸ τῶν AE EA ἴσον ἐστὶν τῷ τὲ $20 τῶν 
TU ΕΔ καὶ τῷ ὑπὸ ΓΕ Ed, κοινὸν προσχείσϑω τὸ ὑπὸ 
BE El: τὸ ἄρα ὑπὸ “ἘΕ24 μετὰ τοῦ ὑπὸ ΒΕΓ ἴσον ἐστὶν 
τῷ τὸ ὑπὸ 4Γ ΕΔΖ καὶ τῷ ὑπὸ ΓΕ Ed καὶ ἔτι τῷ ὑπὸ 
BE ΕΓ. ἀλλὰ τὸ μὲν ὑπὸ ΓΕ Ed μετὰ τοῦ ὑπὸ ΒΕ ED» 
ὥλον ἐστὶν τὸ ὑπὸ BA ΓΈ, τουτέστιν τὸ ὑπὸ ΑΓΕ (ἴσαι 
γάρ εἰσιν καὶ ὅλαι αἱ ΑΙ Bd), τὸ δὲ ὑπὸ τῶν 4Γ EA 
μετὰ τοῦ ὑπὸ ΑΓΕ ὅλον ἐστὶν τὸ ὑπὸ 43 ΓΖ τὸ ἄρα 
ὑπὸ «4 EA μετὰ τοῦ ὑγτὸ BE ΕΓ ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ ATA. 


“ἽἹῆμμα χρήσιμον εἰς τοὺς μοναχοὺς τοῦ τε πρώτου καὶ 10 
δευτέρου καὶ τοῦ τρίτου ἐπιτάγματος. 


113 ι΄. Ημικυκλίου ovrog τοῦ .4EB ἐπὶ διαμέτρου τῆς ΒΑ, 
χαὶ ὀρθῶν τῶν DE 42, καὶ ἀχϑείσης εὐθείας τῆς ΕΖΗ͂, 
xai én' αὐτῆς καϑέτου vig BH, γίνεται τρία" τὸ μὲν ὑπὸ 
ΓΒ B4 ἴσον τῷ ἀπὸ BH, τὸ δὲ ὑπὸ AU 4B τῷ ἀπὸ ΖΗ, 15 
τὸ δὲ ὑτιὸ 44 ΓΒ τῷ ἀπὸ EH. 

Ἐπεζεύχϑωσαν γὰρ αἱ 
ΗΓ H4 .4“Ζ ZB. ἐπεὶ 
οὖν ὀρϑὴ ἡ πρὸς τῷ Ζ, καὶ 
χάϑετος ἡ ΖΖ4, ἴση ἐστὶν ἡ 20 
ὑπὸ 428 γωνία τῇ ὑπὸ 
Y B.4Z γωνίᾳ. ἀλλὰ v» μὲν 

y 76 ὑπὸ A4ZB ἴση ἐστὶν τῇ ὑπὸ 
“ΗΒ, ἡ δὲ ὑπὸ B.AZ, ἐὰν 

ἐπιιζευχϑῇ ἡ EB, τῇ ὑπὸ BEZ, τουτέστιν τῇ ὑπὸ ΒΓΗ͂' καὶ 25 

ἡ ὑπὸ 4HB ἄρα ἴση τῇ ΒΓΗ- ὥστε τὸ ὑπὸ LB4 ἴσον 

ἐστὶν τῷ ἀπὸ BH. ἔστιν δὲ καὶ ὅλον τὸ ὑπὸ .4B4 ἴσον 

τῷ ἀπὸ BZ: λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ .“Γ 4B ἴσον ἐστὶν τῷ 





M 


4 χοινὸν Co pro x«i xotror 5. uiv ὑπὸ ΓΕ ΕΖ“ Co pro μὲν vno 
ΤῈ EB 40. 44. vide adnot. 2 ad Latina 44. 19' add. BS 
ὄντος τοῦ τρίτου Éniss τῆς B.1 A(B), corr. S 48. ὀρϑῶ») αὐτῇ 
πρὸς ὀρϑὰς coni. Hu; αἱ conf. infra p. 758, 6 τῶν FEAZ BÀ, distinx. 
BS 45. ἴσον add. Hu ὑπὸ AT.1B Δ, distinx. BS 16. ὑπὸ .1£.1B 
A, distinx. BS 48. HP H1 AZ Ef 41I ΜΗ ZB ABS, corr. Hu 
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| Quoniam enim est ae - εὖ 
d — ay. -- ye-60, commune 
addatur fe.ey; est igitur 
GE£- EU 4- (j£ - &y — ay- €Ü -- γε. εὃ - βε' ey, sive com- 
.  . positis ye- εὃ 4- B6-&y, 
-— ay - εὃ - BÓ - ye, id est, quia βὸ — ay, 
—.0Gy- εὖ -- ay- ye, sive 
Ξε ay. yó. 








--- D——:————— 
é 


2a [8 — y 


In tertium epitagma tertii problematis 1). 
(Vide infra propos. 63.) 


Leinma ulile ad rationem singularem tertii epitagmatis primi problematis?). 


XIX. Si sit semicirculus ee in diametro af), in eaque Prop 
perpendiculares rectae γε ÓC, el ducálur recla &Cm, in eaque 
perpendicularis 8m, tria fiunt: est enim γβ' βὃ — βηξ, et 
ay- 0f — ζη2, et αὃ.γβ — ext. 

lungantur enim ηγ ηὃ αζ LB. Quoniam igitur -rectus 
est [, αζβ, et in af perpendicularis OC, propter elem. 6, 8 est 
L δὲβ τ L βαζ. Sed primum, quoniam recti sunt anguli βὸζ 
οἱ ζηβ, ideoque in circulo sunt puncta ὃ ζ ἡ B (elem. 5, 22), 
in segmento igitur ÓB*) est L ὃζβ — L δηβ (elem. 5, 21); 
tum iunctà &f in segmento L8**) est [, Bac — L βεζ, eV in seg- 
mento βὴ L βεξ — L βγη; ergo etiam est [ δηβ ΞΞ [ βγη. 
Ergo, communi angulo yf triangula yf οἱ ηβδ sunt similia 3), 
ideoque yB : 8r 5 9B : 80, sive γβ' βὃ — βη2. Sed est etiam 
αβ.βὸ τῷ BL?, unde si subtrahatur γβ' 80 — f»?, restat 


4) Hanc propositionem hic interserit Simsonus p. 58 sq. 

3) Sic dedi secundum Simsonum p. 54; Graeca perturbata sunl ac 
fortasse hunc in modum restituenda: "iupera χρήσιμα εἷς τοὺς μο- 
γαχοὺς τῶν τρίτων ἐπιταγμάτων τοῦ τε πρώτου χαὶ δευτέρου καὶ τρί- 
του προβλήματος, ila ut hic titulus spectet ad propos. 59—-62 et 64. 
Quo concesso, ne quid desit, etiam proprium huius lemmatis titulum 
addere licel: Elg τὸν μοναχὸν toU τρίτου ἐπιτάγματος τοῦ πρώτου 
προβλήματος. 

*) Addita haec secundum Co. 

**) "Quia sunt in eodem segmento circuli £8" V2, 

3) Idem significat V?. 


114 


115 
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ἀπὸ ZH. πάλιν ἐπεὶ τὸ ὑπὸ ΒΓ ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ BE 
τετραγώνῳ, ὧν τὸ ὑπὸ LB4 ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ BH, λοι- 
πὸν ἄρα τὸ ὑπὸ 244 ΓΒ ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ EH τετρα- 
yup γένεται ἄρα τρία. 


Eig τὸν μοναχὸν τοῦ τρίτου ἐπιτάγματος τοὺ δευτέρου 
προβλήματος. 

χ΄. Τρίγωνον τὸ ΑΒΓ, καὶ διήχϑωσαν αἱ 444 ΒΖ ΓΕ, 
ἔστω δὲ ἡ μὲν ΑΔ ἐπὶ τῆς ΒΓ κάϑετος, ἐν κύκλῳ δὲ τὰ 
-4 Z E H σημεῖα. ὅτε ὀρϑαί εἰσιν αἱ πρὸς τοῖς Z E γωνίαι. 

Ἐκβεβλήσθω ἡ 2444, καὶ 
τῇ Η. ἴση κείσϑω ἡ 40, καὶ 
ἐπεζεύχϑωσαν αἱ BO ΘΓ΄ ἴση 
ἄρα ἐστὶν ἡ Θ γωνία τῇ ὑπὸ 
ΒΗΓ, τουτέστιν τῇ ὑπὸ ZHE. 
ἀλλ᾽ ἦν ἡ ὑπὸ ZHE μετὰ τῆς 
4 δυσὶν ὀρϑαῖς ἴση" καὶ 7 ὑπὸ 
ΒΘΓ᾽ ἄρα μετὰ τῆς Α΄ δυσὶν 
ὀρϑαῖς ἴση ἐστίν. ἐν κύκλῳ 
ἄρα ἔστιν τὰ ΑΙ B O Γ᾽ ση- 
μεῖα- tom ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ 
B.4H γωνία τῇ ὑπὸ BIO, 
τουτέστιν τῇ ὑπὸ HI. εἰσὶν δὲ καὶ at πρὴς τῷ Η κατὰ 
κορυφὴν ἴσαι ἀλλήλαις " λοιπὴ ἄρα 7) 4 ἴση τῇ πρὸς τῷ E. 
ὀρϑὴ δέ ἐστιν ἡ 4^ ὀρϑὴ ἄρα ἐστὶν xai ἣ πρὸς τῷ E ση- 
μείῳ. διὰ ταὐτὰ δὴ καὶ ἣ πρὸς τῷ Ζ γωνία ὀρϑή ἐστιν" 
ὀρϑαὶ ἄρα εἰσὶν ai πρὸς τοῖς Z E σημείοις, ὅπερ: — 





€ A j , ΄ d , ὔ 

O μοναχὸς πρώτου προβλήματος τοῦ τρίτου ἐπιτάγματος. 
xa. Τριῶν δοϑεισῶν εὐθειῶν τῶν ΑΒ ΒΓ l4, ἐὰν 

γένηται ὡς τὸ ὑπὸ 484 πρὸς τὸ ὑπὸ .4L4, οὕτως τὸ 
5. ἐπιτάγματος τοῦ δευτέρου add. Hu auctore Simsono p. 55 7. x' 

add. BS αἱ 441 BE ΓΖ A, corr. V? 8.9. τὰ .$Z EH À, ra C ε S, 

corr. BV? (nisi quod V? τὰ £ α ε ἢ) 9. σημεῖον A, corr. BS roig ZE 

A, distinx. BS — 12. ἐπεζεύχϑωσαν al Hu pro ἐπεζεύχϑω ἡ 


13. 44. τῆι ὑπὸ BH ΗΓ AB, corr. S 45. ἀλλ᾽ ἣν ἡ Hu pro ἀλλὰ μὴ 
49. τὰ 41 ΒΓ σημεῖα AB, τὰ α B y σημεῖα S, corr. Co 23. λοιπὴ 








9 


10 


15 


20 


25 
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oy - Bà -— ζη2. Rursus quoniam est ag.gy — e?"**), 
hine subtrahatur γβ' βὺ — βη3, restat aó-yB — εη2. Fiunl 
igitur tria quae diximus. 


In rationem singularem tertii epitagmalis secundi problematis. 


XX. Sit triangulum αβγ, et ducantur αὖ βζ ye, sit au- Prop. 
tem αὖ perpendicularis in y, et in circulo sint puncta a ζ $0 
ἢ €; dico angulos ad puncta & οἱ C rectos csse. 

lProducatur «d, et ponatur δϑ — ηδ, iunganturque 823 
Jy; ergo aequalia. ac. similia sunt triangula ϑὸγ et ηδγ, item- 
que ϑὸβ et ηδβ, ideoque [. 89y — {. βὴγ — ἰ. ζηε. Sed an- 
guli Gps -- sat ex hypothesi duobus rectis aequales sunt; 
ergo eliam anguli 89» -- eaC duobus rectis aequales, itaque 
puncta a 8 29 y in circulo sunt. Ergo in segmento 89 est 
L 8a —& L By9, et, propler similitudinem triangulorum 3997 
el yy, L βγϑ τ L ηγδ. Sed etiam ad verticem ἢ anguli exa 
et àyy aequales sunt; ergo in (riangulis a&w et γδη est etiam 
L «6&5 — L γδη. Rectius autem est [, yÓn; rectus igitur etiam 
L «ey. Eadem ratione etiam angulum αζη rectum esse de- 
monstratur ; recti igitur sunt anguli ad puncta e et ζ,, q. e. d. 


Ratio singularis terlii epitegmatis primi problematis 1). 


XXI. Tribus datis rectis αβ By γδ, si fiat aB - 8Ó : ay-yà Prop. 


bd "Quia ducta recta «e angulus αεβ est rectus, cum sit in semi- 
circulo" V?; eadem manus pallidiore atramento aliam demonstrationem 
addit, quae nd alterum lemmatis casum, si sit ye - ὅξ, pertinet. 

4) V. Simsonum p. 56. 157 sq., qui propositionem sic constituit: 
"Ratio autem minima delerminatur ita. Ostensum fuit . dalis in 
recta linea quatuor punctis A B C D, si fiet ut rectangulum ABD ad 
ipsum ACD, ita quadratum ex BE ad quadratum ex EC, fore E punc- 
lum quod facit rationem rectanguli AED ad rectangulum BEC singula- 
rem el minimam. Nunc vero ostendendum est rationem hanc eandem 
esse ei quam babet quadratum ex AD ad quadratum excessus quo recta 
linea quae potest rectangulum AC DD excedit eam quae potest rec- 
tangulum AB CD". 


V2 Co pro λοιπὸν πρὸς τῷ & V? pro πρὸς τῶι Z, item vs. 24 
$4. σημεῖον A, corr. ΒΒ 35. ταῦτα δὴ AB, τὰ αὐτὰ, omisso δὴ, S 
xal ἡ BS, xal μὴ α πρὸς τῷ & V? pro πρὸς τῶι E 27. τοῦ ante 
πρώτου add. Ge, τοῦ τρίτου ἐπιτάγματος τοῦ πρώτου προβλήματος coni. 
Hu πρωτον (sine acc.) A(V), corr. ΒΒ 988. xa' add. BS 
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ἀπὸ BE πρὸς τὸ ànó EI, [Ὁ] μοναχὸς λόγος xai ἐλάχιστός 
ἐστιν ὁ τοῦ ὑπὸ J4EA πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΕΓ λέγω δὴ ὅτι ὃ 
αὐτός ἐστιν τῷ τοῦ ἁτιὸ τῆς 44 τιρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ὑπερ- 
οχῆς ἡ ὑπερέχει ἡ δυναμένη τὸ ὑτιὸ 411 ΒΔ τῆς δυναμένης 
τὸ ὑπὸ 48 ΓΖ. 8 
Γεγράφϑω περὶ τὴν 244 κύκλος, xai ἤχϑωσαν ὀρϑαὶ 
αἱ ΒΖ ΓΗ. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς τὸ ὑπὸ A4B4 πρὸς τὸ 
ὑπὸ JA, τουτέστιν ὡς τὸ ἀπὸ ΒΖ πρὸς τὸ ἀπὸ IH, 
οὕτως τὸ ἀπὸ ΒΕ πρὸς τὸ ἀπὸ ED, καὶ μήκει ἄρα ἐστὶν 
ὡς 7) ΒΖ πρὸς τὴν ΓΗ, οὕτως ἡ ΒΕ πρὸς τὴν ΕΓ εὐϑεῖα 10 
ἄρα ἐστὶν ἡ διὰ τῶν Ζ E H. ἔστω ἡ ΖΕΗ͂, καὶ ἐκβεβλή- 
σθω ἡ μὲν ΗΓ ἐπὶ τὸ Θ, ἐτειζευχϑεῖσα δὲ ἡ ZO ἐχβεβλή- 
σϑω ἐπὶ τὸ K, καὶ ἐπ᾽ αὐτὴν κάϑετος ἤχϑω ἡ 4Κ. καὶ 
διὰ δὴ τὸ προγεγραμμένον λῆμμα γίνεται τὸ μὲν ὑπὸ ΑΓ 
B4 ἴσον τῷ ἀπὸ ΖΚ, τὸ δὲ ὑπὸ .4B I4 τῷ ἀπὸ OK-15 
λοιπὴ ἄρα ἡ ZO ἐστὶν ἡ ὑπεροχὴ ἡ ὑπερέχει ἣ δυναμένη 
τὸ ὑπὸ ΑΓ B4 τῆς δυναμένης τὸ ὑπὸ .4B L4. ἤχϑω 
οὖν διὰ τοῦ κέντρου ἡ £A, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ O.4. iei 
οὖν ὀρϑὴ ἡ ὑπὸ ΖΘ. ὀρϑῇ τῇ ὑπὸ ΕΓῊΗ ἐστὶν t ἰση, ἔστιν 
δὲ χαὶ ἡ πρὸς τῷ 1 τῇ πρὸς τῷ Η γωνίᾳ ἴση, ἰσογώνια 20 
ἄρα τὰ τρίγωνα: ἔστιν ἄρα ὡς ἡ IZ, πρὸς τὴν ΘΖ, τουτ- 
ἔστιν ὡς ἡ 444 πρὸς τὴν ΖΘ, οὕτως 5 ΕΗ πρὸς τὴν ΕΓ΄- 
xai ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 44 πρὸς τὸ ἀπὸ. ZO, οὕτως τὸ ἀπὸ 
EH πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΓ, καὶ τὸ ὑπὸ HE EZ, τουτέστιν τὸ 
ὑπὸ ΑΔ ΕΔ4, πρὸς τὸ ὑπὸ BE EI. καὶ ἔστιν ὃ μὲν τοῦ 25 
ὑπὸ ΑΕ E4 πρὸς τὸ ὑπὸ BE ἘΓ μοναχὸς xal ἐλάσσων 
[Ὁ] λόγος, ἡ δὲ ΖΘ ἡ ὑπεροχὴ ἧ ὑπερέχει ἢ δυναμένη τὸ 
ὑπὸ τῶν 4T B4 τῆς δυναμένης τὸ ὑπὸ .4Β L'A [τουτέστιν 


4, post BE πρὸς repetit τὸ BE πρὸς À ὁ del. Hu 44. τῶν ZEH 
A, distiux. BS — 12. post ἡ ΖΘ add. interpunctum X ABS 44. τὸ 
(anle μὲν) add. V? 44. 45. ὑπὸ 4L Bzf A, distinx. BS, item vs. 47 
45. ὑπὸ 48Γ.1 A, distinx. BS, item vs. 47 49. ΖΘ. ὀρϑὴ τῆι Α, 
corr. BS 34. ἡ .4Z V? Co pro ἡ MZ 89. πρὸς τὴν 9( οὕτως S 
38. ZO add. Hu, ΘΖ Co, τῆς 90 Vi οὕτω τὸ ἀπὸ add. V? Co 
25. 26. τοῦ ὑπὸ .fE E.1 Δ, corr. BS 46. xal add. Ge auctore Co 
37. 0 del. Hu 28. ὑπὸ ABT. A, distinx. BS τουτέστιν — p. 760,4 
τῆς OK del. Hu auctore Ge 
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— βεῖ : ey?, ralio singularis ac minima est ae-6Ó : fe. ey; 
iam dico in eadem proportione esse αδὲ : (Vay- βὸ — Y og yà;?. 
Describatur circa dia- 
metrum αὖ circulus, et du- 
cantur e diametro perpen- 
diculares 85 yr, ad circum- 
ferentiam. Quoniam igitur 
ec hypolhesi est of - BÓ : 
ay -yÓ — Be? : ey?, et prop- 
ler elem. 10, δ lemm. 
afi. Bà — BL, et ay. yà Ξε 
ym, est igitur 902 : yp? — 
pe?:ey?, itemque ipsae 
| rectae C : yn Ξε fe : &y. 
Ergo íriangula ζβε οἱ ye sunt. similia, .et [. Def — L ey, 
ideoque linea quae per ζ &e ἢ transit recta est. Sit Cer, 
et producatur ηγ ad punctum 9. in circuli circumferentia, 
et iuncta £9 producatur ad x, unde perpendicularis ad Lx 
ducatur xd. taque propter superius lemma X/X fit ay - 80 
— [x?, et afg.yÓ — 3x; ergo C9 (id est Cx — 9x) 
-- γαγ. βὸ — γαβ. γδ. lam ducatur diametrus ζλ, et iun- 
gatur 94. Quoniam igitur, * in. semicirculo, rectus est an- 
gulus ζϑλ et aequalis recto £yp, ac praelerea in segmento 53 
anguli £A9. et C52. inter se aequales sunt, similia igitur sunt 

triangula 5294 et &yy; ergo est 
AL : 59 — «6 : ey, id est, quia AC et ad diametri sunt, 

αὃ : ζϑ — n6 : &y; itaque etiam 

a0? : ζ93 — ve? : ey?, id est, quia propter similitudinem 
triangulorum ye et ζβε est me : ey 





I ζε : εβ, 
— ηδ ζε : E/- εβ, sive propler elem. 5, 55, 
— αδ΄ εὖ: βε. ἐγ. 


Et est ratio αε. εὖ : βε. εγ singularis ac minima; praeterea 
autem, ut supra demonstravimus, est 

C9 — γαγ. βὸ — Vaf. yó, id est 

C9? — (Vay-Bó — Vaf-yó)?; ergo, si hanc differen- 
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τὸ ἀπὸ τῆς ZK τοῦ ἀπὸ τῆς OK], ὥστε ὁ μοναχὸς xal 
ἐλάσσων λόγος Ó αὐτός ἐστιν τῷ ἀπὸ τῆς “44 τιρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς ὑπεροχῆς 5 ὑπερέχει ἡ δυναμένη τὸ ὑπὸ ΑΓ BA 
τῆς δυναμένης τὸ ὑπὸ ΑΒ ΓΔ, ὅπερ: “- 


Ὁ μοναχὸς τοῦ τρίτου ἐπιτάγματος τοῦ δευτέρου 5 
προβλήματος. 

110 xj. Πάλιν τριῶν δοϑεισῶν εὐθειῶν τῶν 4 ΒΓ ΓΖ, 
ἐὰν γένηται ὡς τὸ ὑπὸ J44B πρὸς τὸ ὑπὸ IB, οὕτως 
τὸ ἀπὸ 4E πρὸς τὸ ἀπὸ EL, μοναχὸς καὶ ἐλάσσων λόγος 
ἐστὶν ὁ τοῦ ὑπὸ ÁEB πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΕΔ. λέγω δὴ ὅτι ὁ αὐὖ- 10 
τός ἐστιν τῷ ἀπὸ τῆς συγκειμένης ἔχ τε τῆς δυναμένης τὸ 
ὑπὸ τῶν ΑΙ B4 καὶ τῆς δυναμένης τὸ ὑττὸ τῶν 444 BI 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 4l. | 

"Hy9«w ἀπὸ τοῦ 

E τῇ 444 ὀρϑὴ 515 

EZ xai ἐκχβεβλή- 

ojo, καὶ TQ ὑπὸ 

A44 B ἴσον τὸ ἀπὸ 

Z4, καὶ τῇ Z4 

εὐϑείᾳ παράλληλος 20 

ἤχϑω ἡ ΗΓ. ἐπεὶ 

οὖν ἐστιν ὡς τὸ ὑπὸ 

.4248 πρὸς τὸ ὑπὸ 

ΑΓΒ, οὕτως τὸ 

ἀπὸ 4E πρὸς τὸ 25 

ἀπὸ ΕΓ, τουτέστιν 

τὸ ἀπὸ 42 πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΓΗ͂, καὶ ἔστιν 
ἴσον τὸ ὑπὸ τῶν 

AAB τῷ ἀπὸ Z4, 30 

xai τὸ ὑπὸ ΑΓΒ 

ἄρα ἴσον τῷ ἀπὸ DH. ἐπεζεύχϑωσαν αἱ .4Z ZB .4H ΗΒ. 
ἐπεὶ οὖν τὸ ὑπὸ 4158 ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ AZ, ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ 

BZ4 γωνία τῇ ὑπὸ Ζ.4Β γωνίᾳ. ἔστιν δὲ καὶ ἡ ὑπὸ ΒΗΓ 

ἴση τῇ ὑπὸ B.4H. ἀλλὰ. καὶ ἡ ὑπὸ BZA4 ἴση ἐστὶν τῇ 88 





LIBER Vil. PROPOS. 62. 161 


tiae potentiam in superioribus substituimmus , efficitur singula- 
ris ac minima ratio 


a& - EO : [je ἐγ τε a0? : (Vay. βὸ — VoB-70)?, q. e. d. 


Ratio singularis tertii epitagmatis secundi problematis 1). 


XXII. Rursus tribus datis rectis a gy γδ, si fiat Prop. 
αὃ.δβ.: a;.yf — δεῖ : &y?, singularis ac minima ratio est 
«€: éf : γε. εὖ, iam dico in eadem proportione esse 

Vez βδ -e Vad βγ)" : 87 

Ducatur a puncto & ad αὖ perpendicularis ej et produ- 
catur ita, ut sit ad - Of — ζδ2, et reclae CÓ parallela ducatur 
yy. Quoniam igitur ex hypothesi est αὃ. 0g : ay - yf — 
0s? : &y?, οἱ in similibus triangulis Ced et yey est δὲ : ey — 
ὃζ : yp, ilaque ad- 0B : αγ.γβ Ξε OC : yy, et quia ex con- 
sfructione est ad. 0f — OL?, ergo etiam est ay. yg z γηϑ. 
lungantur a£ CJ an ηβ, et producta vy secel rectam BC in 9?). 
Quoniam igitur est αὖ. 08 — δζ2, sive ad : OC — OL : Of, est 
L 850 τῷ, L Lag. Sed, quia est ay 7B .— yy, sive ay : yn — 
γη : yf, est etiam [, 8yy — L Bax. Sed, quia parallelae sunt 
05 99, est etiam [, βζὃ — [ 3915.  Producantur ηβ Cf secet- 


4) Simsonus p. 169 propositionem sic constituit: "Ratio autem mi- 
nima ita determinatur. Ostensum fuit, Datis in recta linea quatuor 
punctis A B C D, si fiat ut rectangulum ADB ad rectangulum ACB, ita 
quadratum ex DE ad quadratum ex EC, fore E punctum quod facit 
minimam rationem rectanguli AEB ad rectangulum CED. Ostendendum 
nunc est hanc eandem esse ei quom habet quadratum reciae lineae 
quae constat ex ea quae potest rectangulum AC BD et ex ea quae po- 
test rectangulum AD BC od quadratum ex DC". 

*) Addita haec secundum Simsonum p. 170. 


———— .ὄ — — — . .. 


3. ὑπὸ ay BÀ BV?, ὑπὸ ΑΓΒ A, ὑπὸ ap γὸ V! Paris. 2368 cod. 
Co 4. τῆς δυναμένης τὸ ὑπὸ αβ yÀ add. B ὅπερ V, Ó ἃ, ὅπερ 
ἔδει Β5 5. 6. τρέτου προβλήματος τοῦ δευτέρου ἐπιτάγματος ABS, 
corr. Hw ouctore Simsono p. 56 7. κβ΄ add. BS 8. .4.1B A*(B) 
ex “ες, "T S πρὸς τὸ ὑπὸ ΕΓ ABS, corr. Co 40. ἐστὶν ὁ 
τοῦ — δὴ ὅτε add. Hu 43, 24. πρὸς τὸ ὑπὸ ΑΓΒ Co pro πρὸς 10 
ὑπὸ ABT δὲ. post ἐπεζεύχϑωσιν add. «v ΑΒ, γὰρ S, del. Hu 
35. ἀλλὰ xal ἡ ὑπὸ MZ.I ABS, corr. Co 

Pappus 1]. 19 
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ὑπὸ BOH: oi ἄρα ὑπὸ BOH BHO γωνίαι, τουτέστιν 
(ἐὰν ἐκβληϑῇ ἡ BK) ἡ ὑπὸ KBZ γωνία ἴση ἐστὶν τῇ ὑττὸ 
"4 AK γωνίᾳ ὥστε ἐν κύκλῳ ἐστὶν τὰ 4 .,.Ἅ B K σημεῖα. 
διὰ ἄρα τὸ προ- 
γεγραμμένον yivov- 5 
ται ὀρϑαὶ αἱ πρὸς 
τοῖς Καὶ σημείοις 
γωνίαι. ἤχϑω δὴ 
xüJerog ἐπὶ τὴν 
Z4 ἡ BM, xai ἐπε- τὸ 
ζεύχϑω ἡ AN καὶ 
ἐκβεβλήσϑω ἐπὶ τὸ 
A: xdÓerog ἄρα 
ἐστὶν ἐπὶ τῆς Z.4 
καὶ παράλληλος τῇ 15 
H.A. πάλιν δὲ ἐπι- 
ζευχϑεῖσα ἡ ΗΤ 
ἐκβεβλήσϑω ἐπὶ τὸ 
O: κάϑετος ἄρα 
ἐστὶν ἐπὶ τῆς BN 20 
(xai γὰρ ἡ ΖΖ ἐπὶ 
τῆς MB). ἐπεὶ οὖν τὸ ὑπὸ AT ΓΒ ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ τῆς ΓΗ, 
γωνία ἄρα 7 ὑπὸ ΒΗΓ γωνίᾳ τῇ ΗΓ ἴση ἐστίν. ἀλλὰ ἡ μὲν 
ὑπὸ ΒΗΓ ἴση ἐστὶν τῇ ὑπὸ ΓΝΒ ἐν κύκλῳ, ἡ δὲ ὑπὸ H.AB 


£ € M 


ἴση ἐστὶν τῇ ὑπὸ BAN ἐν παραλλήλῳ xai ἢ ὑπὸ BNI 25 





3. ἐστὶ A*DS 9. τὰ 4.4 BK et 1. roig ΚΑΊ A, distinx. BS 
18. κάϑετος ἄρα — 18. 49. ἐπὶ τὸ O om. Αἱ, in marg. add. A? 44. ἐπὶ 
τὴν S 46—19. ἐπιζευχϑεῖσα ἡ ΗΓ ἐχβεβλήσϑω ἐπὶ τὸ ΟἹ hoc 


loco Pappus vel quisquis ex Apollonio haec excerpsit (neque vero ar- 
bitror Apollonium ipsum) oblitus est iam in superiori demonstratione 
rectam ΗΓ productam esse ad 6; conf. Latina 49. 20. χάϑετος ἄρα 
ἐστὶν ἐπὶ τῆς BH AB, corr. 8 24. xal γὰρ ἡ ΖΩ͂ Co pro χαὶ γὰρ ἢ 
ἫἨΘ 291. 8). ἐπὶ τῆς MB Hu auctore Co pro ἐπὶ τῆς ΝΒ 44. τῇ 
ὑπὸ ΓΝΒ Co in Lot. versione pro τῆι ὑπὸ ΓΗΒ ἡ δὲ ὑπὸ HÁT 
ABS, corr. V 
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que 9B reclam aL in x, et LB rectum amy in À; ergo est 
L 8919 -- 859 —  κβζ. Erat autem 

L 891, — L βζὸ — L Lad, et 

L 879 (sive Byy, — L Ban; ergo compositis angulis Caf 

L κβξ — L xoà. * Ben est 
Sed anguli xBÀ -- κβζ duos rectos efficiunt; ergo etiam an- 
guli xBÀ - xaÀ duobus rectis aequales, itaque in circulo 
sunt puncta a 4 B x. Ergo propter superius lemma XX an- 
guli ad x et ἃ recti sunt. lam ducatur ad CÓ perpendicula- 
ris Bj secetque rectam δζ in v, et iungatur ὃν producaturque 
ad £ punctum sectionis cum BC. Ergo δὲ perpendicularis est 
ad LÀ") eademque parallela rectae 74. Secet 59 rectam fjv 
in puncto 0; ergo 70 perpendicularis est ad 8» (est enim 
CÓ ad Bj perpendicularis, et ex: constructione $9 || ζδ). lam 
quia est ay- yf — yrz?, est igitur, wt supra demonstravimus, 
L βὴγ — L yay. Sed productá vy ad πὸ punctum concursás 
cum fm, quia in triangulo βνὴ est Be perpendicularis ad νη, 
et yo ad fv, perpendicularis igitur est vr: ad fm (vide ad- 
nol. ἢ. Ergo propter similitudinem triangulorum βοη et βπν 
(vide ibid.) puncta ὁ π ἡ » sunt in circulo, et in segmento 
πὸ est [, πῆρ —— ( nro, sive [ βηγ — L γνβ. Porro est ὁ yag 
Ξε ( βὸν in parallelis ga δὲ. — Ergo, sí comprehendamus priora 

L βὴγ — L ηαγ, et L βηγ — L yvà, et 

L ηαβ (sive nay) — L BÓv, inde efficitur esse 

L γνβ — L gà». | 


*) Quia in triangulo oxygonio perpendiculares e verticibus ad la- 
tera ductae in unum puncium concurrunt, binc sequitur rectam, quae 
per punctum concursüs duarum perpendicularium transit, perpendicu- 
larem esse ad tertium trianguli latus. Hoc Apollonius compendiosa, 
quee supra legitur, scriptura significavisse videtur. Prolixam eamque 
falsam demonstrationem templaverat Commandinus; breviorem et ap- 
tiorem apposuit Simsonus p. 174, quae, quoniam veterum malhernati- 
corum rationi plane accommodata est, digna videtur quae hic, paucis 
tantum mutatis, repetatur: Quoniam anguli duv et δὲν recti sunt, puncta 
d & » pu sunt in. circuli circumferentia. | Sed quia triangulis orthogoniis 
gu et dije communis est angulus B9C, reliquus igitur ὅρα reliquo dct 
aequalis est, sive [. ἐβμ τὸ [{ t&u ; ergo puncta B € & C in circuli circum- 
ferentia sunt. — Ergo, iunctdá. ἐμ, in. segmento uv. erit. [, μὸν — { μὲν 
(sive uec) et, in segmento μὲ, L utc — { pBé. Ergo in triangulis ξ 
et (gp anguli ζὺξ et ἔβα aequales sunt, et iisdem communis est angulus 
BEO ; itaque reliqui anguli ζξδ᾽ et ζιιβ aequales sunt. Sed erat Bu per- 
pendicularis ad (0; ergo etiam δὲ perpendicularis est aq (2, 


49* 


704 ΠΑΠΠΟΥ͂ ΣΥΝΑΓΩΓῊΣ Z. 


ἄρα ἴση ἐστὶν τῇ ὑπὸ ΒΩ͂Ν' τὸ ἄρα ὑπὸ 418 ἴσον ἐστὶν 
τῷ απὸ ΒΝ τετραγώνῳ. ἐπεὶ δὲ ἐν τριγώνῳ τῷ BAZ χά- 
Serog ἤχται ἡ 4NX, καὶ κεκλασμέναι πρὸς αὐτῇ εἰσιν αἱ 
ΖΝ ΝΒ, ἡ ἄρα τῶν αἀγὴὸ Z4 4B ὑπεροχὴ ἴση τῇ τῶν 
ἀπὸ ΖΝ ΝΒ ὑπεροχῇ. ἀλλὰ ἡ τῶν ἀπὸ Z4 4B ὑπεροχή ὃ 
ἐστιν τὸ ὑπὸ 4B: 
᾿καὶ ἣ τῶν ἀτιὸ τῶν 
ΖΝ ΝΒ ἄρα ὑπερ- 
οχή ἐστιν τὸ ὑπὸ 
ABA. ἔστιν δὲ καὶ 10 
τὸ ὑπὸ ΖΒΓ ἴσον 
τῷ ἀπὸ BN: ἡ ΝΖ 
ἄρα ἐστὶν ἢ δυνα- 
μένη τὸ ὑπὸ τῶν 
AT ΒΩ. πάλιν 15 
ἐπεὶ ἡ τῶν ἀπὸ τῶν 
HN ΝΒ ὑπεροχὴ 
ἴση ἐστὶν τῇ τῶν 
ἀπὸ τῶν ΗΓ 18 
ὑτιεροχῇ, ἀλλὰ ἡ 20 
τῶν ἀπὸ τῶν ΗΓ 
ΓΒ ὑτιεροχή ἔστιν 
τὸ ὑπὸ 48 BI, 
«ci ἡ τῶν ἀπὸ τῶν ΗΝ NB ἄρα ὑπεροχή ἔστιν τὸ ὑπὸ 
τῶν ΑΒ ΒΓ. ἔστιν δὲ καὶ τὸ ὑπὸ ΖΒΓ ἴσον τῷ ἀπὸ ΒΝ᾽ 25 
ἡ NH ἄρα ἐστὶν ἡ δυναμένη ὅλον τὸ ὑπὸ 44 ΒΓ. ἀλλὰ 
xai ἡ ΖΝ ἐστὶν ἡ δυναμένη τὸ ὑπὸ τῶν AD Β4 ὅλη ἄρα 
ἢ ZH is» ἐστὶν τῇ τε δυναμένῃ τὸ ὑπὸ ΑΔ ΒΓ xai τῇ δυνα- 


φ 
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4. ἄρα ὑπὸ ΒΓ Co pro ἄρα ὑπὸ ΒΓ 4. ἐπεὶ BS, ἐπε (sine 
acc.) A 5. ἀπὸ ΖΝ NB Co in Lat. versione pro «z0 ΖΜ ΝΒ 
1. καὶ ἡ τῶν ἀπὸ — 10. 418. in marg. add. ΑΣ 7. 8. ἀπὸ τῶν (v vf B, 
ἀπὸ τῶν ZH HB AS 9. ἐστι A*BS 48. 44. δυναμένη τοῦ ὑπὸ AB, 
corr. S 46. 17. «no τῶν HN NB Hu auctore Simsono p. 174 sq., 
ἀπὸ τῶν ΜΗ HB ^, ἀπὸ τῶν rg ηβ BS (9. ἀπὸ τῶν my γβ 
S, ἀπὸ τῶν NF FB ΑΒ) 291. 293. ἀπὸ τῶν Hr L'B Hw 4 auctore 
Simsono p. 172, ἀπὸ τὼν ΗΓ ἡ A, ἀπὸ τῶν vy BS, ἐπὸ τῶν «y Paris. 
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Ergo triangula βνγ et βν, communi angulo v8Ó, sunt. similia, 
ideoque 0B : Bv — βν : By, sive 0f -By  g»*. Sed quoniam 
in triangulo 807 perpendicularis ducta est 9»5, et ad hanc in- 
flexae sunt rectae £L» νβ, est igitur £0? — 3? τὸ D? — »g2**). 
Sed quia ex constructione: est 
αὖ. 0f -— LO?, et propter elem. 2, 3 idem ad. 0g 
— αβ ιβὸ -- O^, est igitur . 
L0? — Op? — ag. BÓ; ergo etiam 
D»? — vf? — ag- 0. Sed demonstravimus esse v9? τῷ 
0j - By; "ergo 
D? — of. βὸ -- 0g. By 
zz αγ.βδ, sive 
by Ξε Yay βὅ. 
Rursus eadem, qua supra, ratione est yv? — v9? zm 
7y? — yB?. Sed quia, ut supra demonstravimus, est 
ay - yg 2 9y?, et propter elem. 2, 5 1dem αγ - yg 
Ξε αβ. β)) -- 8y*, est igitur 
75)! — βγὲ  ag.By; ergo etiam 
$»? — vf? τ ag-By. Sed demonstravimus esse v9? τῷ 
dj. y; ergo 
qi c ag. βγ -- 08. By 
- αὖ. y, sive 
ἢν τῷὸ Vaó -By. Sed est, ut modo demonstravimus, Cv τα 
Vay-8ó; ergo Ev - νη, id est 
tp τε Vay-8ó 4- Vel-8 - By. 





85) Rursus lemma aliquod breviter significat Apollonius, quod sic 
fere restituit Co: Est £0? — ζξ3 -- E0?, et δβ3 — BE? -- E0?; ergo (0? — 
d? - [83 — BP. Item demonstratur esse (»* — »8? — (t? — BE. Ergo 
(853 — df* τε ζνῖ — vg. 


2568 33. τὸ ὑπὸ 418 BT) τὸ ὑπὸ ἘΓΒ Ge auctore Co, quamquam 
verum iam dudum Simsonus demonstraverat 34. ano τῶν HN NB 
Hw euctore Simsono pro ἀπὸ τῶν NH HB 35. τὸ ὑπὸ Π8Γ ἴσον 
τῷ ἀπὸ BN Hu auctore Simsono pro τὸ ὑπὸ (ΒΓ ἴσον τῶι ἀπὸ ΒΗ 
46. τὸ ὑπὸ 44 ΒΓ Co in Lat. versione pro τὸ ὑπὸ 44 ΔΓ 
37. 38. ὅλη- ἄρα --- τὸ ὑπὸ 4111] ΒΓ add. Hu — 48--. 766, 4. xci τῇ 
— 4Γ 824 om. Co οἱ post hunc reliqui 
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μένῃ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΓ B. ἐπειδὴ ὀρϑὴ ἐστιν ἣ ὑπὸ ZKH 
γωνία, καὶ κάϑετος ἡ 4E, τὸ ἄρα ὑπὸ .41ΕΒ ἴσον ἐστὶν τῷ 
ὑπὸ ZEH: ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ὑπὸ ΑΕΒ πρὸς τὸ ὑπὸ FEA, 
οὕτως τὸ ὑπὸ ΖΕΗ πρὸς τὸ ὑπὸ DEA. ὡς δὲ τὸ ὑπὸ 
ΖΕΗ πρὸς τὸ ὑπὸ DEA, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ZH πρὸς τὸ 5 
ἀπὸ τῆς ΓΩ καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ J4EB πρὸς τὸ ὑπὸ l'EA, 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ γερὸς τὸ dro τῆς D. καὶ ἔστιν 
ὁ μὲν τοῦ ὑπὸ ΑΕΒ πρὸς τὸ ὑπὸ l'E4 λόγος [ó] μοναχὸς 
καὶ ἐλάσσων, ἡ δὲ ZH ἡ συγχειμένη &x τε τῆς δυναμένης 
τὸ ὑπὸ dI B4 καὶ τὴς δυναμένης τὸ ὑπὸ ΑΔ ΒΓ: ó ἄρα!ιυ 
μοναχὸς χαὶ ἐλάσσων λόγος ὁ αὐτός ἐστιν τῷ ἀπὸ τῆς συγ- 
κειμένης ἔκ τε τῆς δυναμένης τὸ ὑπὸ ΑΓ BA καὶ τῆς δυ- 
γαμένης τὸ ὑπὴ 44 BU πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς L4. 


Εἰς τὸ τρίτον ἐπίταγμα τοῦ τρίτου τροβλήματος. 


117 x[. Ἔστω ἴση ἡ μὲν 4B τῇ L4, μεῖζον δὲ ὑπὸ BET 15 
τοῦ ὑπὸ JB: ὅτι τὸ ὑπὸ. ΒΕΓ τοῦ ὑπὸ EA ὑπερέχει 
τῷ ὑπὸ BAT. | 

Ἐπεὶ γὰρ τὸ ὑπὸ ΒΕΙ͂ ἴσον τῷ ve ὑπὸ BIE xai τῷ 
ἀπὸ EL, τουτέστιν xai τῷ ὑπὸ ΓΕΖ μετὰ τοῦ ὑπὸ ELA, 
ἀλλὰ τὸ ὑπὸ ΒΓΕ μετὰ τοῦ ὑπὸ ΕΓΔ, ὅλον ἐστὶν τὸ ὑπὸ 20 
B4 IE, τουτέστιν τὸ ὑπὸ ΑΓ ΓΕ, τὸ ἄρα ὑπὸ ΒΕΓ ἴσον 
ἐστὶν τῷ τὲ ὑπὸ ΑΓΕ καὶ τῷ ὑπὸ ΓΕΩ͂. ἀλλὰ τὸ μὲν 
ὑπὸ ΑΓΕ ἴσον ἐστὶν τῷ τε ὑπὸ ΑΓ EA καὶ τῷ ὑπὸ AT 
L4, τὸ δὲ ὑπὸ ΑΓ ΕΖ“ μετὰ τοῦ ὑπὸ ΓΕΖ, ὅλον ἐστὶν τὸ 
ὑπὸ 4Ε4 γέγονεν οὖν τὸ ὑπὸ ΒΕΓ ἴσον τῷ τε ὑπὸ ΑΕ 25 
xai τῷ ὑπὸ ΑΓΩ͂, 0 ἐστιν τὸ ὑπὸ ΒΖ AT, ὥστε τὸ ὑπὸ 
ΒΕΓ τοῦ ὑπὸ AE ὑπερέχει τῷ ὑπὸ BAT, ὅπερ: — 

4. ὑπὸ τῶν AT B.1 Hu pro ὑπὸ τῶν ABT 2. ἄρα ὑπὸ AEB 
Co in Lat., versione pro ἄρα ὑπὸ KEB 5.6. ZH πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
add. Co 8. ὁ μὲν ὑπὸ ΑἹ, τοῦ ante ὑπὸ add. A? ὁ del. Hu 
9. ἡ dà ZH Hu pro ἡ δὲ EZH (ἡ δὲ ZEH coni. Co: immo debebat ἡ 
δὲ ZNH) 40. ro ὑπὸ AT B.1 Co pro τὸ ὑπὸ Α ΒΙΩ͂ καὶ τῆς --- 
-4.1 ΒΓ add. Co ἄρα Hu, ἄρα ἐστιν A(BS) 44, τὸ ὑπὸ 4Γ B4 


AB Co, τὸ ὑπὸ ay εὖ S 43. τὸ ὑπὸ ^41. BD πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς I4 


Co pro τὸ ὑπὸ A4B rA πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς KA 45. xy' add. DS 
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Porro, quoniam rectus est angulus ζἕχῃ, οἱ a& perpendicularis 
ad L5, propler similitudinem triangulorum ate et ηβε 'utrum- 
que enim simile tr iangulo αβκὶ est αε: ἐξ τΞ ne : ef, sive 
a6- 6) — Le- δὴ; ergo (facta proportione ad y&-&0) est 
&6-&[) : γε. εὖ — L6-€n : γε εὖ. Sed, quia parallelae sunt 
LÓ gy, est G6 : εὖ — ne : &y, et tota ad totam ζη : yÓ 5 06: εδ; 
tum, quia reclangula C&- δὴ et δὲ. εγ latera habent proportio- 
nalia, est (propter elem. 6, 20 coroll. 1) 66. &y: δὲ. ey τῷ 
Le? : c0? — ζη3: yO?. — Ergo est etiam ae-ep : γε: εὃ τῷ 
Cp? : yÓ?, et est ratio a&- 6&9 : γε. δὃ singularis ac minima. 
Est autem, ut supra demonstravimus, 
ζη — γαγ-βὸ -- Va y; 
ergo singularis ac minima ratio eadem est. ac 


(Vey-8ó -- Vaó gy? 








In tertium epitagma tertii problematis 1). 


XXIII. Sit ag 2 γδ, et fje- ey *» ap- 90, hoc est, sit ΟΡ. 


punctum 8 in αὃ producta?;; dico esse βὲ. 7 — ae. δ — 
βδ. y. 
Quoniam (propter 
75 d 5 ς tem. 2, 5) est βε. δ 
“ ^ 7 | ΞΞ [jy.ye -Ἑ ey! zm βγ- 
y6 -- γε. 50 -- ἐγ. yÓ, estque fjy-y& -- εγ.γὃδ τε βδ.γε — 
αγ.γξ, ergo βὲ. 87 — ay. y& - γε: c0. Sed est ay. ye Ξξ 
ay-€Ó - ay-yÓ, et ay- εὃ -- γε. ed — a6. εὃ. Factum igi- 
tur est βὲ. &y τὸΨ αε. εὖ -- ay. yÀ τῷ a£- 60 -- [)0-Óy; itaque 
est βε. 87 — αε᾿ εὖ — βδ. Oy, q. e. d. 





4) Hanc propositionem inter lemma XVIII et XIX collocat Simsonus 
p. 535q.; idem hanc aliam esse demonstrationem superioris propos. 24 
adnotat. 

3) Addit Simsonus p. 88. 


46. τοῦ ὑπὸ «8d S, τοῦ ὑπὸ (ἘΔ AB. — 17. τῷ ὑπὸ βγ8 18. γὰρ 
τὸ BS, γὰρ τοῦ α $1. ΒΖΩ4ΓΕ A, distinx. BS 44. re ὑπὸ ΑΓΕ 
Co pro τε ὑπὸ PAE 32. 23. μὲν ὑπὸ ATE Co pro μὲν ὑπὸ BTE 

48. 24. xal τῷ ὑπὸ ΜΓ T'41 Co pro χαὶ τῶι ὑπὸ AT ΓΕ 46. 37. τὸ 
ὑπὸ Bzf AT, ὥστε τὸ ὑπὸ ΒΕΓ Co pro τὸ ὑπὸ Β4 AT' ὥστε τὸ ὑπὸ BE 
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ἹΜοναχὸς τοῦ τρίτου ἐπιτάγματος τοῦ τρίτου προβλήματος. 


118 x0. Τριῶν δοϑεισῶν εὐθειῶν τῶν 48 ΒΓ I4, καὶ 
προστιϑεμένης τινὸς AE, ἐὰν γένηται ὡς τὸ ὑπὸ -4BA πρὸς 
τὸ ὑπὸ 4104, οὕτως τὸ ἀπὸ BE πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΓ, μονα- 
χὸς καὶ μέγιστος λόγος ἐστὶν ὁ τοῦ ὑπὸ 4Ε4 πρὸς τὸ ϑ 
ὑπὸ BEI: λέγω δὴ ὅτι ὃ αὐτός ἐστιν τῷ ἀπὸ τῆς 444 πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς συγκειμένης ἔκ τε τῆς δυναμένης τὸ ὑπὸ τῶν 
ΑΓ B4 καὶ τῆς δυναμένης τὸ ὑπὸ 418 ΓΖ. 


DA — 


— 





& F γ é 


Γεγράφϑω ἐπὶ τῆς Al ἡμικύκλιον τὸ 4ΖΗ.,, καὶ τῇ 
A4 ὀρϑαὶ ἤχϑωσαν αἱ ΒΖ ΓΗ. &rei οὖν γεγένηται ὡς 10 
τὸ ὑπὸ B4 πρὸς τὸ ὑπὸ L4, οὕτως τὸ ἀπὸ BE πρὸς 
τὸ ἀπὸ ΕΓ, ἀλλὰ τὸ μὲν ὑπὸ 41Β4 ἴσον ἐστὶν ἐν ἡμι- 
χυχλίῳ τῷ ἀπὸ ΒΖ, τῷ δὲ ὑπὸ ATA ἴσον τὸ ἀπὸ IH, 
ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ἀπὸ ΒΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΗ, οὕτως τὸ ἀπὸ 
BE πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΓ. καὶ μήκει" xai εἰσὶν παράλληλοι αἱ 15 
ΒΖ FH: εὐθεῖα ἄρα ἐστὶν ἡ διὰ τῶν Z H E. ἔστω ἡ 
ZHE xai ἐκβεβλήσθω, καὶ ἐπ᾽ αὐτὴν κάϑετοι ἤχϑωσαν 
αἱ 1Θ 44K. ἐπεὶ οὖν μοναχὸς xai μέγιστος λόγος ἐστὲν 
ὁ τοῦ ὑπὸ 44 πρὸς τὸ ὑπὸ BEL, ἀλλὰ τὸ ὑπὸ ZEH 
ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ AEA, ὁ ἄρα μοναχὸς xai μέγιστος λόγος 20 
ὃ αὐτύς ἐστιν τῷ τοῦ ἱπὸ ZEH πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΕΓ. ὡς 
δὲ τὸ ὑπὸ ZEH πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΕΓ, οὕτως ἐστὶν ἐν παραλ- 
λήλῳ τὸ ἀπὸ HE πρὸς τὸ ἀπὸ ET, τουτέστιν τὸ ἀπὸ ΜΕ΄ 

4. ἐπιτάγματος τοῦ τρέτου add. Hu auctore Simsono p. 8 92. χό' 
add. DS AB ΒΓ F4 καὶ Hu auctore Simsono pro 4B P4 EZ 
3. 4E add. Hu auctore eodem 4. τὸ ἀπὸ ΕΓ Γ Co pro τὸ ἀπὸ ΕΖΑ͂ 
7. 8. ὑπὸ τῶν ΑΓ Bd Co pro ὑπὸ τῶν 4E ΒΙ 8. ὑπὸ 48Γ4 
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Singularis ratio tertii epitagmatis tertii probleraatis !.. 


XXIV. Tribus datis rectis ag y yÓ, et addità quadam 
06, si fiat ag -8Ó : ay- yÓ — fe? : &y?, singularis ac maxima 
ralio est αδ' εὖ : Je. ἐγ; iam dico in eadem proportione esse 
aà? : (Vay- Bà 4- Vai y0)?. 

Describatur in ad semicirculus αζηδ, ct ad αὖ perpen- 
diculares ducantur ϑζ yy. Quoniam igitur ex hypothesi fac- 
tum est ag. dà : αγ.γδ — βεῖ : ey?, atque est, ut in semi- 
circulo, aed -Jà τ 39Κζ2, et ay- yÓ τῷ γηξ, est igitur 302 : yg? 
zz &?: 6y!, itemque ipsae rectae jc: yp — gs: ey. Sunt- 
que parallelae 9C yp; ergo recta est lnea quae per ζ ἢ € 
wansit"). Sit ζηε eaque producatur, et ad eam perpendicula- 
res ducantur «9 ὄχ. lam quia singularis ac maxima retio 
est αε- εὖ: fje-ey, estque ex constructione?) a&- εὖ — Le - ξη, 
singularis igitur ac maxima ratio est ζε. ep : ge-ey. | Sed 
quia, uL inter parallelas 92 et yy, haec rectangula habent la- 
lera proportionalia, est igitur (elem. 6, 20 coroll. I) 

LE &m : Be- ey e ne? : ey?, id est, quia anguli 2 y recti, 
itaque in circulo sunt puncta 2 a y ἢ; 
estque J9€-&r τῷὸ a&- Ey, sive me : ey m 
αε : ε9, 

4) Simsonus p. 188 propositionem sic constituit: "Ratio autem ma- 
Yima determinetur ita. Ostensum fuit, Detis in recta linea quatuor 
punctis A B C D, si flat, additá quadam DE, ut rectangulum ABD nd 
rectangulum ACD, ita quadratum ex BE ad quadratum ex CE, fore E 
punctum quod facil maximam rationem rectanguli AED ad rectangulum 
BEC. Ostendendum nunc est rationem hanc eandem esse ei quam ha- 
bet quadratum ex AD ad quadratum rectae lineae quae componitur ex 


ea quae potesl reciangulum AC BD et ex ea quac polest contentum 
AB CD". 


*) Vide supra IV propos. 43 p. 2114. 948. 


3) Scilicet puncta « £9 d sunt in circuli circumferentia et pro- 
ductae «d 6» concurrunt in & extra circulum. 


A, distinx. BS 9. 40. ἡμιχύχκλια τὸ 4Z HA καὶ τῆς 44 ὀρθῆς AB, 
corr. S 11. BE add. Co, lacuna trium fere liticrarum in A(DBS) 
46. διὰ τῶν ΖΗ A(B), διὰ τῶν ἡ ᾧ S, corr. Co in Lat. versione 
48. post ἀόγος add. ὁ αὐτὸς A!BS, del. ΑΣ 49. τὸ ὑπὸ ZEH A!S, τὸ 
ὑπὸ ZEN A!B 40. ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ AE.4 add. Co 94. 23. ὡς 
δὲ — ὑπὸ BET add. Co 33. πρὸς τὸ ἀπὸ EF Co pro πρὸς τὸ ἀπὸ ΗΓ 





l'rop. 
64 
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πρὸς τὸ ἀπὸ EO (ἐν κύχλῳ γὰρ τὰ Θ .4 ΓΗ σημεῖα, 
ἐπειδήπερ ὀρϑαί εἰσιν αἱ πρὸς τοῖς O I' σημείοις γωνίαι. 
ὡς δὲ τὸ di E.4 πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΘ, οὕτως ἐστὶν τὸ ἀπὸ 
A4 πρὸς τὸ dió OK ἐν παραλλήλῳ ὃ ἄρα μοναχὸς καὶ 
μέγιστος λόγος ἐστὶν ἡ τοῦ ἀπὸ .1,4 πρὸς τὸ ἀπὸ OK. $5 
δὲ ΘΚ ἐστὶν ἡ δυναμένη τε τὸ ὑπὸ τῶν AID B καὶ ἢ 
τὸ ὑπὸ .4B 11,: ὥστε ἡ uovayóg καὶ μέγιστος λόγος ὁ 
αὐτός ἐστιν τῷ τοῦ ἀπὸ 44 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς συγκειμένης 
ἔχ τε τῆς δυναμένης τὸ ὑπὸ τῶν AI BA καὶ τῆς δυναμές 
νης τὸ ὑπὸ τῶν .4B 12. 10 

119 Τὸ πρῶτον διωρισμένης τομῆς ἔχει προβλήματα, ς᾽, “ 
ἐπιτάγματα ig, διορισμοὺς δὲ ε΄, ὧν μέγιστοι μὲν δ΄, ἐλά- 
χιστος δὲ α΄. xai εἰσὶν μέγιστοι μὲν ὃ τε κατὰ τὸ β΄ ἐπί- 
ταγμα τοῦ ' προβλήματος καὶ ὁ κατὰ TO τρίτον τοῦ τε- 
τάρτου προβλήματος xai ὃ κατὰ τὸ τρίτον τοῦ πέμπτου 15 
χαὶ ὁ κατὰ τὸ τρίτον τοῦ Exrov, ἐλάχιστος δὲ ὃ xata τὸ 
τρίτον ἐπίταγμα τοῦ τρίτου προβλήματος. τὸ δὲ δεύτερον 
διωρισμένης ἔχει προβλήματα τρία, ἐπιτάγματα 9', διο- 
οἱἰσμοὺς γ᾽, ὧν ἐλάχιστοι μὲν δύο, μέγιστος δὲ α΄. καὶ 
εἰσὶν ἐλάχιστοι μὲν ὃ τε χατὰ τὸ τρίτον τοῦ πρώτου XGi 20 
ἡ χατὰ τὸ τρίτον τοῦ δευτέρου, μέγιστος δὲ ὃ κατὰ τὸ y 
τοῦ y προβλήματος. 


Νεύσεων πρῶτον. 
“μμα χρήσιμον εἰς τὸ πρῶτον πρόβλημα. 


120 α΄. Ἔστω μείζων ἡ ΑΒ τῆς ΓΖ, καὶ ἴσον τὸ ὑπὸ 35 
AEB τῷ ὑπὸ ΓΖΩ ὅτι μείζων ἐστὶν ἡ AE τῆς ΓΖ. 
Καὶ τετμήσϑω ἑκατέρα τῶν 4B L4 δίχα xa9' éxa- 
τερα τῶν H Θ σημείων: φανερὸν δὴ ὅτι μείζων ἐστὶν ἡ 
ΗΒ τῆς O4. ἐπεὶ οὖν ἴσον μέν ἐστιν τὸ ὑπὸ ΑΒ τῷ 
ὑπὸ ΓΖΩ͂, μεῖζον δὲ τὸ ἀπὸ HB τοῦ ἀπὸ O4, μεῖζον 30 








4, πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΘ Co pro πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΖ τὰ ΘΑ ΤῊ A, 
distinx, ΒΒ 48. τοῖς ΘΓ A, distinx. BS — 8. ἀπὸ edd. Hu 6. τε. 
τὸ Hu pro τό τὲ καὶ ἢ Hu pro xoà 7. τὸ ὑπὸ 4B ΓΖ Co pro 
10 ὑπὸ “ΒΓ 9. ὑπὸ τῶν 4 Bá Co in Lat. versione, ὑπὸ τῶν 
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x Q6? : 693, sive, quia inter parallelas a9 
Óx esl αε: εϑ — αὖ: x9 
-— αὖ ; 9x3. 
Ergo singularis ac minima ratio est αὖ: 9x2. Sed esl 
9x — ϑὴ -- 9x, sive, quia propler superius lemmu XIX 
est 9n? τε ay- β᾽ atque yx? Ξε aj. yd, 
Ξε Vay- βΨ -- Vaf - yó; 
itaque singularis * P maxima ratio est 
: (Vay-gó -- Va -ó;?. 

Primus liber δας determinatae habet problemata sex, 
epitagmata sedecim, determinationes quinque, quarum ma- 
ximae sunt quattuor, minima una. Suntque maximae ad 
secundum epitagma secundi problematis, ad tertium quarti 
problematis, ad tertium quinti, ad tertium sexti; minima 
autem ad tertium epitagma tertii problematis. Secundus li- 
ber sectionis determinatae babet problemata tria, cpitagmata 
novem, determinationes tres, quarum minimae sunt duae, 
maxima una. Suntque minimae ad tertium epitagma primi 
problematis ei ad tertium secundi, maxima autem ad tertium 
tertii problematis. 


LEMMATA IN INCLINATIONUM LIBRUM PRIMUM. 


Lemma utile ad primum problema. 


Sit af *» yÓ, οἱ ac. eff Ξε γζ' 00; dico esse ae Ὁ γζ. Prop. 
Bifariam secetur af in 
»-.--- a ape —À punclo zy, et yó in 9; ap- 
7 / ^ paret igitur esse nf *»» 96. 
y ^48 ^ 7t lam quia ex hypothesi est 
a£. 58 — γζ. LO, el "B » 
LLL 90, est igitur 
ABL 4 Α, ὑπὸ τῶν af yJ BS 10. τῶν 4ΒΓ4 A, distinx. BS 
144—392. conf. supra cap. 40 42. 13. ἐλάχιστοι δὲ α A, ἐλάχιστος Ji 
εἰς BS 46. ἐλάχιστοι δὲ οἱ ABS, corr. Ge auctore Co — 18. τρία A? 
ex Tous - 44. τὸ y' Hu pro τὸν 925. « A! in marg. (BS) ἡ «8 
S, ἡ 4D AB 48. τῶν Θ σημείων AB (in ἃ « super σ additum vide- 
tur), τῶν 9 ἡ σημεέων S, corr. δὴ ossr( A 


112 ΠΑΠΠΟΥ͂ ZYNATQTHZ Z. 


ἄρα xai τὸ ὑπὸ ΕΒ μετὰ τοῦ ἀπὸ HB, τοῦ ὑπὸ ΓΖΔ 

μετὰ τοῦ ἀπὸ ΘΔ. ἀλλὰ τὸ μὲν ὑπὸ AEB μετὰ τοῦ ἀσὸ 

ΗΒ ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ HE, τὸ δὲ ὑπὸ l'ZA μετὰ τοῦ 

ἀπὸ O4 ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ ΖΘ' μεῖζον ἄρα ἐστὶν xai τὸ 

ἀπὸ HE τοῦ ἀπὸ OZ, ὥστε μείζων ἐστὶν ἡ HE τῆς ΘΖ. ὃ 
ἔστιν δὲ καὶ ἡ .4H τῆς ΓΘ μείζων: ὅλη ἄρα ἢ .41 ὅλης 

τῆς ΓΖ ἐστὶν μείζων. 

Ὁμοίως δὲ καί, ἐὰν ἐλάσσων ἢ ἣ ..8 τῆς ΓΖΩ, καὶ ἴσον 
τὸ ὑπὸ AEB τῷ ὑπὸ ΓΖΖΩ, ἐλάσσων ἔσται ὕλη ἡ .4Ὲ ὅλης 
τῆς ΓΖ. ᾿ 10᾽ 

121 B. Ἔστω μείζων ἡ .4B τῆς ΓΖΩ͂, xai τετμήσϑω δίχα 
5 L4 κατὰ τὸ E: φανερὸν μὲν οὖν ὅτι δυνατόν ἔστιν τῷ 
ὑπὸ τῶν DE ΕΖΔ ἴσον παρὰ τὴν AB παραβαλεῖν. τὸ μὲν 
γὰρ ὑπὸ LEA ἴσον τῷ ἀπὸ DE, τὸ δὲ ἀπὸ ΓΕ ἔλασσόν 
ἐστιν τοῦ ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς.1Β. παραβεβλήσϑω, καὶ 18 
ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν J4ZB, καὶ ἔστω μείζων ἡ 4Z τῆς ZB: 
πάλιν δὴ φανερὸν ὅτι μείζων ἐστὶν ἣ 42 τῆς ΓΕ, ἐλαάσ- 
ouv δὲ ἡ ΒΖ τῆς ΕΖ. 

Ἢ uév γὰρ 4 τῆς μείζονος μείζων ἐστὲν ἢ ἡμίσεια, 

ἡ δὲ LE τῆς ἐλάσσονός ἐστιν ἡμίσεια [ὡς δὲ ἡ .4Z πρὸς 20 
τὴν l'E, οὕτως ἡ ΕΔΓ πρὸς τὴν ΖΒ])" μείζων ἄρα ἐστὶν ἢ 
ΑΖ τῆς lE, ὅπερ: — 


123 Y. Ἔστω δὴ πάλιν ἴσον τὸ ὑπὸ ΑΖΒ τῷ ὑπὸ ΓΕΖΩ͂, 
καὶ ἐλάσσων ἡ 4B τῆς L4, καὶ ἔτει ἐλάσσων μὲν ἡ 4E 
τῆς ΕΓ, ἡ δὲ ΒΖ τῆς Z4: ὅτι καὶ 7) .4Z τῆς ΓΕ ἐλάσ- 325 
σων ἐστίν. | 

Τετμήσθϑωσαν δὲ δίχα αἱ L4 4B κατὰ τὰ H O ση- 
μεῖα ἐλάσσων ἄρα ἐστὶν καὶ ἡ .3Θ τῆς ΓΗ, ὥστε καὶ τὸ 
ἀπὸ .4O τοῦ ἀπὸ ΓΗ ἐστὶν ἔλασσον. ἀλλὰ τὸ μὲν ἀπὸ ,4Θ 


4. 2. HB, τοῦ ὑπὸ ΓΖΔ μετὰ τοῦ ἀπὸ add. Co 3. τὸ δὲ ὑπὸ 
Z4 μετὰ ABS, corr. Co in Lat. versione 4. ἐστὶ (ante τῷ ἀπὸ) 
ABS δὅ5. ὥστε μεῖζον A, corr. ΒΒ — 9. 40. τῆς ὅλης Α, transpos. BS 
4t. 8' add. BS 47. 48. ἔλασσον δὲ A, corr. BS 49. τῆς μείζονός 
ἐστιν ἡμισεῖα A(BS), corr. Co 20. ἐστιν ἡμισείας À cod. Co, corr. 
BS Co 480. 94. ὡς di — τὴν ZB ut oliena a simplicitate manifestae 
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αε- eg -- nd? o» yz. CÓ «- 902. Sed est propter elem. 2.6 

ἀξ" 6) -- n9? zz ne?, et 

7L: C0 --ἰ 90? 2 90; ereo etiam 

n6 360, 
ita ut sil ge ^» JzZ. Sed est eliam ap ?» 79; ergo eliam 
tota ee maior est totà 7C. 

Similiter etiam, si sit e « γὸ, et «e :&) τῷ γζ. £0, tola 
«e minor erit totà 7Z. 


ll. Sit «3 » 70, et bifariam secetur yd. in &; apparet Prop. 


igitur fieri posse, ut rectangulo 7&-&Ó aequale rectangulum 
ad rectam ag applicetur! . Est enim γε. εδ - ye?, et ye? 

2 . . e 
« (7 . Applicatum sit rectangulum a£. Z2, sitque ob » 79. 
Rursus igitur apparet esse 
ab » γε, et cp « εὁ. 


« ξ P Est enim at maior di- 
EH midià parte maioris, et γὲ 
7 e est dimidia pars minoris; 


ergo αζ *» γε, 4. e. d. 
MI. Sit rursus αζ' ὦ) — 76-60, et ag « γδ, àc prae- 
terea δὲ « ey, οἱ JC « La; dico esse etiam a£ « ye. 
Bifariam secetur γὸ in 


p; Cà f pünclo 7, et ap in puncto 
T . 4 9; ergo est a9 « γη, ita- 
y mm 7 ^? 4 queetiam a9? « γη2. Sed 


propter elem. 2, 3 est «9? 


4) Id est, rectangulum construatur, cuius laterum uni angulo ad- 
iacentium summa sit z «f. Conf. etiom p. 775 adnot. 41. 


——À —— — — . 


argumentationis del. Hu 41. 23. μεέζων — τῆς ΓΕ auctore Co add. 
Hu 432. ὅπερ) ὁ A, ὅπερ ἔδει BS 48. y' add. BS 24. 5j ante 
ἡ 4B additum in AB del. S £r; Co proor« 485. ἡ δὲ ΒΖ Co pro 
tou δὲ ἡ ΒΖ ἐλασσον (sine spir. et acc.) A, corr. BS 46 post 
ἐστὶν add, ἡ dà ZD τῆς E μείζων Co. 37. τὰ HO A, distinx. BS 
48. ἔλασσον ὥρα A, corr. BS ὥστε Hu pro ἔστω 49. ἀπὸ A46 
Co pro ἀπὸ 42 ἄρα 


Prop. 
67 


123 
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ἴσον ἐστὶν τῷ τε ὑτιὸ τῶν AZB xai τῷ ἀπὸ Z8, τὸ δὲ 
ἀπὸ lH ἴσον ἐστὶν τῷ τε ὑπὸ ΓΕΖ, xai τῷ ἀπὸ HE: καὶ τὸ 
ὑπὸ .4ZB ἄρα μετὰ τοῦ ἀπὸ ΖΘ ἔλασσόν ἐστιν τοῦ ὑτιὸ 
LEA μετὰ τοῦ ἀπὸ ΗΕ. ὧν τὸ ὑτιὸ ZB ἴσον ὑπόχειται 
τῷ ὑπὸ ΓΕΖΩ͂' λοιπὸν ἄρα τὸ ἀπὸ ΘΖ ἔλασσόν ἐστιν τοῦ 5 
ἀπὸ HE: ἐλάσσων ἄρα ἐστὶν ἡ OZ τῆς HE. ἣν δὲ καὶ 
ἡ ΑΘ τῆς ΓΗ ἐλάσσων: ὅλη ἄρα ἡ .4Z ὅλης τῆς ΓΕ 
ἐστὶν ἐλάσσων. ἢ δὲ λοιπὴ τῆς λοιπῆς μείζων. 

ὃ. Ἔστω δὴ πάλιν μείζων ἡ .4B τῆς L4, καὶ τετμή- 
σϑω ἡ I4 κατὰ τὸ E, ὥστε τὴν 4E τῆς ΕΓ μὴ εἶναι τυ 
ἐλάσσονα" φανερὸν μὲν οὖν ὅτι δυνατόν ἐστιν τῷ ὑπὸ τῶν 
ΓΕΔ, ἴσον παρὰ τὴν «4 παραβαλεῖν ἐλλεῖτιον τετραγώνῳ. 

Ἐπεὶ γὰρ μὴ ἔστιν ἐλάσσων ἡ 4Ὲ τῆς ET, ἤτοι ἴση 
ἐστὶν αὐτῇ ἢ μείζων. καὶ εἰ μὲν ἴση, ἴσον τὸ ὑπὸ ΓΕΖ, 
τῷ ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς ΓΩ͂, ὥστε ἔλασσον τοῦ ἀπὸ τῆς 15 
ἡμισείας τῆς 41Β, εἰ δὲ μείζων, πολλῷ ἔλασσόν ἐστιν τὸ 
ὑπὸ l'E4 τοῦ ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς .1Β (καὶ γὰρ τοῦ ἀπὸ 
τῆς ἡμισείας τῆς Γά ἐστὶν ἔλασσον). δυνατὸν ἄρα ἐστὶν 
τῷ ὑπὸ τῶν DEA ἴσον παρὰ τὴν .4B παραβαλεῖν ἐλλεῖ- 
πον τετραγώνῳ. 20 

Παραβεβλήσθω, καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν ZB, καὶ τὸ 
μεῖζον τμῆμα ἔστω 1) Z^ ὅτι δὴ ἐλάσσων ἐστὶν ἡ ZB 
τῆς ΓΕ. 

Ἐπεὶ γὰρ ἢ 4E τῆς EI' οὐκ ἔστιν ἐλάσσων, ἤτοι ἄρα 
ἴση ἐστὶν ἢ μείζων. ἔστω πρότερον ἴση ἡ 4E τῇ ἘΓ. 25 


4. 2. τῶν «(B καὶ τῷ ἀπὸ ζϑ' τὸ δὲ ἀπὸ γη ἴσον ἐστὶ τῷ τε ὑπὸ 
add. B, 4ZB καὶ τῷ ἀπὸ ΘΖ et reliqua perinde add. Co 4. uera 
τοῦ ἀπὸ HO ABS,.corr. Co in Lat. versione ἴσον add. Hu auctore 
Co X 6. ἐλάσσονος ἄρα AB, corr. S 9. δ΄ add. BS — 40. 44. εἶναι 
ἔλασσον A, corr. BS 44. ϑυνατόν add. Co 49. τετραγώνῳ Co pro 
τετράγωνον 48. μὴ] oix. Ge ἑλασσον (sine spir. et acc.) A(B), 
corr. S 44. ἴση add. Co ἴσον τοῦ A, corr. BS, ἴσον ἐστὶ τὸ Ge 
45. 46. τῆς ΓΖ — ἡμισείας om. S cod. Co 45. ἔλασσον) ἐλάσσονος 
ΑΒ, ἔλασσόν ior Co 46. εἰ δὲ Co pro ἡ δὲ ἔλασσόν Co pro 
ἐλασσονός 41. καὶ γὰρ B correctus, x«i T AB!S 48. δυνατὸν Co 
pro δὲ (9. ὑπὸ τῶι ΓΕΖ A, corr. ΒΒ ἴσον Co pro ἴση παρὰ 
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— ail LB -- L9?, et yp? — ye- 60 - 56€); ergo etiam αζ- Cp 
4- L9? « γε: εὖ -- z&?. In quibus secundum hypothesin est 
αζ. ἕβ — 76-60; ergo reliquum 29? minus est reliquo rze?, 
itemque £9 « ge. Sed erat etiam a9 « yn; ergo tota ac 
minor est totà γε. ltem reliqua C2 maior reliquà εὖ. 

IV. lam sit rursus ag *» yó, ac yó in puncto ε ita se- Prop. 
cetur, ut δὲ non minor sit quam ey; apparet igitur fieri posse, i 
ut rectangulo γε. εὖ aequale «aliquod rectangulum deficiens. 
quadrato ad rectam af applicetur. 

Quoniam enim δὲ non 


DIM E. p minor est quam ey, aut ae- 
INNEN qualis est ipsi &y aut eá- 

/ 6 δ dem maior. ἃς primum, 
si aequalis est, rectangu- 

(1 — 7t — ^, lum γε - εὖ aequale est qua- 

* j s, f£ drato a dimidia γὅ, ideo- 


y Fn d que minus quam quadra- 
tum a dimidia af); sin vero 
δὲ maior est quam ey, multo minus est rectangulum ye. εὖ 
quam quadratum a dimidia eg (quippe etiam propter elem. 6, 27 
minus est quam quadratum a dimidia yd). Potest igitur rec- 
tangulo γε - εὖ aequale rectangulum deficiens quadrato ad rec- 
tam af! applicari ἢ). 
Applicatum sit rectangulum a£ - CB, sitque aC maius seg- 
mentum; dico esse Cf « ye. 
Quoniam enim óc non minor est quam «7, aut aequalis 
igitur est :psi ey aut eádem maior. Sit primum .de — ἐγ. 


4) Hoc sequitur ex elem. 6, 28; quamquam, si omnia explenere 
vellem, longa disputatione opus esset. Ne multa, dato rectangulo γε. ed 
aequale construendum est eiusmodi, ut summa laterum uni angulo ad- 
iacentium aequalis sit datae rectae ag. Si igitur minus latus x appel- 
lamus, est γε. ἐδ — «g-xr — z?. Hinc rationem geomelricam, quam 
Graecorum disciplina requirit, non difficile est constituere. 


τῆς 4B ABS, mendum nolavit V2, corr. Co 20. τετραγώνῳ Co pro 
τετράγωνον 32. δὴ Co pro δὲ 33. τῆς ΓΕ bis scripta in A 
$24. ἐλασσον (sine acc.) A, corr. BS 
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3 “ 4 - - 
ἐμεὶ οὖν μείζων ἐστὶν ἡ .4B τῆς ΓΙ, xai ἔστι τῆς μὲν 
AB. μείζων T, ἡμίσεια ἡ IZ, τῆς δὲ 1.1 ἡμίσεια 1) .4E, 
μείζων ἄρα ἐστὶν f .41Ζ τῆς .4E. καὶ ἔστιν ὡς ἡ “2 
μπρὸς τὴν l'E, οὕτως 5 4E sog τὴν ZB: μείξων ἄρα xai 
ἡ ΓΕ τῆς ΖΒ, ὥστε ἐλάσσων ἐστὶν ἡ ΖΒ τῆς ΓΕ. 5 
12. Ἔστω δὲ μείζων ἡ .1 τῆς El, zai τετμήσϑω δίχα 
ἡ 11 χατὰ τὸ H σημεῖον, ἡ δὲ 41Β δίχα χατὰ τὸ O ση- 
" - 4 M 3 ει. Α € b * * 0» - 
μεῖον. ἐμεὶ ovv μείζων ἐστὶν r ΔΒ τῆς I4, xai ἔστι τῆς 
μὲν AB ἡμίσεια ἡ ΘΒ, τῆς δὲ 1.1 ἡμίσεια ἡ UH, μείζων 
ἄνα ἡ ΘΒ τῆς ΓΗ͂, ὥστε xoi τὸ ἀπὸ ΘΒ τοῦ ἀπὸ ΓΗ͂ ιυ 
w*e f ) 4 A 1 3 Mi » 4 M - € 4 
μεῖξόν ἐστιν. αλλὰ τὸ μὲν ἀπὸ OB toov ἐστὶν τῷ τε ὑττὼ 
AZB καὶ τῷ ἀπὸ ΖΘ, τὸ δὲ αἀττὸ ΓΗ ἴσον ἐστὶν τῷ τε 
ς M - * D] ^ 3 3 ^ * wie 2 1] M 3 
ὑπὸ τῶν DEZ καὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΕΗ μεῖζον aga ἔστιν τὸ 
ὑπὸ .2ΖΒ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΖΘ τοῦ ὑτιὴ ΓΕΔ μετὰ τοῦ duó 
EH. ὧν τὸ ὑπὸ AZB ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ τῶν ΓΕ. λοι- 15 
4 » A 3 4 ΄. ““.. f *? ^ 3 4 - e r] 
zt0v ἄρα τὸ &z0 OZ μεῖζον ἔστιν τοῦ ἀπὸ EH, «oce μει- 
ων ἐστὶν ἣ ΘΖ τῆς EH. ἔστιν δὲ xoci L AO τῆς 4H 
μείζων" ὕλη ἄρα 7 AZ ὅλης τῆς AE μείζων ἐσείν. καὶ 
ἔστιν ὡς 7 12 πρὸς τὴν ΓΕ, οὕτως ἡ 4E sgg τὴν ZB- 
μείζων ἄρα zai ἣ ΓΕ τῆς ZB, ὥστε ἐλάσσων ἐστὶν ἡ ΖΒ 20 
τῆς ΓΕ, ὕπερ: -- 


Εἰς τὸ ς΄ πρόβλημα. 
120 ε΄. Ἔστω ἐλάσσων μὲν ἡ 4B τῆς L4, ἴσον δὲ τὸ ὑπὸ 
τῶν ΔΕΒ τῷ ὑπὸ Z4: ὅτι ἐλάσσων ἐστὶν ἡ 4E τῆς ΓΖ. 
Τεκμήσθϑωσαν δίχα αἱ 4B Γά κατὰ τὰ O H σημεῖα" 25 
ἐλάσσων ἄρα ἐστὶν ἡ OB τῆς Η4. ἐπεὶ οὖν τὸ μὲν ὑπὸ 
ΓΖ. ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ ΔΕΒ, τὸ δὲ ἀπὸ ΘΒ ἔλασσόν 
ἐστιν τοῦ ἀπὸ ΗΖ, τὸ ἄρα ὑπὸ ΑΕΒ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΘΒ, 


3. ἢ (ante 4440.) S, om. ΑΒ 4. πρὸς τὴν 4E οὕτως ἡ ΓΕ ABS, 
corr. Hu καὶ om. BS 5. ἐστὶν ἡ Z6 ABS, corr. Co in Lat. ver- 
sione 9. ἡμίσεια — nutaeie Co pro ἄρα — ὥρα 41. ΖΘ τὸ Ji 
ἀπὸ bis scripta in ABS, mendum notavit V2, corr. Co 48. ὑπὸ pdd. 
Ge «p À ex do« 44. τοῦ ὑπὸ ΓΕ. Co, τὸ ὑπὸ 4824 AB, τῷ 
ὑπὸ «td S 49. τὴν 4E οὕτως ἡ AB ABS, τὴν 4E οὕτως ἡ FE Co, 
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Quoniam igilur est ad »» y, οἱ ac 0» (af, ergo est at » δε, 

et, quia factum est at - CB 

Ee c oo cd ΞΞ γε. εὃ, est aL : ye — 

4 5 7 δε: LB; ergo propter elem. 

y e ἃ ὃ, 14 est etiam ye » Lp, 
itaque C9 « γε. 

Sit autem δὲ *?» ey, el hifariam secetur yd in puncto ἡ, 

et αβ in puncto 9. Quo- 

niam igitur est ap *» yó, 


E ——————— —L——  ————2À 
& A ξ P et ϑβ τε lag, et yp — 
€— 1γδ, ergo est 9g 7 ys, 
y £17 d itaque etiam. 99? » yi?. 


p 


Sed est propter elem. 2. ὃ 
95? — at. tp -« 9C?, et | 
yy? - γε. εὃ -- &y?; ergo 
aL. CB -- 9C? 0 γε. εὃ -- ey? ; in quibus secundum con- 
SLructionem est αζ' Cg. — γε. εὖ, 
. quibus subtractis restat 
90? 9 ey?; ergo 9C o er. 
Verum est etiam a9 ^ δη; ergo a9 4- 9: 7» δὴ -- ve, id est 
aj * Oe. Sed est secundum constructionem aC : ye — δε: Cg 
ergo propler elem. ὃ, [4 esl γε  -β, itaque 73 « γε, 
q. e. d. 


In sextum problema. 
V. Sit og « γδ, et ac. ed — y:- CÓ; dico esse ae « yc. 
Bifariam secetur aj 





μ-- οι ————4 in puncto 9, et yó in 

& e p e puncto y; ergo est 9g 

E————MMM F0 MÀ ἃ ;0. Quoniam igitur 
d OS ὃ 

y 1 ^ est αε. εβ — γζ. ζδ, et 


98? « »Ó?, ergo est 


corr. Hu 20. 94. χαὶ ἡ PE — τῆς FE Co pro καὶ ἡ ΛΕ — τῆς AE 
93. ε΄ add. BS — 94. ὑπὸ ['Z ori AB, corr. S 93. al. 4B A κατὰ 
τὰ ΘΗ A, distinx. BS — 26. ἔλασσον A, corr. BS 

Pappus 1]. 50 








Prop. 
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0 ἐστιν τὸ ἀπὸ ΘΕ, ἔλασσόν ἐστιν τοῦ ὑπὸ ΓΖΖΑ, μετὰ 
τοῦ αἀτιὸ H4, τουτέστιν τοῦ ατιὸ HZ: ὥστε ἐλάσσων ἐστὶν 
ἡ ΕΘ τῆς ΗΖ. ἔσειν δὲ καὶ ἢ “410 τῆς ΓΗ͂ ἐλάσσων᾽ 
ὕλη ἄρα ἡ .1Ε ὕλης τῆς ΓΖ ἐστὶν ἐλάσσων. 

€ , ἊΝ ἢ. Ύ € ce - e 

Ὁμοίως x&v μείζων Ἢ, ἢ ὕλη τῆς ὕλης. 


Vt 


Παραϑεωρούμενον ἐν τῷ ἡ προβλήματι. 


120 c. "PougBov ὄντος τοῦ 412, οὗ διάμετρος ἡ BILE, ἐὰν 
τῶν BE El μέση ἀνάλογον ληφϑῇ ἡ EZ, xai γχέντρῳ μὲν 
τῷ E διαστήματι δὲ τῷ ΕΖ κύκλος γραφῇ ὁ ΖΗΘ, καὶ 
ἐκβληθῇ ἡ “ΓΗ͂, ἔσται εὐθεῖα ἡ διὰ τῶν Η Καὶ B. TE 
Ἐπεζεύχϑω- 

σαν γὰρ αἱ 4E 

EK BK KH HE. 

ἐπεὶ ovv ἴση ἐστὶν 

ἡ ὑπὸ TZ γω- 15 

via τῇ ὑπὸ ΖΓΚ 

γωνίᾳ καὶ ἐφ᾽ &- 
κάτερα τῆς τοῦ 
κύχλου διαμέτρου 

εἰσίν, αἱ 4D UK 20 

ἴσαι εἰσίν (λῆμμα 

yag). αλλὰ xai ἡ 

AE τῇ EK ἴση 

ἐστίν: γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ 1ΧΕ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΓΚΕ ἴση ἐστίν. 

ἀλλὰ ἡ ὑπὸ LAE ἴση ἐστὶν τῇ ὑπὸ ΓΗΕ καὶ ἡ ὑπὸ ΓῊΕ 
ἄρα ἴση ἐστὲν τῇ ὑπὸ ΓΚΕ. ἔστιν δὲ καὶ ἡ ὑπὸ ΓΚΕ τῇ 
ὑπὸ ΤΒΚ' καὶ ἡ ὑπὸ ΓΒΚ ἄρα ἴση ἐστὶν τῇ ὑπὸ ΓΗ͂Ε. 





νὼ 
ww! 





4. τοῦ ὑπὸ AZ Í utr& ABS, corr. Co in Lat. versione 5. n, ἡ 
Ge, ἢ AS, 5 B. 7. z'add. ΒΒ 8. ἡ EZ Co pro ἡ BZ 40. τῶν 
HKB A, distinx. BS 44. ἐπεζεύχϑω A, corr. BS 43. IIE add. 
Hu, EH hoc loco add. Horsley p. 90, idem ante BK, deletis 4E EK, 
add. Co 49. διάμετροι AB, corr. S 91. 22. λῆμμα yco olim 
glossa ad marginem fuisse videlur 93. τῆι EK Alex tc EK — $4. ὑπὸ 
ΓΚ ἴση AB, corr. S 295. FIIO xc ἢ ὑπὸ FH6 AB, corr. S 


26. 37. post τῇ ὑπὸ ΓΗΚ add. ἴσην 3 97. BK (ante χαὶ ἡ) A? ex Pss 
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a&-ep -- 90? « yC- CÓ -- 90?, id est propler elem. 2, 6 
9e « »2?, itaque 9e « ηζ. 
Verum est etiam a2 « yy; ergo a9 -- 95e « yn -- nC, id est 
αε yc. 
Similiter etiam, si sit ag » yÓ, demonstrabitur esse to- 
tam a£ maiorem totà 7C. 


e 


- Theorema suppletum in oclavo problemate. 


Vl. Si sit rhombus αὖ, eiusque diametrus w/tra angulum 
/ producta dye!), et si rectarum je ey media proportionalis 
sumatur εἶ, et centro 8 radioque εἰ circulus describatur 259, 
et producatur Àyg, recta linea erit quae per puncta ἡ x ρ 
wansibit. 

lungantur enim 18 ex 9x x5 ye. Quoniam igitur, ut in 
rhoibo, anguli AyC Cyx aequales iidemque ad uwamque partem 
circuli diametri sunt, rectae Ày yx, utpote iuxta hos aequales 
angulos ad civcumferentiam. circuli. ductae, inter se aequales 
sunt?)]. Sed est etiam λὲ — ex; ergo est [ yÀ& — L yxe. 
Sed est etiam [ γλὲ — L γηε; ergo eliam [ γηξ — L γχε. 
Sed, quia ex hypothesi est &3 : εἴ — εζ : &y, et &x — εἴ, mn 
similibus igitur. triangulis (ex et xey?) est ctiam [ xge (sive 
7px) — Lyxe; ergo etiam [ yx — L yge. Sed est etiam 


4) Scriptura codicis οὗ διάμετρος ἡ ΒΓΕ rhombum quendam «dj 
designare videlur. At vero ex demonstratione, quae sequitur, sponte 
apperet rhombi angulum esse y, non £; ideoque ipsam rhombi diame- 
trum significari 8», in eaque producla esse punctum e. Iam prior ista 
opinio, quam falsam esse dixi, eliam per figuram in codicibus tradita 
est, quae rhombum αεβ et ipsum « circuli centrum exhibet. Contra 
Horsleius p. 19 veram rationem invenit, quae quidem ex ipsis etiam 
Graecis verbis, modo brevitatis interdum sane obscurae veterum ma- 
thematicorum recordemur, eo quo supra posui modo clici potest. 


4) Verbis in codice additis λῆμμα γάρ libentius caremus. Nam 
elsi tale quoddam lemnia olim exstitisse minime negaverim, tamen 
scriptor brevitatis studiosus id perinde, ac plurima alia silentio omi- 
sisse videtur. Demonstrationem aulem lemmatis supra signi(icavi, quam 
qua ralione veteres peregerint, ambiguum est. Nostrates quidem per 


quartum congruentiae theorema triangula λὲν el xey acqualia ac similia 


esse statim intellegunt; at in Graecis initium theorematis factum esse 
puto a ducta Zux, unde, adhibita elem. 3 propositione 3, apagogica ra- 
tione comprobatum esse censeam triangula 4uy xuy orlhogonia esse etc. 
3) Addila haec secundum V?, similiter Morsley p. 20. 
. 90* 
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ἀλλὰ xai ἡ ὑπὸ ΗΓῈ τῇ ὑπὸ ΒΓΚ ἴση ἐστίν" λοιπὴ ἄρα 
ἡ ὑπὸ ΓΕΗ͂ λοιπῇ τῇ ὑπὸ ΓΚΒ ἴσῃ ἐστίν. ἀλλὰ ἡ ὑπὸ 
ΓΕΗ͂ μετὰ τῆς ὑπὸ ΚΗ δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι εἰσίν" xai 
ἡ ὑπὸ ΓΚΒ ἄρα μετὰ τῆς ὑπὸ ΓΚΗ͂ γωνίας δυσὶν ὁρ- 
ϑαῖς ἴσαι εἰσίν" ὥστε εὐθεῖά ἐστιν ἡ διὰ τῶν B K H5 
σημείων. 


[“Πήἠμμα χρήσιμον εἰς τὸ ἐπὶ τετραγώνων ποιούντων τὰ 

αὐτὰ τῷ ῥόμβῳ.] 

127 C. Ἔστω τετράγωνον τὸ 4A, xai ἤχϑω ἡ BHE, καὶ 
αὐτῇ ὀρϑὴ ἤχϑω ἡ EZ: ὅτι τὰ ἀπὸ τῶν F4 HE τετρά- 10 
γωνα ἴσα ἐστὶν τῷ ἀπὸ τῆς 4Z τετραγώνῳ. 

Ἤχϑω διὰ τοῦ E τῇ L4 
ΝΙΝ παράλληλος ἡ ΕΘ' ὀρϑὴ 
Pd ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ I EO γω- 
19 vía. ἔστιν δὲ καὶ 7) ὑπὸ ZEH 15 

| γωνία 0g97: ion aga ἐστὶν 

NX καὶ ἡ ὑπὸ EH γωνία, τουτ- 

Lj J 2 $ ἐστιν ἡ ὑπὸ 4BH γωνία, τῇ 
ὑπὸ ΖΕΘ γωνίᾳ. ἔστιν δὲ 

zai ἡ ὑπὸ ZOE γωνία ὀρϑῇ τῇ ὑπὸ BAH ἴση, καὶ ἔστιν 20 

ἴση ἡ ΕΘ τῇ ΒΖ ἴση ἄρα ἐστὶν καὶ ἣ ΕΖ τῇ ΗΒ. ἐπ τεὶ 

δὲ τὸ ἀπὸ τῆς ΒΖ ἴσον τοῖς ἀπὸ τῶν ΒΕ ΕΖ τετραγώ- 
γοις, ὧν τὸ ὑπὸ ZB4 ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ EBH (dv κύχλῳ 
γάρ ἐστιν τὰ 4 Ζ Ε Η σημεῖα), λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ ΒΖΩ͂ 

ἴσον ἐστὶν τῷ τε ὑπὸ BEH καὶ τῷ ἀπὸ ΕΖ τετραγώνῳ, 25 

τουτέστιν καὶ τῷ ἀπὸ ΒΗ͂ τετραγώνῳ. ἀλλὰ τὸ ὑπὸ ΒΕΗ͂ 

μετὰ τοῦ ἀπὸ ΒΗ τετραγώνου τὸ ὑπὸ ΕΒΗ͂ ἐστὶν μετὰ 
τοῦ ἀπὸ EH: τὸ ἄρα ὑπὸ BZA4 ἴσον ἐστὶν τῷ τε ὑπὸ 






4. γωνίας Ge pro yovía 5. τῶν BKH A, distinx. BS 7. 8. ἐπι 
τετράγωνον (süper vs. πρόβλημα add. man..rec.) ποιοῦ» τὰ | αὐτὰ 
τῶι ῥόμβωι A(B), δ΄ πρόβλημα ποιοῦν τὰ αὐτὰ τῷ ῥόμβῳ S, corr. Hu 
9. ζ΄ add. BS 40. óp8s (sine acc.) A, corr. BS 91. τὰ Z0H 
A cod. Co, distinx, B, corr. S Co 236—938. ἀλλὰ τῷ — τετραγώνου 
ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ EBH μετὰ τοῦ cel. Ge non perspecta Graecorum 
verborum structura 97. ἐστιν ἄρα μετὰ À, sed ἄρα expunctum 





LIBER VII. PROPOS. 174. 181 


L γε — L yx (uterque enim angulo ÀyB aequalis estj *! ; ergo 
in triangulis xy et ny est ctiam 4, yxp — ἐ γεὴ. Sed, quia 
erat [, yn& 2 L yxe, propter elem. 5, 21 igitur in circulo sunt 
puncta x γ &€ ἢ, itaque*5) anguli 7n -t- γκὴ duobus rectis ac- 
quales sunt. Sed erat [, yep — L yxp; ergo etiam anguli yx 
4- yx«n duobus rectis aequales sunt, itaque recta est linea 
quae per puncta 9 x m transit. 


[Lemma utile ad problema de quadratis quorum summa rhombo 
aequalis est !).] 


Vil. Sit quadratum αδ, et ducatur βηε, eique perpendi- Prop. 
cularis £C; dico esse 70? 4- ne? — δὲ}, 

Ducatur per & rectae γὸ parallela εϑ; rectus. igitur est 
angulus y&9. Sed est etiam angulus Cem rectus; ergo angu- 
lus γδη, id est angulus ὅβη, angulo ζεϑ aequalis est. — Sed 
est etiam ζϑε recto βδῃ aequalis, estque &9' rectae 89 aequa- 
lis; ergo in (riangulis ζε9 n3À etiam rectae && 5 aequales 
sunt. Sed quoniam est 

pL? Ξε Be? -- e5?, sive 
BL. 80 -- Bb. 50 Ξε pe- Bn -- Be. en -- εξ, 
et quia, reclis angulis ηεζ οἱ ηδξ, in circulo sunt puncta ὃ 
Le y, itaque?) BC. β — fie. jy; his igitur subtractis restat 
BL. L0 τ ge. en - e? 
Ξε je.en 4- βη3. 
Sed est propler elem. 2, 5 je: δὴ zs  βη 96 - Έ x&?, ideoque 


4) "Quia enguli γε Ay£ sunt x«r& χορυφὴν et anguli ὧγξ ἔγχ 86- 
quales" V? ac similiter Co et Horsley. 

5) Sic demonstratio quam brevissime suppleta est. Multo prolixius 
Horsley p. 20 sq.: "Producta enim xy circulo iterum in » occurrat, et 
iungetur ἐν. Propter angulos vy9 5»y9 aequales, aequales erunt yv y. 
Sed ἐν z: εη, et ey triangulis utrisque ey» eyg latus commune. Αη- 
gulus igitur rey — mey, 80 proinde ϑὲν 2 ϑεη, el arcus v9 arcui ηϑ 
aequalis. Angulus igitur γχη seu vx angulo ϑέη aequalis. Duo igitur 
γεὴ yxr duobus yeg ηεϑ ac proinde duobus rectis aequeles sunt". 

4) Vide append. 

4) Quomodo hoc ex elem. 3, 36 veteres deriveverint, breviter 
significavimus supra p. 494 adnot. Ἐπ. 
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ΒΗ, τουτέστιν ὑπὸ ZB4, καὶ τῷ ἀπὸ ΗΕ. κοινὸν ἀφῃ- 
ρήσϑω τὸ ὑπὸ B4Z: λοιπὸν ἄρα τὸ ἀπὸ Z.4 ἴσον ἐστὶν 
τοῖς ἀπὸ τῶν B.4 HE, τουτέστιν τοῖς ἀπὸ vov L4 HE 
τετραγώνοις. 


' 


Πρόβλημα ὡς Ἡράκλειτος. 
η΄. Τετραγώνου ὄντος ϑέσει τοῦ .1.1 ποιεῖν δοϑεῖσαν 
4 » L4 *? LI 4 
τὴν EZ νεύουσαν ἔπι vo D. 








Γεγονέτω, xai ἀπὸ τοῦ E σημείου τῇ ΒΕ ὀρϑογώνιος 
ἤχϑω ἡ EH. ἐπεὶ οὖν τὰ ἀπὸ τῶν ΓΔ, ΖΕ τετράγωνα ἴσα 
ἐστὶν τῷ ἀπὸ 4H τετραγώνῳ, δοϑέντα δὲ τὰ ἀπὸ τῶν τυ 
I4 ΖΕ (δοϑέντα γὰρ ἑκάτερα τῷ μεγέϑει), δοϑὲν ἄρα καὶ 
τὸ ἀπὸ 4H: δοϑεῖσα ἄρα ἐστὲν ἡ 4H τῷ μεγέϑει" xoi 


ὅλη ἄρα ἡ ΒΗ δέδοται τῷ μεγέϑει. ἀλλὰ καὶ τῇ ϑέσει- 


, Pd « M M - M 
δέδοται aga τῇ ϑέσει τὸ ἐπὶ τῆς BH ἡμικύχλιον. καὶ ἔρ- 
A “- M 2 e - 
χεται δια τοῦ Ε' τὸ E ἄρα ϑέσει περιφερείας ἅπτεται. 15 
ἀλλὰ xai ϑέσει εὐθείας τῆς ΙΕ’ δοϑὲν ἄρα ἐστίν. ἀλλὰ 
^ 3 
καὶ τὸ B ἐστὶν Oo9év: ϑέσει ἄρα ἐστὶν ἡ BE. 
* , ^ Ml , e, » A M 
Συντεϑήσεται δὴ τὸ προβλημα οὕτως" ἔστω τὸ μὲν 
τετράγωνον τὸ 4.2, ἡ δὲ δοϑεῖσα εὐθεῖα ἢ O, καὶ τοῖς 
, M - * » PL M 3 4 ^w . , 
ἀπὸ τῶν [4] Θ ἴσον ἔστω τὸ ἀπο τῆς JH vevgayovov : 20 
μείζων ἄρα ἐστὶν ἡ H4 τῆς 71, ὥστε καὶ τὸ ὑπὸ H4 
4B μεῖζόν ἐστιν τοῦ ἀττὸ 4D: τὸ ἄρα ii τῆς BH ἡμι- 
κύκλιον γραφόμενον ὑπερπεσεῖται τὸ Γ σημεῖον. γεγράφϑω, 


LIBER VII. PROPOS. 12. 1783 


De: € - Jn? — βη ue -- Ju? -- ne^, sive (elem. l. c.) 
— &j. (n -- ne?; ergo est 
6j - B -t- 9&?, id est, uw supra demonslravimus, 
Cg-pgÓ -- yc?. Commune subtrahatur 990 - à; 
restat igitur 
0L? — BÓ? - »c?, id est 
zz γὸξ -- ne. 


gc. tà 


Ι 


Problema, ut Heraclitus. 


Vill. Si sit quadratum αὖ, efficere, ut data eC, cuius 
terminus ε sit in. productá ay, aller autem terminus in recla 
70, inclinet ad punctum p. 

Factum iam sit, et a puncto £& rectae je perpendicularis 
ducatur ey. Quoniam igitur propter superius lemma. est yà? 
4- ζεῖ — δη2, et data sunt γδ2 Le? (utraque enim rectarum 
γὸ ζε magnitudine data est), datum est igitur etiam ó?. 
Data est igitur δὴ magnitudine; ergo etiam tota f; magnitu- 
dine data est. Sed eadem etiam positione; ergo semicircu- 
lus super 9» positione datus est, qui, quoniam angulus (jen 
reclus est, per punctum € transit. Ergo punctum «e positione 
cireumferentiam tangit. Sed etiam rectam ae positione (an- 
gi; ergo datum est (dat. 25). Sed etiam 9j datum est; po- 
sitione igitur data est βε. 

Componetur autem problema hoc modo. Sit quadratum αὖ, 
et data recta 9, et 7/0? - 9? zs δη2. Est igitur ηὃ ?» Óy, itaque 
etiam 70. 0g *» 0y?. Ergo semicirculus super βῃ descriptus 
punctum y superabit. Describatur, sitque 9xer, et produca- 


3. τὸ ὑπὸ BZ4 ABS, τὸ ὑπὸ (Ug V3, corr. Co 8. τῶν BAHE 
— τῶν ΓΖῊΣ A, distiux. BS 6. y.add. BS ϑέσει om. Co 
τοῦ 44 ποιεῖν] τοῦ 446 εἶναι ABS, τοῦ 4.4 ἐχβάλλειν AT. ἐπὶ τὸ E 
xai ποιεῖν (Ὁ 8. ὀρϑογωνιος) ὀρϑογώνιον εὐθεῖα γὰρ ABS, ὀρϑο- 
γώνιος εὐθεῖα, omisso γὰρ, Ge, ὀρϑὴ, omissis εὐθεῖα γὰρ, Co — 9. ἴσα 
add. Co 41. δοϑεῖσα γὰρ ἑκατέρα τῶν ΓΔ ΖΕ τῷ μεγέϑει Hu, nisi 
forte haec parenthesis delenda est 415. περιφέρεια Α cod. Co, corr. 
BS Co 46. 47. εὐθεῖα τῆς 4E δοθεῖσα ἄρα — δοϑεῖσα ϑέσει ABS, 
corr. Co 40. τῶν ΓΖΘ ABS et sic posthac, distinx. Co 
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καὶ ἔστω τὸ ΒΚΕΗ͂, καὶ ἐχβεβλήσϑω ἡ 4I ἐπὶ τὸ E, καὶ 
ἐπεζεύχϑωσαν αἱ BE ἘΠ᾿ τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν I4 EZ τε- 

, . » , M ^ 2 A ? ^ M 3 4 
τράγωνα ἴσα ἐστὶν τῷ ἀπὸ ΗΖ τετραγωνῳ. τῷ δὲ ἀπὸ 
4H ἴσα ἐτέϑη τὰ ἀπὸ τῶν I4 O τετράγωνα: ἴσα ἄρα 
ἐστὶν τὰ ἀπὸ τῶν [4 Θ τετράγωνα τοῖς ἀπὸ τῶν L4 ΕΖ, 5 
et » M M 2 M - ) M * ; » 
ὥστε ἴσον ἐστὶν τὸ ἀπὸ O τῷ ἀπὸ EZ τετραγώνῳ" ἴση 
ἄρα ἐστὶν ἣ Θτῇ ΕΖ. καὶ ἔστιν δοϑεῖσα ἡ ΕΖ' ἡ EZ ἄρα 
ποιεῖ τὸ πρόβλημα. 

«“Ἱέγω δὴ ὅτι καὶ μόνη. διήχϑω γάρ τις καὶ ἑτέρα ἡ 
BA. εἰ δὴ καὶ ἡ Β. ποιεῖ τὸ πρόβλημα, ἔσται ἴση $10 
N.4 τῇ ΕΖ. μείζων δὲ ἡ ΖΒ τῆς NB: ὕλη ἄρα ἡ B.4 
, , 2 ^ cet M M MJ , 
ἐλάσσων ἔσται τῆς BE, ὅτιερ ἄτοπον" ἔστιν γὰρ μείζων. 
οὐκ ἄρα ἡ B4 ποιεῖ τὸ πρόβλημα" ἡ ΒΕ ἄρα μόνη. 

e 4 3 5 ^ , 3. -—- , ) 

Iva δὲ καὶ ἐπιγνῶμεν, ποτέρα αὑτῶν μείζων, δείξο- 
μὲν οὕτως ἐπεὶ μείζων ἐστὶν ἡ μὲν .1Β τῆς ΒΕ, ἡ δὲ ΒΖ 15 
τῆς ΒΝ, λοιπὴ ἄρα 5 N.4 τῆς ΖΕ μείζων ἐστίν. καὶ φα- 
νερὸν ὅτι αἰεὶ ἡ ἔξγγιστα τοῦ Γ᾽ σημείου τῆς ἀπώτερον 
ἐλάσσων. 


-üuua χρήσιμον εἰς τὸν τοῦ 9' προβλήματος διορισμόν, 
ὡς ἐν τοῖς ἀρχαίοις. 

130 0. Ἔστω ἴση ἡ B.4 vij AT, xai τετμήσϑω ἡ ΒΓ δίχα 
χατὰ τὸ .Í σημεῖον" ὅτι ἐλαχίστη ἐστὶν ἡ ΒΓ πασῶν τῶν 
διὰ τοῦ «“' σημείου διαγομένων εὐϑειῶν. 

Ζιήχϑω γάρ τις καὶ ἑτέρα ἡ ΕΖ, καὶ ἐκβεβλήσθω ἡ 
.18Β ἐπὶ τὸ Ζ' ὅτι μείζων ἐατὶν ἡ EZ τῆς ΓΒ. ἐπεὶ μεί- 25 
Cu» ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΑΒΓ γωνία, τουτέστιν $ ID, τῆς ὑπὸ 
ΒΖΕ, δυνατόν ἐστιν τῇ ὑπὸ ΒΖΕ ἴσην ἀπὸ τῆς Γ ἀφελεῖν. 


20 


3. ἐπεζεύχϑω Α, corr. BS 4. 3. τετράγωνον ἴσον ἄρα ἔστιν À 
(B cod. €o), corr. S Co 8. post HZ τετραγώνῳ add. διὰ τὸ ζ΄ cod. 
Paris. 2368 m. rec. S 7. ἡ EZB ἄρα A, corr. BS 40. 44. ἡ 
H.4 AB cod, Co, corr. S Co 42. ἔσται τῆς Hu pro ἐστὶν τῆς 
44. post αὐτῶν add. τῶν νὰ Ce cod. Paris. 2368 m. rec. S 16. τῆς 
ZH μείζων AB, τῆς iv μείζων in suo codice legit Co, corr. S Co 
ἐστί A*SBS 49. προβλήματος Hu auctore Horsleio p. 7 pro ϑεωρή- 
ματος 231. 9' add. BS 23. διαγομένων S, αιἰαγομένων A(B) 
95. 26. τῆς ὑπὸ BEZE A, τῆς Bie, omisso ὑπὸ, BsS 


LIBER VII. PROPOS. 73. 185 


tur «y ad s, et iungantur je &y. Est igitur propter supe- 
rius lemma yÓ? -- Ce? τῷ Ór?. At suppositum est δη2 — yà? 
-- 9?; ergo est 9? — Le?, itaque 9 — Le. Estque data 9; 
itaque data etiam Ce; ergo Ge problema efficit. 

lam dico solam Ce problema efficere. Ducatur enim alia 
quaedam BÀ infra punctum &. Si igitur eliam 9A problema 
efficit, erit νὰ — Le. Sed est Jg» « βζ ἢ; ergo tota 9A mi- 
nor erit quam 7e, quod absurdum est; est enim maior !). 
irgo (jÀ non efficit problema; itaque sola fje. 

Verum ut etiam cognoscamus, utra harum rectarum ma- 
ior sit, sic demonstrabimus. Quoniam maior est A quam 
Be, et 8C quam fi», reliqua igitur rÀ maior est quam ζε "ἢ. 
Et apparet, quo quaeque recta propius accedit punctum y, 
co hanc ipsam minorem esse quam rermotiorem ἢ). 


Lemma utile ad noni problematis determinationem, ut apud velercs 
reperitur. 

IX. Sit fa — ay, et Jy bifariam secelur in puncto ὁ; 
dico y minimam esse omnium rectarum quae per punctum 
ὃ ducuntur 3). 

Ducatur enim etiam alia quaedam δζ, et producatur of 
ad punctum ζ; dico esse δξ ^ yg. Quoniam angulus ajjy, 
id est ayg, maior est quam angulus fae, ab angulo ay po- 
test angulus aequalis angulo 5e auferri. Sit /, 0yy — L βζε; 


*) "Quia angulus βνζ est obtusus eo quod angulus d est rectus" V?; 
respicit igitur triangulum 8»£ et Eucl. elem. 1, 49. 


4) "Quia angulus « est rectus, angulus Be est obtusus. ergo 684 
maior quam óc" V?. Ad incredibiles ambages aberrat Co. 


**) Scilicet si esset A8 — 8c, forel νὰ 7 6e; ergo, quoniam esl 
ÀB * Be, multo est và Ὁ ζε. 


2) Ex hac determinatione derivatur etiam is casus, quem scriptor 
supra omisit, scilicet si in eádem figurà recta 84 ducatur intra puncta 
y et ε. 


3) "In omni triangulo isoscele rectarum omnium, quae per punc- 
tum baseos medium ductae lateribus intercipiuntur, basis minima est" 
Horsley p. 12. 
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ἔστω αὐτῇ ἴση ἣ ὑπὸ ΑΓῊ γωνία. ἔστιν ἄρα ὡς ἡ Z4 
χερὸς τὴν dB, οὕτως ἡ L4 πρὸς τὴν 4H. μείζων δὲ ἡ" 
Z4 τῆς 4B: μείζων ἄρα καὶ 
a 5 4 τῆς 4H. ἐπεὶ οὖν μεί- 
ζων ἐστὶν ἡ Z4 τῆς 58, τουτ- ὃ 
ἔστιν τῆς 4T, ἀλλὰ ἡ AT τῆς 
ΖΗ μείζων ἐστίν, μεγίστη ἄρα 
ἐστὲν ἡ ΖΔ, ἐλαχίστη δὲ ἡ AH. 
ἐπεὶ οὖν τέσσαρες εὐϑεῖαι 
ἀνάλογόν εἰσιν αἱ Z4 4B 
ALT 4H, καὶ ἔστιν μεγίστη 
μὲν ἡ Z. d, ἐλαχίστη δὲ 9) Η, 
μείζων ἄρα ἐστὶν ἡ ΖΗ͂ τῆς 
ΒΓ, ὥστε ἡ BI, ἐλάσσων οὐ- 
σα τῆς ΖΗ, πολλῷ ἐλάσσων 15 
ἐστὶν τῆς ΕΖ. ὁμοίως δείξο- 
μὲν ὅτι καὶ πασῶν τῶν διὰ 
x τοῦ 4 διαγομένων εὐϑειῶν 
ἐλάσσων ἐστὶν ἡ BT. 

'H ΒΓ ἄρα ἐλάσσων ἐστὶν πασῶν τῶν διὰ τοῦ 4 δια- ?0 
γομένων εὐθειῶν" λέγω δὴ ὕτε καὶ $ ἔγγιστα αὐτῆς τῆς 
ἀπώτερον ἐλάσσων ἐστίν. διήχϑω γάρ τις καὶ ἑτέρα ἡ ΘΚ, 
xci τῇ KK γωνίᾳ ἴση συνεστάτω ἡ ὑπὸ “8.1 (δυνατὸν yap). 
πάλιν δὴ μείζων ἡ μὲν ΚΑ τῆς Z4, ἡ δὲ ΕΖ4 τῆς 4.4, 
ὥστε ὅλη ἡ ΚΑΊ μείζων ἐστὶν τῆς EZ: πολλῷ ἄρα μείζων 25 
ἡ OK τῆς EZ, ὥστε ἐλάσσων ἐστὶν ἡ ΕΖ τῆς ΘΚ. ἐλάσ-- 
σων μὲν ἄρα ἐστὶν ἡ BI' πασῶν τῶν διὰ τοῦ 4 διαγομέ- 
vuv εὐθειῶν, 7, δὲ ἔγγιστα αὐτῆς τῆς ἀπώτερον ἐλάσσων». 

181 v. Τούτου ὄντος, φανερὸς ὃ διορισμός. ἐὰν γὰρ ἐκ- 
ϑώμεϑα τὸν ῥδόμβον τὸν ΑΒΓΩ͂, καὶ ἐπιζεύξας τὴν ΑΙΖ,ῖ 30 
ἀγάγω αὐτῇ ὀρϑὴν τὴν EZ συμπίπτουσαν ταῖς AD AB 
χατὰ τὰ Ε Ζ, δεῖ με διορίζεσθαι πότερον μεγίστη ἐστὲν 
ἢ ἐλάσσων πασῶν τῶν διὰ τοῦ «διαγομένων εὐϑειῶν. 
καὶ ἐπεὶ διαγώνιός ἐστιν ἡ 44, καὶ τῇ 14 ὀρϑὴ ἡ EZ, 





4. αὐτῇ BS, αὐτὴ Α, αὐτὴ Ge 7. 8. μεγίστη --- ἡ 4H add. Co, 
μεγέστη μὲν ac celera perinde add. Hu 9. 10. εὐϑεῖαε ac avadoyoy 
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est igilur CÓ : ὃ — γὅ : δη. Est autem CÓ » Op; ergo γὸ 
» δη. Quoniam igitur est CÓ 7 Óp, id est 7» Oy, et ὃν 
» δὴ, maxima igitur est CÓ, et minima δὴ. Quoniam igitur 
quattuor rectae in proportione sunt dla, ul sit Zà : 0j — ὃγ : δὴ; 
estque maxima Σὺ οὐ minima δὴ, propler elem. 5, 25 est 
Σὃ -- δὴ 7 β -- Oy, sive Cn  βγ. itaque y, quippe quae 
minor sit quam 0C», multo minor erit quam £e. Similiter 
demonstrabimus omnium rectarum, quaecunque per punctum 
ὃ ducuntur, minimam esse jy. 

Minima igitur jj» est omnium rectarum, quaecunque per 
punctum ὃ ducuntur. lam dico etiam propiorem quamque 
minorem esse remotiore. JDucatur enim eliam alia quaedam 
x9, et construatur { δελ — ( ÓxC (quod fieri potest). lam 
rursus est xà ?» ζὸ, et ed Ὁ ÓÀ, et sunt in proportione xà : ζὸ 
— εὃ : δλ; itaque, ut supra, xà 4- 0À Ὁ CÓ -- δε, sive xÀ Ὁ 
Le. Multo igitur maior est xJ quam e, itaque Le minor 
quam xJ. Ergo Jy miniina est omnium rectarum, quaecunque 
per punctum ὃ ducuntur, et propior quaeque minor remotiore. 

X. Quod cum ita sit, manifesta est determinatio. 

Si enim ponam rhombuni 
αβδγ, et iungam aó, eique per- 
pendicularem ducam eZ, quac 
productas ey ap in punctis & 2 
secet, determinandum mihi est, 
sitne εζ maxima an minima 
omnium rectarum, quae per 
punctum ó ducuntur. Et quo- 
niam diagonalis est α, eiquc 

ε« perpendicularis εξ, factum mihi 


ἕν. 





A(B), corr. S 41. ἔστι ASBS 13. μεέζον A, corr. BS 44. οὖσα Co, 
ἐστιν Α (ἐστὶ BS) 44. 45. ἐλάσσων ἐστὶ τῆς ig^ πολλῷ ἄρα ἐλάσσων 
S 11. διὰ (ὁ δυείογε (Ὁ ρὸ ἀπὸ 20. 41. 'H BD — εὐθειῶν om. 
Co 34.25. τῆς 4.1 ὥστε AB, corr. S — 28. ἡ δὲ S, αὐ δὲ ΑΒ, αἰεὶ δ᾽ 
ἢ coni. Hu 29. εἶ add. BS ἐχϑώμαι Hu 80. rov .4B 4T Hu 
39. xar& τὰ EZ AV, κατὰ τὸ & B, distiux. Paris. 2368 S μεγέστης 
ABS, corr. V 


Prop. 
74 
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γέγονέ μοι ἰσοσκελὲς τρίγωνον τὸ E-4Z ἴσην ἔχον τὴν ΕΑ 
τῇ -4Z. διὰ δὴ τὸ προγεγραμμένον λῆμμα γίνεται ἡ ΕΖ 

. ἐλάσσων πασῶν τῶν διὰ τοῦ Zl διαγομένων εὐθειῶν, xai 
αἰεὶ ἢ ἔγγιον αὐτῆς τῆς ἀπώτερον ἐλάσσων. 


Νεύσεων δεύτερον. 5 
132 α΄. Ἡμικύκλιον τὸ ἐπὶ τῆς AB, διήχϑω τυχοῦσα ἣ 
JE, καὶ ἐπ᾽ αὐτὴν κάϑετοι αἱ 44 BE: ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ 
4Z τῇ HE. 

Εἰλήφϑω τὸ τοῦ ἡμιχυχλίου χέντρον τὸ O, xal éni τὴν 
AE χάϑετος ἤχϑω ἣ ΘΚ’ παράλληλος ἄρα ἐστὶν ταῖς “4 τὺ 
BE, καὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΖΚ τῇ ΚΗ. ἐπεὶ δὲ τρεῖς εἰσιν 
παράλληλοι αἱ 2444 ΘΚ ΒΕ, καὶ ἔστιν ἴση ἡ .4O τῇ OB, 
ἴση ἄρα καὶ ἡ 4K τῇ KE. ὧν ἡ ΖΚ τῇ KH dosi» ton: 
λοιπὴ ἄρα ἡ 4Z λοιπῇ τῇ ΗΕ ἐστὶν ἴση. 

Καὶ φανερὸν ὅτι καὶ ἡ 4H τῇ EZ ἴση ἐστίν. 05 

133 B. Ἔστω πάλιν ἡμικύκλιον τὸ ἐπὶ τῆς 4B, xai àga- 
πτομένῃ ἤχϑω ἡ UA καὶ ἐκβεβλήσϑω, xai κάϑετοι ἐπ᾽ αὐ- 
τὴν αἱ 4Ε BZ: ὅτι πάλιν ἴση ἡ ΕΖΔ τῇ AZ. 

Ἔστω τὸ κέντρον τὸ Η, xai ἐπεζεύχϑω ἡ 4H* παρ- 
aÀÀyAog ἄρα ἐστὶν ταῖς .1.Ε ΒΖ (γίνονται γὰρ ὀρϑαὶ αἱ }0 
πρὸς τῷ .7 γωνίαι). ἐπεὶ οὖν τρεῖς παράλληλοι ai 4Ὲ 
H4 ΒΖ, καὶ ἴση ἐστὶν ἡ .4H τῇ HB, ion ἄρα ἐστὶν καὶ 
ἡ EA τῇ “2, ὕπερ: — 

] Εἰς τὸ εἰ πρόβλημα. 
ι34 τ. Ἔστω δύο ἡμικύκλια ἐπὲ τῆς ΑΓ τὰ 418 AEZ, 25 
καὶ ἔστω ἴση ἡ 44.4 τῇ ΓΖ, καὶ ἀπὸ τοῦ Γ᾽ διήχϑω ἡ ΒΓ΄ 
ὅτι ἴση ἐστὶν καὶ 1) BE τῇ ΗΓ. 


2. προσγεγραμμένον À, corr. BS 4. cu6t ἔγγειον À, corr. BS 
αὐτῆς om. Paris. 2368 5. δεύτερον AB, πρῶτον S cod. Co 6. ἁ 
A! in marg. (BS) 6. 7. ad τυχοῦσα add. ἐφαπτομένη Ns ac tum post 
«E 4.1 ΒΕ "sintque £ ἢ aequaliter distantia a contactu x", quae aliena 
sunt a proposito 7. post .£.1 BE add. 95 B, 9x cod. Co ὅτι 
add. Ge 9. τὸ toU € ABS, τὸ χέντρον τὸ Θ Co, τὸ τοῦ χύχλου χὲν- 
τρον τὸ 9 V?, corr. Hu x«l add. Ge auctore Co 13. αἱ 446 
KBE A,disünx, BS 44. λοιπῆε τῆι ΗΘ A(B), corr. S 46. β΄ add, BS 


b 
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est isosceles triangulum «a2 aequalibus lateribus &« aZ. 
Propter superius igitur lemma est ec minima omnium recta- 
rum, quae per punctum ὃ ducuntur, et semper propior est . 
minor remotiore. 


LEMMATA IN INCLINATIONUM LIBRUM SECUNDUM. 


I. Sit semicirculus super «ag, et ducatur quaelibet recta Prop. 
δὲ ila, ut semicirculum secet in punctis Z et y, in eaque per- 
pendiculares δὰ &g; dico esse δζ — pe. 

Sumatur semicirculi 


---- , ὃ centrum 9, et rectae δὲ 

Lm ἢ perpendicularis | ducatur 

X x9: haec igitur parallela 

Y es( rectis αὖ ge, et est 

B propter. elem. 5, 5 Cx — 

& . — — £2? — | f *W Sed quia tres paral- 

lelae sunt αὖ 9x ge, est 

igitur a9 : 99 — Óx : xe, el quoniam est a9. — 9g. est igi- 
tur ὄχ — xe. Et erat Cx — xy: restat igitur ὃς — me. 

Et apparet esse etiam δὴ — Ce. 

Il. Sit rursus semicirculus super ag, et tangens duca- Prop. 
tur γδ producaturque ad punctum e, sintque huic rectae per- 
pendiculares e« Z8; dico rursus esse εὃ — Ó.. 

Sit semicirculi cen- 
trum ἢ, et iungatur δὴ, 
quae, quoniam anguli 
ad δ recti sunt, paral- 
lela est rectis ex. Z.- 
lam quia tres sunt pa- 
rallelae ae γὃ j3z, est- 
que an — ηβ, est igitur etiam εὃ — ὅς, 4. e. d. 





In quintum problema. 
Ill. Sint super «7 duo semicirculi a7 δες, sitque αὖ — Prop. 
cy, et a puncto 7 ducatur recta yijed; dico esse ge — ij. 


40. ταῖς 4E EZ ABS, corr. V? (item Co in Lat. versione) 95. γ' add. BS 
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. Ἐπεὶ γὰρ ἴση ἐστὶν ἡ 4. τῇ ΓΖ, περὶ τὸ αὐτὸ κέντρον 
ἐστὶν τὰ ἡμικύκλια. εἰλήφϑω γὰρ τὸ κέντρον τῶν ἡμικυ- 
κλίων τὸ Θ, καὶ ατὸ τοῦ C) ἐπὶ τὴν EH κάϑετος ἤχϑω ἡ OK* 
ἰση ἄρα ἐστὶν ἡ EK τῇ ΚΗ. ἐπεζεύχϑω οὖν ἡ 418. καὶ 
ἐπεὶ τεαράλληλοί εἰσιν αἱ ΑΒ ΘΚ, καὶ ἔστιν ἴση ἣ 40 τὴ 
ΘΓ, ἴση ἄρα ἐστὶν καὶ ἡ ΒΚ τῇ ΚΓ. ὧν ἡ EK τῇ ΚΗ ἴση 
ἐστίν. λοιπὴ ἄρα ἡ ΒΕ λοιπῇ τῇ ΗΓ ἐστὶν ἴση, ὅτεερ: — 

Φανερὸν δὴ ὕτι καὶ ἡ BH τῇ ET ἐστὶν ἴση. 

135 ὃ. Ἔστω δὴ πάλιν τὰ ABT AEZ ἡμικύχλια, xai ἀπὸ 
τοῦ Γ ἤχϑω ἐφαπτομένη τοῦ A4EZ ἡ ΓῈ καὶ ἐκβεβλήσϑω ἐστὶ 
τὸ B: ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ BE τῇ EI, ἴσης οὔσης τῆς 244 τῇ ΖΓ. 

Φανερὸν ὅτι περὶ τὸ αὐτὸ χέντρον εἰσὶν τὰ ἡμιχύκχλια. 
εἰλήφϑω πιάλιν τὸ κέντρον τῶν ἡμικυχλίων τὸ H, καὶ &ce- 
ζεύχϑωσαν αἱ HE .4B* ὀρϑὴ ἄρα ἐστὶν ἡ πρὸς τῷ E γω- 
vía. αλλὰ zai ἡ πρὸς τῷ Β΄’ ταράλληλος aga ἐστὶν ἡ 4D 
τῇ EH. καὶ ἴση ἐσεὶν ἣ ΑΗ τῇ ΤῊ ἴση ἄρα ἐστὶν καὶ 
ἡ BE τῇ EF, ὕπερ: “τὸ 

Εἰς τὸ ἕβδομον. 
136 €. Ἔσιω πάλιν τὰ ΑΒΙ 4EZ ἡμικύκλια, καὶ ἔστω 
ΝΞ ΞΕ ἴσι ἢ 1.4 τῇ ZT, καὶ 
B. US . προσαναγεγράφϑω ὁ 

E PE μείζων κύχλος, zai διὰ 

| τοῦ Z ἤχϑω τις ἡ BH: 
/ | .* ὅτε ἴση ἐστὶν ir BE 

αἱ. ] ZU | y τὴ ΖΗ. ι 

| d P : Εστω τὼ χέντροιν 

' | Ι τὼ O, χαὶ ἀκὸ τοῦ Ὁ 

ἐπὶ τὴν BH χαάϑετος 

ἤχϑω ἡ OK: ἴση ἄρει 


na ἐστὶν 5 BK τῇ KH.: 


" í 

— 9 rezevyOeo Or ἡ Ed. 
3. τὴν" EHI] τῶν EH. A, τῶν ev B, τῆς ye S, τὴν nt Ge S. «w^«- 
reoór — ἴση in ABS ante ὅπερ inserta trausposuit Hu 9. δ΄ et 19. ε΄ add. 
DS 31. τ 00Gcrajytygrq 2u Hu, a008urey&ypeuniros ABS, nooGcvra- 
γεγραμμένος ἔστω Friedlein. Literarisches Centralblatt ἃ. 1871 μ. 744, 
προσαναπεπληοώσϑω Ge 23. τοῦ Z 4 AB, τοῦ δὲ S cod. (Ὁ, corr. V2 Co 


ων 


0 


Ν᾿ 


20 
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Quoniam enim est αὖ — γξ, semicirculi circa idem cen- 

trum sunt. [lam su- 

o. matur centrum ÀJ, οἱ 

ἃ puncto J rectae £i 

N perpendicularis duca- 

N ΠΝ tur x9 ; est igitur prop- 

v " Ὶ ler elem. 5, 5 &x — xy. 

"— na lungatur a2. lam quia 
A a! / g Í m q 

parallelae sunt oj 3z, 

estque αϑ τῷ 97), est igitur 9x — xy'*j. Et erat &x — χη: 

restat igitur Je — my, 4. e. d. 

Et apparet esse etiam jy — e. 

IV. Sint rursus semicirculi a3» Ó«C, οἱ ἃ puncto 7» du- 
catur 7e tangens semicirculum δὲς producaturque ad 9 piuic- 
tum sectionis cum altero semicirculo; dico esse ge — £7, ma- 
nente superiore hypothesi, qua statuimus esse αὖ Ξε c. 

Apparet semicir- 








RN culos circa idem cen- 
T7 x ——— 
τς v trum esse. Rursus su- 
^N BN νος 
τος * matur seimicirculorum 
-— C. ἢ ^ . 
" ἌΝ, N centrum 7, et iungan- 
NS . . . 
“ ᾿ς tur ye ad. Recti igi- 
. i . 
/ 7d tur sunt. anguli ad ε 
7 ξ 7 et 9, itaque parallelae 





sunt α γε. EL est 
a» — ἢγ: ergo est etiam [Je — ey, 4. e. d. 


In septimum probleina. 

V. Sint rursus semicirculi a7 δεῖ, sitque αὖ — c, οἱ 
compleatur maior circulus, et in eo circulo. per 7. ducatur 
recta quaedam jn secans seimicirculum δὲς in puncto εἰ dico 
esse βὲ — cn. | . 

Sit centrum 3, et ἃ punclo 9. rectae dy perpendicularis 
ducatur 3x; est igitur propler. elem. 5. 5 px — χη. dun- 

*) Hic ad ambayes aberravit scriptor; est enim in ipso semicirculo 


«dy, parallelis non adhibitis, 8x — xy. Quam demonstrandi rationem 
recte sequitur Horsley p. 27. 


Prop. 
18 


Prop. 


19 


137 


138 


139 
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ἐπεὶ οὖν πταράλληλοί εἰσιν αἱ AE OK, xai ἔστιν ἴση ἣ 40 
τῇ OZ, ἴση ἄρα ἐστὶν καὶ ἡ EK τῇ ΚΖ. ἔστιν δὲ καὶ ὕλη 
ἡ BK ὅλῃ τῇ ΚΗ ἴση" λοιπὴ ἄρα ἡ BE λοιπῇ τῇ ZH ἴση 
ἐστίν, ὅπερ: “- 

Φανερὸν ὕτι καὶ ἡ ΒΖ τῇ ΕΗ ἴση ἐστίν. 5 


Εἰς τὸ 9. mE 

c. Ἔστω δίο ἡμικύκλια và 4B AEZ, xoi τῇ AA 
ἴσῃ κείσϑω ἡ ZH, καὶ διαχϑείσης τῆς ΒΓ ἀπὸ τοῦ H ἐπ᾽ 
αὐτὴν κάϑετος ἤχϑω ἡ ΗΘ΄- ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ BE τῇ KO. 

Εἰλήφϑω τὸ xév- 10 
voov τοῦ 4ΕΖ ἡμι- 
χυχλίου τὸ 24, καὶ 
ἀπὸ τοῦ 44 ἐπὶ τὴν 
KE κάϑετος ἤχϑω 1, 
«ἹΠ7: ἴσῃ ἄρα ἐστὶν 15 
$ EM τῇ MK. ἐπεὶ 
δὲ ἴση ἐστὶν ἡ μὲν 
A 4 τῇ ΖΗ, ἡ δὲ 4.1 
τῇ «1Ζ, ὕλη ἄρα 5j 47 ὅλῃ τῇ ΜΗ ἴση ἐστίν. καὶ εἰσὶν 
τρεῖς παράλληλοι αἱ 118 ΜΙ. ΘΗ ἴση ἄρα καὶ ἡ ΒῊ τῇ 3υ 
MO. ὧν 5 EH τῇ MK ἴση ἐστίν: λοιπὴ ἄρα ἡ BE λοιπῇ 
τῇ ΚΘ ἴση ἐστίν. 

Φανερὸν δὴ ὅτι καὶ ἡ ΒΚ τῇ ΕΘ ἴση ἐστίν. 

ζ΄. Τῶν αὐτῶν ὑποχειμένων. ἐφαπτέσϑω ἡ BU τοῖ 
4ΕΖ ἡμικυκλίου ὅτι πάλιν ἡ ΒΕ τῇ EO ἴση ἐστίν. 25 

Πάλιν εἰλήφϑω τὸ κέντρον τοῦ .1ΕΖ ἡμικυκλίου τὸ 
^4, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ IE: κάϑετος ἄρα ἐστὶν ἐπὶ τὴν BF. 
καὶ γεγόνασιν τρεῖς παράλληλοι αἱ 4B Ε. HO, καὶ ἔστιν 
ἴσῃ ἡ .1.1 τῇ AH: ἴσι; ἄρα zai ἡ ΒΕ τῇ ΕΘ, ὅπερ: — 





Εἰς τὸ γ΄. 3U 
n. Ἔστω δύο ἡμιχύκλια τὰ ΑΒΓ AEZ, xai ἔστω 





?. ἴση «ou. (Ὁ pro ὅλη γόρ (ἴση prd ὅλη corr. eliam V?) 5. posl 
ἡ BZ add. rg EZ ἐστιν A(B), del. 8 post ἴση ἐστίν repetunt ὅπεο 
ABS 7. e A! in marg. (BS) 8. χείσϑω ἡ ΖΕ AB, corr. S 
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gatur εὖ. Quoniam igitur δὲ Ja parallelae sunt, οἱ à9 — 
DC, est igitur etiam ἐκ — χζ ἢ. Sed erat etiam x — κῃ: 
restat igitur 9e — ἕξη, 4. e. d. 

Apparet esse etiam ΟΣ — ey. 


Φ 
In nonum problema. 


VI. Sint duo semicirculi ag7 Ó«7, et ponatur £y — αὃ; Prop. 
ducatur 7» secans semicirculum ez in punctis & et x, et ipsi 
By perpendicularis ducatur 95; dico esse ge — x9. 

Sumatur semicireuli δὲς centrum ἃ, et a puncto 4 rec- 
tae εκ perpendicularis ducatur Àj; est igitur , ut supra, &u 
— ux. Sed quoniam est αὃ — ἕη, et δὰ — ἀξ, tola igitur 
αλ toti Ày aequalis est. Suntque tres parallelae ag Apu 3: 
ergo eliam fu — μϑ. Et erat ἐμ — qx; restat igitur fle 
- x3. 

Apparet esse etiam x — εϑ. 

VII. lisdem suppositis tangat 97 semicirculum óeZ in Prop. 
puncto €; dico rursus esse ge — ε9. δ 

Rursus sumatur se- 

micirculi de; centrum 

À, et iungatur 27; haec 

igitur perpendicularis 

est rectae d». Εἰ fac- 

tae sunt tres paralle- 

lae a λὲ n9, estque 

/ αλλ τῷ λῃ; ergo etiam 
ge — ε9, q. e. d. 





In octavum (vel fortasse decimum) problema. 
VIII. Sint duo semicirculi ad»; δεῖ, sitque αὃ « γζ, et Prop. 
89 


*) Eadem ratione ac supra propos. 77 ad ambages descendit scrip- 
tor, quód ad h. l. recte notat Co. 


14. 45. ἡ 4H AB, corr. 8 49. τῇ 4H Co pro τῆι Δ 94. τῆι MÁA 
ἴση AIB), corr. S 94. &' add. BS à entere ABS, corr. V? Co 

38. αἱ 4B EK HO AB, corr. S 539. καὶ ἡ .1E AB, corr. S ὅπερ BS, 
δ À 80. Εἰς τὸ HÀ, εἰς τὸ ὄγδοον BS, εἰς τὸ ( coni. Hu 31. η add. V 


Pappus 11. δ] 
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ἐλάσσων ἡ 44 τῆς ΓΖ, καὶ τῇ .44 ἴση κείσϑω ἡ ΓΗ, 
xai προσαναπεπληρώσϑθω ὃ ΒΑ͂ΚΓ κύχλος, καὶ διήχϑω 
τυχοῦσα ἡ BK, καὶ ἀπὸ τοῦ H ἐπ᾽ αὐτὴν κάϑετος ἡ HO: 
ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ BE τῇ ΘΚ. 

Εἰλήφϑω τὸ κέντρον τοῦ ΑΒΓ κύκλου τὸ 41, xai ἀπὸ ὃ 
τοῦ .1 ἐπὶ τὴν ΕΖ χάϑετος ἤχϑω ) «ΤΠ. ἴση ἄρα ἐστὶν 
ἡ BM τῇ MK. ἐπεὶ δὲ ἴση ἐσεὶν ἡ μὲν 4.1. τῇ MT, ἡ 
δὲ 44 τῇ HI, λοιπὴ ἄρα ἡ 4.1 λοιπῇ τῇ AH. ἐστὶν ἴση. 
καὶ εἰσὶ τρεῖς παράλληλοι αἱ 4 AM HO* ἴση ἄρα ἐσεὶν 
xai ἡ EM τῇ MO: ἔστιν δὲ καὶ ὅλη 1) BM ὅλῃ τῇ ΜΚιυ 
ἴση" λοιπὴὴ ἄρα ἡ BE λοιπῇ τῇ OK ἐστὶν ἴση. 

Φανερὸν δὲ ὅτι xai ἡ ΘΒ τῇ EK ἴση ἐστίν. 

Εἰς τὸ ιζ΄. 
140 9. Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἔστω μείζων ἡ 444 τῆς 


ΖΓ, καὶ αὐτῇ ἴση κείσϑω ἡ ZH, καὶ διαχϑείσης τῆς BIO 15 
ἐπ᾿ acri» κάϑετος ἤχϑω ἡ ΗΘ΄- ὅτι ἴση ἐστὲν 1) ΒΕ τῇ ΚΘ. 





Εἰλήφϑω τὸ κέντρον τοῦ AEZ ἡμικυκλίου τὸ 4, xoi 
ἀπ᾿ αὐτοῦ ἐπὶ τὴν EK κάϑετος ἡ A4: ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ 
EM τῇ MK. ἐπεὶ δὲ ἴση ἐστὶν ἡ μὲν 4A τῇ ΖΗ, ἡ δὲ 
44 τῇ AZ, ὅλη ἄρα ἡ 4,4 ὅλῃ τῇ .1Η ἐστὶν ἰση. καὶ 20 
εἰσὶν πάλιν τρεῖς παράλληλοι αἱ B.4 M4 HO: ἴση ἄρα 
ἐστὶν καὶ ἡ BM τῇ MO. ὧν ἡ EM τῇ MK ἐστὶν ἴση" 
λοιπὴ ἄρα ἡ BE λοιπὴ τῇ ΚΘ ἐστὶν ἴση, ὅττερ: “- 

Φανερὸν δὲ ὅτι καὶ ἡ BK τῇ EO ἐστὶν ἴση. 


9. ὁ B4 ΚΓ A,coniunx. ΒΒ 8. ἡ ante τυχοῦσα additum in ABS del. 
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ponatur y; — αὖ, et compleatur circulus Boaxy, ducaturque 
quaelibet jx per punctum C, eique perpendicularis a puncto 


ἢ recta 79; dico esse ge — 3x. 
Sumatur circuli 


«3y centrum A, ab 
eoque rectae εζ per- 
pendicularis ducatur 
Àu ; est igitur, ut su- 
pra, gu — ux. Sed 
quoniam es! aÀ — Ay, 
ei αὃ — yy, restat 
igitur ÓÀà—An. Sunt- 
que tres parallelae 
δὲ ἂμ Jm; ergo est 
eliam ἐμ - u3"). 
Sed erat etiam fu 
— ux; restat igitur 
pe — 3x.. 





Apparet esse etiam 39 — ex. 


/ In decimum septimum problema. 

IX. lisdem suppositis sit αὖ *» Cy, ponaturque ἔῃ — aó, Prop. 
et ducatur recta 9γϑ, semicirculum δὲ secans in punclis & 83 
el x, eique perpendicularis 23; dico esse βὲ — x9. 

Sumatur semicirculi δὲζ centrum Δ, ab eoque rectae ez 
perpendicularis ducatur Aq; est igitur, wt supra, ἐμ — ux. 
Sed quoniam est aó — rn, et δλ — ἀξ, csl etiam aÀ — Ay. 
Suntque tres parallelae 9o μὰ 79 ; est igitur etiam gu — μϑ ἢ. 
Sed erat eu — ux; restat igitur ge — x29, q. e. d. 

Apparet esse etiam x — εϑ. : 

*) Est enim δλ: ἐμ — ἀξ: μα, οἱ ἀζι μᾷ m ζη: ζ9 τὸ ξ τ ζη: μἢ CD ; 
est igilur JÀ: ἐμ — 4n: u9, et quoniam est δλ τ, λη, est etiam eu — u3. 

**) Demonstratio eadem est atque in superiore adnolatione. 








Hu [(. καὶ ante ἡ BE additum in AB del. S 8. ἄρα ἡ 4.4 AB, 

corr. S 9. εἰσὶ A*DS, εἰσὶν Hu 43. xai ἡ EB AB, corr. 8 44. 9' 

add. BS 46. ὅτε ASS, ἐπεὶ D cod. Co 47. τοῦ ZEZIIE Αἱ, corr. 

A3 φᾷ, Φανερὸν — ἴση in ABS ante ὅπερ inserta transposuit Hu 
91* 
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141 v. Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἐφαπτέσθω :$ BI τοῦ 
AEZ ἡμικυκλίου ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ BE τῇ EO. 


ÁN, 


a ςΦ yw 
| 9 


Εἰλήφϑω πάλιν τὸ κέντρον τοῦ 4Ε2Ζ ἡμικυκλίου τὸ 
^4, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ AE: κάϑετος ἄρα ἐστὶν ἐπὶ τὴν BO- 
ὥστε τρεῖς εἰσιν παράλληλοι αἱ ΑΒ. ,.11Ε HO, καὶ ἔστιν 
ἴση ἡ 44.4 τῇ 4Η:- ἴση ἄρα ἐστὶν xai ἡ. BE τῇ EO. 


Πρόβλημα χρήσιμον εἰς τὴν σύνϑεσιν τοῦ ιζ΄. 


149 ια΄. Θέσει ἡμικυκλίου ὄντος τοῦ ΑΒΓ, καὶ δοϑέντος 
τοῦ 4, γράψαι διὰ τοῦ zl ἡμικύχλιον ὡς τὸ ZEZ, ἵνα, ἐὰν 
ἐφαπτομένη ἀχϑῇ ἡ ΒΓ, ἴση γένηται ἡ 44 τῇ BE. 10 

Γεγονέτω: ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 444 πρὸς τὴν EL, οὕτως 
ἡ ΕΒ πρὸς τὴν ΕἸ]. καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΕΒ πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΕΓ, οὕτως τὸ ἀπὸ “444 πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΓ. ἀλλ᾽ ὡς τὸ 
ἀπὸ ΒΕ πρὸς τὸ ἀπὸ EI, οὕτως ἐστίν, ἐὰν κέντρον τοῦ 
AEZ ἡμικυκλίου ληφϑῆ τὸ H, καὶ ἐπιζευχϑῇ ἡ HE, τὸ ἀπὸ 15 
AH πρὸς τὸ ἀπὸ HI. ἀλλὰ τὸ ἀπὸ ΕΓ ἡ τῶν ἀπὸ EH 
ΗΓ ἐστὶν ὑπεροχή" ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ἀπὸ 444 πρὸς τὴν 
τῶν ἀπὸ ZH HU ὑπεροχὴν, οὕτως τὸ ἀπὸ ΛΉ πρὸς τὸ | 
ἀπὸ HI. κείσϑω τῇ 4.4 ἴση ἡ 4O, xai τετμήσϑω ἡ AT 
δίχα κατὰ τὸ K σημεῖον. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς τὸ ἀπὸ AH?20 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΗΓ, οὕτῳς τὸ ἀπὸ 44 πρὸς τὴν τῶν ἀπὸ 
4H ΗΠ ὑπεροχήν, λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ .4HO πρὸς λοιπὸν 


4. εἰ add. BS 6. τῆι A0 lag A(B), corr. S 8. α΄ add. V 
40. ἀχϑῆι ἢ ἢ BF. A, corr. BS ἡ 4.1 τῇ BE, ueque, ut exspectaba- 
mus, τῇ 444í ἡ BE scriptor similiter posuit ac p. 800, 9. 806, 86 
15. ἐπεζεῦχϑαι HE Δ, ἐπεζευχϑὴ ἡ ne B (nescio qua manu) S, corr. Ge 
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X. lisdem suppositis recla gy semicirculum δὲζ tangat Prep. 
in puncto €; dico essc je — εῦ. δ 
Sumatur rursus semicirculi δὲζ centrum A, et iungatur 
Àe; ergo haec perpendicularis est rectae 939. taque sunt 
tres parallelae ag Àe 97, estque aÀ — λη; ergo etiam je — εϑ. 


Problema utile ad synthesin decimi septimi problematis. 


ΧΙ. Positione dato semicirculo ay, et in diametro ay P 
dato puncto ὃ, per punctum ὃ describatur semicirculus óec s 
ita, ut, si tangens βὲγ ducatur, recta ge ipsi αὖ aequalis fiat. 





7x 9} 
Factum iam sit; est igilur aó : ey — fe : ey; ergo etiam 
gs? : ey? τῷ aó? : ey?. Sed, si semicirculi Óe& centrum ἡ su- 
matur, iungaturque 75e, est!) βεῖ : ey? — am? : ηγ2. Sed est 
ey! — ny? — ge?, id est. — vy? — Ort; | 
- est. igitur (sí pro ge? reposueris aó?) a0? ; py? — δη2 τῷ 
oa7?:*5y?. Ponatur Ja — αὖ, et bifariam secetur óÓy in 
puncto x. lam quia oz? : yy? — aà? : yy? — ày?, per sub- 
tractionem igitur est 
ay :y)— anb — αδῇ: ηγ — (ny) — δηἢ 
— ay? — a? : δη3, sive, quia propter elem. 2,6 
est ay?  aà? -- 95. δη, 
915 - 05 : Óy?, id est 
z 97: 05; ergo est 


4) Scilicet in similibus triangulis αβγ et yey est Be : ἐγ zs am : my. 


45. 46. τὸ ἀπὸ 4H πρὸς AB cod. Co, corr. S Co 46. ἡ τῶν ἀπὸ 
4H Hu 118. οὕτω edd. ας 292. λοιπὴ πρὸς ante λοιπὸν ἄρα add. 
ABS, del. Co 
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τὸ ἀπὸ HA, τουτέστιν ἡ ΘΗ πρὸς HA, ἐστὶν [ὡς εἷς τῶν 
λόγων] ὡς τὸ ἀτιὸ ,14] πρὸς τὴν τῶν ἀπὸ 4H HF ὑπερ- 
οχήν, τουτέστιν τιρὴὺς τὸ δὶς ὑπὸ 4D HK. γείσϑω οὖν 
τῷ ἀπὸ 44 τετραγώνῳ ἴσον τὸ δὶς ὑπὸ 4D .1, δοϑὲν 
δὲ τὸ ἀπὸ “4.1: δοθὲν ἄρα καὶ τὸ δὶς ὑπὸ 4 .1, ὥστε 
καὶ τὸ ἅπαξ. καὶ ἔστιν δοϑεῖσα ἡ l4: δοϑεῖσα ἄρα ἐστὶν 
καὶ ἡ 4. ἐπεὶ δέ ἐστιν ὡς ἣ HO πρὸς τὴν H.4, οὕτως 
τὸ ἀπὸ 414, τουτέστιν τὸ δὶς ὑπὸ ,11 AT, πρὸς τὸ δὶς 
ὑπὸ 4T HK, τουτέστιν ἡ 4 πρὸς HK, τὸ ἄρα ὑπὸ OHK 
ἴσον τῷ ὑπὸ .1 HA. καὶ εἰσὶν αἱ τρεῖς at Of 4“Κ 4110 
δοϑεῖσαι" ἀπῆκται ἄρα εἰς διωρισμένης α΄ - δεδομένων τριῶν 
εὐϑειῶν τῶν ΘΖ 4Κ 11 τεμεῖν τὴν .4K κατὰ τὸ H, καὶ 
ποιεῖν λόγον τοῦ ὑπὸ ΘΗΚ πρὸς τὸ ὑπὴ .1 H4 ἴσου πρὸς 
ἴσον. τοῦτο δὲ φανερόν, καὶ ἔστιν ἀδιόριστον. δοϑὲν ἄρα 
τὸ H, xai κέντρον τοῦ AEZ ἡμικυκλίου" ϑέσει ἄρα τὸ ἣμι- 15 
χύχλιον. καὶ ἀπὸ δοϑέντος τοῦ D ἧκται ἐφαπτομένη 7 
BI: ϑέσει ἄρα ἡ ΒΓ [τὸ δ᾽ αὐτὸ ἁρμόσει τοῦ σημείου 
χάτω], ὅπερ: “- 

143 ιβ΄. Συντεϑήσεται δὴ τὸ πρόβλημα οὕτως" ἔστω τὸ 





€ 4 * 
μὲν ἡμιχύχλιον τὸ BI, τὸ δὲ δοϑὲν τὸ Δ’ καὶ δέον ἔστω 20 
ποιεῖν τὸ πρόβλημα. κείσϑω τῷ ἀπὸ Jd τετραγώνῳ ἴσον 


4. 5 0N πρὸς AB, corr. S 4. 2. ὡς εἷς τῶν λόγων del. Hu 
3. post τουτέστιν add. τὸ dig ὑπὸ AT .4 Co ὑπὸ .[r!T HK Co, ὑπὸ 
AFH AB, ὑπὸ dA S 3. &. χείσϑω — ὑπὸ ΖΓ .4 om. S cod. Co 
4. ὑπὸ AI-4 A (ὑπὸ dya B), distiux. Ge δὅ. ὑπὸ “Γ. ABS, distinx. 
Co 6. ἄρα ἐστὶ A*BS 8. ὑπὸ J44T A, distinx. ΒΒ 9. τουτέστεν 
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*-] 
e 
pe 


9p: ηὖ — aà? : yy? — ón?, id est 
αδὲ: 2óy- rx*). 
lam ponatur 207. À — a0?, datum autem est aó?; ergo etiam 
?0y.À datum, ideoque etiam óy.À. Εἰ est data Óy; ergo 
etiam recta À data est. Sed quoniam est 

27 : zÓ — a0? : 20y-»x, id est 
21.ó0y : 2Óy- vx, id cst 

—  : χ, ergo est 

ϑη 7x — Ῥλ. 16. 
Suntque tres rectae 9Ó ὄχ À dalae; reductum igitur est pro- 
blema ad determinatae sectionis. libri primi probl. III epi- 
ἰαφιια 111}: " Datis tribus rectis 90 Óx À secetur ὄχ in puncto 
y ita, ut fiat 99- gx : 4- ηδ in proportione aequalis ad aequale 
(id est 9:59 - κ — À- 90)". Moc autem manifestum; οὐ est 
problema indeterminatum. Datum igitur est punctum ἢ, id- 
que centrum est semicirculi det; ergo etiam semicirculus po- 
sitione datus est. Et a dato puncto y tangens (jy ducta est; 
positione igitur gy data est?), q. e. d. 

XII. Componetur autem problema sic. Sit semicirculus 
αβγ, et in diametro ay datum punctum ὃ, ct oporteat efficeve 
problema.  Ponatur 20y.À — aÓ?, et a9 — a0, et δγ bifa- 

*) Etenim quia dZ bifariam secatur in puncto ἡ, et £y additur in 
eádem rectá, propter elem. 3, 6 est ηγ — δὴ} z dy.y(. Sed est 
iy τὸ δγ — ét, et ηχ — αὶ dy — 19, itaque ὧν — 3»x; ergo δγ.γζ — 
4 δγ - 5x (Co). 

4) Restituit boc Apollonii problema Simsonus, opera quaedam reli- 
que, p. 73—75: "Datis in recta linea tribus punctis B A C invenire 


quartum D inter puncta B A, quod faciet rectangulum a segmento DA 
et datá rectá E ad rectangulum DDC in ratione data". 

3) Verba dubia τὸ δ᾽ αὐτὸ cet., quae in Graeco codice addita sunt, 
Co vertit: "Idem autem congruet, si punctum infra sumatur". At punc- 
tum d iufra rectam «y locum non habere facile apparet. Restat igitur 
ut interpolator semicirculum de£ infra esse significaverit. At ne hoc 
quidem stas(tui posse docel Horsley p. 73. 


ΗΑ AB, corr. S 10. ὑπὸ J£H4 ABS, distinx. Co, item vs. 13 — 64 
AK.4 A, distinx. BS, item vs. 42 4114. ἄρα add. Ge διιωρισμένης α΄ 
Hu, διωρισμένης ABS, διωρεσμένην (5 14. ἀδιόριστον Hu auctore Co 
pro ἀϑιόριστος 46. ἐφάπτεται AB, corr. S 18. χάτω S, xata 
(sine acc.) AB, κάτω ληψϑέντος coni. Hu auctore Co; sed tota paren- 
thesis delenda esse videtur: vide adnot. ? ad Latina 49 ιβ᾽ add. BS 
40. τὸ 4: καὶ ϑέον add. BS 
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τὸ δὶς ὑπὸ ZI “1, καὶ τῇ μὲν 4.4 ἴση κείσϑω ἢ 490, 1 
δὲ 4T δίχα τετμήσϑω κατὰ τὸ Κὶ σημεῖον, καὶ τριῶν δο- 
ϑεισῶν εὐθειῶν τῶν ΘΖ AK A, τετμήσϑω ἡ 4K κατὰ 
τὸ H καὶ ποιείτω λόγον τοῦ ὑπὸ 1 H4 πρὸς τὸ ὑπὸ 
ΘΗΚ ἴσου πρὸς ἴσον, καὶ περὶ κέντρον τὸ Η ἡμικύκλιον 5 
γεγράφϑω τὸ 4EZ: λέγω ὅτι τὸ 4ΕΖ ποιεῖ τὸ πρό- 
ϑλημα. 

"Hy9o γὰρ ἐφαπτομένη τοῦ ἡμιχυχλίου ἡ ΒΓ΄ ὅτι ἴση 
ἐστὶν ἡ 4.4 τῇ ΒΕ. ἐπεὶ γὰρ τὸ ὑπὸ ΘΗΚ ἴσον ἐστὲν 
τῷ ὑπὸ .1 H4, ἀνάλογόν ἐστιν ὡς ἡ OH πρός τὴν ΗΖ, τὺ 
οὕτως 7 «1 πρὸς τὴν ΗΚ. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ OH πρὸς τὴν 
H4, οὕτως ἐστὶν τὸ ὑτιὸ OHA πρὸς τὸ ἀπὸ H4, τουτ- 
ἐστιν ἡ τῶν ἀπὸ ΗΑ 4 ὑπεροχὴ πρὸς τὸ ἀπὸ HA, ὡς 
δὲ ἡ «1 πρὸς τὴν ΗΚ, οὕτως ἐστὶν τὸ δὶς ὑπὸ 4 AT 
πρὸς τὸ δὶς ὑπὸ 4T ΗΚ, τουτέστιν τὸ ἀπὸ 44 πρὸς τὴν 18 
τῶν ἀπὸ 4H ΗΓ ὑπεροχήν" καὶ ὡς ἄρα ἡ τῶν ἀπὸ ΗΑ 
A4 ὑπεροχὴ πρὸς τὸ ἀπὸ H4, οὕτως ἐστὶν τὸ ἀπὸ dAÁ 
πρὸς τὴν τῶν ἀπὸ 4Ή ΗΓ ὑπεροχήν᾽ ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 
ἀπὸ ΑΗ πρὸς τὸ ἀπὸ HI, οὕτως τὸ ἀπὸ d πρὸς τὴν 
τῶν ἀπὸ 4H HI ὑπεροχήν, τουτέστιν πρὸς τὴν τῶν ἀπὸ 20 
ΓΗ HE ὑπεροχήν, τουτέστιν πρὸς τὸ ἀπὸ EU: καὶ ὡς 
ἄρα τὸ ἀπὸ ΑΗ τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ ΗΓ, οὕτως τὸ 
ἀπὸ 44] ngóg τὸ ἀπὸ ΓΕ. ὡς δὲ τὸ ἀπὸ ΜΗ πρὸς τὸ 
ἀπὴ HI, οὕτως ἐστὶν τὸ ἀπὸ ΒΕ πρὸς v0 ἀπὸ ΕΓ: ὡς 
ἄρα τὸ ἀπὴ BE πρὸς τὸ ἀπὸ EL, οὕτως τὸ ἀπὸ “414 πρὸς "5 
τὸ ἀπὸ EI' ἴσον ἄρα ἐστὶν τὸ ἀπὸ 44 τῷ ἀπὸ BE, 
ὥστε ἴση ἐστὶν ἡ 44 τῇ BE. καὶ φανερὸν ὅτι μείζων 
ἐστὶν 5 ΒΕ τῆς ΕΓ. ἔχομεν γὰρ ὡς τὴν OH πρὸς τὴν 
H4, οὕτως τὸ ἀπὸ 44 πρὸς τὸ ἀπὸ EI'" μείζων δὲ ἡ 
OH τῆς H4: μεῖζον ἄρα τὸ ἀπὸ 44 τοῦ ἀπὸ EI, ὥστε 30 


4. ὑπὸ “Γ.( et similiter posthac ABS, distinx. Co 8. τετμήσϑω 
ἡ 4H AD, corr. S &. 5. πρὸς τοῦ ΘΚ AB, corr. S 9. ἢ 4.f* 





A? ex ἡ 44T 44. 4 24 πρὸς] ἐστὶν AB, ἐστὶν ἡ ἃ πρὸς S 
t4. δὲ ἡ H.1 Αἴ! cod. Co, corr. S (Ὁ dig ὑπὸ 14 AB, δὶς ὑπὸ 
Àdy Paris. 2368 S, distinx. V 45. ὑπὸ 4FHK A, dislnx. BS . 


18. τῶν ἀπὸ PHA ABS, corr. Co in Lat. versione 49. post ἀπὸ ΕΓ 
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riam secetur in puncto x, et datis tribus rectis ϑὺ Óx ἃ, 
secetur Óx in puncto y ita, ut fiat A- yÓ — O75. 9x, et circa 
centrum ἢ semicirculus describatur óec; dico semicirculum 
δεξζ efficere problema. 


Ducatur enim jj tangens semicirculum in puncto &; dico 
esse βὲ — αὖ. Quoniam enim est 9n. nx — À- nó, per pro- 
portionem est ' 

379 : ηὃ τὸ À : nx. 
Sed est multiplicando 
379 : ηὃ — 9». xà : ryÓ?, id est propter elem. 2, 6 
— ap? — aà? : pà*. 
Sed est multiplicando 
À : ηκ τὸ 20y-À : 20y. vx, id est 
— a02?: ὃγ.- γζ ἢ, sive propter elem. 2, 6 
— a0? : yy? — Oy? ; ergo etiam 
ar? — αὶ : ηδ5 — a0? : py? — Oy?; est igitur propter 
elem. 5, 12 
a0? : py? — δη2 τῷ αηϑ : ηγ). Sed est 
py — δη2 — yy? — ne, id est 
- £y?; ergo etiam 
a5?: py? — a0? : cej?. Sed est 
ar? : py? z e? : ey?^") ; ergo 
pe? : ey? — a0? : ey?; itaque 
pe? — aÓ?, οὐ Je — αὖ. 
Et apparet esse je ? ey. WMabemus enim 37: ηὖ — a9? : 
&y1***| ; sed est 9» *» ηδ; ergo etiam αὖ» c7?, itaque «à sive 


*) Vide supra p. 799 extr., et ibidem adnot. *. 
**) Vide supra adnot. 4 ad p. 797. 
***) Est enim, ul ex superioribus apparet, 
95: qd — an? — «0? : 50? 
z ad? : gy? — δὴ 
z ad?: €y*. 


add. ἀναβαίνει dà ἐπι ἐπισχεπτομένων A, eadem sine ἐπι DS, del. Co 
80. ἄρα add. Co 
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μιδίζων ἐστὶν ἡ 44 τῆς ΕΓ πολλῷ ἄρα τῆς ZI μείζων 

ἐστίν: τὸ AEZ ἄρα ἡμικύκλιον ποιεῖ τὸ πρόβλημα. 
““έγω δὲ ὅτι καὶ μόνον. γεγράφϑω γάρ τι καὶ ἕτερον 

“ΙΝ, xai ἤχϑω ἐφαπτομένη ἡ IHE. εἰ δὴ καὶ τὸ ΖΝ 





δ᾽ a δ o9ytx v boy 


ποιεῖ τὸ πρόβλημα, ἔσται ἴση ἡ «L4 vij ME. καὶ εἰλήφϑω 5 
τὸ κένερον τοῦ ΟΝ ἡμικυκλίου τὸ O, καὶ ἐπεζείχϑω ἡ 
OM. ἔσται ἀγολούϑως τῇ ἀναλύσει τὸ ὑπὸ τῶν OOK 
ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν .1 4O, ὅπερ ἐστὶν ἄτοπον (dv γὰρ τῇ 
διωρισμένῃ δέδεικται μεῖζον) " οὐκ ἄρα τὸ ΖΝ ἡμικύκλιον 
ποιεῖ τὸ πρόβλημα. ὅμοίως δὴ δείξομεν ὅτι οὐδὲ ἄλλο τι 10 
πλὴν τοῦ 4EZ: τὸ 4EZ ἄρα μόνον ποιεῖ τὸ πρόβλημα. 
144 Ἵνα δὲ xai ἐπιγνῶμεν πότερον αὐτῶν μεῖζον ἀποτέμ- 
νει, δείξομεν οὕτως. ἐπεὶ ἐν τῇ διωρισμένῃ δέδειχται 
ἔλασσον τὸ ὑπὸ τῶν ,1 40 τοῦ ὑπὸ τῶν OOK, ἀνάλογον 
ἡ 4 πρὸς OK ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἤπερ 9) ΘΟ πρὸς ΟΖ. 15 
ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ 44 πρὸς ΚΟ, οὕτως ἐστὶν τὸ ἀπὸ 444 πρὸς 
τὴν τῶν ἀπὸ 40 OT ὑπεροχήν (δέδεικται ydg), ὡς δὲ ἡ 
ΘΟ πρὸς O4, οἵτως ἐστὶν ἡ τῶν ἀπὸ O.4 444 πρὸς τὸ 
ἀπὸ O4: καὶ τὸ ἀπὸ 414 ἄρα πρὸς τὴν τῶν ἀπὸ 470 OT 
ὑπεροχὴν ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ τῶν ἀπὸ O.4 dao 


4. ἐφαπτομένη ΗΓΜΞ A, corr. BS 8. τῶι ὑπὸ τῶν 4 fO ABS, 
corr. Co 9. μείζων AB, corr. S ἄρα τὸ 4MH ABS, corr. V 
44. τὸ 42 (ante ἄρα) Hu pro τὸ 4ZE ἄρα Co, ἐστιν A, dori BS 
ποιεῖ AB, ποιοῦν S 44. τῶν 440 ABS, distinx. Ge ἀνάλογος 
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Be *» ey. Multo igitur maior est αὖ quam Zy"), itaque se- 
micirculus δεζ problema efficit. 

Dico etiam semicirculum  óeC solum efficere problema. 
Describatur enim alius semicirculus ὄὅμν. Si igitur etiam se- 
micirculus ὃμν problema efficit, erit αὖ — u$. Εἰ sumatur 
semicirculi Óu» centrum o, et iungatur ou. Erit secundum 
analysin Jo- ox — Δ. δο, id quod absurdum est (nam in de- 
terminata seclione est demonstratum 9o ox Ὁ À-00*") ; ergo 
semicireulus óp» non efficit problema. Similiter demonstra- 
bimus neque alium ullum semicirculum praeter δὲζ id eff 
cere; ergo semicirculus δὲζ solus problema efficit. 

Sed ut etiam cognoscamus, uter semicirculus maius fan- 
gentis. segmentum abscindat, sic demonstrabimus. | Quoniam 
in. determinata sectione est demonstratum esse 2-00 «; 9o. o0x, 
per proportionem propter huius libri propos. XVI est 

À : ox «. 9o : οὐ. 
Sed, ut supra (p. 799 in rectis 9n δὴ yx) demonstratum est, 
ft multiplicando 
À : 0x τ 20y. À : 2óy- ox 
— a0? : Óy- yv, sive propter elem. 2, 6 
Ξ- a0? : oy? — Óo?, et rursus multiplicando 
90 : οὗ — 30-00 : 00?, sive propter elem. 2, 6 
— a0? — aÓÀ? : 00?; ergo est 


*) Demonstrat hoc Co ductá a dy perpendiculari ad «. 


**) Hic Pappum idem Apollonii problema, quod supra p. 799, adn. ! 
citavimus, respexisse oporlet. lem vero, etsi in demonstratione a Sim- 
sono restituta id ipsum quod Pappus significat non comparet, tamen 
idem recta ratione addi posse facile intellegitur. Sed ut iis Graecis 
reliquiis, quae nunc exstant, innitamur, auctore Commandino breviter 
rem sic demonstremus: Est secundum Papp. VII propos. 14 3o: ox 
ϑη 3x, tum ex hypothesi 25- xx — 4-05, denique 4-05 » 4-do (quia 
δὴ *» do); ergo 9o. ox Ὁ 4. do. 


«Ὁ 


ABS, corr. Hu 416. ἡ .1 πρὸς KO Co pro ἡ KO noóc .1 141. ἀπὸ 
40 OF Co pro ἀπὸ .1Θ OT 418. 19. ἀπὸ O.14 πρὸς τὸ ἀπὸ O.4 
ABS, corr. Co 19. τὴν τῶν ἀπὸ OAM AF Δ, τὴν τῶν ἀπὸ od dy B 
Paris. 4868 V, τὸ τῶν ἀπὸ αὖ Uy S 
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€ A A N 2 A A , bl Li 
ὑπεροχὴ πρὸς τὸ ἀπὸ Ü.f. καὶ πάντα πρὸς πάντα, τουτ- 
, M 3 A A A b) A /" , » » L] 
ἐπτιν τὸ ἀπὸ ÁO πρὸς τὸ ἀπὸ OL, μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ 
ἀπὸ 4 πρὸς τὴν τῶν ἀπὸ ΓΟ OA ὑπεροχήν, τουτέστιν 
πρὸς τὸ ἀπὸ LM: τὸ ἄρα ἀπὸ “4 πρὸς τὸ ἀπὸ DM 
ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ ἀπὸ Α10 πρὸς τὸ ἀπὸ ΟΓ, 5 

, M 2 i μ"-ὦ * N ) 1 ^ J » 3 M 
τουτέστιν τὸ αττ0 IM πρὸς vo ἀπὸ Γ΄ μειζων aga ἐστιν 
ἡ EM τῆς AA. 

Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτι καὶ πᾶσαι at μεταξὺ τῶν Α 

’ , 2 - J , *? ^ « 

σημείων γινόμεναι εὐϑεῖαι μειζονὲς εἰσιν τῆς 2d, αἱ 
δὲ μεταξὺ τῶν B D ἐλάσσονες. ἐὰν γὰρ πάλιν γράψωμεν 10 
ἡμικύκλιον τὸ 4ΠΡ, καὶ ἐφαπτομένη ἀχϑῇ ἡ ΣΠΓ, καὶ 





& δ 0)TX V Lay 


τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον κατασκευασϑῇ, τὸ μὲν κέντρον ἔσται 
τοῦ 4“ΠΡ ἡμικυχλίου τὸ T ἐπὶ τὰ ἕτερα μέρη τοῦ Η ἐν 
δὲ τῇ διωρισμένῃ μεῖζον ἔσται τὸ ὑπὸ ΘΗΚ τοῦ ὑπὸ 
OTK, καὶ κατὰ τὰ αὐτὰ μείζων ἔσται πάλιν ἢ 414 τῆς 15 
ΣΙ, ὥστε τὰ μὲν ἔγγιστα τοῦ ΑἹ τὰς ἐφαπτομένας ἔχοντα 
μείζω τιοιεῖ τῆς .44,, τὰ δὲ ἀπώτερον ἐλάσσω. 

Δυνατὸν ἄρα ἐστὶν γράψαι διὰ τοῦ 4 ἡμικύκλια, ἵνα 
ἡ ἐφαπτομένη ἑχάστου αὐτῶν προσεκβαλλομένη ἐπὶ τὴν τοῦ 
μείζονος ἡμικυκλίου περιφέρειαν τὴν μεταξὺ τῆς ἁφῆς καὶ 20 
τῆς τοῦ μείζονος ἡμικυκλίου περιφερείας ἴσην ποιῇ τῇ 444, 
καὶ πάλιν μείζω καὶ ἐλάσσω. ? 

4. 2. τουτέστιν τὸ ἀπὸ 40 πρὸς τὸ ἀπὸ ΟΓ add. Hu 3. uet- 


Cove λόγον ἔχει add. et ἥπερ pro ὡς corr. Co 4, τὸ ἄρα — ἀπὸ ΓΜ 
om. Ge (quae coniectura ut aliqua ratione proberetur, supra πάντα 
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aó? : oy? — ào? « a0? — ad: .00?, et summüà factà!) 
« a0? : 0y!; 
ergo, quia est 07? — às? — oj — ou? — μγ3, et (propter 
simililudinem. triangulorum. a£y Ομ) a0? : oy? — Eu? : μγ3, 
his igitur substitutis est 

"a0? : uy? « £u? : u7?; gre 

αὃ « ἔμ, sive £u *» ad 

Similiter demonstrabimus omnia tangentium segmenta, 
quae circumferentiae ad; inter « occurrunt, maiora esse 
quam αὖ, omnia autem, quae inter J y, minora. Etenim si 
rursus describamus semicirculum στρ maiorem quam δεῖ, et 
tangentem 9zt7 ducamus, eademque quae supra construamus, 
centrum τ scmicirculi ózrg erit ultra y; centrum semicirculi δες. 
Sed, w in determinata sectione. est. demonstratum?, , erit 
9n:yx 9 39i-*T«, et eadem ratione rursus crit aÓ *» or; 
itaque omnino semicirculi, qui tangentes propiores ad punc- 
tum α habent, segmenta maiora quam αδ faciunt, qui autem 
remotiores, minora. 

Possunt igitur per ó semicirculi ita describi, ut recta, 
quae quemque eorum tangit, producta ad maioris semicirculi 
cireumferentiam vel segmentum inter contactum οἱ maiorem 
semicireulum aequale faciat rectae αὖ, vel rursus segmenta 
maiora, vel minora. 

4) Graeca πείντιι πρὸς πάντα secundum Euclid. elem. 5, 49 Signi- 
ficant summam τῶν ἡγουμένων, id est «d? -- «o? — «d? - «o?, ad 
summam τῶν ἑπομένων, id est oy? — do? 4 o9? — oj?. Facile autem 
ex Euclidis propositione, quam modo citavimus, effici potuit, si sit 
a:b2zc:d, esse a: bZz a τ c: b - d, quod in rectis quidem lineis 


supra demonstravit Pappus libri VII propos. 8. 
:$) Vide adnot. ** ad p. 803. 


πρὸς πάντα᾽ ὥστε cel. scripta esse oportuit) 5. τὸ ἀπὸ .3 πρὸς 
τὸ ἀπὸ ΘΙ A!B, τὸ ἀπὸ 416 πρὸς τ τὸ ἀπὸ OF A per rasuram S 
6. μεῖζον A, corr. BS ὃ. 9. τῶν 4B A, distinx. BS 40. τῶν BE 
ἐλάσσονες A(BS), corr. (Ὁ 43. τὸ ὑπὸ “ΠΡ ἡμικύχλιον ABS, corr. 
Co in Lat. versione 44. 45. τὸ ὑπὸ «LAT τοῦ ὑπὸ OTK ABS, corr. 
Co 45. χαὶ add. Hu 47. μεῖζον A, μεέζονα BS, corr. Hu TAG 
A4 Co pro τὴν 414 30. περιφέρειαν et 21. περιφερεέας add. Hu 
auctore Co * 20. 21. τὴν μεταξὺ — ἡμιχυχλίου S, om. Αἱ, τῆς με- 
ταξὺ — nuixvxi(ov A9 in marg. B 39. ἐλάσσων AB, corr. S 
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Εἰς τὸ 19'. 

145 ιγ΄. Ἔστω πάλιν τὰ ἡμιχύχλια, μείζων δ᾽ ἡ 414 τῆς 
ΓΖ, xoi τῇ ...1 ἴση κείσϑω ἡ ΓΗ, καὶ διαχϑείσης τῆς 
BEZ auo τοῦ H ἐπ᾿ αὐτὴν κάϑετος ἤχϑω ἡ HO, καὶ 
πκροσαναπεπληρώσϑω ὃ ΑΒΓ κύκλος, καὶ ἐχβεβλήσϑω ἡ ΒΖ 58 
ἐπὶ τὸ Κ΄ ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ BO τῇ EK. 

Εἰλήφϑω τὸ κέν- 
τρον τοῦ ΑΙΒΙ᾽ xvxÀov 
τὸ /4, καὶ ἀπὸ τοῦ /Í 
ἐχτὶ τὴν ΒΚ χάϑετος 10 
ἤχϑω ἡ 4M: ἴση ἄρα — 
ἐστὶν ἡ MB τῇ Mk. 
ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ 
μὲν d IL τῇ LTD, ἡ δὲ 
A 4 τῇ ΗΓ, λοιπὴ ἄρα 15 
ἡ 4.11 λοιπῇ τῇ ΗΠ 
ἐστὲν ἴση. καὶ εἰσὶν 
τρεῖς παράλληλοι αἱ 
AE 4M HO:* ἴση ἄρα 
xci ἡ EM τῇ MO. ἔστιν δὲ καὶ ὅλη ἡ BM ὅλῃ vij MK 20 
ἴση λοιπὴ ἄρα ἡ ΒΕ λοιπῇ τῇ ΘΚ ἐστὶν ἴση. φανερὸν οὖν 
ὅτι καὶ ἡ ΒΘ τῇ ΕΚ, ὕπερ: — 





Πρόβλημα εἰς τὸ αὐτό. 


140 (9. Ἡμικυκλίου ὄντος τοῦ ΑΒΓ, καὶ σημείου τοῦ 4, 
γράψαι ἐπὶ τῆς ΑΓ διὰ τοῦ Z4 ἡμικύχλιον, ἵνα, ἐὰν ἐφ- 25 
απτομένη ἀχϑῇ ἡ ZB, ἴση ἢ 9) 44 τῇ ZB. 


Σ M [ox A 
Γεγονέτω. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ 414 τῇ ZB, toov xai 
τὸ ἀπὸ 44 τῷ ἀπὸ ZB, τουτέστι τῷ ὑπὸ ΑΖΓ. ἐὰν 
9 -νΦὝ * -Ὁ 
ἄρα τῷ ἀπὸ 44 ἴσον παρὰ τὴν 4T παραβάλωμεν ἐλλεῖ- 
’ € * € & x 3. ^ 2 1 3L 
πον τετραγώνῳ, ὡς τὸ ὑπὸ ZI, καὶ ἀγάγω ὀρϑὴν τὴν 80 


2. ιγ΄ add. V μείζων δὲ ἡ S, μείζονες ἡ AB 3. 4. τῆς BEZ 
Co, τῆς BHK ABS, τῆς fiex V cod. Co 5. τὰ ΒΓ ἡμικύχλια ABS, 


corr. Co 8. τοῦ 4 HE A? in rasura 9. 40. τὸ 4 x«i ἀπὸ τοῦ 4 
ἐπὶ τῶν BK AB, corr. S 44. ἤχϑω ἡ 4M M, corr. BS 45. 46. ἄρα 
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In problema undevicesimum. 


XIH. Sint rursus semicirculi afjy δεῖ, et aó » y, el 
ponatur γῇ — e, et ductà gez huic perpendicularis a puncto 
ἢ ducatur $3, et compleatur circulus αϑγ, producaturque 9 
ad punctum x in circumf. rentia. circuli: dico esse 89 — εκ. 

Sumatur circuli «gy centrum 4, ab eoque rectae x per- 
pendicularis ducatur Aq; est igitur propter elem. 5. 5 Bu — 
μκ. lam quia est αλ — Ay, et αὃ — gy, reliqua igitur δλ 
reliquae 4p aequalis est, Suntque tres parallelae δὲ A4 59: 
est igitur eu τῷ u3. Sed erat Bj — ux; ergo etiam reliqua 
ge reliquae 9« aequalis est. Apparet igitur esse 99 - ex, 
q. e. d. 


Problema in idem. 


XIV. Si sit semicirculus αβγ, et punctum δ, describatur 
in diametro ay per punctum ὃ semicirculus ita, ut, si tan- 
gens CB ducatur, sit aó — Cf"). 

Factum sit. lam 
— quia est aó — Cg, 
| est eliam 
ao? — ξβ' 
-— αζ -ἔγ. 
Si igitur ad rec- 
tam «y quadrato 
ab αὖ aequale 
rectangulum defi- 
ciens quadrato, 
velut a£. £y, applicaverimus *, et perpendicularem ἔβ duxeri- 





c . 


*) Secundum lilorsleium p. 84 problema sic accuratius constituen- 
dum est: Semicirculo «y et basi «y positione datis, datoque puncto 9 
inter « et dati semicirculi centrum o, semicirculus δεζ ita describatur, 
ut ducla tangente c3 aequales sint 28 αὖ. Εἰ conf. adnot. ad p. 796, 40. 


4) id est, posità cy — α΄, si fecerimus. («y — x) x — «0?. 





$4. (J' add. V 35. 26. ἴση qi ἡ 74.1 ante ἐὰν — ἡ ZB scripta sunt 
in ABS, transposuit Hu 28. τουτέστι ADS, τουτέστιν Hu. 29. παρκ- 
βάλλωμεν S, παραβέλω Hu 


Prop. 
56 


Prop. 
87 
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5» 5 κα c , , 4 , 
ZB, xai ἐπὶ τῆς ZZ ἡμικύκλιον γράψω τὸ A4EZ, iganae- 
€ ΄ “ € [4 4 D» » D A 
ται ἢ ΒΖ τοῦ ηἡμιχυχλίου, καὶ ἔσται ton τῇ 4. τοῦτο 
3 - ν 
δὲ γίνεται, ὑπύταν ἡ dd ἐλάσσων ἢ ἢ ἡμίσεια τῆς dT. 
Εὑρημένου δὴ τούτου, ἐὰν διὰ τοῦ 4 ἕτερα ἡμικύκλια 
, b) ^ 
γράψω, ὡς τὰ “ΗΘ 44K, xai ἐφαπτόμεναι ἀχϑῶσιν αἱ ὃ 
OM .4N, ἔσται ἡ μὲν OM μείζων τῆς “44, ἡ δὲ ΖΝ 
ἐλάσσων. [ἐπεὶ γὰρ ἡ .44' τῆς 471 ἐλάσσων ἐστίν, ἡ OM 
2, » . N c" Ἢ * M! 4 53 ij 3 Ld 
ἄρα ἔσται μεταξὺ τῶν 4 Γ΄. ni μὲν ovv τὸ Z οὐ πεσεῖ- 
ται, ἐπεὶ συμβήσεται ἴσην γίνεσϑαι τὴν 4 τῇ ΖΓ, ὕπερ 
ἄτοπον, μεταξὺ δὲ τῶν D Z πολλῷ μᾶλλον οὐκ ἔστιν, 10 
ἐπεὶ πάλιν συμβαίνει ἐλάσσονα εἶναι τὴν 44 τῆς ΖΓ, 

2 f ^ ^ - 
ὅπιερ ἄτοπον ἰἔστιν γὰρ xoi μείζων, ὡς ἐν vq ἐξ ἀρχῆς 
ὑπόκειται ττροβλήματι; " ἔσται ἄρα μεταξὺ τῶν Z 4 τὸ O. 
μεῖζον δὲ τὸ ὑπὸ ΑΘΓ, τουτέστιν τὸ ἀπὸ MO, τοῦ ὑπὸ 
AZFV, τουτέστιν τοῦ ἀπὸ ZB: μεῖζον ἄρα καὶ τοῦ ἀπὸ 18 
A4, ὥστε μείζων ἡ OM τῆς 14. ἡ δὲ AN μεταξὺ τῶν 
LI Z. ἐπειδὴ ἔλασσόν ἐστιν τὸ ὑπὸ 41.Χ1Γ τοῦ ἀπὸ 44 
(ἐπεὶ καὶ τὸ ὑπὸ ΖΓ), ἔλασσον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ -4N 
τοῦ ἀπὸ 44, ὥστε ἐλάσσων ἐστὶν ἡ ΖΝ τῆς 414. ὁμοίως 

M Ld « M , € M ^ ) ) - 
καὶ πᾶσαι αἱ ἐπὲ ταύτῃ ὡς πρὸς τὸ Γ᾽ ἡγμέναι εὐυϑεῖαι.] 20 
καὶ καϑόλου τιροσιόντων μὲν τῶν ἡμικυκλίων τῷ U σημείῳ 
« γ ’ , *, M - 2. L4 M 
) ἐφαπτομένη ἐλάσσων ἐστὶν τῆς 24.4, ἀποχωρούντων δὲ 
3 * [4 A 2» LU M M - * , ^ 
ἀεὶ μείζων: δυνατὸν ἄρα ἐστὶν ἐπὶ τῆς 4T, μένοντος τοῦ 
4, ἡμικύκλια γράψαι, ἵνα ὁτὲ μὲν αἱ ἐφαπτόμενᾳι αὐτῶν 
» y - te - 
ἰσαι ὡσιν τῇ 44.4, ὁτὲ δὲ μείζονες, ὁτὲ δὲ ἐλάσσονες. 25 


4. ἐφάψεται Hu 8. ἡ ἢ S. 5 4, 9B, ἡ ἢ ἡ Ge, 3 ἥπερ ἡ Hu 
7. ἐπεὶ γὰρ --- 40. εὐϑεῖχι) haec. iam. Commandino suspecta fuerunt 
eademque ab Horsleio p. 85 ut "luce clariora" omissa; sine dubio sunt 
et interpolata et praeterea scripturae vitiis corrupta: nos in Graeco 
contextu codicis notas servavimus, in Latina autem versione probabiles 
emendationes posuimus 7. ἡ O4 τῆς AT. coni. Hu 8. μεταξὺ 
τῶν “ΓΑ, distinx. BS ἐπεὶ μὲν AB, corr. S 9. ἐπι συμβήσεται 
A(B), corr. S τὴν 4 τὴ ΖΓῚ τὴν ΘΓ τὴ ΖΓ Co, τὴν ΘΖ τὴ 4Z 
Hu 40. τῶν IZ ^, distinx. BS, item vs. 46. 47 41. συνἕ- 
βαινὲν ἄν Hu 44. 42. εἶναε τῆς O4 τὴν 422, ὃπερ Hu 48. προ- 
βληϑέντι Ημ τῶν Z1 A, distinx. ΒΒ 44. τὰ ἀπὸ MO ABS, corr. 
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mus, et super C semicirculum δὲζ descripserimus, recta 58 
et hunc semicirculum tanget et rectae αὖ aequalis erit, Hoc 
autem fit, si αὖ minor sit quam dimidia ay. 

Hoc igitur invento, si per alios semicirculos, velut δηϑ' 
minore quam ÓC diametro, et ὅχλ᾽ maiore quam δζ diametro, 
describamus, et tangentes 94 ἂν ducantur, erit 9 »» αὖ.» λν. 
[Quoniam enim est. 
09 « y, recta ϑμ 
igitur inter puncta 
ὃ εἰ γ cadet. Iam 
in punctum ζ non 
cadet; sic enim 

esset 9d — dL, 
quod absurdum 
est. Atinter puno- 
ta b et y multo 
minus cadere potest, sic enim esset ὁζ «; 93, quod absur- 
dum est (est enim 0 7» 03, ut initio suppositum est). Erit 
igitur punctum 9 inter ὃ et C. Est autem propler huius 
libri lemma. XIV a9. 9y 5 αζ' Ly, id est 9? *» C?..— Et est. 
Lg — a1; ergo etiam Jy 7 ad. Sed recta à» est inter 
puncta ζ et y. Quoniam igitur est a4- Ay « αζ- ζγ, estque 
GÀ.Ày τα Ày?, et αζ. Cy τε Lg? — aó?, ergo est ἀνῇ «ς a?, 
itaque à» « αὖ. Similiter etiam omnes tangentes, quae 
praeterea versus punctum y ducuntur, minores sunt quam 
có.) Et omnino, prout semicirculi puncto 7 appropinquant, 
tangens minor fit quam ad, et prout recedunt, semper ma- 
ior. Possunt igitur in diametro ay, manente puncto ὅ, se- 
micireuli ita describi, ut modo tangentes aequales sint rectae 

a0, modo eàádem maiores, modo minores. 


| 


a 











Ge ouctore Co 46. A4N add. Co 48. ἐλάσσων A, corr. BS 
49. 44N Copro ἡ ΙΝ 80. ἐπὶ ταύτῃ vel ἔπειτα Hu. pro ἐπὶ τὰ 
πρὸς τῷ y BS ἠγμέναι Hu. pro μέρη 43. ἡ ἐφαπτομένη Hu. pro 
οὗ ἐφάπτεται 33. 24. ἐπὶ μὲν τῆς AT διὰ τοῦ .f ABS, corr. Hu 
24. ἡμιχύκλιον AS, ἡμιχυχλίου B, corr. Ge αἱ At ex εἰ 

Pappas Il. 52 
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Εἰς τὸ xa'. 
147 ιε΄. Ἔστω ἡμικύχλια τὰ ABD “ΕΖ, τῇ FA ἴση κείσϑω 


ἢ 4H, καὶ διαχϑείσης τῆς ZB ἐπ᾽ αὐτὴν κάϑετος ἤχϑω 
ἢ HO: ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ ΘΒ τῇ KE. 


ῃ 





Εἰλήφϑω τὸ κέντρον τοῦ ΑΒΓ ἡμικυκλίου τὸ “1, καὶ 5 
ἀπὸ τοῦ .1 ἐπὶ τὴν ΒΖ κάϑετος ἤχϑω ἡ 4M: ἴση ἄρα 
ἐστὶν ἡ BM τῇ MK. ἐπεὶ δὲ ἴση ἐστὶν ἡ μὲν ΗΜ τῇ 
ΓΖ, ἡ δὲ 44. τῇ AT, ὅλη ἄρα ἡ H.4 ὕλῃ τῇ .14 ἴση 
ἐστίν. καὶ εἰσὶν τρεῖς παράλληλοι αἱ HO 1M 4E: ἴση 
ἄρα ἐστὶν καὶ ? OM τῇ ME. ὧν ἡ BM τῇ MK ἐστὶν τὸ 
ἴση" λοιπὴ ἄρα 1) ΘΒ τῇ KE ἴση ἐστίν, ὅπερ: — 

Φανερὸν δὲ ὅτι καὶ ἡ OK τῇ BE ἴση ἐστίν. 

148 wc. Τῶν αὐτῶν ὄντων ἐφαπτέσθω ἡ ΒΖ κατὰ τὸ Β᾽ 
ὅτι πάλιν ἴση ἐστὶν ἡ ΘΒ τῇ ΒΕ. 

Εἰλήφϑω γὰρ πάλιν τὸ κέντρον τοῦ ΑΒΓ ἡμικυκλίου 15 
τὸ K, καὶ ἀπὸ τοῦ K ἐπὶ τὸ B ἐπεζεύχϑω ἡ KB: κάϑε- 
vog ἄρα ἐστὶν ἐπὶ τὴν ΒΖ. ἐπεὶ οὖν ἐν τρισὶν παραλλή- 
λοις ταῖς HO BK 4E ἴση ἐστὶν ἡ HK τῇ ΚΑ, ἴση ἄρα 
ἐστὶν xai 7 OB τῇ ΒΕ, ὅπερ: — | 

Εἰς τὸ xy. 20 
149 ιζ΄. Ἔστω τὰ ἡμικύκλια rà ΑΒΓ 4EZ, xai τῇ l4 
ἴση κείσϑω ἡ 4H, καὶ διαχϑείσης τῆς ΕΘ ἐπ᾽ αὐτὴν χκά- 
ϑετος ἔχϑω ἡ HO- ὕτι ἴση ἐστὶν ἡ OB τῇ KA. 


----.-.-.-. 





2. ιε΄ add. V— τὰ A4BI'4 EZ A, distinx. BS 6. ἐπὶ τὴν ΒΖ 


A* Co, ἐπὶ τῶν Bi BS 41. λοιπὴ Ge auctore. Co pro λοιπὸν 
49. Φανερὸν — ?or(v in ABS ante ὅπερ inserta transposuit Hw 
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In problema vicesimum primum. 


XV. Sint semicirculi agy deb; ponatur am — γὅ, et, Prop. 
ductà rectà ζεκβϑ, huic perpendicularis ducatur $9; dico 
esse 9β -— xe. 

Sumatur semicirculi αβγ centrum 4, ab eoque rectae βζ 
perpendicularis ducatur Au; est igitur propter elem. 5, 5 
βμ τὸ ux. Sed quoniam est ya — yÓ, et aÀ — Ay, etiam tota 
fÀ toti Ad aequalis est.  Suntque tres parollelae η9 Aj δε; 
est igitur Jut — μὲ. Hinc. subtrabantur aequales Pu ux; 
restat igitur 96 — xe, q. e. d. 

Apparet esse etiam 9x z fie. 

XVI. lisdem suppositis recta ζεβϑ tangat semicirculum Prop. 
αβγ in puncto 8; dico rursus esse 95 — fe. 89 


D 





ἢ & ΤῊ y» d 


Sumatur enim rursus semicirculi oy centrum x, ab eo- 
que ad βὶ iungatur xg; haec igitur perpendicularis est rectae 
BL. lam quia in tribus parallelis n9 x9 δὲ est yx 2 xó, est 
igitur etiam 99 — Be, q. e. d. 


In problema vicesimum tertium. 


XVII. Sint semicirculi «dy; δεζ, et ponatur am — γδ, Prop. 
et, ductà rectà εὖχβϑ, huic perpendicularis ducatur 72; dico 
esse 99 — x0. 


48. ἐς΄ add. ΒΒ 14. ἡ EB τῆι BE A, ἡ ef τῇ &9 BS, ἡ eB τῇ 89 V3, 
corr. Co 47. ἄρα add. Hu &uctore Co 48. ταῖς HOBKAE A, 
distinx. BS 21. ιζ΄ add. V τὰ 42Γ4 EZ Α, distinx. BS καὶ 
T? TZ AB, corr. S 299. ἐπ᾿ «αὐτῆς ABS,.corr. Ge 33. ἡ OK τῆι 
KE ABS, corr. Co 
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Εἰλήφϑω τὸ τοῦ ΑΒΓ ἡμικυκλίου κέντρον τὸ 4, xai 
χάϑετος ἡ 11’ ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ BM τῇ ΜΚ. ἐπεὶ ἴση 


D 





ἐστὶν ἡ μὲν ΗΑ͂ τῇ DA, ἡ δὲ 4.4 τῇ AT, ὅλη ἄρα ἡ 
Η.1 ὅλῃ τῇ .14 ἐστὶν ἴση. καὶ εἰσὶν τρεῖς παράλληλοι 
αἱ HO 4M EZ: ἴση ἄρα ἐστὶν καὶ ἡ OM τῇ MA: w»5 
ἡ BM τῇ MK toy: λοιπὴ ἄρα ἡ ΘΒ λοιπῇ τῇ ΚΖ ἐστὶν 
ἴσῃ [κἂν ἐφάπτηται, φανερόν" ἡ γὰρ ἀπὸ τοῦ κέντρου 
ἐπιζευχϑεῖσα ἐπὶ τὴν ἁφήν), ὕπερ: — 
Εἰς τὸ xó. 

150 wm. Ἔστω δίο ἡμικύχλια ὡς τὰ 48ΒΓ AEZ, xai ἔστω 10 
ἴση ἢ .44 τῇ AT, καὶ διήχϑω ἡ ΖΒ ὅτι γίνεται ἴση καὶ 
$ BE τῇ EH. | 

Ἔστιν δὲ qavsoóv: ἐὰν γὰρ ἐπιζευχϑῇ ἡ 4E, γίνεται 

ὀρϑὴ ἡ ὑπὸ AEZ γωνία διὰ τὸ ἐν ἡμικυκλίῳ εἶναι. καὶ 
ἔστιν ἀπὸ τοῦ κέντρου ἐν ἡμικυκλίῳ τῷ ΑΒΓ ἡ AE: ἴση 15 
ἄρα ἐστὶν ἡ BE τῇ EH, ὅπερ: — - 


Εἰς τὸ κε΄. 


151 D. Τῶν αὐτῶν ὄντων ἔστω μείζων ἡ 4 τῆς 4L, 
καὶ τῇ 41 ἴση κείσϑω ἡ ΑΗ, καὶ κάϑετος ἐπὶ τὴν ΒΖ ἡ 
ΗΘ΄ ὅτι ἴσῃ ἐστὶν ἣ BO τῇ EK. 20 


Ἐπεὶ μείζων ἐστὶν ἡ 4.4 τῆς 4T, τὸ ἄρα κέντρον τοῦ 


8. τῆι ΓΖΗ͂ ἡ δὲ AB, τῇ γὲ ἡ d? cod. Co, corr. S Co ETT 
AZ ἐστὶν AB cod. Co, corr. S Co $. rà. ME ὧν ABS, corr. Co 
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Sumatur semicirculi αὐ centrum 4, et ducatur ἂμ per- 
pendicularis rectae x; est igitur propter elem. 5, ὅ gu — 
Hx. Quoniam est ya — yó, οἱ αἡ — λγ, tota igitur n4 toti 
Àd aequalis est. Suntque tres parallelae 53: Àu &C; est igi- 
tur Ju — uó*). Hinc subtrahantur aequales ju μὰ; restat 
igitur 9/9 — xà, q. c. d. 

[Apparet, si recta £09. semicirculum ay tangat, simi- 
liter atque in lemm. XVI esse 99 — βδ.] 


In problemna vicesimum quartum. 
XVII. Sint duo semicirculi af»; dez, sitque aó — Óy, Prop. 
et ducatur recta Cref; dico esse βὲ — em. 


At vero manifestum 
est; etenim si iungatur δε, 


β MDC angulus δεζ, ut in semi- 

6 ON . . circulo, rectus est. Εἰ a 

Γ y Ὶ centro semicirculi αϑγ duc- 

L— ——— τς ἃ est δὲ perpendicularis 
Z d y ó perp 


reclae gm (elem. 3, 3) ; ergo 
est βὲ — ξῃ, 4. e. d. 


In problema vicesimum quintum. 


XIX. lisdem suppositis sit αὖ » dy, et ponatur ar — Óy, Prop. 
ducaturque recía ζχεβ, el ei perpendicularis $9; dico esse »» 
B9 z tx. 


Quoniam est ad ^ Óy, centrum igitur semicirculi ay 


*) Supervacanea demonstratione hic utitur scriptor; nam acquie- 
scere debebat in duabus parallelis 53 ἀμ. 





in Lat. versione 6. λοιπὸν ἄρα ἡ GB λοιπὸ" AB, corr. V cod. Co 
(λοιπὴ ἄρα ἡ βϑ λοιπῇ 5) τῆι Καὶ ἐστὶν AS, τῆι ΚΕ ἐστὶν A?BS, 
corr. Ὁ 1. 8. xav — ἁφήν del. Co 410. ιη΄ add. V τὰ ΑΒΓ 
EZ A, distinx. BS (sed B pro τὰ habet τὸ) 44. ἡ ὑπὸ ΖΈΓ ABV, 
ἡ ὑπὸ dy Paris. 4368 S, corr. Co 4ὅ. ἡ H4E AB, corr. S 48. «9' 
add. V 
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ABT ἡμιχυκλίου ἐστὶ μεταξὺ τῶν ΑΙ 4. ἔσεω τὸ Jf, καὶ 
παλιν χάϑετος i ' ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ BM τῇ ΜΚ. ἐπεὶ 


Fe ϑ * 
[ /. | Vv 
— Li 6 


δὲ ἴση ἐστὶν ἡ μὲν .4H τῇ AT, ἡ δὲ dd τῇ AT, λοιπὴ 
ἄρα ἡ H4 λοιπῇ τῇ .14 ἴση ἐστίν. καὶ εἰσὶν τρεῖς παρ- 
ἄάλληλοι αἱ HO ,11.1ῈΕ- ἴση ἄρα xci ἡ OM τῇ ME. ἠνδ 
δὲ καὶ δληὴ ἡ BM ὅλῃ τῇ ΗΚ ἴση" λοιπὴ ἄρα ἡ ΒΘ λοιπῇ 
τῇ EK ἐστὶν ἴση, ὅπερ: — 











Εἰς τὸ xg. 

152 x. Ἔστω ἡ 4 ἐλάσσων τῆς 4T, xai τῇ «4 ἴση 
χείσϑω ἡ ΓΗ͂, καὶ κάϑετος ἡ ΗΘ' ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ ΒΕ τὸ 
τῇ ΚΘ. 

Ἐπεὶ γὰρ ἐλάσσων ἐστὶν $ .1.3 τῆς ΖΓ, τοῦ ΑΒΓ 
ἡμιχυκλίου τὸ κέντρον ἐστὶ μεταξὺ τῶν 4 H. ἔστω τὸ 
4, καὶ ἀπὸ τοῦ 44 ἐπὶ τὴν ΖΒ κάϑετος ἤχϑω ἡ ..1Μ3’ 
ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ BM τῇ MK. ἐπεὶ δὲ ἴση ἐστὶν ἢ 2 i5 
τῇ ΓΗ, ἡ δὲ ΑΛ τῇ AU, λοιπὴ ἄρα ἢ AA λοιπῇ τῇ AH. ἴση 
ἐστίν. χαὶ εἰσὶν τρεῖς παράλληλοι αἱ 4E 4M HO: ἴση 
ἄρα ἐστὶν καὶ ἡ EM τῇ MO. ἔστιν δὲ καὶ ὅλη ἡ BM 
ὅλῃ τῇ MK Von: λοιπὴ ἄρα ἡ ΒΕ λοιπῇ τῇ ΚΘ ἐσεὶν ἴση, 
ὅπερ: “- 20 


Εἰς τὸ x9. 
153 χα΄. Ὄντων δύο ἡμικυχλίων τῶν ABI AEZ, καὶ μεί- 
ζονος οὔσης τῆς 44 τῆς 5Γ, ἐὰν τῇ AT ἴση τεϑῇ ἡ 4H, 


. 4. ἐστὶ A*BS τῶν 44d w τὸ 4 À, τῶν αὖ ἐν τὸ 1 B, τῶν « d 
ὡς τὸ À S, corr. Hu 4. λοιπῇ add. V τῆι 424 ἴση AB, corr. S 
5. αἱ HO.4M 4E 5, distinx. BS 9. x' add. BS 432. τῆς ΓΖΔ AB, 
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est inter a et δ. Sit ἃ, rursusque recae (Jt perpendicularis 
ducatur Àu; est igitur, ut supra, [ju — jx. Sed quoniam 
est αἡ — Óy, et αλ — Ay, per subtractionem igitur restat 7A 
Ξε Ad. Suntque tres parallelae 29 Au de; est igitur etiam 
Su τε us. Sed erat ju — ux; ergo per subtractionem restat 
B9 τῷ εκ, q. e. d. 


In problema vicesimum sextum. 


XX. Sit ad « dy, ct zy — αὖ, et 79. perpendicularis Po. 
rectae BL; dico esse βὲ — x. 





Quoniam enim est αὖ « ὅγ, centrum semicirculi agy 
est inter ὃ et y. Sit A, ab eoque rectae (j£ perpendicularis 
ducatur Ap; est igitur, uL supra, (ju — ux. Sed quoniam 
est αὖ — ry, et αλ — Ay, per subtractionem igitur restat δὰ 
- λη. Suntque tres parallelae δὲ Ap 79; est igitur ἐμ — 
H9. Sed erat gu — ux; ene per subtractionem restat (je 
z ϑχ, q. e. d. 


in problema undetricesimum (ride propos. 92). 
XXI. Si sint duo semicirculi ady δεζ, et αὖ» dy, ac 


cor.S 48. ἐστὶ (sic) ABS — τῶν ZH A, distinx. ΒΒ 46. τῆι 24H. 
ABcod. Co, corr. S Co 46. 47. ἡ dà — ἴση ἐστίν add. Co 41. εἰ- 
eivadd. Hu — 18. ὅλη ἡ EM AB cod. Co, corr. S Co 31— p. 818, 7. 
"in Graecis codicibus sequuntur duo lemmeta, quae cum aihil aliud con- 
lineant, nisi quod in duobus praecedentibus demonstratur, supervacanea 
vise sunt, quare nos ea consulto omisimus" Co 32. x«' add. BS 
33. τῆς 42 τῆι AT ABS Ge, corr. ἐὰν τῇ dy BS, om. Al, eav τὴ 
4 T super versum add. A2 
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xai διαχϑείσης τῆς ZB ἐπ᾽ αὐτὴν κάϑετος ἀχϑῇ ἡ HO, 
et » , A € - 
ὅτι Lo» ἐστὶν r OB τῇ KE. 





Εἰλήφϑω τὸ xévegov τοῦ ΑΒΓ ἡμικυκλίου τὸ 21, xai 
ἀπὸ τοῦ .1 ἐπὶ τὴν ΒΖ κάϑετος ἤχϑω ἡ 4M: ἴση ἄρα 
ἐστὶν ἡ Β τῇ MK. ἐπεὶ δὲ ἴση ἐστὶν ἡ μὲν d τῇ ὃ 
AT, ἡ δὲ AH τῇ AT, λοιπὴ ἄρα ἡ HA λοιπῇ τῇ dd 
ἐστὶν ἴση. καὶ εἰσὶν τρεῖς παράλληλοι αἱ ΗΘ 4M AE: 
ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ OM τῇ ME. ὧν ἡ BM τῇ MK ἐστὶν 
ἴση" λοιπὴ ἄρα ἡ ΘΒ λοιπῇ τῇ ΚΕ ἐστὶν ἴση, ὕπερ: — 

Φανερὸν ὡς καὶ ἡ OK τῇ BE ἐσεὶν ἴση. 10 

Εἰς τὸ λα΄. 

184 xp. Ἔστω τὰ ΑΒΓ AEZ ἡμικύκλια, καὶ πάλιν ἔστω 
ἐλάσσων ἡ 4 τῆς 4I, καὶ διήχϑω ἣ ZEB, καὶ τῇ 44 
ἴση κείσϑω ἡ ΓΗ͂, καὶ ἐπὶ τὴν ZB κάϑετος ἤχϑω ἡ HO 
ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ EB τὴ ΚΘ. 15 

Φανερὸν γὰρ ὅτε ἢ ΗΘ οὔτε ἐπὶ τὸ K πίπτει οὔτε 
μεταξὺ τῶν Ζ K. ἐὰν τὸ κέντρον ληφϑῇ τὸ .1,, καὶ ἀπὸ 
τοῦ 44 ἐπὶ τὴν ΒΖ κάϑετος ἀχϑῇ ἡ 44M, ὅσται ἴση ἡ BM 
τῇ MK. ἀλλὰ καὶ διὰ τὸ τρεῖς εἶναι παραλλήλους τὰς 4E 
-4M HO ἴση γίνεται ἡ EM τῇ ΗΚ (ἴση γὰρ ἡ 4.4 τῇ 20 
-AH). εἴη ἂν καὶ ἡ BM τῇ ME ἴση, ἡ μείζων τῇ ἐλάσ- 
co»t, ὅπερ ἀδύνατον οὐκ ἄρα ἐπὶ τὸ K πίπτει. πολλῷ 


4. xai ante ἐπ᾿ αὐτὴν add. ABS, del. Ge 4. ἐπὶ τὴν EZ ABS, 
corr. idem .6. ἡ δὲ AN AB, corr. S 6. 7. τῆι 44 ἐστὶν ABS, 
corr. Ge 40. Φανερὸν — ἴση in ABS ante ὅπερ inserta transposuit 
Hu, item p. 818, 7. 33 441. τὸ add. BS 42. χβ' add. BS 
03. ἡ 424 τῆι 47 A, corr. BS 44. ἐπὶ τῆς ZB. ABS, corr. Ge 
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ponatur ar — óy, et, ductà rectà xe), huic perpendiculuris 
ducatur 79, dico esse 39 — ex. 

Sumatur semicirculi ay centrum À, ab eoque rectae iz 
perpendicularis ducatur Au: est igitur, wf supra. βὲμ πε px. 
Sed quoniam est αλ — Ay, et ax e Óy, per subtractionem 
igitur restat ηλ — Aó. Suntque tres parallelae (9 ἂμ de; 
est igitur 9u — μὲ. Sed erat gp τ qx; ergo per subtrac- 
tionem restat 9 — ex, q. e. d. 

Apperet esse etiam βὲ — 3x. 


In problema tricesimum primum iride propos. 93). 


XXII. Sint semicirculi ay δεζ, ct sit rursus ad « dy, 
ducaturque recta Dxej, et ponatur 57 — αὖ, reclaeque (c 
perpendicularis ducatur 53; dico esse βὲ τ Jx. 





.---,;σξ 


ZU IF E s : . 
LL y 


« 








Apparet enim rectam ;j neque in punctum z meque 
inter x et 5 cadere. Jam suppenamus reclam ἡ cadere in 
punctum x. Si semirirculi aj; centrum ὁ sumatur. ab eoque 
rectae j- perpendicularis ducatur Jg. erit. ut supra. Ju πα 
ux. Sed quia tres sunt parallelae δὲ Ju 75, «t δὰ τε à. 
esset etiam "quia r3 in x cadere suppesuimus, ἐμ τὸ uz: 
ergo etiam esset Jp aequalis rectae ἐμ, “κενοί maie miter. 
quod fieri non potest. Ergo recta 73 non cadit in. punctus 
x. Multo autem magis manifestum 2st rectam y non inter 





45. ὅτε ἡ EB τῷ Ko Ian ἐστίν scd. foo “σε Hm [P7 
Horley 41:. τῶν ΖΑ͂ A duum ES ἂν γαφὴ 44 ML rnt 
3:. ἄρα S, ἔστιν A 
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δὲ μᾶλλον ὅτι οὐδὲ μεταξὺ τῶν Ζ K: [τῶν] ἐχτὸς ἄρα. 
ἐπεὶ δὲ ἴση ἐστὶν ἡ μὲν 4 τῇ MT, ἡ δὲ dA τῇ HI, 
λοιπὴ ἄρα ἡ 4.1 λοιπῇ τῇ ΖΗ ἴση ἐστίν. καὶ εἰσὶν τρεῖς 
παράλληλοι αἱ 4E 1 HO: ἴση ἄρα καὶ ἡ EM τῇ ΜΘ. 
ὧν ἡ BM τῇ MK ἐστὶν ἴση" λοιπὴ ἄρα 7 ΕΒ λοιπῇ τῇ 5 
ΚΘ ἐστὶν ἴση, ὅπερ: — 

Φανερὸν δὲ καὶ ὡς ἡ ΕΚ τῇ ΒΘ ἐστὶν ἴση. 

Εἰς τὸ λδ΄. 

χγ. Ἔστω τὰ .4BI' 82 ἡμικύχλια, μείζων ἔσεω ἡ 
AT τῆς ΓΖ, καὶ τῇ 44 ἴση κείσϑω ἡ ZH, xai προσανα- 10 
πεπληρώσϑω ὁ AEZK κύχλος, διήχϑω 7 BIO, καὶ ἀπὸ 
τοῦ Η ἐπὶ τὴν BO χκάϑετος ἤχϑω [φανερὸν ὅτι ἐχτὸς πέπτει 
τοῦ κύκλου" παράλληλος γὰρ yivevau τῇ ΑΒ, ἡ δὲ .4B 
ὑποπίπτει, καὶ ἣ ΗΘ ἄρα ὑποπίπτει. ἔστω] ἡ HO: ὅτι 
ἴση ἐστὶν ἡ ΒΕ τῇ ΘΚ. 15 

Ἐπεὶ μείζων ἐστὶν ἡ 41 τῆς ΓΖ, τὸ τοῦ A4EZ ἡμι- 
χυχλίου κέντρον μεταξύ ἐστιν τῶν ./ D. ἔστω τὸ “4, xai 
χκάϑετος ἡ Ἵ. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν 7 μὲν 44 τῇ ΖΗ, ἡ 
δὲ 44 τῇ AZ, ὕλη ἄρα ἡ 4.4 ὅλῃ τῇ .4H ἐσεὶν ἴση. 
καὶ εἰσὶν τρεῖς παράλληλοι αἱ 4B .4M HO ἴση ἄρα ἐστὲν 20 
xci ἡ BM τῇ MO. ὧν ἡ EM τῇ MK ἐστὶν ἴση λοιπὴ 
ἄρα ἡ ΒΕ λοιπῇ τῇ ΚΘ ἐστὶν ἴση, ὅπερ: “- 

Φανερὸν ὡς καὶ ἡ BK τῇ ΕΘ ἐσεὶν ἴση. 

x9. Ἔστω πάλιν τὰ ἡμικύχλια τὰ ABI AEZ, καὶ 
μείζων ἡ 41 τῆς ΓΖ, καὶ τῇ 244 ἴση κείσϑω ἡ ZH, καὶ 25 
προσαναπεπληρώσϑω ὃ 4ΕΖΚ κύκλος, xai διήχϑω ἡ EBK, 


—————— —— - — 


4. τῶν ZK À, dislinx, BS Z Καὶ πέπτει᾽ ἐχτὸς coni. Hu 2. ἐπεὶ 
δὲ ἴση add. Ge 7. vide ad p. 816, 10 9. xy add. BS τὰ 
ABIAEZ MÀ, distinx. BS 41. .1EZK add. Co 42. ἐπὶ τὴν BO 
Hu pro ἐπὶ τὴν ΒΓ 4143. φανερὸν — 14. ἔστω del. Hu. 44. ὑποπέπτει) 
ἐχτὸς πέπτει utroque loco coni. Co ἔστω ἡ ΗΘ del. Co 46. 47. τοῦ 
.1Ε2Ζ κύχλου coni. Co 47. χέντρον AV cod. Co, om. B*S τῶν 4T 
À, distinx. B, τῶν y ὃ S cod. Co 21. ἴσαι À, corr. BS 44. ὅπερ 
BS, 60 A 48. videad p. 816, 10 24. χό' add. ΒΞ τὰ 4“8ΓΕ42 
À, corr. BS 
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puncta x et 5 cadere; ergo extra rectam xL cadit. Sed quo- 
niam est aÀ zz Ày, et αὖ -ῷ vy, per subtractionem igitur re- 
stat δὰ — ἀλη. Suntque ires parallelae δὲ Ap 9; est igi- 
lur δὲ z» u3. Sed erat Bu — ux; ergo per subtractionem 
restat js 2» 9x, 4. e. d. 

Apparet esse etiam 9 — «x. 


In problema tricesimum quartum. 


XXIII. Sint seniücirculi ad; δεζ; sit dy *» γζ, et pro- Prop. 


ducatur aL, ac ponatur $5 — αὖ, et compleatur circulus 
debx; ducatur recta geyx9, eique perpendicularis ab η du- 
catur $9 [quam extra circulum cadere apparet; nam paral- 
lela est rectae ag, quae quidem extra cadit; ergo etiam 73 
extra cadit]; dico esse βὲ — x9. 

Quoniam est 
ὃγ  yL, semicir- 
culi δὲζ cenirum 
est inter puncta à 
οἱ y. Sit À, e 
reclae βϑ perpen- 
dicularis Au. lam 
quia est αὖ — Zn, 
et δὰ — AL, tota 
igilur αλ toti An 
aequalis est. Sunt- 
que tres parallelae α Au 97; est igitur fj — u3"*). Sed 
est propler elem. 5, ὅ &u — ux; ergo per subtractionem re- 
stat βὲ — x29, q. e. d. 

Apparet esse etiam x — €9. 

XXIV. Sint rursus semicirculi ay δεζ, sitque ày *» yc, 
et ponatur b» — αὖ, et compleatur circulus dex, et ducatur 
recta &fyx**) et huic perpendicularis a puncto ἡ ducatur $9 





*) Conf. supra p. 795 adnot. *. 

**) Apparet ipsa notarum collocatione significari proprium huius 
problematis casum. Punctum enim f, quod est in semicirculi «8y cir- 
cumferentia, inter € el γ esse oportet. 


Prop. 
95 
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καὶ ἀπὸ τοῦ Η ἐπ᾽ αὐτὴν κάϑετος ἤχϑω ἡ ΗΘ [φανερὸν 

δὲ ὃτι ἐντὸς πίπτει τοῦ κύχλου, ἐπεὶ καὶ ἡ παράλληλος 

αὐτῇ ? .18Β ἐντός)" δεῖξαι ὅτι ἴση dosiv ἡ EB τῇ OK. 
"Eovw τὸ κέν- 
τρον τὸ .1, xai5 

πάλιν χάϑετος ἡ 

.4M* ἴση ἄρα 

ἐστὶν ἡ EM τῇ 

MK. ἐπεὶ δὲ ἐν 

τρισὶ παραλλή- 10 

λοις ταῖς AB 

«111 HO ἴση ἐ- 

στὶν ἡ 1 τῇ 

AAH, ἴση ἄρα ἐ- 

στὶν καὶ ἡ ΒΙΉ 15 
τῇ MO. ἔστιν δὲ καὶ ὅλη ἡ EM ὅλῃ τῇ MK ἴση" λοιπὴ 
ἄρα ἡ EB λοιπῇ τῇ KO ἐστὶν ἴση, ἥπερ: “- 

157 Τὸ πρῶτον τῶν νεύσεων ἔχει προβλήματα 9', διορισ- 
μοὺς τρεῖς" καὶ εἰσὶν οἱ τρεῖς ἐλάσσονες Ó τε κατὰ τὸ 
πέμπτον καὶ ὃ κατὰ τὸ ζ΄ πρόβλημα καὶ ὁ κατὰ τὸ 9ϑ΄. 20 
τὸ δεύτερον νεύσεων ἔχει προβλήματα με΄’, διορισμοὺς τρεῖς, 
τόν τε κατὰ τὸ ιζ΄ πρόβλημα καὶ vüv xarà τὸ L9' καὶ τὸν 
κατὰ τὸ Xy' καὶ εἰσὶν οἱ τρεῖς ἐλάσσονες. 





᾿Επαφῶν πρῶτον. 

Εἰς τὸ ε΄ πρόβλημα. 25 
108 a. “ύο παράλληλοι αἱ ΑΒ Γ.2, καὶ κύκλος ἐφατιτέ- 
σϑω ὃ ΕΖ κατὰ và E Ζ σημεῖα, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ EZ: 

ὅτι διάμετρός ἐστιν τοῦ ΕΖ γχύκλου. 

Εἰλήφϑω σημεῖα ἐπὶ τῆς τοῦ κύκλου περιφερείας τὰ 

H O, xai ἐπεζεύχϑωσαν αἱ EH HZ ΕΘ ΘΖ. ἐπεὶ οὖν 3. 
ἐφάπτεται μὲν ἡ E τέμνει δὲ 5j EZ, ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ 
ὑπὸ AEZ γωνία τῇ ἐν τῷ ἐναλλὰξ τμήματι χωνίᾳ τῇ ὑπὸ 
ΕΘΖ. διὰ ταὐτὰ καὶ ἡ ὑπὸ 4ΖΕ ἴση ἐστὶν τῇ ὑπὸ ΕΗΖ 


4. φανερὸν — 8. ἐντός, elsi rectius scripta sunt quam similia illa 
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[quam intra circulum cadere apparet, quia etiam ag, quae rec- 
tae nJ parallela est, intra cadit]; demonstretur esse ej z ὕχ. 

Esto circuli δεζκ centrum 4, et rursus rectae εκ perpen- 
dicularis 44 ; est igitur, wt supra, ἐμ — ux. Sed quoniam 
inter tres parallelas ag Ag 95 est αλ τῷ λη, est igitur gu 
zz μϑ. Sed erat etiam eu — px; ergo per subtractionem 
restat εβ — 9x, 4. e. d. | 

Primus inclinationum liber habet problemata novem !), 
determinationes tres; suntque hae omnes minimae, ad quin- 
tum problema, ad septimum, ad nonum. Secundus inclina- 
tionum liber habet problemata quadraginta quinque, deter- 
minationes tres, easque ad problema XVII, ad XIX, ad XXIII; 
suntque hae tres minimae. 


LEMMATA IN TACTIONUM LIBRUM PRIMUM. 
In problema quintum. 


I. Sint duae parallelae a γδ, quas circulus εζ tangat Prop. 
in punctis & et C, et iungatur eC; dico recíam sec circuli s 
diametrum esse. 
& d -- Sumantur in circuli circeum- 
ferentia puncta ἡ 29, et iungan- 
tur δὴ ηξ £9 9C. lam quia cir- 
culum tangit αε οἱ secat ec, 
propter elem. 3, 32 angulus aec 
aequalis est angulo εϑζ qui est 
gd in alterno segmento. Eadem de 
causa est etiam angulus δζε ae- 
qualis alterno eyZ. — Est autem inter parallelas ag et yÓ L aet 





4) Conf. supra p. 674 cum adnot. 2. 


quae cap. 155 reperiuntur, lamen aliena esse ab hoc loco censet Hu 
44. 42. ταῖς AB.AM H9 ^, distinx. BS 48. διωρισμένους A, corr. 
BS 49. 0 τε Hu pro ὄντες ὁ 35. titulum Εἰς τὸ ε΄ πρόβλημα in 
suspicionem vocat Haumannus p. 63 63 sq. 26. «' add. BS αἱ ABI, 
À, distinx. BS 397. χατὰ τὰ EZ et 29. 30. τὰ HO A, distinx. BS 
39. τῶι E ἐναλλὰξ ABS, corr. V Co 33. ταὐτὰ Hu pro ταῦτα τὴι 
ὑπὸ .1ZE AB cod. Co, corr. S Co 
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ἐναλλάξ' xai ἡ ὑπὸ EOZ ἄρα γωνία ἴση ἐστὶν τῇ ὑπὸ 

ΕΗΖ γωνίᾳ. καὶ εἰσὶν δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι" ὀρϑὴ ἄρα ἐστὶν 

ἑχατέρα αὐτῶν, ὥστε ἡμικύκλιόν ἐστιν ἑκάτερον τῶν ΕΘΖ 

EHZ: διάμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΕΖ τοῦ ΕΖ κύκλου, ὅπερ: — 

β΄. Ἔστω κύκλος ὁ J4B4, καὶ ἐφαπεέσϑωσαν αὐτοῦ ὃ 

αἱ ΒΓ ΓΑ͂, xai τετμήσϑω ἡ Γ γωνία δίχα τῇ Γά εὐϑείᾳ" 
ὅτι ἐπὶ τῆς L4 τὸ χέντρον ἐστὶν τοῦ 44,84 κύκλου. 

᾿Ἐπεζεύχϑωσαν αἵ 

a 4.44 AE 4B BE. ἐπεὶ 

οὖν ἐφάπτεται μὲν 510 

AT. τέμνει δὲ ἡ TA, 

δ y τὸ ὑπὸ ATE ἴσον ἐστὶν 

τῷ ἀπὸ L4: ἴση ἄρα 

ἐστὶ καὶ ἡ ὑπὸ 4T. 

2 γωνία τῇ ὑπὸ 44 ET yc- 15 

»(g. διὰ ταὐτὰ xai ἡ 

ὑπὸ ΖΒΓ γωνία ἴση ἐστὶν τῇ ὑπὸ BED γωνίᾳ. ἀλλὰ τῇ 

ὑπὸ 414 ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ BI γωνία" καὶ ἡ ὑπὸ 4.18 

ἄρα γωνία ἴση ἐστὲν τῇ ὑπὸ 48} γωνίᾳ, ὥστε ὀρϑή ἐστιν 

ἑκατέρα αὐτῶν διάμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 4Ε τοῦ 4B4f κύ- 20 

κλου" ἐπὶ τῆς ΓΖά ἄρα τὸ κέντρον ἐστὶν τοῦ .48Β4 κύκλου. 


Εἰς τὸ ιβ΄. 
1. Ἔστωσαν δύο χύκλοι ἐφαπτόμενοι ἀλλήλων οἱ 48 
ΒΓ κατὰ τὸ B σημεῖον, καὶ διήχϑω ἡ ABI, ἔστω δὲ ἐπ᾽ 
αὐτῆς τὸ τοῦ .4B x/xÀov κέντρον' ὅτι καὶ τὸ τοῦ BI κύ- 25 
κλου κέντρον ἐστὶν ἐπὶ τῆς .4BI. 
"Hy9w γὰρ ἀμφοτέρων τῶν κύκλων ἐφαπτομένη ἡ 4BE: 
ὀρϑὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ ABA γωνία" καὶ ἡ ἐφεξῆς ἄρα ἡ 
ὑπὸ ΖΒΓ ἐστὶν ὀρϑή. καὶ ἐφάτιτεται ἡ 4E τοῦ ΒΓ κύ- 


3. ημιχύχλιά AS, xal ἡμιχύχλιά B Ge, corr. Hu τῶν A*V, om. BS 
Ge 5. β΄ add. BS 7. τοῦ 4 BI xai ABS, corr. Hu auctore Co 
44. ἐστὶ A*BS 45. τῆι ὑπὸ I4 AS, τῇ ὑπὸ yad B, corr. Co 
416. ταὐτὰ Hu pro ταῦτα 46. 47. ἡ ὑπὸ AME γωνία ἴση ἔστιν τῆι 
ὑπὸ Bl A(BS), corr. Co 4717. γωνίᾳ (ante ἀλλὰ) B, γωνέα A, om. S 
47. 48. ἀλλὰ τῇ ὑπὸ EAT ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ EBD γωνία Co 4148. ἐστὶν 
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Ξα { εἶδ; ergo est etiam [, δϑὲ — [ ep. Εἰ horum angu- 
lorum summa duos rectos efficit /elem. 5, 22.: ergo uterque 
rectus est; ilaque utrumque segmenlorum εϑζ οἱ ep semicir- 
culus est. Ergo e$ diametrus est circuli ες, 4. e. d. 
Il. Sit circulus a0, et tangant eum fj7 o7, et angulus 7 rec- Prop. 
LÀ 
tà y&À bifariam secetur; dico in recta yd esse centrum circuli agg. 
Iungantur da ae ὅδ ge. lam quia circulum tangit a7 
el secat yd, est ay? — O7. ye lelem. 5, 56,: per proportio- 
nem igitur est δγ : ay — ay : γε, οἱ communi angulo ayó si-. * 
milia sunt triangula αγὸ cya; ergo est [ δαγ — L acy. 
Eadem de causa est /, 037 — ὁ βεγ. Sed quia tangentes ya 
yB aequales sunt!), οἱ ex: hypothesi est [, αγὸ — L 870, com- 
muni igitur alere ye in triangulis aey el Bey est etiam L aey 
(id est day) — L Bey (id est δβγ), et L cay — L εβγ; itaque 
subtrahendo est etiam [, δαε — [, üle; ergo, quia quadrila- 
terum δαεββ circulo est. inscriptum, uterque horum angulorum 
rectus est; est igitur δὲ diametrus circuli ag; itaque in recta 
yÓ centrum est circuli αβὸ. 


In problema duodecimum. . 
Ill. Sint duo circuli a9 Jy se tangentes ertra?j in Prop. 
puncto 9, et ducatur recta afly, sitque in ea circuli af cen- 95 
wum; dico etiam circuli gy centrum esse in recla agy. 

Ducatur enim recta ὅβε 
utrumque circulum tan- 
gens. Rectus igitur est an- 
gulus agd (elem. 5, 18); 
ergo eliam eius supplemen- 
tum angulus ój» rectus 
est. Et tangit δὲ circulum 


*) Quae huic propositioni respondet conversa, eam a scriptore pro- 
positionis 454 adhibilem esse demonstravimus in append. ad VI propos. 
58 sub finem. 

4) Nimirum propter elem. 8, 36 est et ya? et yf? τ dy. ye. Conf. 
supra p. 491 adnot. **. 

4) Addidit Ca p. 36; idem "intra" in propos. 400. 





τῆι ὑπὸ A(B), corr. 5 καὶ ἡ ὑπὸ /44T ABS, corr. Ὁ 33. 5" add. 
BS 48. ἡ ὑπὸ ABI γωνία AB, corr. S 
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xÀov: τὸ ἄρα κέντρον τοῦ ΒΓ κύκλου ἐστὶν ἐπὶ τῆς ΑΒΓ 
ὁμοίως ὡς xai τοῦ 418. 


ἄλλως. 
161 0. ᾽Ἔστωσαν πάλιν αἱ 4B ΒΓ κύκλων διάμετροι" ὅτι 
οἱ .4B ΒΓ κύχλοι ἐφάπτονται ἀλλήλων. 5 


Ἤχϑω πάλιν ἐφα- 
πτομένη [ἢ] τοῦ 418 κύ- 
κλου ἡ ZE* ὀρϑὴ ἄρα ἐσεὶν 
ἡ ὑπὸ “3“Β4 γωνία, καὶ 
ἐφεξῆς ἡ ὑπὸ ABI ywvía 10 
ὀρϑή ἐστιν. καὶ ἔστιν τοῦ 
ΒΙ κύκλου κένερον ἐπὶ 
τῆς BI: ἡ 4E ἄρα ἐφά- 

πτεται τοῦ BI' xéxÀov: ἀλλὰ καὶ τοῦ 44B κατ᾽ αὐτὸ τὸ Β᾽ 

καὶ ὁ 4B ἄρα τοῦ ΒΓ κύκλου ἐφάπτεται κατὰ τὸ B σημεῖον 15 

[ἐπὶ τῆς αὐτῆς καταγραφῆς]. 

162 ε΄. 4o κύκλοι ἐφαπτόμενοι ἀλλήλων οἱ 48 ΒΓ κατὰ τὸ 
B σημεῖον, καὶ διήχϑω ἡ AT B, ἔστω δὲ ἐπ᾿ αὐτῆς τὸ κέντρον 
τοῦ 48 xoxÀov: ὅτι καὶ τοῦ ΒΓ τὸ χένερον ἐστὶν ἐπὶ τῆς ΒΓ. 

"Hy9w ἐφαπτομένη τῶν χύκλων ἡ 4E. ἐπεὶ οὖν ἐφα- 20 
πτομένη ἡ 4E τοῦ 1 κύχλου, καὶ διὰ τοῦ κέντρου ἡ AB, 
ὀρϑή ἐστιν ἡ ὑπὸ AB.4 γωνία. καὶ ἧκται ἀπὸ τῆς ἁφῆς 
ἡ BI: ἐπὶ τῆς ΒΓ ἄρα τὸ κέντρον ἐστὶν τοῦ ΒΓ κύκλου. 

Φανερὸν δὲ καὶ οὕτως" εἰ γὰρ διαχϑείη ἡ BZH, καὶ 
ἐπιζευχϑείησαν oà ΓΖ ΜΗ, γένοιτο ἂν ἴση ἡ ὑπὸ ΕΒΓ 25 
γωνία ἑκατέρᾳ τῶν ὑπὸ τῶν ΒΖΙ J4HB γωνίᾳ. καὶ ἔστιν 


é 





4. ἐπὶ τῆς ΒΓ ABS, corr. Hu. 2. ὡς add. Hu. 4. δ' add. BS 
διάμετροι om. B cod. Co 7. ἡ del. Hu 8. ἄρα add. Hu — 44—48. καὶ 
ἔστιν ἐν ἑκατέρα κέντρον ἡ BI A(B), καὶ ἔστιν ἐν ἑχατέρᾳ χέντρον τῶν 
« B y S, καὶ ἐστὶν ἑκάτερον κέντρον τῶν 4B ΒΓ κύχλων ἐπὶ τῆς ΑΒΓ Ca, 
καὶ ἐστὶν ἐν ἑχατέρᾳ κέντρον τῶν .4B ΒΓ Heumannus, corr. Hu. 17. εἴ 
add. BS — 24. xal add. S 49. 284 γωνία Hu pro 428Γ γωνία 
$3. ἡ ΒΓ Co, τῆς BE AB, τῆς 8 S, τῆς B. ἡ BP (α ἐπὶ τὴν ΒΓ τὸ 
κέντρον ἄρα ABS, corr. (Ὁ 384. 25. διαχϑῆ — ἐπεζεύχϑωσαν AIDS), 
corr. Hu 85. ἡ ὑπὸ ΕΒΓ Ca pro; ὑπὸ .28Ζ 488. ὑπὸ τῶν ΕΖΓΑ͂ 
HH γωνίαι A (B cod. Co), corr. S 
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By: ergo circuli By centrum est in recta af» perinde ac 
circuli ap. 


Aliter. 


IV. Sint rursus circulorum ag fy diametri ag gy in eá- Prop. 
dem reciá, sitque punctum p inter a et y; dico circulos ag » 
By se tangere in puncto B"). 

Ducatur rursus de tangens circulum af in puncto p; 
rectus igitur est angulus a0, itemque eius supplementum 
angulus Ófy rectus est. Et est circuli B» centrum in recta 
By; ergo δὲ circulum fy tangit in puncto B; sed etiam cir- 
culum αβ in eodem puncto fg; ergo etiam circulus ef cir- 
culum fy tangit in puncto p. e 

V. Sint duo circuli a8 8y in puncto β se tangentes in- Prop. 
tra, et ducatur recta αγβ, sitque in 
ea circuli ef centrum; dico eliam 
circuli 9y centrum esse in recta af. 

Ducatur óe utrumque circulum 
tangens. lam quia δὲ circulum ag 
tangit, et «fg per centrum transit, 
rectus est angulus ὅβα. Et ducta 
est à puncto lactionis recta fy, rec- 
tusque est angulus ófy ; ergo in recta 
By est centrum circuli gy. 

Manifestum est etiam sic. Si 
ducatur recta βζη, iunganturque yc 
«9, fiet propter elem. 5. 52 (. ey — 

L ytg — L agg. Ft, quia ex hypo- 
thesi circuli aj. centrum est in recta 
a, reclus est angulus am; ergo 
etiam γζβ rectus est; itaque in recta 
By est centrum circuli By. Εἰ si- 
militer, si centrum circuli gy in recta 


& 





*) "Sint «8 £y circulorum diametri in eadem recla e diversis par- 
tibus puncti 4, quod commune habent, sitae: ostendendum est circulos 
αβ By in puncto β extra se contingere" Ca p. 37. 

Pappus II. 53 


8. ΠΑΠΠΟΥ ΣΥΝΑΓΩΓῊΣ Ζ. 


ὀρϑὴ ἡ ὑπὸ .4HB γωνία" ὀρϑὴ ἄρα ἐστὶν καὶ ἡ ὑπὸ ΒΖΓ 
γωνία, ὧστε ἐπὶ τῆς ΒΓ τὸ χέντρον ἐστὶν τοῦ BI. καὶ ὁμοίως, 
χἂν τοῦ ΒΓ δοϑῇ ἐπὶ τῆς 418, δείξομεν ὅτι καὶ τοῦ AB. 
168 c. Αλλὰ δὴ ττάλιν ἔστωσαν διάμετροι αἱ ΑΒ BI 


ὅτι οἱ κύχλοι ἐφάπτονται ἀλλήλων. 5 
Ἤχϑω τοῦ 4B κύκλου ἐφα- 
d  mtouévp εὐϑεῖα ἡ 4BE- ὀρϑὴ ἄρα 


ἐστὶν ἡ ὑπὸ 4418ῈΕ γωνία. καὶ ἔστιν 
διάμετρος ἡ ΒΓ ἡ 4E ἄρα ἐφα- 
πτομένη τοῦ ΒΓ κύχλου κατὰ τὸ B Jo 
σημεῖον. [δὲ γὰρ ἐκβληϑείη ἡ ΓΖ 
ἐπὶ τὸ 4, γένοιτο ἂν τὸ ὑπὸ ΓΖΖ 
ἴσον τῷ ἀπὸ 4B, διὰ τὸ ὀρϑὴν 
δ γ, —4 γίνεσϑαι τὴν πρὸς τῷ Z γωνίαν, 
| οὔσης τῆς πρὸς τῷ B ὀρϑῆς.) ἀλλὰ 15 
γὰρ xai τοῦ 4B κύχλου ἐφάπτεται κατὰ τὸ B^ καὶ ὁ 4B 
ἄρα κύκλος τοῦ ΒΓ χύκλου ἐφάπτεται κατὰ τὸ B (ii τῆς 
αὐτῆς καταγραφῆςϊ. 
Εἰς τὸ ig. 

164 ζ΄. Ἔστωσαν δύο κύκλοι ἐφαπτόμενοι ἀλλήλων οἱ 4 BU20 
ΔΈΒ κατὰ τὸ B σημεῖον, καὶ διὰ τοῦ B διήχϑωσαν αἱ 
ΓΒΖ ABE, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ AT ΖΕ ὃτι ταράλληλοι 
αἱ AT AE. 

Ἤχϑω γὰρ τῶν κύκλων ἐφαπτομένη εὐϑεῖα ἡ ZH κατὰ 
τὸ B σημεῖον. ἐπεὶ οὖν ἐφάπτεται μὲν ἡ ΒΖ τέμνει δὲ 35 
ἡ ΒΑ͂, ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ .4BZ γωνία τῇ ὑπὸ ΑΓΒ. διὰ 
ταὐτὰ δὴ καὶ p ὑπὸ HBE γωνία ἴση ἐστὶν τῇ ὑπὸ Β4Ὲ 
γωνίᾳ. ἀλλὰ ἡ ὑπὸ MBZ γωνία ἴση ἐστὶν τῇ ὑπὸ ΕΒΗ 
γωνίᾳ «καὶ ἡ ὑπὸ ΑΓΒ ἄρα γωνία ἴση ἐστὶν τῇ ὑπὸ Ε58Β 
γωνίᾳ. καὶ εἰσὶν ἐναλλάξ παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ ΑΓ. 30 
τῇ 4E, ὕπερ: — 

4. ς΄ add. ΒΒ 44. εἰ γὰρ — 45. ὀρθῆς del. Co (conf. etiam adnot. * 
ad Latina) 43. τῶι. ἀπὸ ΑΔ ABS, corr. Ca 30. ζ΄ add. BS 


30. 34. of ΑΒ F4 EB A, corr. ΒΒ $4. εὐϑεῖα ἡ ZBH, omissis κατὰ 
τὸ B σημεῖον, Hu 41. ταὐτὰ Hu pro ταῦτα τῇ vno εδβ S Co 
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«B datum sit, in eadem recta circuli af centrum esse de- 
monstrabimus. 

VI. Sed rursus sint diametri og By; dico circulos se POP: 
tangere !). 

Ducatur recta ὅβε circulum af? tangens; rectus igitur 
est angulus affe. Et est f» diametrus circuli By; ergo δὲ 
hunc circulum tangit in puncto B. Sed eadem circulum ag 
in puncto f tangit; ergo etiam circulus e? circulum f tan- 
git in puncto 8"). 


In problema decimum sextum. 
VIl. Sint duo circuli αβγ ὅβε se tangentes extra in puncto P roP- 
3, et per B ducantur rectae γβ aie, "m 
iunganturque ay δε; dico rectas ay 
δὲ parallelas esse?). 

Ducatur enim recta $» utrum- 

que circulum in puncto f£ tangens. 
lam quia tangit à secatque ja, 
: 7 propter elem. 5, 52 es L αβ — 
L «yg. Eadem de causa est etiam 
L ηβὲε — L βδε. Sed ad verticem B 
est 4 αβὲ — ὁ egy; ergo est etiam 
L αγβ — L δε. suntque hi anguli 
allerni; ergo recta «y parallela est 
ipsi de, q. e. d. 


4) Hoc loco scriptor non solum eas, quas solet, hypotheseos par- 
tes, sed etiam alias omisit, quae ex propos. 100 efficiuntur: rectae αβ 
parlem esse γβ, et circulos in puncto β se tangere intra. Conf. Ca 
p. 88. 

*) Ex verbis εἰ γὰρ ἐκβληϑείη cet., quae 8 Graeco contextu seclu- 
simus, hanc demonstrationem concinnavit Ca p. 38: "Patet vero etiam 
ita: Si producatur recta aliqua γζ, donec rectae Jg, quae circulum ag 
in β contingit, in d occurrat, fiet, quia angulus & rectus est aeque ac 
angulus 8, rectangulum yd. ὃς aequale quadrato ex Jg. Recta igitur 
δὲ contingit circulum gy; eadem autem in eodem puncto £g contingit 
etiam circulum «8B. Circulus «fg igitur circulum gy in puncto 8 intra 
contingit ". 

4) Conf. supra IV propos. 8 adnot. 2. 


. 98. 29. ἀλλὰ — EB γωνέᾳ om. S cod. co 39. καὶ ἡ ὑπὸ 42Γ AB 
cod. Co, corr. 5 Co 


94 * 
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166 


828 ΠΑΠΠΟΥ͂ ΣΥΝΑΓΩΓῊΣ Z. 


n. Κύκλος ὁ ΑΒΓ, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ 48 ΒΓ TA, 
καὶ διὰ τοῦ 44 διήχϑω τις εὐθεῖα 7) 4E, ὥστε ἴσην εἶναι 
τὴν B γωνίαν τῇ ὑπὸ ΕΑΓ γωνίᾳ" ὕτι ἐφάπτεται ἡ 4E 
τοῦ ΑΒΓ xvxÀov κατὰ τὸ 24 σημεῖον. 

Εἰ μὲν οὖν ἡ AT διὰ τοῦ κέντρου ἐστίν, φανερὸν. ἔσται ὃ 
γίνεται γὰρ ὀρϑὴ ἡ ὑπὸ ΕΑ͂Γ γωνία διὰ τὸ xai τὴν B 
γωνίαν εἶναι ὀρϑήν' τοῦτο δὲ προδέδεικται. εἰ δὲ μή, 
ἔστω τὸ κέντρον τὸ Ζ, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ “42 καὶ Éxfle- , 
βλήσϑω iri τὸ H, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ ΒΗ. ὀρϑὴ ἄρα ἐστὶν 
ἡ ὑπὸ ΑΒΗ γωνία. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ μὲν ὑπὸ ΕΑΓ τυ 
γωνία τῇ ὑπὸ ABI, ἡ δὲ ὑπὸ HAT. γωνία ἐν τῷ αὐτῷ 
τμήματι τῇ ὑπὸ ΗΒΓ, ὕλη ἄρα 5$ ὑπὸ ἘΛΜΉΗ γωνία τῇ 
ὑπὸ ΑΒΗ γωνίᾳ ἴση ἐστίν. ὀρϑὴ δὲ ἡ ὑπὸ ΑΒΗ ὀρϑὴ 
ἄρα καὶ ἡ ὑπὸ EJH. καὶ ἔστιν £x τοῦ χέντρου ἡ ΖΑ͂: 
ἐφατιτομένη ἄρα ἡ 4E τοῦ ΑΒΓ κύκλου τοῦτο γὰρ προ- 15 
γέγραπται. ' 

9. Τούτου Orrog ἀνάστροφον τοῦ πρὸ αὐτοῦ. παραλ- 
λήλου οὔσης 4Γ τῇ 4E, δεῖξαι ὅτι 
ἐφαπτόμενοι οἵ ΑΒΓ 4Ε8 ἀλλή- 
λων κατὰ τὸ Β σημεῖον. 20 

Ἤχϑω πιάλιν τοῦ ΑΒΓ κίύ- 
κλου ἐφατιτομένη εὐθεῖα ἡ ZH: 
ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑτιὸ 418Ζ γωνία 
τῇ Γ. ἀλλὰ ἡ ὑπὸ ABZ γωνία 
ἴση ἐστὶν τῇ ὑπὸ EBH, ἡ δὲ Γ᾽ 5 
τῇ 4 ἐναλλὰξ ἴση ἐστίν, ὥστε xai 
ἡ ὑπὸ HBE γωνία τῇ 4. διὰ δὴ 
τὸ προγεγραμμένον ἐφάπτεται ἡ 
ZH τοῦ ABE χύκλου. ἀλλὰ xci 
τοῦ ΑΒΓ κατὰ τὸ Β' καὶ ὃ ΑΒΓ 30 





4. » ádd. RS ἐπεζεύχϑωσαν αἱ Ca pro ἐπεζεύχϑω ἡ IA om. 
AB cod. Co, add. S (4^ add. Co) . 3. διὰ Hu pro ἀπὸ διήχϑη Δ, 
corr. BS ἡ 4E Hu pro ἡ ΔΕ 3. τὴν B AB Co, τὴν y cod. Co, 
τὴν «fy 8 4. τοῦ 4} κύχλου ABS, corr. Co 44. ἡ ZA Hu pro ἡ 
AZ 45. ἐφάπτεται coni. Co (at conf. statim vs. 49) 47. 9' add. 
"ΞΟ «r«argoqor B, ἀναστρόφιον A, ἀντίστροφον 58 25. ἡ ὑπὸ BS, 
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VII. Si circulus afy, et iungantur af gy ya, et per Prop. 
punctum « ducatur recta δὲ ita, ut angulus &«y angulo ogy ' 
aequalis sit; dico rectam δὲ tangere circulum ay in puncto a. 

Primum, si recta «y per cen- 
d & ε wum transit, manifestum est; fit 
enim angulus eay rectus, quia 
etiam angulus e» rectus est; id 
autem iam n elementis, (5, 16 
coroll. demonstratum est. Sin 
vero recía ay non (ransit per cen- 
7 (rum, sit centrum £C, et iungatur 
αζ producaturque ad ἡ, et iun- 
gatur Jy. Rectus igitur est angu- 
7 lus αβη. lam quia ex hypothesi est 
L eay — L αβγ, et in codem segmento ἢ7 
L «y — L yy, summáà igitur factà est 
L εαγ -- yay — Lofy 4- ηβγ, id est 
L san z L afin. 
Rectus autem est angulus «5; ergo etiam angulus ea» rec- 
tus est. Et per centrum ζ ducta est o5; ergo δὲ tangit 
circulum agy in puncto a; hoc enim iam imn elementis (8, 
46 coroll.) demonstratum est. 

IX. Quod cum ita sit, conversum superius lemma sep- PS 
timum sic se habet. : Si sit ay parallela rectae δὲ, demon- ' 
stretur circulos af» δβε se tangere in puncto 9"). 

Ducatur rursus recta ζῃ circulum afly tangens in puncto 
B; est igitur ὁ αβξ — ὁ «yg (elem. 3, 32). Sed est ad ver- 
ticen B L αβζ — L ep, et, quia alterni sunt, [ αγβ — L góc; 
ergo est etiam {, ey — (. Bóe. lam propter superius lemma 
recta ζῃ circulum óge tangit in puncto 8; sed eadem ζη ex 


*) Rursus, ut supra propos. 104, quam brevissime Pappus hypothesin 
significavit ; supplevit reliqua Ca p. 48: "Si rectae ay δὲ sint parallelae 
(ductis scilicet per punctum g, duobus circulis «gy ded commune, rectis 
quibuscunque γβδ age, quae ex una parte puncti 8 uni circulorum in 
punctis « y, ex altera vero alteri in punctis d & occurrant, iunctisque 
rectis «y δε), dico circulos «yg δεβ in puncto f iextra) se contingere". 


"5 


ἡ nó Αἴ, ὑπὸ (deleto ἢ) A? 26. ὥστε add. Hu 397. ἡ ὑπὸ ABE 
AB, corr. S 29. τοῦ .4 BE χύχλου AB, corr. S 
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ἄρα κύκλος τοῦ BAE κύκλου ἐφάπτεται κατὰ τὸ B ση- 
μεῖον. 


Πρόβλημα εἰς τὸ αὐτό. 


v. Θέσει δοϑέντος κύκλον τοῦ ΒΓ, καὶ δύο δοϑέν- 
των τῶν 4 E, ἀπὸ τῶν 4 E ἂν κλασϑῇ ἡ ABE καὶ ἐκ- 5 
βληϑῇ, ποιεῖν παράλληλον τὴν 4 τῇ AE. 

Γεγονέτω" καὶ ἤχ- 
ϑὼω ἐφαπτομένη ἢ ZA. 
, ἐπεὶ οὖν παράλληλος ἡ 
» AT. τῇ JE, ἴση ἐστὶν τὺ 
ἡ T γωνία τῇ ὑπὸ DAE 
γωνίᾳ. ἀλλὰ ἡ Γ ἴση 
ἐστὶν τῇ ὑπὸ ZAE 
|^. (ἐφάπτεται γὰρ καὶ 
t ó ? τέμνει)" καὶ ἡὑπὸ Z.AE 15 
ἄρα γωνία Lor ἐστὶν τῇ 
ὑπὸ DAE: ἐν κύχλῳ ἄρα ἐστὶν τὰ Α B 4 Z σημεῖα" ἴσον 
ἄρα ἐστὶν τὸ ὑπὸ AEB τῷ ὑπὸ ZE4. δοϑὲν δὲ τὸ ὑπὸ 
“ΕΒ (ἴσον γάρ ἐστιν τῷ ἀπὸ τῆς ἐφαπτομένης) " δοϑὲν 
ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν 4ΕΖ. καὶ δοϑεῖσα ἡ 4E: δοϑεῖσα 30 
ἄρα xai 7 ΕΖ. ἀλλὰ καὶ τῇ ϑέσει. καὶ ἔστιν δοϑὲν τὸ E: 
δοϑὲν ἄρα καὶ τὸ Z. ἀπὸ δὴ δεδομένου σημείου τοῦ Z 
ϑέσει δεδομένου κύχλου τοῦ ΑΒΓ ἐφαπτομένη εὐθεῖα ἦκ- 
ται ἡ Z.4: δέδοται ἄρα καὶ ἡ Z4 τῇ ϑέσει καὶ τῷ με- 
γέϑει. καὶ ἔστιν δοϑὲν τὸ Z: δοϑὲν ἄρα καὶ τὸ 41. ἀλλὰ 25 
καὶ τὸ E doJév: ϑέσει ἄρα ἐστὶν ἣ ΑΕ. ϑέσει δὲ καὶ ὁ 
xvxÀog: δοϑὲν ἄρα τὸ B σημεῖον. ἔστιν δὲ καὶ ἑκάτερον 
τῶν 4 E δοϑέν- δοθεῖσα ἄρα ἐστὶν ἑκατέρα τῶν 4B ΒΕ 
τῇ ϑέσει. | 

Συντεϑήσεται δὴ τὸ πρόβλημα οὕτως. ἔστω ὁ μὲν 30 

χύχλος ὁ ΑΒΓ, τὰ δὲ δοϑέντα δύο σημεῖα τὰ 4 E. κεί- 


4. ε΄ add. BS δύο ABV cod. Co, om. Paris. 2368 S 5. τῶν 
4E utroque loco A, distinx. BS — χλασϑῇ Co pro δοϑῆι 8. ἡ ZA 
Co, ZH (omisso 7) A, ἡ £y BS 47. τὰ .4BAZ Α,, distinx. BS 
34. ἄρα xal 4 ΒΖ ABS, corr. Co 33. δὴ add. Co 38. 24. τὸ 





LIBER VII. PROPOS. 405. 831 


constructione cireulum «y tangit in puncto 8; ergo etiam 
circulus efy circeulum Ófle in puncto 9? tangit. 


Problema in idem (Apollonii probl. XVI). 


X. Circulo af» positione dato, datisque duobus punctis P 
ὃ c, ex his rectae δβ sf ita inflectantur, ut eaedem produc- ' 
tae efficiant rectam «y parallelam ipsi δὲ ἢ). 

Factum iam sit, et ducatur Ca tangens circulum in puncto 
«. lam quia parallelae sunt «y de, est [, αγ — [, γδε. Sed, 
quia circulum tangit Co secatque af, propter elem. 3, 32 est 
L αγὃ τῷ L Cas; ergo est etiam [, Cae — L yóe, sive L Cap τε 
L Bós. Sed anguli Bós -&- βὅζ, id est ζαβ -- DOC duobus rectis 
aequales sunt; itaque puncta α 9 ὃ ζ sunt in circuli circum- 
ferentia; est igitur ae eg — ζε. £0. Sed datum est ae. ef (hoc 
enim propter elem. 5, 56 est aequale quadrato ab ea recta, quae 
ex & ducla circulum af» tangit) 1); ergo etiam ζε- εὖ datum 
est. Et data est de; data igitur etiam εζ (dat. 57). Sed 
eliam positione. Εἰ est datum e; ergo etiam C datum est 
(dat. 27). lam a dato puncto 5 ducta est recta Go circulum 
ay positione datum tangens in puncto α; ergo Da positione 
data est ac magnitudine (dat. 94). Et est datum C; ergo 
etiam « datum est. Sed etiam & datum est; ergo recta a& 
positione data est (dal. 26). Sed etiam circulus afy posi- 
tione datus est; ergo etiam punctum f datum (dai. 25). Sed 
eliam puncta d & data sunt; ergo etiam rectae δβ fe posi- 
tione datae sunt. 

Componetur problema sic. Sit circulus agy, et sint data 
puncta ὃ 6. Ponatur quadrato ab ea recta, quae ex & ducta 


*) Id est: punctum £ in circuli cireumferentia ita sumatur, ut, si 
rectae dg εβ ad y et α, altera puncta sectionis circumferentiae, pro- 
ducantur, recta «y sit parallela datae δε. 


. 4) Conf. infra adnotat. ** ad propos. 107. 


ABT. ἐφάπτεται πρὸς εὐθεῖαν ἧχται ἡ ZAN ABS, corr. Co 28. τῶν 
ΖΕ et 31. τὰ AE À, distinx. BS 34. xal ante χεέσϑω add. Ge (at 
conf. supra p. 798. 21!) 
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σϑω τῷ ἀπὸ τῆς ἐφαπτομένης ἴσον τὸ ὑπὸ τῆς 4Ὲ καὶ 
ἄλλης τινὸς τῆς ΕΖ, καὶ ἀττὸ τοῦ Ζ τοῦ ΑΒΓ κύκλου 
ἐφαπτομένη εὐθεῖα γραμμὴ ἤχϑω ἡ ΖΑ͂, καὶ ἐπεζεύχϑω 
5» 4E, καὶ ἐπιζευχϑεῖσα ἡ 418 ἐχβεβλήσϑω ἐπὶ τὸ Γ, καὶ 
ἐπεζεύχϑω ἡ ΑΓ λέγω ὅτι παράλληλός ἐστιν ἡ T τῇ AE. 5 
΄ Ἐπεὶ γὰρ τὸ ὑπὸ 
ΖΕΔ ἴσον ἐστὶν τῷ 
ἀπὸ τῆς ἐφαπτομένης, 
ἀλλὰ καὶ τὸ ὑπὸ ΕΒ 
ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ τῆς lo 
ἐφαπτομένης, ἴσον ἄρα 
ἐστὶν τὸ ὑπὸ AEB τῷ 
ὑπὸ ZEA4: ἐν χύκλῳ 
t ἄρα ἐστὶν τὰ AB A Z 
| σημεῖα " ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ 15 
ὑτιὸ Z.A4E γωνία τῇ ὑπὸ Β4ῈΕ γωνίᾳ. ἀλλὰ καὶ ἡ ὑπὸ 
Ζ.1Ε γωνία ἴση ἐστὶν τῇ ἐν τῷ ἐναλλὰξ τμήματι τῇ ὑπὸ 
ΑΓΒ’ καὶ ἡ ὑπὸ ΑΓΒ ἄρα γωνία ἴση ἐστὶν τῇ ὑπὸ BAE 
γωνίᾳ. καὶ εἰσὶν ἐναλλάξ’ παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ ΑΓ 
τῇ 4E. 20 





Εἰς τὸ ιζ΄. 

169 ια΄. Ἔστωσαν δύο χύκλοι οἱ ΑΒΓ .44E ἐφαπεύμενοι 
ἀλλήλων κατὰ τὸ 44 σημεῖον, καὶ διήχϑωσαν ἀπὸ τοῦ Α 
εὐθεῖαι αἱ . 44 B AET, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ 4E ΒΓ΄ ὅτι 
παράλληλοί εἰσιν αἱ .1Ε ΒΓ. 28 

Ἤχϑω ἀπὸ τοῦ 44 ἐφαπτομένη εὐθεῖα ἡ ZH: ἴσῃ ἄρα 
ἐστὶν ἢ ἀπὸ ΖΑΒ γωνία ἑκατέρᾳ τῶν ὑτιὶὸ ΑΓΒ EA, 
ὥστε καὶ ἣ ὑπὸ ΑΓΒ γωνία ἴση ἐστὶν τῇ ὑπὸ J4EA- 
παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ 4E τῇ ΒΓ. 

᾿Αλλὰ παράλληλος ἔστω ἡ AE τῇ ΒΓ’ ὅτε ἐφάπτονται 30 
οἱ ΑΒΓ 4148 κύκλοι ἀλλήλων." 


4. ad ἐφαπτομένης super vs. add. ἀπὸ τοῦ € Paris. 2368 rec. man. 
el 85 ro ὑπὸ B Paris. 2368 V, τοῦ ὑπὸ Α, τὸ ἀπὸ S 9. ἀλλὰ xe — 
— A4. ἐφαπτομένης bis scripta in A 43. ἐν χύχλωι AB cod. Co, ἴση 
S — 44. 45. τὰ — ἄρα ἐστὶν add. Co 40. τῆι ./Z ABS, corr. Co in 
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circulum a(iy tangit, aequale rectangulum, quod τοῦ de e 
alià quadam εζ continetur, et a & ducatur recta Ze. cireulum 
ay tangens tn puncto a, et iungatur recta aj, itemque 
iuncta δβ producatur ad », et iungatur ay; dico hane pa- 
rallelam esse rectae ὅδ. 

Quoniam enim ez hypothesi rectangulum G6: 60 aequale 
est quadrato ab ea recta, quae ex & ducta circulum afly iun- 
git, at vero etiam rectangulum ae&-ef? aequale est quadrato 
ab eadem tangente (elem. 5, 56), est igitur αδ. ef) πα C6: εὖ, 
ergo in circuli circumferentia sunt puncta α θ᾽ à C, itnque 
L Cae τ L βδε (quia hi anguli commune supplementum (10€ 
habent). Sed etiam angulus Cae sive Cof! aequalis. est. nn- 
gulo «yg in alterno segmento (elem. 5, 52,; ergo «est etiam 
L αγβ - L gós. Suntque hi anguli alterni; ergo recta. «7 
ipsi de parallela est. 


In problema decimum «eptimurm. 


XI. Sint duo circuli a7 ade in puncto « se tangentes ps 
intra, οἱ ducantur ex a rectae adj ac7, et iungantur δὲ jj7; 
ε « dico poarallelas esse δὲ (7. 


! ---- ---- 
e : / 

E Ducatur ἃ puncto ὦ recta 

[δ ; ^ » 

-ῦ utrumque circulum tangens: 


͵ 2 
ergo propler *lem, 5, 52 e«t 
L:«3-— Lay? [ “ἢ: ex 
I. igitur δὲ parallela rextae 77. 


4 — ^ 7 Sed sit δὲ parallela τόσα 
ὃ π΄ 77 * : dieo ecirenls nz, uds o 
3 . MA puncto & s tangere mira, 


* Progneitmcem ^nmplet (sp Τὶ "Tacit vene ge nectar κα 
deobes cirruüs e22 €f? wmmuas mrects8 qvnaaeaanie ez «^, vw 
ex eadem guuecrz, € ja 4 qu. σιγή ΓΔ (à Qjnüáena Z y. geo (T 
puactae d “ verurmint o uGacteege ceehs 7 43 
Lat. versinae 2 [Zo αὶ [4x39 ET 
ΜΕ ^4 γι “7 £i καὶ £EÉ Ef V tas B P 40 
τὸ BF ubt. 7A 
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Ἤχϑω γὰρ τοῦ ΑΒΓ κύκλου ἐφαπτομένη ἡ ZH- ἴση 
ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΖΑ.4 γωνία τῇ Γ γωνίᾳ. ἀλλὰ ἡ P γω- 
vía ἴση ἐστὶν τῇ Ε΄ καὶ ἡ ὑπὸ Z 44 ἄρα γωνία ἴση ἐστὶ τῇ E 
γωνίᾳ, wore ἐφαπτομένη ἡ ZH τοῦ MAE κύκλου (τοῦτο 
γὰρ προδέδεικται) " οἱ ΑΒΓ ΑΔΕ ἄρα κύκλοι ἐφάπτονται ἀλ-- 5 
λήλων χατὰ τὸ Α σημεῖον. 


Πρόβλημα εἰς τὸ αὐτό. 

170 (β΄. Θέσει ὄντος κύκλου τοῦ ΑΒΓ, xai δύο δοϑέντων 

τῶν d E, κλᾶν τὴν 4.1 καὶ ποιεῖν παράλληλον τὴν ΒΓ 

τῇ 4E. 10 

Peyovérw* xai ἀπὸ 
τοῦ B ἐφαπτομένη ἤχϑω 
ἡ ΒΖ. ἐπεὶ οὖν ἐφάπτε- 
ται μὲν ἡ ΒΖ τέμνει δὲ 
ἡ ΒΓ, ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ 15 
ΖΒΓ γωνία, τουτέστιν ἡ 
ὑπὸ 4ΖΒ, τῇ 4: ἐν κύ- 
κλῳ ἄρα ἐστὶ và 4ΒΖΕ 
σημεῖα" ἴσον ἄρα ἐστὶν 
τὸ ὑπὸ 4,248 τῷ ὑπὸ 20 
Ε42Ζ. δοϑὲν δὲ τὸ ὑπὸ 
A4A4B (ἴσον γὰρ τῷ ἀπὸ 
τῆς ἐφαπτομένη)" δοϑὲν ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ ΕΖ καὶ 
ἔστιν δοϑεῖσα ἡ AE: δοϑεῖσα ἄρα καὶ ἡ 42. ἀλλὰ 
καὶ τῇ ϑέσει. καὶ ἔστιν δοϑὲν τὸ 4 δοϑὲν ἄρα καὶ τὸ Ζ. 25 
ἀπὸ δὴ δοθέντος σημείου τοῦ Z [τῇ] ϑέσει [δὲ] δοϑέντος 
κύχλου ἐφαπτομένη ἦχται ἡ ZB: δέδοται ἄρα ἡ ZB τῇ 
ϑέσει. ἀλλὰ καὶ ὃ ΑΒΓ κύκλος ϑέσει᾽ δοϑὲν ἄρα ἐστὶ 
τὸ B σημεῖον. ἔστιν δὲ καὶ τὸ 4 δοϑέν: ϑέσει ἄρα ἐστὶν 


€ 





8. ἐστὶ A*BS 5. 6. οὗ — σημεῖον add. Hu auctore Co 8. B" 


add. BS Θέσει δοϑέντος Ca auctore Co (at conf. cap. 174. 482, 
Haumann. p. 542) 9. τῶν 418 ABS, distinx. Ca xia» Ca (χλάσαι 


Co, ΚΑ ἀν A(BS) δοϑεῖσαν ante τὴν 4A4E additum in ABS del. Co 
15. ἡ (ante ὑπὸ ΖΒΓῚ Ca pro τῆι 48. ἐστὶ Α'Β8 τὰ 48 EZ A, 
distinx. BS, corr. Hu 34. 33. δὲ ro ὑπὸ .4A4M B A(BS), corr. Co 
33. γὰρ τὸ AB, corr. S 38. ἐφαπτομένης Co pro ΒΖ δοθέντι (ἐφα- 


LIBER VII. PROPOS. 407. 835 


Ducatur enim ζῃ circulum «gy tangens in puncto «; ergo 
est { ζαβ sive Lad — ( αγβ. Sed ex hypothesi est [ αγβ — 
L αεὃ; ergo etiam ( Cad — [ αεδ, itaque recta ζη circulum ade 
tangit in puncto α (id enim supra lemm. VIII demonstratum 
est); ergo circuli ay aóe in puncto α se tangunt iníra. 


Problema in idem. 


XII. Positione dato circulo «y, datisque duobus punctis Prop. 
ὃ e, inflectantur ex his punctis rectae ὅβα sya ita, ut fiat !07 
recta fJ» parallela ipsi de"). 
Factum iam sit, et a puncto β ducatur tangens BL. 
quia n^ BG secatque B», propter elem. 5, 52 est 
L ζβγ — L Bay, id est propter parallelas By de - 
L δῖβ — [ Bay sive fac. 
Ergo anguli Bae -- βζε duobus reclis aequales sunt, itaque 
puncta « 8 5 e sunt in circuli circumferentia; est igitur 
α. δβ — εδ. δ. Sed datum est αδ' 0f (hoc enim propter 
elem. 3, 56 est aequale quadrato a tangente δη) **); ergo etiam 
εὖ. δζ datum est. Et est data δὲ; data igitur etiam óC 
(dat. 37). Sed etiam positione. Et est datum ὅδ: ergo etiam 
b datum est (dat. 27). lam a dato puncto ζ ducta est L8 
circulum positione datum tangens in puncto B; ergo ζβ po- 
sitione data est (dat. 91). Sed etiam circulus affy positione 
*) Id est: punctum « in circuli circumferentia ita sumatur, ut 
rectae δα ta, quae, antequam in « concurrant, circumferentiam in 


punctis'8 et y secuerint, efficiant rectam £y parallelam detae de. Conf. 
adnot. 4 ad p. 834. 


ΒΝ) Perspicuitatis causa rectam δη, quae e puncto d ducta circulum 
«gy tangit, et in figura addidi et in Latina versione suis notis appellavi, 
cum Graeco scriptori, qui Apollonii libros manibus teneret, huius pro- 
blemate XVII innitenti breviter τῷ ἀπὸ τῆς ἐφαπτομένης Scribere li- 
ceret. Ac profecto idem nobis beneficium contingit Apollonii de tactio- 
nibus libros ab Haumanno restitutos p. 98 sq. comparantibus (nisi forte 
sunt qui spreta insigni auctoritate suae socordiae indulgere malint). 
Datum est autem quadratum a δὴ propter dat. 914; atque ex synthesi, 
quae statim sequitur, apparet, cur Graecus scriptor ad hanc. datorum 
propositionem, non ad 92, provocaverit. 


πτομένης, τουτέστιν δοθέντι coni. Hu, ἐφαπτομένης ἀπὸ τοῦ .] Ca, 
BZ δοϑείσης Ge) ; conf. p. 836, ὅ. 6 36. τῇ et δὲ del. Hu $8. ἄρα 
ἐστὶ A*BS 
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' i 
ἡ B4. ϑέσει δὲ καὶ ὃ κύκλος" δοϑὲν ἄρα lori τὸ .4. 
» M] 4 M , - » 4 M € , ^ 
ἔστιν δὲ xai τὸ E do9év: δοθεῖσα ἄρα ἐστὶν éxavéga τῶν 
44 AE τῇ ϑέσει. 

Συντεϑήσεται δὲ τὸ πρόβλημα οὕτως. ἔστω ὁ μὲν 
xvxÀog ὁ ΑΒΓ, τὰ δὲ δοϑέντα σημεῖα τὰ 4 E, καὶ τῷ 5 
2 A - 4 , » ’ δ € M DON 3 4 
ἀπὸ τῆς ἐφαπτομένης (00v χκείισϑω τὸ ὑπὸ EZ, xat ἀπὸ 


τοῦ Z τοῦ ΑΒΓ κύχλου ἐφαπτομένη εὐθεῖα γραμμὴ ἤχϑω 


ἡ ZB, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ 4B καὶ ἐχβεβλήσϑω ἐπὶ τὸ 41, 
καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ΛΕ ΒΓ΄ λέγω ὅτι παράλληλός ἐστιν 


ἡ ΒΓ τῇ 4Έ. 10 
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Ἐπεὶ yàg τὸ ὑπὸ EA4Z 
BN ᾿ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ τῆς 
ἐφαπτομένης, τουτέστιν τῷ 
ὑπὸ ΑΔΒ, ἐν χύχλῳ ἄρα 


BN ἐστὶν τὰ À Β 2 E σημεῖα 15 
M ἴση ἄρα ἐστὲν ἡ .4 γωνία, 
MELDE τουτέστιν ἡ ὑπὸ ΓΒΖ (ἐφ- 
PA D» ἅπτεται γὰρ ἡ ΒΖ τέμνει 
p δὲ ἡ BI), τῇ ὑπὸ BZ A. 


καὶ εἰσὶν ἐναλλάξ, παραλ- 20 
ληλος ἄρα ἐστὶν ἡ ΒΓ 
τῇ 4E. 





Πρόβλημα εἰς τὸ wj. 
q'. Θέσει δοϑέντος κύχλου τοῦ ABI, καὶ δύο δο- 
ϑέντων σημείων τῶν 4 E, ἀπὸ τῶν 4 E κλᾶν τὴν 4.41 25 
xai ποιεῖν τῇ 4E παράλληλον τὴν ΒΓ. 


ι. ἡ B4 ὁ ρτὸ ἡ 44 ἐστὶ ΒΒ τὸ A4 Co, τὸ (1 AB, τὸ 0 S 
à. δοϑεῖσα Co pro δοϑὲν ὅ. τὰ 4E A,distinx. ΒΒ 7. ἐφαπτομένη add. 
Ca auctore Co -8. ἡ 4B xai Co, ἡ 4BK AB, ἡ ὅβγ cod. Co, ἡ "T. 
S — 13. 44. τουτέστιν τῷ ὑπὸ 44B add. Hu (latius secundum propos. 
405 Co: ἀλλὰ xal τὸ ὑπὸ 4148 ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ἐφαπτομένης, 
ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ 4.18 τῷ ὑπὸ EAZ) 44, 4ὅ. ἐν χύχλῳ --- ση- 
μεῖα add. Co 49. τῇ Ca auctore Co pro τὴν 20. παράλληλος add. 
V Co 24. ιγ΄ add. BS 25. τῶν 4E utroque loco A, distinx. BS 
xÀáv τὴν Ca. (χλάσαι τὴν Co), ΚΑΊ av Jo? τὴν A, xÀ ἂν δοϑῇ τὴν BS 
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datus!); ergo etiam B datum est. Sed etiam ὃ datum est; 
ergo recta f positione dala est (dat. 26). Sed etiam cir- - 
culus af positione datus est; ergo etiam punctum a datum 
(dat. 25). Sed etiam punctum 8 datum est; ergo rectae δὰ 
a& positione datae sunt. 

Componetur problema sic. Sit circulus ay, et sint data 
puncta ὃ 8, et quadrato a tangente Ó» aequale ponatur 
rectangulum ed. OZ, et a ζ ducatur recta ζβ circulum afly 
. tangens in puncto B, et iungatur df producaturque ad a, iun- 
ganturque ae& (circumferentiam secans in y) et By; dico rec- 
tam f» parallelam esse ipsi de. 

Quoniam enim rectangulum εδ. OL aequale est quadrato 
a langenle à» (ex hypothesi), id est rectangulo aó- δβ (elem. 
3, 36), in circuli igitur circumferentia sunt puncta « f ζ e. 
Est igitur [, ae — L BCÓ (quia hi anguli commune supple- 
mentum fite habent). Sed quia circulum afly tangit GB. secat- 
que By, propter elem. 5, 32 est [ ζβγ — L Bay sive das; 
ergo etiam { ζβγ — L βζδ. Suntque hi anguli alterni; ergo 
recta B» ipsi δὲ parallela est. 


Problema in Apollonii problema duodevicesimum. 

' XM. Circulo ef» positione dato, datisque inira hunc Prop. 
duobus punctis ὃ e, ab his rectae δα εὰ ita inflectantur, ut 
eaedem in alteram parlem productae efficiant rectam (gy pa- 
rallelam ipsi δὲ ἢ. 


4) Pro Graecis ἀλλὰ χαὶ ὁ ΒΓ κύχλος ϑέσει, perinde ac supra in 
propos. 105 et infra 409 exspectamus x«l ἔστι» δοϑὲν τὸ Z. Sed ea- 
dem ratione scriptor in proximo problemate (propos. 108) ad circulum 
egy recurrit; respicit igitur demonstrationem, quae in dalorum propo- 
sittone 94 exstat (p. 470, 4 ed. Peyrard.). Quamquam non dubium est, 
quin rectius secundum dat. 91. 37, positione et magnitudine datá rcctá 
&8 datoque puncto £, datum esse punctum 4 couclusurus fuerit. Ca- 
mererus et hic et passim alibi nescio quas discrepantias in datis ci- 
tandis admisit. 

*) Id est: punctum « in circuli circumferentia ita sumatur, ul, si 
reclae α «c ad β et y, altera puncta sectionis circumferentiae, pro- 
ducantur, recta gy parallela sit datae Je. Praeterea conf. Haumaun. 
pP. 94 sq. 

.[.4 E. Co pro A4.4E 26. τὴ» JE ne«ocAÀAgAor τῆι BD ABS, τὴ BP 
παράλληλον τῇ .£E Co, corr. Hu 
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Γεγονέτω: xoi ἤχϑω ἀπὸ τοῦ B τοῦ ΑΒΓ κύκλου 
| ἐφατιτομένη εὐθεῖα γραμμὴ ἡ BZ: ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑτεὸ 
ZB. γωνία τῇ D, τουτέστιν τῇ E: ἐν κύκλῳ ἄρα ἐστὶν 
τὰ B Z .4 E σημεῖα" τὸ ἄρα ὑπὸ Bd ἴσον ἐστὶν τῷ 
ὑπὸ ZA E. δοθὲν δὲ τὸ ὑπὸ B4 (ἀπὸ γὰρ δοϑέντος ὅ 
τοῦ 4 εἰς ϑέσει δεδομένον κύκλον διῆχται ἡ 4448)" δο- 
ϑὲν ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ ZAE. καὶ ἔστι δοϑεῖσα ἡ 4Ε᾽ Óo- 
ϑεῖσα ἄρα καὶ ἡ Z4l. καὶ ἔστιν δοϑὲν τὸ 4“ δοϑὲν ἄρα 
xai τὸ Z. ἀπὸ δὴ δεδομένου σημείου τοὺ 2 ϑέσει δεδομένου 
χύχλου ἐφαπτομένη ἧχεαι ἡ ΖΒ" ϑέσει ἄρα ἐστὶν ἡ ΖΒ. 10 
ϑέσει δὲ καὶ Ó κύκλος" δοϑὲν ἄρα ἐστὶν καὶ v0 B σημεῖον. 
ἀλλὰ καὶ τὸ 4 δοϑέν: ϑέσει ἄρα ἐστὶν ἡ BA. ϑέσει δὲ 
καὶ ὁ κύχλος. δοϑὲν ἄρα ἐστὶν τὸ Α΄ σημεῖον. ἔστιν δὲ 
xai ἑχάτερον τῶν 4 E δοϑέν- δοθεῖσα ἄρα ἐστὶν ἑκατέρα 
τῶν 4.4. E τῇ ϑέσει. 15 
173 Συντεϑήσεται δὴ τὸ πρόβλημα οὕτως. ἔστω ὁ μὲν τῇ 
ϑέσει δεδομένος κύκλος ὁ ΑΒΓ, τὰ δὲ δοϑέντα δύο σημεῖα 
τὰ 4 E, καὶ διήχϑω τυχοῦσα ἡ .448, καὶ τῷ ὑπὸ ..Ζ8Β 
ἴσον κείσϑω τὸ ὑπὸ ΕΖΖ2Ζ, καὶ ἀπὸ τοῦ Ζ τοῦ ΑΒΓ χύ- 
χλου ἐφαπτομένη ἤχϑω ἡ ΒΖ, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ ΓΕΑ͂. ἐπεὶ 20 
οὖν ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΖΒΑ͂ γωνία τῇ πρὸς τῷ Ε (ἐν κύκλῳ 
yap ἔστιν τὰ 44 Z B E σημεῖα), ἀλλὰ καὶ ἡ ὑπὸ ΖΒΑ͂ 
ἴση ἐστὶν τῇ Γ (ἐφάπτεται γὰρ καὶ τέμνει), καὶ ἣ Γ ἄρα 
γωνία ἴση ἐστὶν τῇ E* παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ ΒΓ τῇ AE, 


ὅπερ: “- 28 

3. 3. ἡ ὑπὸ ΖΒΑ͂ Hu pro ἡ ὑπὸ ZB4 4. τὰ BZ AE Α, di- 
stinx. BS 6. τοῦ 4 εἰς ϑέσει δεδομένην γωνίαν διῆχται ABS, corr. 
Ca 7. ἔστι A*BS 8. 9. δοϑὲν ἄρα — δεδομένου add. Co 


40. post xux4ov add. ἄρα S cod. Co 44. ἐστὶν ἡ BA ABS, corr. Co in 

Lat. versione 44. ἑχατέρα τῶν 4Ε δοθέντων do9iv ἄρα A(BS), corr. 

Co 48. rd AE A, distinx. BS 49. xc) ἀπὸ τοῦ Z Hu pro rovr- 

ἐστιν (nonnulla deesse suspicabatur Co) 21. ἡ ὑπὸ ZB.A4 Hu pro ἡ 

ὑπὸ ZB.í; item vs. 22 σρὸς τῶι E AB cod. Co, ὑπὸ δεα S 
φᾷ, rà 4B EZ A, distinx. BS, corr. Hu — 24. post ἄρα add. ἔση S 
35. ὅπερ V, o A, ὅπερ ἔδει BsS 
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Factum iam sit, et a puncto / ad productam εὖ ducatur 
BL circulum afgy tangens; est igitur propter elem. 3, 53 
L ζβα Ξε L Bya, id est (prop- 
ter parallelas ζε y) — [ ζεα. 
Sed anguli ζβα Lea sunt in 
eodem segmento La ; ergo prop- 
ler elem. 3, 21 puncta C β 
8 ἃ sunt in circuli circum- 
ferentia; est igitur βδ-. δὰ — 
ζὸ - δὲ (elem. 5, ὅδ). Sed 
datum est δ. δὰ (nam a 
dato puncto ὃ utroque versus 
ad circuli positione dati circeumferentiam ducta est recta adf 
propter dat. 93); ergo etiam ζὅ. δὲ datum est. Εἰ data est 
06; ergo etiam ζδ data (dut. 57). Et est datum ὃ: ergo 
etiam C£ datum (dat. 27). lam a dato puncto C ducta est ζβ 
circulum positione datum tangens; ergo L9 positione dala est 
(dat. 91). Sed etiam circulus positione datus esL; ergo etiam 
punctum / datum (ibid.). Sed etiam Ó datum; ergo etiam 
BÓ positione data est (dat. 26). Sed etiam circulus positione 
datus est; ergo punctum α datum (dat. 25). Verum etiam 
puncta à e data sunt; ergo rectae δα ae positione datae sunt. 

Componetur problema sic. Sit circulus positione datus 
af, et sint duo puncta ὃ & intra circulum data, et ducatur 
quaelibet recta αδβ. circumferentiam secans in. punctis a 
et B, et rectangulo ad- df ponatur aequale rectangulum 
εὖ. ὄζ, et a ζ ducatur recta LJ circulum «fy tangens rm 
puncto B, et iungatur recta yea circumferentiam secans in y 
el a. lam quia propler elem. 3, 24 est ( Ca — L Lea 
(nam propter elem. 3, 55 puncta α ζ g & sunt in circuli 
cireumferentia;, ac propter elem. 3, 52 etiam angulo ya 
angulus ἔβα aequalis est (tangit enim LB secatque (Ja circu- 
lum), est igitur etiam 4. gya — L Zea; ergo recta. 7 paral- 
lela est ipsi de, q. e. d. 
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Πρόβλημα εἰς τὸ ιϑ΄. 

174 t. Θέσει ὄντος τοῦ ΑΒΓ κύχλου, xal δύο δοϑέντων 
τῶν 4 E, κλᾶν ἀπ᾽ αὐτῶν τὴν A4.4E, ὥστε παράλληλον 
εἶναι τὴν BI τῇ AE. 

Γεγηνέτω" καὶ ἤχϑω ἐφα- 5 
πτομένηῃ ἡ ΒΖ. γίνεται οὖν 
πάλιν ἐν χύχλῳ τὰ 4 Z B E 
σημεῖα, καὶ ἴσον τὸ 9:0 ΑΖ8 
τῷ ὑπὸ EA4Z. δοϑὲν δὲ τὰ 
ὑπὸ 44B: δοθὲν ἄρα καὶ τὸ 10 
ὑπὸ Ε42Ζ. καὶ ἔστιν δοϑεῖσα 
ἡ 4E: δοϑεῖσα ἄρα καὶ ἡ 4Z. 

γ ἀλλὰ καὶ τῇ ϑέσει. καὶ ἔστιν 

δοϑὲν τὸ 4: δοϑὲν ἄρα καὶ 

τὸ Z, ὥστε ϑέσει ἢ ΒΖ. ἀλλὰ καὶ ὁ κύκλος. δοϑὲν ἄρα 15 

ἐστὶ τὸ B. ἀλλὰ καὶ τὰ (1 E: δοϑεῖσα ἄρα ἐστὶν ἑκατέρα 

τῶν 4.4 AE. ὁμοίως γὰρ τοῖς πρότερον δείξομεν, καὶ 
ὁμοίως ἣ σύνϑεσις τῷ πρὸ αὐτοῦ. 


ζ 





Εἰς τὸ κδ΄. 

175 ιε΄. "Mrréadwoor δύο κύχλοι ἀλλήλων οἱ 4B ΒΓ κατὰ 20 
τὸ B σημεῖον, xai εἰλήφϑω τὰ κένερὰ αὐτῶν τὰ 4 E, καὶ 
ἐπεζεύχϑωσαν αἱ 44 48Β ΓΕ ΕΒ, ἔστω δὲ παράλληλος 1) 
444 τῇ DE: ὅτι εὐθεῖαί εἰσιν αἱ διὰ τῶν 4 B E, 4 ΒΓ. 

Ἤχϑω γὰρ τῶν 4B ΒΓ xóxÀo» ἐφαπτομένη εὐϑεῖα 
ἡ ΖΗ. ἐπεὶ οὖν ἐφάπτεται μὲν ἡ ΖΗ, ἐκ δὲ τοῦ κέντρου 25 
ἐστὶν ἡ 4B, ὀρϑὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ τῶν 4ΒΖ γωνία. διὰ 
ταὐτὰ xai » ὑπὸ ZBE γωνία ἐστὶν ὀρθή" εὐϑεῖα ἄρα ἐσεὲν 

3. “δ΄ add. BS Θέσει δοϑέντος Ca auctore Co x«l add. Ca 
3. τῶν .f E. ABS, distinx. Ca xÀ&v Ca, K.4 αν A(RS) ἀπ᾽ αὐτῶν 
vel ἀπὸ τῶν 4 E Hu, δοϑέντων A(BS), ἀπὸ τῶν δοϑέντων Ca 7. τὰ 
AZBE A, distinx. BS 16. ἐστὶ A"BS r& 4E A, distinx. BS 
30. (€ add. BS 21. τὰ ./E A, distinx. BS. 33. «8 (ante ἔστω) S, 
ΕΑ AB 33. τῶν .1B ΕΑ ΒΓ AB, rov dfe «fy S, distinx. Hu 
24. ἤχϑωσαν AB, corr. 8 44. 95. εὐϑδεῖα — μὲν om. S cod. Co 


ἡ εὐθεῖαι ἡ ZHN AB, corr. Ca (nisi quod omisit εὐθεῖα) 26. ἐστὶν 
ἡ -4B AB, corr. S 471. ταὐτὰ Hu pro ταῦτα 
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Problema in Apollonii problema undevicesimum. 


'* XIV. Circulo of» positione dato, datisque intra hunc Frob- 
duobus punctis à e, ab his rectae δὰ εὰ ita inflectantur, ut 
eaedem in alteram parlem productae efficiant rectam fy pa- 
rallelam ipsi δὲ ἢ). 

Factum iam sit, et ducatur (ut supra) tangens 8C. Rur- 
sus igitur puncta «a & B & in circuli circumferentia sunt, est- 
que αδ. ὃβ — có. 0L. Sed datum est a0-.ÓÓ; ergo etiam 
εὖ. ὃζ datum. Et est data δε; ergo etiam OG data est magni- 
tudine. Sed eadem etiam positione data est. Et est datum 
punctum ὃ; ergo etiam 5 datum est; itaque recta 8C posi- 
Gone data est. Sed etiam circulus; ergo etjam punctum f 
datum est. Sed etiam puncta ὃ e; ergo rectae δὰ ae posi- 
tione datae sunt. Haec enim similiter ac superiora (propos. 
108) demonstrabimus, itemque compositio similis est priori!). 


In problema vicesimum quartum. 


XV. Duo circuli a By in puncto g se tangant extra, Prop. 
m οἱ sumantur eorum centra ὃ ε ἢ ἢ 
7 ὮΝ iunganturque αὖ δβ fe &y, sint 
“7. autem parallelae αὖ ἐγ; dico 
rectas lineas esse et eam quae 
per ὃ βὲε et quae per a Q y 
transit. 
Ducatur enim recta £r cir- 
culos a9 By tangens m puncto 
B. lam quia tangit ζη, eL e 
centro est Op, angulus igitur 
δβζ rectus est. Eadem de causa 
etiam angulus 2e rectus est; 
recta igitur est linea quae per 
puncta ὃ B & transit. Sed quo- 





*) Conf. supra propos. 408 et Haumann. p. 95 sq. 

4) Post hoc lemma XIV Haumannus p. 68 inserendum esse putal 
lemma XXI cum titulo εἰς τὸ x' πρόβλημα, tum lemma XXIII cum ti- 
tulo εἰς τὸ αὐτό. 

Pappus ἢ. 54 
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ἡ διὰ τῶν 4 B E. ἐπεὶ δὲ ἔση ἐστὶν ἡ μὲν 4A τῇ 48, 
ἡ δὲ ΕΓ τῇ ΕΒ, ἔστιν ὡς ἡ Α4' πρὸς τὴν 48, οὕτως ἡ 
ΕΓ πρὸς τὴν ΕΒ. καὶ περὶ ἴσας γωνίας τὰς 4 E αἱ πλευ- 
gai ἀνάλογόν εἰσιν" ἴση ἄρα ἐστὶν 5 ὑπὸ τῶν .3Β4 γωνία 
τῇ ὑπὸ ΓΒΕ. καὶ ἔστιν εὐθεῖα ἡ ABE: εὐθεῖα ἄρα ἐσεὶν 
καὶ ἡ διὰ τῶν ΑΔ B Fl, ὅπερ: — 

Εἰς τὸ κε΄. 

176 v. Ἴσης οὔσης τῆς μὲν ΑΒ τῇ ΒΓ, τῆς δὲ 44 τῇ 
4E, καὶ παραλλήλου οὔσης τῆς AE τῇ Bl, δεῖξαι ὅτι εὑ- 
Seid ἐστιν ἡ διὰ τῶν 4 E Γ σημείων. 10 

Ἐπεζεύχϑωσαν αἱ 4Ε 
« ET, καὶ τῇ 4E παραλληλος 
ἤχϑω ἡ ΒΖ, καὶ ἐκβεβλήσϑω 
t δ £ ἡ Ε΄ ἐπὶ τὸ Z: ἴση ἄρα 
by ἐστὶν ἡ 42 τῇ 4B. ἔστιν 15 
N ^ δὲ xai ἡ 44.4 τῇ 4E ἴση" 
ὅλη ἄρα ἡ ΑΒ ὅλῃ τῇ ΖΕ 
r ——— y ἐστὶν ἴση. ἀλλὰ ἡ AB τῇ 
BD io, ἐσείν: xai ἡ ΒΓ 

ἄρα τῇ ΖΕ ἐστὶν ἴση. ἀλλὰ καὶ παράλληλος: καὶ ἡ ΓῈ 20 

ἄρα τῇ ΒΖ. ἀλλὰ χαὶ ἡ .4E τῇ ΒΖ παράλληλός ἐστιν" 

εὐθεῖα ἄρα ἐστὶν ἣ ΑΈΓ'΄ τοῦτο γὰρ φανερόν. 


᾿Ἐπαφῶν δεύτερον. 
Εἰς τὸ λα΄. 

177 ιζ΄. Ἐὰν ἢ κύκλος ὁ ΑΒΓ, καὶ δύο προβληϑῶσιν αἱ 25 
B4 AT ἴσαι οὖσαι, ἡ δὲ BA ἐφάπτηται, ὅτε καὶ ἡ AT 
ἐφάπτεται. 

Τοῦτο δὲ φανερόν" ἂν yàg διαχϑῇ ἡ 4.4, τὸ ὑπὸ “2Ζ21Ε 
ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ 4B. ἀλλὰ τὸ ἀπὸ 48 τῷ ἀπὸ ATL 

4. ἡ διὰ --- ἴση ἐστὶν bis scripta in S (cum quo consentit A») 

τῶν ABE ABS, distinx. Hu 3. γωνέας bis scriptum in A τὰς 

4E ^, distinx. BS 6. τῶν ΑΒΓ A, distinx. BS 8. ig" add. V 

9. τὴς ΖΕ τῆι BI AB, corr. S 40. τῶν .4ET' A, distinx. BS 

47. ὅλη om. AB, add. S 20. 21. x«l παράλληλος — ἡ 4E 15 ΒΖ 

om. S, unde magis etiam hunc locum inconcinnis coniecturis pertur- 
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niam est ad — Óf, et ye — efl, est igitur αὖ: 0f) — γε: ef. 
lam propter parallelas αὖ &» aequales sunt anguli αὖβ Bey, 
quibus cum proportionales rectae adiaceant, in similibus trian- 
gulis αβὸ yBe anguli ὅβα ef'y aequales sunt. Εἰ est recta 
0f; ergo etiam recta est quae per a f y transit!), q. e. d. 


]n problema vicesimum quintum. 

XVI. Si sit af — By, et ad — δε, et δε || By, demon- Prop. 
stretur rectam esse quae per puncta «a ε y transit. "n 
Iungantur «& ey, et rectae «s parallela ducatur C2, et 
producatur εὖ ad 0$; est igitur ὁζ — Of (quia δὰ : δὲ — 
0f : δζ, et δα — δε). Sed ex hypothesi est αὖ — δε; ergo 
tota αβ toti 5e aequalis est. Sed ex hypothesi est ap τῷ fy; 
ergo etiam f»; — ce. Verum er constructione est By || Ce; 
ergo etiam ye || 85 íelem. 1, 53). Sed est etiam «e || 85; 

ergo rectam esse «ey apparet?j. 


LEMMATA IN TACTIONUM LIBRUM SECUNDUM. 
In problema tricesimum primum. 
XVII. Si sit circulus αβγ, et e puncto ὃ ducantur duae Prop. 
rectae δβ δγ inter se aequales, et Of circulum tangat, dico " 


4.---- eliam ὃγ circulum tangere. 
wu lloc vero perspicuum 
P .—À4& est; etenim si recta dea, 

m το, . . . 
d4e— € circumferentiam. in & et α 
—— N |. secans, ducatur, est ad - δὲ 
M — df? (elem. 3, 36). Sed, 

-ςς ————á . . 
yp quia. ec hypothesi est ὃβ — 


4) Hoc loco scriptor aut elem. libri I propositionem 15 conversam 
tacite significavit, aut sic argumenlatus est: est { Jg« — { «fy, ideo- 
que anguli 5c τ Jj« uni recto, sive jg -- Jg« duobus rectis aequa- 
les sunt; ergo propler elem. 4, 14 recta est ya. 

9) Elem. 4, 29 et 14 citat Ca p. 97; complet demonstrationem Co 
sic fere: anguli dye 4- δὲγ duos rectos efficiunt, estque [. gy« — [. Bee; 
sed ob triangulorum similitudinem etiam { gí« — { «ed; ergo anguli 
«£d 4- dey duos rectos efficiunt etc. 


Βανί! Ca 93. ἡ ndd. BS 23. Ἐπαφῶν δεύτερον add. Hu (conf. 
Haumann. p. 107, 413. 117 sq.) 25. ζ΄ add. BS 26. ἡ δὲ B4 


ἐφάπτεται ABS, corr. Hu 
54" 
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ἴσον ἐστίν" καὶ τὸ ὑπὸ τῶν 43 ἄρα ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ 
AT: ἐφάπτεται ἄρα ἡ 4Γ τοῦ ΑΒΓ κύκλου. 
178 wj. vo κύκλοι ot ΑΒ BI, καὶ διὰ τοῦ B διήχϑω 
τις ἢ Α4ΒΓ, καὶ δύο παράλληλοι αἱ 414 ET νεύουσαι ἐπὲ 
τὰ κέντρα vOv χύχλων" ὅτι 0t ΑΒ BI κύκλοι ἐφάπτονται 5 
ἀλλήλων κατὰ τὸ B σημεῖον. 
| |. Εἰλήφϑω τὰ κέντρα τῶν χύχλων 
τὰ 4 E, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ 48 
BE: εὐϑεῖα ἄρα ἐστὶν 7) διὰ τῶν 
4 B E: παραλληλὺς yag ἐστιν ἡ 44.4 10 
τῇ ΓΕ. xoi ἐστιν ὡς ἡ «44 πρὸς 
4B, οὕτως ἡ ΓΕ πρὸς ΕΒ, καὶ γί- 
vera. δύο τρίγωνα μίαν γωνίαν μιᾷ 
γωνίᾳ ἴσην ἔχοντα τὴν .Α' τῇ T, περὲ 
δὲ ἄλλας γωνίας τὰς 4' E τὰς πλευ- 15 
ρὰς ἀνάλογον" ἰσογώνια ἄρα ἐστὶν 
τὰ τρίγωνα- ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ 
ABA γωνία τῇ ὑπὸ ΓΒΕ. καὶ ἔστιν 
εὐθεῖα ἡ ΑΒΓ’ εὐϑεῖα ἄρα ἐστὲν 
xai ἡ 118Ε. ἐπεὶ δὲ εὐϑεῖά ἔστιν 20 
ἡ διὰ τῶν χέντρων xci τῆς ἁφῆς, 
ἐφάπτονται ἄρα οἱ ΑΒ ΒΓ κύκλοι ἀλλήλων κατὰ τὸ B 
σημεῖον. 





Εἰς τὸ νβ΄. 
179 ιϑ.. Ἔστω ἡ uev .4B τῇ ΓΙ παράλληλος, tom δὲ 725 
ΑΓ τῇ B4, οὔσης ἀμβλείας μὲν τῆς ὑτιὸ τῶν ΑΙΓΖΩ͂, ὀξείας 
δὲ τῆς $z0 BAT: ὕτι παραλληλόγραμμόν ἐστιν τὸ (4.1. 
Ἐπεὶ γὰρ ἀμβλεῖα μέν ἐστιν ἡ ὑπὸ ΑΓΔ, ὀξεῖα δὲ ἡ ὑπὸ 
BAT, αἱ ἀπὸ τῶν Α B ἐπὶ τὴν UA κάϑετοι ἀγόμεναι 1) μὲν ἀπὸ 
τοῦ Α ἐχτὺς τοῦ Γ, ἡ δὲ ἀπὸ τοῦ B ἐντὸς τοῦ 4 πίπτουσιν " 30 


3. «jy add. BS 8. r& ./E A, distinx. BS — 9. 40. τῶν 4BE 
ABS, distinx. Ca p. 98 40. γάρ Co pro ἄρα 04. 42. ἡ 44 πρὸς 
AB ABS, corr. Co — 45. τὰς 4E A, distinx. ΒΒ 25. 19" add. BS 
ἡ ante .JP om. AB, add. S 29. τῶν ΑΒ À, distinx, BS 30. n(- 
πτουσιν Hu auctore Co pro πεπτέτωσαν 
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Óy, cst igitur dy? — Ofj? — αὖ. δε. Ergo Óy circulum afly 
tangit (elem. 5, 37). 

XVIII. Sint duo circuli a9 By, et per punctum /(? quae- CEP 
libet reeta ay a circumferentia, circuli ap ad circumferentiam 
allerius ducatur, et ducantur. parallelae αὖ &y ad. centra. cir- 
culorum vergentes!); dico circulos a fy in puncto β se 
langere. 

Sumantur circulorum centra Ó e, et iungantur df βε; 
recta igilur est quae per ὃ β[ e transit. Etenim ex hypothesi 
αὖ ey parallelae sunt, estque α : dj — ye : ef, et fiunt duo 
triangula angulos δαβ et £y? aequales habentia, quorum circa 
alteros angulos «óf et ye? latera proportionalia sunt; acqui- 
angula igitur sunt triangula; ergo angulus «(jó angulo yfle 
aequalis est. Et est recta afy; ergo ctiam ὅδε recta est?). 
Sed quoniam recta est quae per centra et punctum concursüs 
transit, circuli igitur αβ By in puncto β se tangunt. 


In probleina quinquagesimum secundum. 


XIX?). Sint parallelae a γδ, οἱ aequales «y βδ, sitque Prop: 
angulus αγδ obtusus et βδγ acutus; dico parallelogrammum ' 
esse αβδγ. 


Quoniam enim angu- 





s LL Mf 


X lus ayÀ obtusus et βὸγ 

N acutus est, perpendicularis 

ab « ad yó ducla extra 

u NEA j punctum y, itemque per- 





pendicularis ex f) intra 


4) Ipsa hypothesis, nec minus quae scquitur demonstratio nonuulla 
habet, quibus iure offendas. Nam unum punctum Z utrique circulo 
commune esse tacite supponilur, quod nisi esset, aut non parellelae 
essent «d «y, aut alterutrum punctorum δ᾽ & non essel centrum; at si 
unum punctum f circulis commune esse sumitur, eosdem se tangere 
demonstratur in elem. 3, 413. Ergo hoc lemma integrum servatum esse 
negaverim. 


4) Conf. supra p. 843 adnot. 4. 


8) Lemmata XIX XX XXII ab interpolatore addita esse suspicatur 
Haumannus.p. 69. 
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xai ἔστωσαν αἵ .4E DZ: παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ 4E τῇ 
ΒΖ. ἔστιν δὲ καὶ ἡ .4B τῇ L4 παράλληλος, καὶ εἰσὲν 
ὀρϑαὶ αἱ πρὸς τοῖς E Z σημείοις γωνίαι" ἴση ἄρα ἐστὶν 
xai ἡ Z4 τῇ EL, ὥστε καὶ ὕλη ἡ ΕΖ τῇ L4 ἐστὶν ἴση" 


καὶ ἡ 44 ἄρα τῇ I4 éoviv ἴση. 5 
180 x. Δύο ἴσοι κύχλοι οἱ .4B L4, καὶ διὰ τῶν κέντρων 


7 444, καὶ τῇ L'A παραλληλος f) EZ: λέγω ὅτι ἐχβληϑεῖσα 

τέμνει καὶ τὸν 4B κύχλον. 

Εἰλήφϑω τὰ κέν- 
τρα τῶν χύχλων τὰ 10 
Η Θ, καὶ ἀπὸ τῶν 
ΗΘ σημείων τῇ 44 
ὀρϑαὶ ἤχϑωσαν αἱ 
ΗΚ ΘΛ, καὶ ἐπε- 
ζεύχϑω ἡ KA- ἴση 15 
ἄρα ἐστὶν ἡ ΗΚ τῇ 
O4. ἀλλὰ καὶ παρ- 

ἄλληλος" καὶ ἡ ΚΑ ἄρα τῇ HO ἴση ἐστὶν καὶ παράλ-- 
ληλος, ὥστε ὀρϑαί εἰσιν αἱ τιρὸς τοῖς K 24 γωνίαι. καὶ 
εἰσὶν ἐκ τῶν χέντρων αἱ ΗΚ O.4- ἡ ΚΑ ἄρα ἐφάπτεται 20 
τῶν κύχλων. φανερὸν οὖν ὅτι ἡ τοῦ L4 ἐφαπτομένη καὶ 
τοῦ .4B ἐφάπτεται" 7$ ἄρα τὸν D4/ τέμνουσα ἡ EZ καὶ 
τὸν 4B τέμνει ἐκβληϑεῖσα (ἐττεὶ καὶ μεταξὺ τῶν B 74 ἔσται, 
ὡς ἡ ΕΖ τῶν Γ Καὶ ἐσεὶν μεταξὺ). 

181 . x. Ἔστω ἴση ἡ μὲν 4.4 τῇ .4Ε, μείζων δὲ ἡ Β.1 25 
τῆς ΓΕ, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ ΔῈ ὅτι ἐκβληϑεῖσα ἡ AE συμ- 
πίπτει τῇ ΒΓ. 

Κείσϑω τῇ ΓΕ ἴση ἡ .12Ζ, καὶ ἐτεεζεύχϑω ἡ LZ: παραλ- 





3. αἱ om. AD, add. 5 τοῖς EZ A, distinx. BS 4. καὶ ἡ ΖΩ͂ 
AsS Co, καὶ ἡ BÀ B cod. Co τῆι AT ὥστε AB cod. Co, corr. S Co 
ὅλῃ ante τῇ P4 ἐστὶν add. V 6. x' add. BS οἱ 4B ΒΓ AB, oi 
«B ὃγ S, corr. Hu 410—132. τὰ HO — τῶν HO A, distinx. BS 
44. HK 64 add. Co 44. 45. xal ἐπεζεύχϑω ἡ K.1 add. Ca 
45. 16. ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ add. Co 18. ἄρα add. Co 9. τοῖς K.4 
A, distinx. ΒΒ — 214. ἡ τοῦ ΖΕ AB cod. Co, ἡ τοῦ dy S, corr. Co 
ἐφαπτομένη 858, ἐφάπτεται A cod. (0 24. 22. καὶ τοῦ ΑΒ ἐφ ἀπτε- 
ται bis scripta sunt in A, unde ἐφάπτεται καὶ τοῦ af ἐφάπτεται B, 
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punctum ὅδ᾽ cadit; sintque eae perpendiculares ee jjj. Est 
igitur e&|| 9C; sed ex hypothesi etiam ef || yÓ; ergo paral- 
lelogrammum est αβζε, ideoque a& — BC; sed ex hypothesi eliam 
ay — βδ, et anguli & ζ recti sunt; ergo est ey — ζδ ἢ, ita- 
que eliam &y -t- yb Ξε yC -- L0, id esl εἴ — γδ. Ergo etiam 
af, quae in parallelogrammo αβζδ rectae &G; aequalis est, rectae 
γὅ est aequalis, itaque parallelogrammunm est αβδγ (elem. 1, 55). 

XX. Sint duo aequales circuli af γδ, et per centra du- Prop. 
catur recla ad. circumferenliam secans in. punctis a μὲ y ὃ, οἱ 
ducatur in circulo y parallela diamelro yó recta δζ; dico 
hanc productam circulum af) secare. 

Sumantur circulorum centra ἢ 9, et ab his ducantur xx 
34 perpendiculares rectae ad, et iungatur x4. Sunt igitur 
aequales nx 94; sed eaedem etiam parallelae; itaque anguli 
x ἃ reci sunt. Et ex centris ductae sunt zx 94; crgo xÀ 
utrumque circulum tangit. lam apparet rectam λας ratione duc- 
lam, si circulum γὅ tangit, eandem etiam circulum af tangere; 
ergo recta ej circulum yó secans, si producatur, etiam cir- 
culum αβ secat. (elenim inter 
puncta 9 ἃ perinde erit atque 
εξ inter puncta y x est). 

XXI. Sit da — ae, et Prop 
pó * ye, et iungatur δε; ^46 
dico rectam δὲ productam oc- 
currere rectae Jy productae. 

Ponatur à7 — cy, et iun- 
gatur γζ; haec igitur rectae 
δὲ parallela est, eademque 





*) Non quartum, quod nunc dicunt, congruentiae theorema, sed 
elem. 4 propos. 47 scriptor adhibuisse videtur, ex quo efficitur esse 
&€y? z (0? clc. 


ἐφάπτεται καὶ τοῦ «fj S 33. 24. ἐπεὶ χαὶ — ἐστὲν μεταξὺ inter- 
.polata esse videntur (delentur ab Haumanno p. 53) 48. ἐπεὶ Hu pro 
di 33.34. τῶν B.1 — τῶν ΓΚ A, distinx. BS 44. post μεταξὺ 
add. ἡ EZ μείζων ABS, del. Co — 25. lemma x«' post superius lemma 
ιδ΄ reponendum esse putat Haumann. p. 68 χκα' add. BS 
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183 
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ληλος ἄρα ἐστὶν τῇ ./E, καὶ συμτιίπτει τῇ BE: καὶ ἡ 4E 
ἄρα συμπίπτει τῇ ΒΓ. 


Πρόβλημα εἰς τὸ αὐτό. 


xB'. Θέσει ὄντος κύκλου τοῦ ΑΒΓ, xal τριῶν δοϑέν- 
των σημείων τῶν 4 E Ζ ἐπ᾽ εὐθείας, κλᾶν τὴν 4.4 καὶ 5 
ποιεῖν ἐπ᾽ εὐϑείας τὴν ΒΓ τῇ ΓΖ. 
| Γεγονέτω" xai διὰ τοῦ B 
τῇ 4Z παράλληλος ἤχϑω ἡ 
BH, καὶ ἐπεζεύλχϑω ἡ ΗΓ 
xal ἐχβεβλήσϑω ἐπὶ τὸ Θ᾽ Tov 10 
ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΒΗΓ γωνία, 
τουτέστιν 7) 4, τῇ ὑπὸ ΓΘΖ 
γωνίᾳ" τὸ ἄρα ὑπὸ 4ΕΓ᾽ toov 
ἐστὲν τῷ ὑπὸ 4ΕΘ. δοϑὲν 
δὲ τὸ ὑπὸ ET (ἴσον γὰρ τῷ 15 
d7zÓ τῆς ἀπὸ τοῦ E ἐφαπτο- 
μένης) : δοϑὲν ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν .1EO. καὶ ἔστιν δοϑεῖσα 
ἡ 4E: δοθεῖσα ἄρα xai ἡ ΕΘ. ἀλλὰ καὶ τῇ ϑέσει- καὶ 
ἔστιν δοϑὲν τὸ E- δοθὲν ἄρα καὶ τὸ O. ἔστιν δὲ καὶ 0 
τὸ Ζ δοϑέν" γέγονεν δή μοι ἀπὸ δύο δοϑέντων τῶν O Ζ 
κλᾶν τὴν ΘΓΖ xai ποιεῖν παράλληλον τὴν BH τῇ ΘΕΖ' 
τοῦτο δὲ προγέγραπται. δοϑὲν ἄρα τὸ Γ. ἀλλὰ καὶ τὸ Ε 
do3év: ϑέσει ἄρα ἡ ΓΕ. ἀλλὰ καὶ ὃ κύχλος δοϑείς" δο- 
ϑὲν ἄρα τὸ Α΄. ἔστιν δὲ καὶ τὸ .7 δοϑέν ϑέσει ἄρα καὶ 25 
ἣ d, ὄτιερ: — 

Συντεϑήσεται δὴ τὸ πρόβλημα οὕτως. ἔστω ὃ μὲν 
κύκλος ὃ ΑΒΓ, τὰ δὲ δοϑέντα ἐπ᾿ εὐϑείας τρία σημεῖα 








4. x8' add. ΒΒ Φδοϑέντος Ca (at conf. supra p. 834, 8. 840, 8) 
xai add. Co 5. τῶν [EZ A, distinx, BS κλᾶν Ca (χλάσαι Co) 
pro x&r δοθεῖσαν 9. 40. ἐπιζευχϑεῖσα ἡ HI ἐχβεβλήσϑω Hu 
40. χαὶ αὐὰ. Ge — 418. 13. post ΓΘΖ γωνίᾳ add. Co ἐν κύχλῳ ἄρα ἐστὶ 
τὰ 4ΓΓ8Β.1 (sic) σημεῖα 49. ἄρα καὶ ἡ ZO ABS, corr. Co in Lat. 
versione 33. xÀdv Ca (κλάσαι Co) pro. K.4 ἂν τὴν OIZ add. 
Co τῆι 6KZ ABS, τῇ ΘΖ Ca, corr. Co 48. ὃ A4BI4 AB, corr. S 


LIBER VII. PROPOS. 4471. 849 


cum recta /jy concurrit; ergo etiam δὲ producta rectae fy 
produclae occurrit !). 


Problema in idem Apollonii problema 3). 


XXII. Circulo af» positione dato, tribusque in cadem Prop. 
recla datis punctis d 8 ζ, a punctis δ & rectae δὰ ea, circum- "1 
ferentiam in. punctis B ἃ y secantes, ila. infleclantur, ut recta 
sit quae per p » C transit. 

Factum iam sit, et per / rectae 07 parallela ducatur gr, 
et iuncta 2y producatur ad 9 punctum sectionis. rectae à ; 
angulus igitur my, sive (quia in eodem segmento est) pay, 
aequalis est angulo γϑζ. Sed anguli y906 -- ;930 duobus rectis 
aequales sunt; ergo item anguli (jay (sive day) -- y90; in cir- 
culi igitur circumferentia sunt puncta a y 9 à, itaque est ae. &y 
z δε. ε9. Datum autem est a&- ey (aequale enim est quadrato 
ab ea recta, quae ex & ducla. circulum afly tangit) 3); ergo 
etiam δὲ. ε9 datum est. Et est data δὲ; ergo etiam &9 magni- 
tudine data (dat. 57). Sed eadem etiam positione; et est da- 
tum e; ergo etiam 9. datum (dat. 37). Sed etiam £C datum 
est; problema igitur eo reductum est, ut a duobus datis punc- 
tis 9 ζ inflectantur rectae 9» Cy, fiatque 5 parallela. rectae 
O9e&C; hoc autem supra (lemm. X) demonstratum est. Datum 
igitur est γ. Sed etiam & datum; ergo etiam »e positione 
data est (dat. 26). Sed etiam circulus positione datus; ergo 
eliam «a datum (dat. 25). Sed etiam ὃ datum, ergo ctiam 
δα positione dala est, q. e. d. 

Componetur problema sic. Sit circulus αβγ, et data in 
eádem rectà tría puncta ὃ & C, et quadrato ab ea recta, quae 


4) Procli commentarium in elem. 1, 29 (p. 372 ed. Friedlein.) citat 
Co, ipsorum elementorum libri I propos. 17 et 29 οἱ axioina 11 Ca. 

2) Hoc lemma ab interpolatore additum esse suspicatur Hauman- 
nus p. 69. 

3) Quadratum ab ea quae supra dicitur tangente datum est propter 
Euclid. dat. 94; ceterum quae causa sit, cur scriptor illius potius qua- 
dreti mentione omissa non ad dat. 92 provocaveril, significavimus p. 835 
adnot. ** extr. 
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τὰ 4 E Z, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς ἐφατιτομένης ἴσον κείσϑω τὸ 
ὑπὸ 4ΕΘ, καὶ δύο δοϑέντων σημείων τῶν CO Ζ, εἰς τὸν 
χύχλον ἀπὸ τῶν O Ζ κεκλάσϑω ἡ ΘΓΖ, dove παράλληλον 
εἶναι τὴν ΒΗ τῇ ΘΖ, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ EU xai ἐχβεβλήσϑω 
ἐπὶ τὸ À* λέγω ὅτι εὐθεῖά ἐστιν ἡ διὰ τῶν ΑΔ B 4. 5 
Ἐπεὶ γὰρ ἑκάτερον τῶν ὑπὸ 
AED A4EO ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ 
τῆς ἀπὸ τοῦ Ε ἐφαπτομένης, 
ἴσον ἐστὶν τὸ ὑπὸ ΑΕΓ τῷ ὑπὸ 
ΔΈΘ': ἐν κύκλῳ ἄρα ἐστὶν τὰ 10 
24 ΘΓ 4 σημεῖα. καὶ ἐπεὶ 
top ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΒΗΓ γωνέα“ 
τῇ ὑπὸ ΓΘΖ, ἀλλὰ ἡ ὑπὸ ΒΗΓ 
ἴση ἐστὶν τῇ ὑπὸ B-4DL ἐν xv- 
χλῳ, ἡ ὑπὸ ΒΑ͂Γ ἄρα γωνία 15 
ἴσῃ ἐστὶν τῇ ὑπὸ ΓΘΖ γωνίᾳ. 
xai ἔστιν ἐν κύχλῳ τὰ 4 D 
O 4 σημεῖα" ἔπι εὐϑείας ἄρα ἐστὶν ἡ 41 τῇ BA, ὕπερ: — 
Μένει δ᾽ αὐτοῦ καὶ τὰ πτωτιχά - ἀπάγεται γὰρ εἰς 
τὰ πτωτικὰ τοῦ ἑπταχαιδεχάτου. 20 
184 xj. Ἔστωσαν δύο κύκλοι οἱ 418 EA, καὶ ἐκβεβλήσθω 
ἢ 44, καὶ πεποιήσϑω ὡς ἡ EH πρὸς τὴν HZ, οὕτως ἡ 
ἐχ τοῦ χέντρου τοῦ .4B χύχλου πρὸς τὴν ἐκ χέντρου τοῦ 
UA κύκλου" ὕτι ἡ ἀπὸ τοῦ H διαγομένη τέμνουσα τὸν L4 
xvxAo» ἐχβληϑεῖσα καὶ τὸν ΑΒ τέμνει. 25 





4. τὰ [ΕΖ Δ, distinx. BS ἀπὸ τῆς ἀπὸ τοῦ E ἐφαπτοωένης 
coni. Ὁ 9. τῶν OZ A, distinx. BS, ilem vs. 3 3. ἡ ΘΙΖ Co pro 
εὐθεῖα 4. 5. χαὶ ἐπεζεύχϑω --- τὸ .4 add. Co 5. τῶν .4B.4 ^, 
dislinx. BS — 9. τὸ (ante ὑπὸ AET) Al ex τῶο 10. 44. τὰ “9 F4 A, 
distinx. BS 44. ἐν κύχλῳ Ca, ἐν χύχλωι &À Δ, ἐν χύκλῳ ἀλλ᾽ Bs, 
ἐν κύχλου τμήματι Hu... 16. ὑπὸ ΓΘΖ Hu pro ὑπὸ ΓΕ 11. 48. τὰ 
.4D46 Δ, distinx. BS, corr. Hu 419. μένει δαυτου (sine acc.) A 
20. τοῦ ἑπταχαιδεχάτου Hu (conf. supra lemma XII), rov εἰς τοῦτο 
ἀπάγεται A(D), τοῦ εἰχοστοῦ τὸ ἀπάγεται S, τοῦ εἰς τὸ is Ca (restat 
ut quaeratur, quinam praeterea problematis Apolloniani numerus pro- 
babiliter huc referri possit; neque hoc omittam, in ἀπάγεται, quod 
extremum codex habet, fortasse latere ᾿“πολλωνέου) 41. lemma xy' 
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ex & ducta circulum oy tangit, aequale ponatur rectangulum 
06-69, el datis duobus punctis 9 ζ, ab his ad circuli cir- 
cumferentiam rectae Jy L7 ita inflectantur, ut 9» parallela 
sit rectae 9C (lemim. X), et iungatur &y producaturque ad a 
allerum punctum sectionis circumferenliue; dico rectam esse 
quae per puncta a β ὃ transit. 

Quoniam enim et rectanguluin a&- ἐγ οὐ (ez constructione) 
rectangulum δὲ. ε9 aequale est quadrato ab ea recta, quae 
ex & ducla circulum ay tangit, est igitur a&-&y — 6-69; 
ergo in circuli circumferentia sunt puncta ὃ 9 y a. Εἰ quia 
propter parallelas βὴ θὲ angulus yy angulo γθζ, atque, ut 
in eodem circuli segmento, angulus ny angulo βαγ aequalis 
est, angulus igitur ay est aequalis angulo 590; itaque an- 
guli Bay 4- y9ó duos rectos efficiunt. (quoniam. propter rectam 
ὅϑζ ilem anguli y95 -- y30). Et, quia puncta a y 9 ὃ in 
circuli circeumferentia sunt, ilem anguli day 4- y9Ó duos rec- 
los efficiunt; ergo angulus Bay angulo day aequalis est, ita- 
que αβ in eadem recta est ac 80 *, q. e. d. 

Casus problematis non mutantur; etenim ad casus sep- 
timidecimi reducuntur. 

XXIII. Sint duo circuli αὐ γδ, et producatur aó, fiat- Prop. 
que, ut ex ad ηξζ, ita radius circuli e ad radium circuli 70; ns 
dico, si recta quaelibet ab ἡ «ducta circulum yó secet, ean- 
dem productam circulum af secare !). 


*) Rectius, pulo, scriptor αὐ et απ in eadem recta esse dixisset. 
Apparet autem demonstrationem apagogicam cogitatione supplendam 
esse. Nam si ad non congrueret cum «d, angulus g«y aut maior aut 
minor esset quam d«y etc. 

1) Multa in hoc lemmate vitiosa esse eiusque propositionem sic re- 
stituendam esse censet Ca p. 110: "Dali sint duo circuli «g yÓ non ex 
eodem centro descripti, sintque centra. eorum ὁ ζ iungaturque recta ec: 
dico sumi posse in ipsa recla εζ, cet, si circuli sint inaequales, maior 
nempe circulus eg, minor vero circulus γι, sumi posse praeterea in 
recta e£ ultra ζ producta punctum ἡ lale, ut sit «x ad η in eadem ra- 
tione ac radius circuli eg ad radium circuli y9, ductáque ex punclo ἡ 
reclà quacunque, quae secet alterutrum circulorum, v. g. circulum y, 
dico eandem productam secare etiam alterum cireulum ag". 


una cum x«' post superius lemma ε΄ reponendum esse putat Haumann. 
p. 68 xy add. BS ἔστω À, corr. BS 39. πρὸς τὴν 414] ABS, 
eorr. Co 
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Εἰλήφϑω γὰρ τὰ κέντρα τῶν κύκλων τὰ Ε Ζ σημεῖα, 
καὶ ἀπὸ τοῦ Η τοῦ ΓΔ. κύκλου ἐφαπτομένη ἤχϑω ἡ ΗΘ, 
xai ἐπεζεύχϑω ἡ ΖΘ, xal vij ZO παράλληλος ἤχϑω ἡ EK. 
ἐπεὶ οὖν ἐστὶν ὡς ἡ EH πρὸς τὴν ΗΖ, οὕτως ἡ ΕΚ πρὸς 
τὴν ΖΘ, εὐθεῖα ἄρα ἐστὶν ἡ διὰ τῶν H Θ K. καὶ ἔστιν 5 
ὀρϑὴ ἡ O γωνία" ὀρϑὴ ἄρα καὶ ἡ K γωνία, ὥστε, εἰ τοῦ 
LIA. ἐφάπτεται ἡ ἀπὸ τοῦ H, ἐχβληϑεῖσα καὶ τοῦ 48 
ἐφάψεται. ἀλλὰ αἱ τέμνουσαι τὸν D4 μεταξὺ τῶν 4 Θ 
εἰσίν. ἐχβαλλόμεναι ἄρα μεταξὺ τῶν K B ἔσονται. καὶ 
ἔστιν ἐραπτομένη ἣ HK: τέμνει ἄρα ἡ μεταξὺ τῶν Β Κ, τυ 
4 Θ. ἀλλὰ ἡ αὐτὴ καὶ τὸν D4f τέμνει" ἡ ἄρα τὸν ΓΖ 
τέμνουσα xai τὸν 4B τέμνει ἀγομένη ἀπὸ τοῦ Η σημείου. 

Τὸ πρῶτον τῶν ἐπαφῶν ἔχει προβλήματα ἑπτά, τὸ 
δεύτερον προβλήματα δ΄. 


Ἐπιπέδων τόπων α’ ff. 15 


Εἰς τὸν τοῦ δευτέρου τιρῶτον τόπον. 


α΄. Τρίγωνον τὸ ΑΒΓ, xai διήχϑω [τυχοῦσα] ἡ .4., 
xai ἔστω ὡς ἡ B4 τιρὸς τὴν 4T οὕτως τὸ ἀπὸ Β.4 πρὸς 
τὸ ἀπὸ ΑΓ" ὅτι γίνεται ἴσον τὸ ὑπὸ τῶν BAÁAT τῷ 
ἀπὸ “44. 20 

Ἤχϑω διὰ τοῦ D τῇ [4B παράλληλος ἡ ΓΕ ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ B4 πρὸς τὴν AT, οὕτως ἡ 4B πρὸς τὴν ΓΕ, 
καὶ τὸ ἀπὸ 4B πρὸς τὸ ὑπὸ ΑΒ ΓΕ. ὡς δὲ ἢ B./ πρὸς 
τὴν 4D, οὕτως ἦν τὸ ἀπὸ B.4 πρὸς τὸ ἀπὸ 4L: ἴσον 
ἄρα ἐστὶν τὸ ὑτιὸ B.4 ΓΕ τῷ ἀπὸ DI 4: ἀνάλογον ἄρα αἷ 25 


41. τὰ EZ A, distinx. BS 4 ἤχϑω ἡ HZ A!', O super Z corr. 
A? 3. xal τῇ ZO add. Hu 5. 6. τῶν ΗΘΚ καὶ ἔστιν ὀρϑὴ ΗΘ 
᾿Α, distinx. BS 8. ἀλλὰ al Hu pro ἀλλὰ χαὶ 8. 9. τῶν 469 — 
τῶν KH A, distinx. BS 40. 41. τῶν BK ZO A, distinx. BS, corr. 
Co 44. χαὶ τὸν l4. Hu pro xol τὸν AB 13. 44. conf. supra 
p. 648, 44, 45. Eye add. Hu 45. ἐπιπεῦ rofi « B A, « om. BS 
47. «' add. BS τυχοῦσα auctore Simsono (Apollon. loc. plan. p. 120) 
del. Hu — 25. ἄρα αἱ Hu pro ἄρα xal 
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Sumantur enim circulorum centra ἃ ζ, et ab ἢ ducatur 
79 circulum yÓ tangens in punclo 9, et iungatur L9, eique 
parallela ducatur ex. lam quia est δὴ : ἢζ — εκ : G9, recta 
igitur est quae per 7 2 x transit?). Et est rectus angulus 537; 


ergo etiam £x» rectus est; itaque, si recta ab ἢ ducta cir- 
culum yó tangit," eadem producta eliam circulum af) tanget. 
Sed rectae circulum 7ó secantes sunt inter puncta Ó et 9; 
productae igitur inter β et x erunt. Et tangit circulum af 
recta 7x; secat igitur eundem recta quae est inter puncta ὃ 9, 
B *. Sed eadem etiam circulum yó secat; ergo recta a puncto 
ἡ ducta, circulum yó secaus, producta etiam circulum a secat. 

Primus tactionum liber problemata septem, secundus pro- 
blemata quattuor habet. 


LEMMATA IN LOCORUM PLANORUM LIBROS | ET Ii. 
In primum secundi libri locum. 
l. Sit triangulum cy, et ducatur recta αὖ ita, ut sit Prop. 
à : ὃγ — ga? : ay?; dico esse ρὲ. ὃγ — oaQ*?. . "s 
Ducatur per γ recta γε pa- 
rallela ipsi a8; ergo est βὅ : à 
— ap: γε — ap? : ap ye. 
ξ Sed ex hypothesi erat 80 : ày 
NM Ww Bw — Ja: ay; est igitur a - ye 
y — ay?. Ergo in proportione 
sunt fja : «7 z ay : γε; el sunt 
eaedem circa aequales angulos alternos; similia igitur. sunt 


& 


ι 4) Hoc Pappus demonstrat IV propos. 48. Conf. infra p. 874 adnot. *. 
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περὲ ἴσας γωνίας τὰς ἐναλλάξ. ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ L44 
τῇ B, ὥστε ἴσον ἐστὶν τὸ ὑπὸ BAT τῷ ἀπὸ 4.4. 
Τὸ δὲ ἀναστρεφόμενον φανερόν. 


Εἰς τὸν δεύτερον τόπον. 


186 β΄. Τρίγωνον τὸ .4BI, xai κάϑετος ἡ 44 ὅτι μὲν δ 
ἢ τῶν ἀπὸ B4 AT ὑπεροχὴ ἴση ἐστὶ τῇ τῶν ἀπὸ Β4 AT 
ὑπεροχῇ ἐὰν δὲ ἡ ΒΓ δίχα τμηϑῇ κατὰ τὸ E, ἡ τῶν ἀττὸ 
B4 AV ὑπεροχή ἐστιν τὸ δὶς ὑπὸ BI ΕΖ. 

Ὅτι μὲν οὖν ἡ τῶν ἀπὸ B.4 AT ὑπεροχὴ ἴση ἐστὶν 
τῇ τῶν ἀπὸ .18Β AD ὑπεροχῇ, φανερόν" ἔστιν γὰρ τὸ μὲν 10 
ἀπὸ 48 ἴσον τοῖς ἀπὸ τῶν B4 ΑΔ, τὸ δὲ ἀπὸ 4Γ τοῖς 
ἀπὸ τῶν 44 AT: ᾧ ἄρα ὑπερέχει τὸ ἀπὸ 48 τοῦ ἀπὸ 
AT, τούτῳ ὑπερέχει τὰ ἀπὸ 44 AB τῶν ἀπὸ A AT. 
χἀφηρήσϑω τὸ ἀπὸ 44, λοιπὸν ἄρα ᾧ ὑπερέχει τὸ ἀπὸ 
BA τοῦ ἀπὸ AT, τούτῳ ὑπερέχει v0 ἀπὸ AB τοῦ ἀπὸ AT. 15 
ὅτι καὶ ἡ τῶν ἀπὸ Β,1 4T ὑπεροχή ἐστιν τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 
ΒΓ AE, οὕτως" ἐπεὶ γὰρ ἴση ἐστὶν ἡ ΒΕ τῇ ΕΓ, ἡ BA 
ἄρα ἴση ἐστὶν συναμφοτέρῳ τῇ DEZ: καὶ τὸ ἀπὸ Β.1 ἄρα 
ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ συναμφοτέρου τῆς ΓΕΔΩ͂. ἀλλὰ τὸ ἀπὸ 
συναμφοτέρου τῆς ΓΕΖ τοῦ ἀπὸ Γ4 ὑπερέχει τῷ τετράκις 20 
ὑπὸ DE4, τουτέστιν τῷ δὶς ὑπὸ τῶν ΒΓ 4E: ἡ ἄρα τῶν 
ἀπὸ B4 4Γ ὑπεροχή ἐστιν τὸ δὶς ὑπὸ τῶν ΒΓ .4E. 


4. ἴσην γωνέαν AB, corr. S 2. ὑπὸ BAT. ABS, corr. V? Co 
3. ἀναστρεφόμενον Bi, ἀναγραφόμενον ABCS 5. 8' add. BS 6. 7 
add, BS — f« «y Bc Co, B4 AT AB!IS ἐστὶ A*BS.— 7. ὑπεροχῇ S, 
ὑπέροχης (sine acc.) Α(Β κατὰ add. Ge 8. {Γ' ὑπεροχή add. Co, 
qui praeterea coni. ἡ τῶν ἀπὸ B.4 ΑΓ ὑπεροχή, idque comprobat Sim- 
sonus p. 147 (Ca p. 208) ἔσται τὸ δὶς Hu 9. B^AL AT. ^, αἰϊδιίηχ. 
BS ' 41. ἀπὸ τῶν AB ABS, ἀπὸ τοῦ AB minus recte coni. Co idque 


recepit Ca, τῶν allera coniectura del. Co ἀπὸ τῶν B4 τὸ AB, αὖ 
add. SV (et Paris. 3368 correctus ex αν) 49. 9 S, ὡς AB 44. x«l 
ἀφηρήσϑω S 45. τοῦ ἀπὸ .1H ABS, sed in V df punclis notatum, 


41" corr. Ca auctore Co post τοῦ ἀπὸ .4Γ add. ABS τῶν δὲ ἀπὸ B.4 
AF τὸ δὶς ὑπὸ BI E4. ὥστε xc τῶν ἀπὸ AB ΑΓ, del. Hu 

46. ὅτι δὲ χαὶ Hu (conf. vs. 9) 48. συναμφοτέρῳ 8, συναμφότερος 
ΑΒ τὸ ἀπὸ 8.7 recte AB, τὸ ἀπὸ t0 S. . τῷ δὶς BS, τὸ δὲς A 


LIBER VII. PROPOS. 440. 855 


triangula Bay ays, et angulus yae sive γαδ angulo αβγ ae- 
qualis est; itaque, communi angulo à, etiam triangula. αβὸ 
γα similia sunl, ita ut sit d : da — a0: 0y, ideoque 
ὃ. ὃγ — αὖ". , 


Inversio autem manifesta est. 


In secundum locum. 

I. Sit triangulum aff», et perpendicularis ad busim du- Prop. 
calur αὖ; dico esse Ja? — αὐ — (30? — 0y?"*), et, si py! 
bifariam secetur in e, 9}δΣ — ὁγ2 — 2p «à. 

Primum apparet esse ga? 
“ἢ — ay? — [jó? — ày?. Est enim 
A00 N aj? τὸ gJó?-- αὖξ, et ay? — 
y «0? - 0j?; ergo est afi? — a7? 
LC — aó? 4- àg? — (a0? - ày?). 
coU.» E subtrahatur «ó?; restat igi- 
tur pó? — ὃγξ — af? — ay?. 
Tum sí gy bifariam secetur in &, esse (0? — ày? — 2 gy. δὲ 
sic demonstratur. Quoniam est 9e — ty, est igitur 
BÓ τῷ ye - εδ, itaque 
pO? — (ye 4- &0)?, id est 
— y8) -4- &0? -- 9 ye - εὖ, sive, quia est γε Ξε γ -- δε, 
z yO? -- 9 δὲ; -- 970: 06 -- 2 ye - eO. 
Sed propter elem. 3, 3 est Ós&* - Ξγδ' δὲ — γε- &Ó; est igitur 
(y8 - e0)? — y? -- & y&- 60, sive 
(ye -Ε £0)? — γδΣ — &ye- εὖ. 
Sed erat (γε -ς £0)? — βδ3, et ye — iy; est igitur 
pó? — ,0?  2gy-.«ó***). 


«a 


*) Quae Graecus scriptor omisit, ea secundum Simsonum p. 420 
(Ca p. 241) supra suppleta sunt. Similiter V? ad Graeca «i περὶ ἴσας 
γωνίας τὰς ἐναλλάξ adnotat: “αἱ «B ey γε. quia angulus ad d est com- 
munis triangulorum ρα yed el et angulus γαδ' aequalis angulo  . ergo 
reliquus βαδ aequalis reliquo αγὸ. est ergo sicut βὺ ad d« sic δὰ ad dy. 
ergo τὸ ὑπὸ 89r aequale τῷ ἀπὸ da". : 
**) Hinc facile efficitur illud lemma, quod supra p. 765 adnot. ** 
(ubi haec ipsa Pappi propositio citanda erat) auctore Commandino sup- 
plevimus. 
***, Quae in Graeco contextu desunt addita secundum Co. 
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Εἰς τὸν αὐτόν, ἐὰν μὴ ὃ λόγος ἴσου πρὸς ἴσον. 

187 γ΄. Τρίγωνον τὸ ΑΒΓ, xai τὸ ἀπὸ B.4 τοῦ ἀπὸ 4D 
δοϑέντι μεῖζον ἔστω ἢ ἐν λόγῳ, δοϑέντι μὲν τῷ E, ἐν λόγῳ 
δὲ τῷ τῆς ΒΩ πρὸς τὴν ΙΓ: ὅτι μεῖζόν ἐστιν τὸ ὑπὸ 4“8Γ 
τοῦ Ε χωρίου. 5 
Aqnono?9w γὰρ τὸ 

δοϑὲν χωρίον τὸ ὑπὸ 

A BH : λοιποῦ ἄρα τοῦ 

ὑπὸ B.4H πρὸς τὸ ἀπὸ 

.4Γ λόγος ἐστὶν δοϑεὶς 10 

ὁ αὐτὸς τῷ τῆς B4 

πρὸς τὴν Zl. κείσϑω 

τῷ ὑπὸ ΒΑ͂Η ἴσον τὸ 
ὑπὸ Z AT: λοιποῦ ἄρα 

τοῦ ὑπὸ Z 4T πρὸς τὸ 15 

ἀπὸ AT, τουτέστιν τῆῇς 

Ζ. πρὸς τὴν AT, ὃ 

αὐτὸς τῷ τῆς B./ πρὸς 

τὴν 4l: παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ Α4 τῇ ZB: ἴση ἄρα 

ἐστὶν ἣ Ζ γωνία τῇ ὑπὸ ΓΑ͂Ζ4 γωνίᾳ. ἀλλὰ ἡ Z ἴση ἐστὲν 20 

τῇ ὑπὸ “ΗΓ γωνίᾳ" καὶ ἡ ὑπὸ .4HI' ἄρα γωνία ἴση ἐστὶν 

τῇ ὑπὸ ΓΑ͂ΖΔ γωνίᾳ. μείζων ἐστὶν ἡ ὑπὸ A440 τῆς ὑττὸ 

DI44: καὶ τῆς ὑπὸ l'H.4 ἄρα μείζων ἐστὶν ἡ ὑπὸ 4246 

γωνία: ὥστε μεῖζόν ἐστὶν τὸ ὑπὸ ΖΒΓ τοῦ ὑπὸ ΑΒΗ, 

τουτέστιν τοῦ E [τοῦ δοϑέντος) χωρίου. 25 





Eig τὸν τρίτον τόστον. 


188 ὃ. Ἐὰν ἢ τρίγωνον τὸ ΑΒΓ, καὶ διαχϑῇ τις ἡ 44 
δίχα τέμνουσα τὴν ΒΓ, ὅτι τὰ ἀπὸ τῶν ΒΑ AT. τετράγωνα 
διπλασιά ἐστιν τῶν ἀπὸ τῶν 24.1 AT τετραγώνων. 

Ἤχϑω χάϑετος ἡ 4. τὰ δὲ ἀπὸ τῶν BE El τετρά- 30 


29. y' add. BS 3. δοϑέντι Ge auctore Co pro δοθέντος Jo- 
ϑέντι idem pro δοϑὲν ἐν add. Hu 4. 4BTr Co pro ΒΩ͂Γ 
6. 7. γὰρ τῷ δοθέντι χωρίῳ ἴσον» τὸ ὑπὸ cel. Hu 8. λοιποῦ Co pro 
λοιπὸν 12. πρὸς τὴν 4D Co pro πρὸς τὴν 4Γ 44. λοιποῦ Co 
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In eundem locum, si non sit proportio aequalis magnitudinis ad aequalem. 


IIl. Sit triangulum «gy, et sit quadratum ex 8a com- Prop. 
paratum cum quadrato ex «y dato spatio maius quam in pro- 
portione, nempe dato spalio δ, in proportione autem rectae 
β ad y; dico rectangulum ὃβ. y maius esse quam spa- 
tium & (vel brevius sic: sit triangulum afly, datum spatium 
δ, data proportio BÓ : Óy, sitque Bat — £ : ay? z 6 : ὃγ; 
erit. à - By » 6). 

Subtrahatur enim dato spatio: & aequale rectangulum 
ap»; est igitur 
|. Ba (Ba — By) : ay? — BÓ : Óy, sive 

| βα-αη : αγ Ξε M ὃν, quae est data proportio. 

Ponatur ζα. αγ — fga.oy; est igitur $a-ay : ay?, id est 
ζα : αγ — gà: Oy. Ergo parallelae sunt aó f"), itaque 
L βζα τῷ [L yad. Sed quia exc constructione est. Ca- ay — 
Ba.ay, id est Ga : αβ 2 ga : ay, propter elem. 6, 6 est 
L βζα τῷ Laeyy; ergo Lary:- Lyodó. Estque [ a09 
LyaÓ; ergo etiam [, «09 *»» L ary, ita ut sit, 08. By 
ag. 85"*), hoc est maius dato spatio s. 


[In tertium locum. 


IV. Si sit triangulum afy, et αὖ ducatur basim fy bifa- PrOP- 
riam secans, dico esse fa? -- «y? τῷ 2 (αὖ -- 03). " 
Ducatur ad basim. perpendicularis «e. Sunt autem prop- 


*) Quia est ja — ey : ay — 8d — δγ: δγ, id est ἦγ: ay — By : dy, 
sive iy : yf - ay : yd, unde secundum elem. 6, 6 et 4, $7 efficitur 
rectas βὲ «d parallelas esse (Co). 

**) Facto angulo «yx aequali angulo «d 9$ Commandinus demonstrat, 
:quia anguli «zx -- «dx aequales duobus rectis sint, puncta « ἡ x d esse 
in circuli circumferentia, itaque (id quod sequitur ex elem. 3, 36) esse 
ag .8n τ δβιβχ, tum, quia sil By  βχ, esse JB. By » δβιβχ, ergo 
eliam df. By ^» αβ. βη. 


pro λοιπὸν 30. ἡ HZ γωνία AB, corr. S 292. δ᾽ àar)y Hu 


48. τῆς ὑπὸ LH.1 AB, corr. S — 24. τοῦ ὑπὸ 4B H. À, coniunx. BS 
95. τοῦ δοθέντος inlerpretamentum esse videtur 41. d' add. BS 


àv gy om. 8 30. BE ἘΓ Co pro 4E ΕΓ 
Pappus II. 55 
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τρὸς τὴν ZH, οὕτως ἡ 4441 πρὸς τὴν AT, ἀνάπαλίν ἐστιν 
ὡς ἡ ΗΖ πρὸς τὴν ΖΑ͂, οὕτως ἢ L4 πρὸς τὴν 4.4. συν- 
ϑέντι καὶ ἐναλλὰξ καὶ ἀναστρέψαντί ἐστιν ὡς ἣ “44 πρὸς 

| τὴν 4Ζ, οὕτως ἡ ΑΓ πρὸς τὴν 
ΓΗ͂. ἀλλ᾽ ὁ μὲν τῆς 444 πρὸς 5 
τὴν AZ συνῆπται ἔχ τὸ τοῦ τῆς 
AB πρὸς τὴν BE καὶ τοῦ τῆς ΕΘ 
πρὸς τὴν OH: ὃ ἄρα συνημμένος 
λόγος ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ 4B πρὸς 
τὴν BE xai ἡ ΕΚ πρὸς τὴν ΚΖ ó10 
αὐτός ἔστιν τῷ συνημμένῳ ἔκ τε 
τοῦ ὃν ἔχδι ἡ ΑΒ πρὸς τὴν BE 
xai ἣ ΕΘ πρὸς τὴν ΘΗ. καὶ κοι- 
νὸς ἐχκκεχρούσϑω Ó τῆς AB πρὸς τὴν ΒΕ λόγος " λοιπὸν ἄρα 

ὁ τῆς EK πρὸς τὴν ΚΖ λόγος ὃ αὐτός ἐστιν τῷ τῆς EOS 
πρὸς τὴν OH: παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ ΘΚ τῇ “7. 





Εἰς τὸ δεύτερον πόρισμα. 


195 β΄. Καταγραφὴ ἡ .4BI'AEZHO, ἔστω δὲ παράλληλος 
ἡ 4Z τῇ 4B, ὡς δὲ ἡ ME πρὸς τὴν ΕΖ, οὕτως ἡ ΓΗ 
πρὸς τὴν HZ: ὅτι εὐθεῖά ἐστιν ἡ διὰ τῶν Θ Καὶ Ζ. 20 

"Hy9w διὰ τοῦ H παρὰ τὴν AE ἡ HA, καὶ ἐπιζευ- 
χϑεῖσα ἡ ΘΚ ἐκβεβλήσθω ἐπὶ τὸ .1. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς ἡ 
AME πρὸς τὴν ΕΖ, οὕτως ἡ ΓΗ πρὸς τὴν ΗΖ, ἐναλλάξ 
ἐστιν ὡς ἡ 4E πρὸς τὴν ΓΗ͂, οὕτως ἡ EZ πρὸς τὴν ZH. 
ὡς δὲ ? Α πρὸς τὴν ΓΗ͂, οὕτως ἡ ΕΘ πρὸς τὴν ΗΛ }5 
(διὰ τὸ εἶναι δύο παρὰ δύο, καὶ ἐναλλάξ)" καὶ ὡς ἄρα ἡ 
ΕΖ πρὸς τὴν ΖΗ, οὕτως ἡ EO πρὸς τὴν Η.1. xai ἔστι 


4. ὡς ἡ ΝΖ AB, corr. S 8. ἡ add. BS 8. 4. πρὸς 


τὴν AZ ABS, corr. Co 48. χοινὸς S super vs., x? AB, 7 S cod. 
Co 44. πρὸς add. S λοιπὸς Co 45. ὁ αὐτός add. Co 





16. παράλληλος Co pro λόγος 18. β' add. BS ἡ 48 Γ4 EZHG 
A, coniunx. BS 20. τῶν OKZ A, distinx, BS 21. ἐπιζευχϑεῖσα 
Hu auctore Co pro ἐπεζεύχϑω 32. post ἐπὶ ro ,,1 in A rasura est 


LIBER VII. PROPOS. 138. 859 


ler elem. 2, 9 95? -- &y* zz 980? 4- 2602; atque tn triangulo 
orthogonio αεὸ sunt 
9 a6? 4- 2:0? — 2a0?, et in triangulo orthogonio Bea 
βεῖ -- αε - fa?, itemque in triangulo a&y 
c6? 4- &y? — ay?, itaque summá factá 
Be? -- ey? -- 9 ac? — (jo? - oy?; ergo, si pro (e? -- ey? 
id quod supra positum 
est. substitumus, 
ga? -- ay? τ 9290? -- 250? -- 2as?, sive rursus ex 
superioribus 
— 980? 4- 2a0?, sive, quia est BÓ — ὃγ, 
— 3 (a0? 4- 0y?). 


V. Si sit data proportio af : By, et rectangulum ya -aó, 
et rectarum dg y media proportionalis sumatur 8e, demon- 
Sstretur quadratum ex ae, comparatum cum quadrato ex ey, 
rectangulo γα. αὖ maius esse quam in proportione «8 : gy 
(vel brevius sic: esse ae? — γα. αὖ : ey? — a : By). 

Fiat enim ] 

De: &y τ ap : By; dirimendo igitur est 
Αγ: γβ — 0j : ye; suntque totae (elem. 5, 42) 
aL: ge — ay : yd; vicissim igitur 
La : ay z s : βγ. 
Sed quia ex hypothesi est δβὶ: Be — Be : By, id est dirimendo 
δὲ : ef) — &y : yf, et vicissim δὲ : ey — efl : fy, est igitur 
|. 6a: ay — δε: ey; itaque per multiplicationem 
αζ. ἐγ — ay-Óe. Sed, quia ab 2 a& -- eb, ideoque 
ab.6y — a&-&y — Le-&y, item est 
«y-ÓE — a£: &y — Le-ey. Sed est!) 


*) Propositiones 123 et 124 duo casus eius propositionis sunt quam 
Simsonus p. 486—146 (Ca p. 236—248) pertractat. 


4) Explicanda haec auctore Simsono p. 145 (Ca p. 245) sic fere: 
esi a£ zx ad - ds; ergo ay-«& τῷ αγ' αὖ -- ay-dt; sed est propter 
elem. $4, 8 ay - «t — «ct? - a£- ty; ergo a£ -- ἀξ. ey - ay-ad - ay-dt, 
sive ay-d& — a£. ty τ a£ — γα" ad. 


Ca neque haec recepit et postea vs. 28. μεῖζόν ἐστιν — p. 860, 4. τοῦ 
ὑπὸ ΑΕΓ delevit 48. 4I E A, distinx. BS; item p. 860, 4 
| 5585 





Prop. 
448 ἢ 


860 ΠΑΠΠΟΥ͂ ΣΥΝΑΓΩΓῊΣ Z. 


ᾧ δὲ ὑπερέχει τὸ ὑπὸ MI AE τοῦ ὑπὸ AED, τούτῳ ὑπερ- 
ἔχει xai τὸ ἀπὸ ΑΕ τοῦ ὑπὸ ΓΑΔ" τὸ ἄρα ἀπὸ 4E se- 
τράγωνον τοῦ ὑπὸ ΓΑΔ μεῖζόν ἐστιν τῷ ὑπὸ ZET. τὸ δὲ 
ὑπὸ ΖΕΓ λόγον ἔχει πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΓ τὸν αὐτὸν τῷ τῆς 18 
πρὸς τὴν ΒΓ, ὥστε τὸ ἀπὸ 4 τοῦ ἀπὸ ἘΓ μεῖζόν ἔστιν ὃ 
τῷ ὑπὸ Γ.4 ἢ ἐν λόγῳ τῷ τῆς .41Β πρὸς τὴν BI. 

190 c. «““όγος τῆς .4B πρὸς τὴν BI', χωρίον τὸ ὑπὸ L4 4. 
ἐὰν τῶν 4B ΒΓ μέση ἀνάλογον ληφϑῇ ἡ ΒΕ, ὅτι τὸ ἀπὸ 
τῆς 4E τοῦ ἀπὸ τῆς ΕΓ μεῖζόν ἐστιν τῷ ὑπὸ ΓΑ ἢ ἐν 


λόγῳ τῷ τῆς .438Β πρὸς τὴν ΒΓ. 10 
I ——— — ——————ÓÁ——AÀ E —————— —-4A 
Ü « d y 8 € 


Πεποιήσϑω γὰρ ὡς 5? 4B πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως ἄλλη 
τις ἡ ΕΖ πρὸς τὴν ΓΕ. διελόντε ἄρα καὶ λοιπὴ πρὸς λοι- 
πήν ἔστιν ὡς ἡ ΖΑ͂ πρὸς τὴν ΒΕ, οὕτως ἡ AI πρὸς τὴν 
ΒΓ. ἐναλλάξ ἐστιν ὡς ἣ ΖΑ͂ πρὸς τὴν ΑΓ, οὕτως ἣ EB 
πρὸς τὴν BI. ὡς δὲ ἡ EB πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως ἡ 4ΈῈ ι5 
πρὸς τὴν ΕΓ xai ὡς ἄρα ἡ ΖΑ͂ πρὸς τὴν 4T, οὕτως ἡ 
AE πρὸς τὴν ΓΕ. χωρίον χωρίῳ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν Z.4 ΓΕ 
ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ ΕΖ4 ΑΓ. κοινὸν προσχείσϑω τὸ ὑπὸ 
ΑΕΓ μετὰ τοῦ ὑπὸ DL444: ὅλον ἄρα τὸ ἀπὸ .4E ἴσον ἐστὶν 
ὅλῳ τῷ τε ὑπὸ ZEF xai ἔτι τῷ ὑπὸ DI44: ὥστε τὸ ἀπὸ 30 
E τοῦ ἀπὸ ΕΓ μεῖζον τῷ ὑπὸ ΓΑ͂4 ἢ ἐν λόγῳ τῷ τῆς 
4B πρὸς τὴν BI: τὸ γὰρ ὑπὸ ΖΕΙ͂ πρὸς τὸ ἀπὸ ἘΓ΄. 
τοῦτον ἔχει τὸν λόγον. 


4, τοῦ ὑπὸ ΓΑΔ Co pro τοῦ ὑπὸ 4ET 8. τῷ ὑπὸ ΖΕΓ Co pro 
TG: ὑπὸ ΖΕ 8. 4, τὸ δὲ ὑπὸ ZET add. Co 4. ἔχονϑο πρὸς 
add. Co 71. ς΄ add. ΒΒ 8. τῶν 4B ΒΓ Co, τῶν 44AB A(BS) 
9. τῷ ὑπὸ ΓΑΔ Co pro τῶι ὑπὸ Β4. 44, ἡ ΕΖ πρὸς τὴν ΓΕῚ ἡ 
ΕΓ πρὸς τὴν ΓΒ ABS, ἡ ΖΕ πρὸς τὴν ET Co —— 148. ὡς ἡ ZA πρὸς 
τὴν BE Co pro ὡς ἡ ΖΓ πρὸς τὴν TE 15. οὕτως ἡ δὲ Bl, οὕτως ἧ 
EAE A, οὕτως ἡ £d Β 16. 17. οὕτως ἡ .fE Co, οὕτως ἡ AT" ABS, 
οὕτως ἡ E.4 Ca 1. χωρίῳ ἄρα τὸ coni. Hu 418. τῷ ὑπὸ Ed Al 
Co, τῶι ὑπὸ ἘΖΓ ABS, τῷ ὑπὸ 4Γ 4E Ca 48. 49. τὸ ὑπὸ 4Ε 
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ay-€Ó — a6-&y — at? — γα. a; ergo 

«6? — γα: αὖ — LGe-ey. Sed ex constructione erat 
be: ey — ap : By, id est 

L6-6y : &y? zx ap : βγ, itaque 

a£? — ya- αὖ : &y? — af : fy. 

VI. Sit.data proportio αβ : By, et rectangulum ya. αὖ. Si POP 
rectarum óf? fjy media proportionalis sumatur fe, dico qua- 
dratum ex oce, comparatum cum quadrato ex &y, rectangulo 
γα: αδ maius esse quam in proportione ag: gy (vel brevius 
Sic: esse a&? — ya. αὖ : ey? 2 af : By). 

᾿ Fiat enim 
De: &y — ap) : Jy; dirimendo igitur est 
ζγ: ye τ, ay : fy, et subtrahendo £y — ay : ye — fly, 
id est 
La: Be — ay : By. Vicissim est 
ba : αὐ — [&: By. Sed est ex hypothesi 
Be : By — OB : fle, ideoque 
Ξε, ge -- 0B: βγ --Ξ ge, id est 
— δὲ : ἐγ; itaque 
Do : ay — δὲ : ey; ergo per multiplicationem 
La. y& τ δ. ay. Communia addantur ae. ἐγ -ἐ- γα. aó, 
el pro &Ó-ay subslituatur summa 
Óy- ay 4- y£- ay; ergo sunt 
Da. y&€ 4- a£: £y -- ya. ad — ὃγ. ay - γε. ay d- a6: 6y 
4- ya - ad. 
Sed est La y& -- a&-&y — ἴδ. 67, el in allera parte ày- ay 
4- γα. αὃ — ay?, el hoc ay! 4- ye: ay zs ay- ae, et hoc ay-«ae 
4- ἀξ’ £y — a£&?. Ergo 
ζε. &y - γα -αὃ — αε2, sive 
ac? --- γα. αὃ — ζε. ἐγ, ia ut sit in. proportione . 
€? — γα. αὖ : εγ} — » £y : ey? 
- ζε: ἐγ 
Ξε ^" By. 


Co pro τὸ ὑπὸ 4ΕΓ 19. τὸ ἀπὸ .1Ε Co pro τὸ ἀπὸ AE, ilem vs, 
30. 21 — 214. rovrov ἀπὸ ΕΓ μείζων A, corr, BS 
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ὑπὸ ΘΒ ΓΖ πρὸς τὸ ὑπὸ O4 ΒΓ. ὡς δὲ ἡ 440 πρὸς 
τὴν ΘΚ, οὕτως ἐδείχϑη τὸ ὑπὸ ΕΘ ΗΖ πρὸς τὸ ὑπὸ ΕΖ 
HO: καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ EO ΗΖ πρὸς τὸ ὑπὸ ΕΖ ΗΘ, 
οὕτως τὸ ὑπὸ OB ΓΖΩ͂ πρὸς τὸ ὑπὸ O4 ΒΓ. 

197  . Διὰ δὲ τοῦ συνημμένου οὕτως. ἐπεὶ τοῦ ὑπὸ OE Hz? 
πρὸς τὸ ὑπὸ OH ΖΕ συνῆπται λόγος ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει 3 
OE πρὸς τὴν EZ xai τοῦ ὃν ἔχει ἣ ZH πρὸς τὴν HO, xai 
ἔστιν ὡς μὲν ἡ ΘΕ πρὸς τὴν ΕΖ, οὕτως ἡ ΘΙ. πρὸς τὴν 
Ζ., ὡς δὲ ἡ ΖΗ πρὸς τὴν HO, οὕτως ἡ ΖΑ͂ πρὸς τὴν 
ΘΚ, τὸ ἄρα ὑπὸ ΘΕ ΗΖ πρὸς τὸ ὑπὸ ΘΗ ΕΖ συνῆπται !? 
ἔχ τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΘΙ. πρὸς τὴν ΖΑ͂ καὶ τοῦ ὃν ἔχει ἢ 
ΖΑ͂ πρὸς τὴν OK. ὁ δὲ συνημμένος ἔκ τε τοῦ τῆς ΘΑ͂ 
πρὸς τὴν ΖΑ͂ xai τοῦ τῆς Z.4 πρὸς τὴν OK ὁ αὐτός ἐστιν 
τῷ τῆς ΘΑ͂ πρὸς τὴν ΘΚ’ ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ὑπὸ OE ΗΖ 
πρὸς τὸ ὑπὸ OH ΖΕ, οὕτως ἡ ΘΑ͂ πρὸς τὴν ΘΚ. διὰ 15 
ταὐτὰ xai ὡς τὸ ὑπὸ O4 BI πρὸς τὸ ὑπὸ OB I4, ob- 
τως ἐστὶν ? ΘΚ πρὸς τὴν O4. καὶ ἀνάπαλίν lovi» ὡς 
τὸ ὑπὸ OB I4 πρὸς τὸ ὑπὸ O4 ΒΓ, οὕτως $ ΘΑ͂ πρὸς 
τὴν OK. ἣν δὲ xai ὡς τὸ ὑπὸ τῶν OE ZH πρὸς τὸ ὑπὸ 
ΘΗ ΖΕ, οὕτως 1 ΘΛ πρὸς τὴν ΘΚ καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν ^? 
OE ZH πρὸς τὸ ὑπὸ OH ΖΕ, οὕτως τὸ ὑπὸ ΘΒ L4 πρὸς 
τὸ ὑπὸ O4 ΒΓ. 


198 ᾿ Καταγραφὴ 1; ABUAEZHOK 4, ἔστω δὲ ὡς τὸ 
ὑπὸ Az ΒΓ πρὸς τὸ ὑπὸ 4B ΓΖ, οὕτως τὸ ὑπὸ “2 AE 
πρὸς τὸ ὑπὸ 44 EZ: ὅτι εὐθεῖά ἐστιν ἡ διὰ τῶν OH Z 25 
σημείων. 

Ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ ὑπὸ .4Z ΒΓ πρὸς τὸ ὑπὸ 44 ΓΖ, 
οὕτως τὸ ὑπὸ MZ AE πρὸς τὸ ὑπὸ 444 ΕΖ, ἐναλλάξ ἐστιν 

4, 8. πρὸς τὸ ὑπὸ EZHO A, distinx, BS, item posthac in eodem 
lemmate quaternas litteras coniunctas habet Α 8. ὑπὸ ante ΕΖ H6& 
add. S 7. πρὸς τὴν EZ καὶ τοῦ ὃν ἔχει ἡ ZH bis scripta in ABS, 
cerr. Co 416. ταὐτὰ Hu pro ταῦτα 48. 49. οὕτως 5 A0 πρὸς τὴν 
ΘΧ τὴν δὲ χαὶ Α(Β), corr. S $90. οὕτως ἡ O.4 πρὸς τὴν OK add. 
Ge 40. 91. x«l ὡς — ὑπὸ τῶν 6H ΖΕ add. Co (in quibus τῶν 
ante GH ZE del. Ge) 33. d' add. BS 4Bl'AEZ GHIK.A AIBS), 
corr. Co 24. ὑπὸ 42ΖΒΙ᾽ A, distinx, BS ὑπὸ ΑΒΙΖ A, dislinx. 
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98.y0 : 90- 8y — A9. : 9x; ergo secundum ea quae 
, modo demonstrata sunt 
Dn eJ: : eb: 9 — 9β.γδ : 90. fy. 

Per formulam compositae 
proportionis sic. Quoniam 
est 

9s. 9e 
estque (propter parallelas 
JÀ αὖ 96: Ge Ξε 94 : Ca, 
οἱ (propter parallelas ac 
xJ) ηζ: 99 — Ca : 9x, est 
igitur 
À ϑειηξ 941 (e — 92 





Eadem ratione est etiam 
90.By — 9x . 98.yd 51, 
98.59 ^" »i' et e contrario 5.8. 5a) 

ergo secundum ea quae modo demonstrata sunt 
ϑειηξ 98. y0 
9u.c& — 9ó.By . 


IV. Figura αβγδεζηϑκλὴ,, sit autem oC: fy : af. 5 — Prop. 
Tank | 130 
ab δὲ: αὖ. £L; dico reclam esse quae per 9 ἡ ζ transit. 





Quoniam est at. By : aB- yz — αζ' δὲ : ad-&C, vicissim 
igitur est 


PROPOS. 130: Simson p. 382 sq., Breton p. 222 sq., Chasles p. 75 sq. 
88. 102. 108 sqq., idem Aperu historique p. 86. 876 sqq. (p. 33. 825 sqq. 
versionis German.). 


*) Quattuor punctorum dispositiones, scilicel αεδρβξ, «BydeC, κεγσβὲ, 
αβόδγεζ, et octo figuras exhibent codices, quas vide apud Commandinum; 
quintam dispositionem «egcyd addit Chasles; nos cum Dretono repeti- 
viinus eam lantum figuram, quae secunda est in codicibus; quae quidem 
una praeter punctorum seriem αβγδεζ etiam in altera recta ordinem 
956 exhibet. 


—  — —À - 


B, ὑπὸ aB ty S οὕτω A*BS 95. ὑπὸ AAEZ A, dislinx. BS, ilem 
vs. 38 τῶν OHZ A, distinx. BS 
Pappus II. 56 
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ὡς τὸ ὑπὸ 42 ΒΓ πρὸς τὸ ὑπὸ ΑΖ 4E, τουτέστιν ὡς 
7 ΒΓ πρὸς τὴν AE, οὕτως τὸ ὑπὸ 4B ΓΖ πρὸς τὸ ὑπὸ 
A44 ΕΖ. ἀλλ᾽ ὁ μὲν τῆς ΒΓ 
πρὸς τὴν 4E συνῇπται λό- 
γος, ἐὰν διὰ τοῦ K τῇ “4225 
παράλληλος ἀχϑῇ ἡ KIM, ἔχ 
τε τοῦ τῆς ΒΓ πρὸς ΚΝ καὶ 
τῆς ΚΝ πρὸς KM καὶ ἔτι 
τοῦ τῆς KM πρὸς 4E, ὃ 
, δὲ τοῦ ὑπὸ 448 ΓΖ πρὸς τὸ 10 
P» ξ ὑπὸ A44 EZ συνῆπται ἔκ τε 
τοῦ τῆς B4 πρὸς 444 xai 
τοῦ τῆς ΓΖ πρὸς τὴν ΖΕ. κοινὸς ἐχκεχρούσθω Ó τῆς B.4 
πρὸς 44.1 ὁ αὐτὸς ὧν τῷ τῆς NK πρὸς KM: λοιπὸν ἄρα 
ὁ τῆς ΓΖ τιρὸς τὴν ΖΕ συνῆπται ἔκ τε τοῦ τῆς ΒΓ πρὸς 15 
τὴν ΚΝ, τουτέστιν τοῦ τῆς ΘΓ πρὸς τὴν KO, καὶ τοῦ τῆς 
KM πρὸς τὴν 4E, τουτέστιν τοῦ τῆς KH πρὸς τὴν HE- 
εὐϑεῖα ἄρα ἡ διὰ τῶν O H Z. 
Ἐὰν γὰρ διὰ τοῦ Ε τῇ ΘΓ παράλληλον ἀγάγω τὴν EX, 
καὶ ἐπιζευχϑεῖσα ἡ OH ἐκβληϑῇ ἐπὶ τὸ E, ὁ μὲν τῆς KH 20 
πρὸς τὴν ΗΕ λόγος ὃ αὐτός ἐστιν τῷ τῆς ΚΘ πρὸς τὴν 
ΕΞ, ὁ δὲ συνημμένος ἔκ τε τοῦ τῆς ΓΘ πρὸς τὴν OK xai 
τοῦ τῆς OK πρὺς τὴν ΕΞ μεταβάλλεται εἰς τὸν τῆς ΘΙ᾽ 
πρὸς ΕΞ λόγον, καὶ ὃ τῆς ΓΖ πρὸς ΖΕ λόγος ὃ αὐτὸς τῷ 
τῆς ΓΘ τιρὸς τὴν EZ: παραλλήλου οὔσης τῆς ΓΘ τῇ ER25 
εὐθεῖα ἄρα ἐστὶν ἡ διὰ τῶν O X Ζ (τοῦτο γὰρ φανερόν), 
ὥστε xai ἡ διὰ τῶν O H Z εὐϑεῖα ἐστιν. 
199 ε΄. Ἐὰν ἡ καταγραφὴ ἡ ADT: AEZHO, γίνεται ὡς ἡ 
A4 πρὸς τὴν AT, οὕτως ἡ .4B πρὸς τὴν ΒΓ. ἔστω οὖν 
ὡς ἢ .4.1 πρὸς τὴν 4T, οὕτως ἡ AB πρὸς τὴν ΒΓ" ὅτι 30 
εὐθεῖα ἐστιν ἡ διὰ τῶν 4 H O. 
Ἤχϑω διὰ τοῦ Η τῇ 444 παράλληλος ἡ ΚΑ. ἐπεὶ 





ξ 


3. 3. ὑπὸ ABTZ πρὸς TO ὑπὸ AAEZ A, distinx. BS, item vs. 40. 
11. 35. τοῦ add. BS 7. 8. πρὸς KH xal τῆς ΚΝ Α, πρὸς χη καὶ 
τῆς x» ὃ, corr. B 9. τοῦ τῆς Co pro τὸ τῆς 43. πρὸς τὴν 4E 
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args C 46 7 aar 77 25 


Sed si per x rectae αζ Serollela ducatur xu, quae rectam 84 
secet 1n », est 


xu Tn 
occ; Os τορι 


eB ye  βῪ xv E Dividendo tollatur ab altera parte 


proportio αβ : αὖ, ab altera quae 
huic aequalis est x» : xu; relin- 
quitur igitur 


4 


recta igitur est quae per 9 m D transit. 
Etenim si per e rectae 97 parallelam ducam εξ, et iuncta 


93 producatur ad $, est 
x 9x 9 9x 9. 8 
zT mL et EL. E -^: Itaque 5 2n 
Et quia P" εξ parallelae sunt, recta igitur est quae per 2 ἃ ζ 
transit (boc enim manifestum est!); itaque etiam quae per 
9 ἡ D vransit recta est. 

V. Si sit figura αβγδεζηϑ, et reliqua similiter ac supra Prop 
(propos. 127) supponantur, fiU ad : dy — a : By. lam vero 
supponatur esse αὖ : ὃγ — af : By; dico rectam esse quae 
per « ἡ 9 transit. 


Ducatur per y rectae a parallela xA, quae rectam ἐγ 


4) Conf. supra p. 871 adnot. *. 

PROPOS. 134: Breton p. 223 sq., Chasles p. T Sq. 88. 103. 408 sqq., 
idem Apercu historique p. 36 edit. Parisinae secundae (p. 83 versionis 
German.), BaMzer Elemente 11 p. 370. 


are a HÀ —— —— 


ABS, corr. Co χοιγὸς V ct super vs. S, x? ABS 44. τῷ τῆς qx 
S cod. Co (recte NK AB), item vs. 46. τὴν χη S λοιπὸς Ge 47. τοῦ 
add. Hu 48. διὰ τῶν OHK A(BS), corr. Co 49. τῆι ΒΓ παράλλη- 
λον ABS, corr. Co in Lat. versione τὴν ER Co pro τὴν EZ 
20. ἐπιζευχϑεῖσα ἡ Hu auctore Co pro ἐπιζευχϑείσης τῆς 48. μετα- 
βάλλεται Hu auctore Co pro μεταβαλλόμενος εἷς τὸ τῆς AB, corr. S 
45. πρὸς τὴν EA Co pro πρὸς τὴν ΘΖ 26. τῶ" ΘΕΖ A, distinx. 
BS $7. τῶν OHZ A, distinx. BS 38. ε΄ add. BS 34. τῶν 
“429 ^, disiinx. BS 





96 * 
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vé» ἐστ ὡς 5. ILE d πρὸ; si». ΖΓ, oivuz; 1 4B nuphnz τῷ 
El, 44 ὡς; ut) 6 ME P$ πρὺς 1r) TT, οἴτω: 1 Κὶ 4 πρὰς 
εν .1H. ὡς δὲ v 4B. πρὸς 
ξ 10» ΒΓ. αὕτως τ AH xpo; 
τιν HM, τοὶ ὡς &pr Y K& 73 
19oz rr» fH, οἴπειος z AH 
πρὸς rry HM. τοὶ Geexz ἔ 
H.í πρὸς itexiv τὴν .£M 
£grr ὡς ὁ Á f πρὸς εἶν 
.1Η, τοιτέστεν ὡς ὁ 4710 
ceoc τὴν 1[. ἔναλλαξ ἔσεεν 
ὡς r 144 πρὺς τὴν H f. οἵ- 
τως £ ΓΖ πρὼς τὴν /:4M, τοιτέστιν ἡ .10 πρὸς C f. xoi 
ἔστε παράλληλος ἡ Η.1 τῇ 414: εὐϑεῖα ἄρα ἐσεὶν αὶ διὰ 
τῶν «(1 || ὦ σιμείων τοῦτο γὰρ φατερόν. 13 
2490 “, Πάλεν ἐὰν ἡ χκαταζραφί, xci παράλληλος X 72 
τῇ HIE, γίνεται ἴση 5, ΑΒ τῇ ΒΓ. ἔστω οὖν ior- 6n 
παράλληλος. 
Ἔστιν δέ΄ ἐὰν γὰρ ἐπὶ τῆς EB ϑὼ τῇ ΗΒ ἴσην τὴν 
IO, zai ἐπιεζεύξω τὰς MO ΘΓ, γίνεταε παραλληλόγραμμον 30 
τὸ “ΜΩΙΉ, καὶ διὰ τοῦτό ἐστιν ὡς ἡ ΑΙ. πρὸς τὴν .fE, 
οὕτως 7, l'Z, πρὼς τὴν ΖΕ ἑχατέρων γὰρ τῶν εἰρημένων ὁ 
αὐτός ἐστιν τῷ τῆς ΘΗ πρὸς τὴν HE λόγος), ὥστε παρ- 
ἀλληλώς ἐστιν ἡ 17 τῇ AT. 
201 “, ᾿Ἔστω καταγραφή, καὶ τῶν 1Β ΒΓ μέση ἀνάλογον 25 
ἔστω ἡ Β΄: ὅτι παραλληλός 
ἐστιν ἡ ZH τῇ AT. 
Ἐχβεβλήσϑω ἡ EB, καὶ 
διὰ τοῦ ΑἹ τῇ 42 εὐϑείᾳ 
παράλληλος ἤχϑω 7 «ΑΚ, καὶ 30 
ἐμπμεζεύχϑω ἡ ΓΚ. ἐπεὲ οὖν 
ἐστιν ὡς ἡ ΓΒ πρὸς τὴν ΒΑ͂, 
οὕτως ἡ 4B πρὸς τὴν BA, 
ὡς δὲ ἡ ΑΒ πρὸς τὴν ΒΩ͂, 
οἵτως ἢ ΚΒ πρὸς τὴν BO, xai 35 
ὡς ἄρα ἡ ΓΒ πρὸς τὴν ΒΑ͂, 
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secet in u, Quoniam igitur est ad : dy — of : By, et ad : ὃγ 
zz χὰ : λη, et aB : By — xn: mu, est igitur xÀ : Am — χη : nu, 
et per subtractionem proportionis 74 : μ τῷ xA: λὴ; id est 
αὃ: ὃγ — yÀ:Àu. Vicissim est aó : ηλ — 0y : Àu 2 09 : 94. 
Et sunt parallelae »À αὖ; recta igitur est quae per puncta 
α 5.2 transit; hoc enim manifestum est 1). 
€ Vl. Rursus si sit figura αβγδεζη, ps 
et parallelae ὃζ gy, fit af 2 fy. lam ' 
supponatur esse αβ — gy; dico paral- 
d £ lelas esse ὃζ fy. 
Sunt vero; nam si in producta 
&9 faciam 89 — ηβ, et iungam a3 
a y 9y,fit parallelogrammum αϑγῃ ἢ). Et 
propterea est aà : δὲ — γζ : ζε (quo- 
niam utraque proportio est z- Jn: n6, 
? itaque parallelae sunt 05 ay. 

VIL. Sit figura αβγδεζηϑ, et rectarum y βὸ media pro- Prop. 
portionalis a8; dico parallelas esse ζῇ «y. 

Producatur &f, et per α rectae 5Ó parallela ducatur ax, 
iungaturque yx. lam quia est fy: af — af: 80, et af$ : 80. 
Ξε xB:09 (in similibus triangulis ax 089), est igitur By : af 

4) Conf. supra p. 874, adnot. *. 

PROPOS. 132: Simson p. 359, Breton p. 224, Chasles p. 74 sq. 89. 
103 sqq., idem Apercu historique |. c. 

5) Nimirum quia diametri «y ϑη sese dimidias secant. Si ad Eu- 
clidem refugimus, demonstrandum est esse triangulum «af c γβϑ, et 


triangulum yr 7 «82. (elem. 4, 4), quo facto reliqua sequuntur ex 4, 27. 
PROPOS. 133: Breton p. 224, Chasles p. 74 sq. 89. 104 sqq. 


3. 8. οὕτως ἡ ΚΑ πρὸς τὴν ΑΜ ABS, corr. Co 8. ὡς δὲ ἢ 
AE ABS, corr. Ge 5. 6. ἡ H4 πρὸς τὴν ΑΜ . ABS, corr. Ge 
7—10. x«i λοιπὴ — 71006 τὴν 4H del. Co 9. 40. ἐστὶν ὡς ἡ KM 
πρὸς τὴν -14M ABS, corr. Ge 44. 42. πρὸς τὴν 4Γ ἀνάλογον ἐστιν 
-- πρὸς τὴν H4 ABS, corr. Co 44. ἔστι ASBS τὴ .1.1 Co pro 
τῆι 40 45. τῶν 422 ^, distinx. BS 46. ς΄ add. BS 49. ἐπὶ 
τῆς EB Hu pro τὴν EB, del. Co 39. ἑκατέρα AB, ἑχατέρᾳ S, corr. 
Hu 43. λόγος BS, λόγον ΔΛ 25. ζ΄ add. ΒΒ xoi Co pro χατὰ 
τῶν 4B ΒΓ μέση ABS, τῶν 4B ΒΓ τρίτη Co (reclius τῶν ΓΒ 4B τρέτη 
Bretonus), corr. Hu 26. ἡ B.4 Hu pro ἡ B.1 28. ἐχβεβλήσϑω T 
EB Co pro ἐχβληϑεῖσα ἡ 48 36. τὴν B.1 Co pro τὴν ΒΑ 
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οὕτως ἡ ΚΒ πρὸς τὴν ΒΘ’ παράλληλος ἄρα ἐστὲν ἡ 49 
τῇ ΚΙ. ἔστιν οὖν πάλιν ὡς ἡ MZ τιρὸς τὴν ΖΕ, οὕτως 
ἥ ΓΗ͂ πρὸς τὴν ΗΕ (ἑκατέρων γὰρ τῶν εἰρημένων λόγος 
ὃ αὐτός ἐστιν τῷ τῆς ΚΘ πρὸς τὴν OE), ὥστε παραλληλός 
ἐστιν ἡ ZH τῇ AT. 5 - 
202 n. Ἔστω βωμίσκος ὁ ΑΒΓΖΈΖΗ, xai ἔστω παράλ- 
Apoc ἡ μὲν 4Ε τῇ ΒΓ, ἡ δὲ EH τῇ BZ- ὅτι καὶ ἢ 4Z 
τῇ ΓΗ παραλληλός ἐστιν. 
Ἐπεξζεύχϑωσαν αἱ ΒΕ 
AT ZH: ἴσον ἄρα ἐσεὶν 10 
τὸ ABE τρέγωνον τῷ “ΓῈ 
τριγώνῳ. κοινὸν προσ- 
κείσϑω τὸ 4.41 τρίγωνον" 
ὅλον ἄρα τὸ 48Ὲ τρίγω- 
vov ὅλῳ τῷ ΓΖ Α͂ τριγώνῳ 15 
ἴσον ἐστίν. πάλιν ἐπεὶ 
παράλληλός ἐστιν ἡ ΒΖ τῇ 
7 EH , ἴσον ἐστὶν τὸ BZE 
τρίγωνον τῷ BZH ετρι- 
γώνῳ. κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ J4BZ τρίγωνον" λοιπὸν ἄρα τὸ 20 
ABE τρίγωνον λοιπῷ τῷ 44HZ τριγώνῳ ἴσον ἐστίν. ἀλλὰ τὸ 
.418ΒΕ τρίγωνον τῷ .41Γ24 τριγώνῳ ἐστὶν ἴσον" xai τὸ 4“ΓΖΩ, 
ἄρα τρίγωνον τῷ 4Ζ2ΖΗ τριγώνῳ ἴσον ἐστίν. κοινὸν προσ- 
χείσϑω τὸ ΑΓΗ͂ τρίγωνον: ὅλον ἄρα τὸ ΓΖΉ τρίγωνον 
ὅλῳ τῷ ΓΖΗ τριγώνῳ ἴσον ἐστίν. καὶ ἔστιν ἐπὶ τῆς αὐὖ- 25 
τῆς βάσεως τῆς LH: παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἣ ΓΗ͂ τῇ 42. 
203 9'. Ἔστω τρίγωνον τὸ ΑΒΓ, καὶ ἐν αὐτῷ διήχϑωσαν 
αἱ 42 AE, καὶ τῇ ΒΓ παράλληλος ἤχϑω ἡ ZH, καὶ χε-- 
κλάσϑω ἡ ZOH, ἔστω δὲ ὡς ἡ ΒΘ πρὸς τὴν ΘΓ, οὕτως 
n 40 πρὸς τὴν OE: ὅτι παράλληλός ἐστιν ἣ ΚΑ τῇ ΒΓ. 30 
Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ἡ ΒΘ πρὸς τὴν OD, οὕτως ἡ 40 
πρὸς τὴν OE, λοιπὴ ἄρα ἡ B4 πρὸς λοιπὴν τὴν ΓΕ ἐσεὶν 
ὡς *; 4Θ πρὸς τὴν ΘΕ. ὡς δὲ ἡ B4 πρὸς τὴν ΕΓ, οὕτως 





4. ἡ 40 Co pro ἡ 48 2. πρὺς τὴν ΖΕ Co pro πρὸς τὴν ΖΓ 
8. ἑχατέρων Hu, ἑχατέρᾳ A*BS 4. πρὸς τὴν ΘΕ Co pro πρὸς τὴν 


LIBER VII. PROPOS. 184. 135. 879 


z κβ: β9; ergo parallelae sunt a9 xy (propter similitudinem 
triangulorum ag839 γβχ). lam rursus est ab : ζε — γῇ : «6 
(utraque enim proportio est — x9 : 9t), itaque parallelae sunt 
b oy. 

VIII. Sit figura arae inaequalibus lateribus exstructae 


Prop. 


similis, quae βωμίσκος vocatur !), in eaque δὲ parallela rectae m 


By, et δὴ rectae 85; dico etiam δζ rectae yy parallelam esse. 

lungantur βὲ ὃγ 55; ergo triangulum δεβ aequale est 
triangulo dey. Commune addatur dea triangulum; totum igi- 
tur age triangulum toti «yd triangulo aequale est. Rursus 
quia 8L δὴ parallelae sunt, aequalia sunt triangula gis βζη. 
Commune subtrahatur βζα triangulum; reliquum igitur offe 
triangulum reliquo a5 aequale est. Sed erat triangulum afe 
aequale triangulo «yÓ; ergo etiam triangulum ayó trian- 
gulo ez& aequale est. Commune addatur ay» triangulum; 
ergo totum yd» toti γζη aequale est. Et sunt haec triangula 
in eadem basi yp; ergo ÓZ rectae yr; parallela est. 

IX. Sit triangulum αβγ, in eoque ducantur rectae ad ae, 
et rectae y; parallela ducatur Dy, et a rectae δὲ puncto 9 
ducantur 96 ϑη, sitque 89 : 9y — 09 : 9e; dico parallelam 
esse xÀ rectae f». - 

Quoniam est 939: 9y — 03 : 9e, per subtractionem pro- 
portionis igitur est gd : ey 2 99 : 9e. Sed propter paralle- 


PROPOS. 184: Breton p. 224 sq., Chasles p. 78. 89. 419 sq., idem 
Apercu historique p. 86 (p. 84 versionis German.). 


4) Distinctius, ut videtur, scriptor dicere potuit "sint duo triangula, 
inaequali altitudine, 8c» βηγ, sitque me|| cg, et ed'|| γβ᾽᾽ elc.; sed bre- 
vitatis causa, figuram plene constructam intuens, βωμέσχος (vid. ind.; 
praetulit, Propria quae sit lemmatis ratio, docet Chasles ad porisma 
xvill. 


PROPOS. 135: Breten p. 225, Chasles p. 78. 89 sq. 108 sqq. 120 sq. 


Be 5. τῇ AT. Bretlonus pro τῆι f 6. 4 add. BS ὁ ABS, ἡ 
Ge 47. 48. τῇ ΒΖ ἡ EH coni. Hu. 20. ἀφαιρήσϑω A, corr. BS 
22. 48. ἐστὶν ἴσον — τῶι .4ZH τριγωώνῶι om. At, add. A? in marg. 
(BS) 26. ἐστὶν τὴ ΓΗ͂ ἡ .1Z coni. Hu 37. &' add. BS 39. ἡ 
Z8H Co pro ἡ ZH 32. λοιπὸν ἄρα A, corr. BS 





Prop. 
135 
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Z 
4 


M πρὸς NH* xoi ὡς ἄρα ἡ ZM πρὸς ΝΗ, οὕτως 
Θ πρὸς τὴν OE. ἐναλλαξ ἐστιν ὡς ἡ ΖΙ πρὸς 
τὴν 406, οὕτως ἡ NH πρὸς τὴν 
ΘΕ. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ Ζ πρὸς 
τὴν 40, οὕτως ἐστὶν ἐν παραλ- 5 
λήλῳ 7) ΖΚ πρὸς τὴν ΚΘ, ὡς 
δὲ ἡ ΗΝ πρὸς τὴν ΘΕ, οὕτως ἡ 
ἐστὶν ἡ Η.1 πρὸς τὴν 440, καὶ 
ὡς ἄρα ἡ ΖΚ πρὸς τὴν ΚΘ, οἵὕὗ- 
τως ἐστὶν ἡ HA πρὸς τὴν .1Θ - 10 
παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ Καὶ 
τῇ ΗΖ, ὥστε καὶ τῇ ΓΒ. 

(. Εἰς δύο εὐθείας τὰς B.4E 44H. ἀπὸ τοῦ O ση- 
μείου δύο διήχϑωσαν εὐϑεῖαι αἱ 440 ΘΕ, ἔστω δὲ ὡς τὸ 
ὑπὸ τῶν 40 ΒΓ πρὸς τὸ óxó 4Γ ΒΘ, οἵτως τὸ ὑπὸ OH 15 
ΖΕ τιρὸς τὸ ὑπὸ ΘΕ ΖΗ ὅτι εὐθεῖα ἐστιν ἡ διὰ τῶν 
DI 4 Z. 

UHy9o διὰ τοῦ O τῇ [4 παράλληλος ἡ ΚΑ καὶ συμ- 
πιττέτω ταῖς ΑΒ 414 κατὰ τὰ Καὶ ,.3Ἅ σημεῖα, καὶ διὰ τοῦ 
ΑἹ τῇ 4d παράλληλος ἤχϑω ἡ ΠΗ, καὶ ἐχβεβλήσϑω 7/20 
ΕΘ ἐπὶ τὸ M, διὰ δὲ τοῦ K τῇ 41 παράλληλος ἤχϑω ἡ 
ΚΝ, καὶ ἐκβεβλήσθω ἡ 40 ἐπὶ τὸ N. ἐπεὶ οὖν διὰ τὰς 
παραλλήλους γίνεται ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν ΘΝ, οὕτως ἡ 4Γ 
πρὸς τὴν ΓΒ, τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 40 ΓΒ ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ 
τῶν 4D ON. ἄλλο δέ τι τυχὸν τὸ ὑπὸ 4Γ BO: ἔστιν 25 
ἄρα ὡς τὸ ὑπὸ 40 Bl πρὸς τὸ ὑπὸ 4T ΒΘ, οὕτως τὸ 
ὑπὸ D4 ΘΝ πρὸς τὸ ὑπὸ “1 BO, τουτέστιν 5, ΘΝ πρὸς 











|. x«i ὡς --- πρὸς NH add. Co 8—10. xal ὡς ἄρα — πρὸς 
τὴν «10 qualer scripta suut in A, bis in S, semel in V (item Be) 
13. ε΄ add. BS 15. διηχήω A, corr. BS 16. 17. τὸ ὑπὸ GEZH 
— τῶν ΓῚΖ A, distin. BS — 19. τὰ ΚΟ A, disinx. ΒΞ. 22. Zxfe- 
βλήσϑω Hu pro ἐχβληϑῆι 32. 93. τὰς παραλληλὰ (sine acc.) Α, τὰ 
παράλληλα B, corr. S 24. 25. τῶι ὑπὸ τῶν .II'91I AIDS), corr. Co 
in Lal. versione 35. τυχὸν] conf. supra ad p. 870, 32 27. ὑπὸ 


T.16N A, distinx. BS; item posthac in eodem lemmate ac perinde ipn 


LIBER VII. PROPOS. 186. 881 


las ζη By est 80 : ey — Zu : vn; ergo etiam ζμ : yp 25 09 : 9e. 
Vicissim est Cu : 09. 2 vp: 9e. Sed propter parallelas 27 δὲ 

es Cu: 09 — (x : x9, itemque νη: 96 τὸ ηλ : 49; ergo 
etiam Cx : x9 — vA : 49; ergo recta χὰ parallela est rectae 

ζη, itaque etiam rectae fly. | 

X. In duas rectas Bae δαη a puncto 9 ducantur duae Prop. 

rectae 9À Je, et in his puncta y C ita sumantur, wt. sit 

09 - By : 0y. 89. — ϑη 6e : 9e-Cy; dico rectam esse quae per 

y « 0i transit. 

Ducatur per 3 rec- 
tae ya parallela x4, 
quae cum rectis da af 
productis concurrat in 
punctis x ἃ, et per ἃ 
rectae δὰ parallela du- 
catur Ap, et produca- 
tur ε9 ad μ, per x 
autem rectae af pa- 
rallela ducatur x», et 
producatur à3 ad ». 





lam quia propter parallelas 9x ya est 

09 : 9x — ὃγ : ya, itemque propter binas parallelas ya 

9x et βα vx 

9» : ὃν τ, γα: yf, ex aequali igitur. estt) 

09 : 9» — ὃγ: yf, 
ergo 99 yf — ày-9v. Sed fiat proportio ad aliud rectangu- 
lum dy. 893; est igitur 

09.8» : 0». 89 — ὃγ. 9v : 0y. 89, id est 

—Jv:f9. 


PROPOS. 136 (id est reciproca ad propos. 129): Simson p. 408—444, 
Breton p. 218 adn. 226 sq., Chasles p. 75 sq. 90. 108 sqq. 122 sq. 124 sq., 
Baltzer Elemente 1l p. 373. 

4) Addita haec secundum Simsonum p. 409. 
proximis duobus quaternae litterae pierumque coniunclae comparent 
in A 
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ΘΒ. ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ ὑπὸ O4 ΒΓ πρὸς τὸ ὑπὸ 4“Γ ΒΘ, 
ὑπόχειται τὸ ὑπὸ ΘΗ ΖΕ πρὸς τὸ ὑπὸ GE ZH, ὡς δὲ ἣ 
ΘΝ πρὸς ΘΒ, οὕτως ἡ KO πρὸς O1, τουτέστιν ἐν παρ- 
αλλήλῳ ἡ ΗΘ πρὸς τὴν OM, τουτέστιν τὸ ὑπὸ OH ΖΕ 
πρὸς τὸ ὑπὸ OM ZE: καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ OH ΖΕ πρὸς 5 
᾿ τὸ ὑπὸ OE ZH, οὕτως ἐστὶν τὸ ὑπὸ ΘΗ ΖΕ πρὸς τὸ ὑπὸ 
OM ZE: ἴσον ἄρα ἐστὶν τὸ ὑπὸ 8E ΖΗ τῷ ὑπὸ ΘΜ ΖΕ" 
xal ὡς ἄρα ἡ GM. πρὸς τὴν OE, οὕτως ἣ ΗΖ πρὸς τὴν ΖΕ. 
συνθέντι καὶ ἐναλλάξ ἐστιν ὡς ἡ ME πρὸς τὴν ΕΗ, οὕτως 
ἡ ΘΕ πρὸς τὴν ΕΖ. ἀλλ᾽ ὡς ἡ ME πρὸς τὴν ΕΗ, οὕτως 10 
ἐστὶν ἡ .4E πρὸς τὴν E.4: καὶ ὡς ἄρα ἡ 4E πρὸς τὴν E.A, 
οὕτως ἡ ΘΕ πρὸς τὴν EZ: παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἣ 42 
τῇ ΚΑ. ἀλλὰ καὶ ἡ P4: εὐθεῖα ἄρα ἐστὶν ἡ DAZ, 
ὅπερ: — 
Τὰ δὲ πτωπικὰ αὐτοῦ ὁμοίως τοῖς προγεγραμμένοις, 15 

ὧν ἐστιν ἀναστρόφιον. 


205 ια΄. Τρίγωνον τὸ ΑΒΓ, xci τῇ ΒΓ παράλληλος ἡ 44, 
καὶ διαχϑεῖσα ἡ 4E τῇ ΒΓ συμπιπτέτω κατὰ τὸ E ση- 
μεῖον" ὅτι ἐστὶν ὡς τὸ ὑπὸ 4E ΖΗ πρὸς τὸ ὑπὸ EZ HA, 
οὕτως ἡ ΓΒ πρὸς τὴν ΒΕ. 20 
Ἤχϑω διὰ τοῦ Γ τῇ 4E 

παράλληλος ἡ ΓΘ, καὶ ἐκβε- 

βλήσϑω ἡ .4B ἐπὶ τὸ Θ. ἐπεὶ 
οὖν ἐστιν ὡς ἡ ΓΑ͂ πρὸς τὴν 

AH, οὕτως ἡ ΓΘ πρὸς τὴν 25 

ΖΗ, ὡς δὲ ἡ ΓΑ͂ πρὸς τὴν 

AH, οὕτως ἐστὶν ἡ EA πρὸς 

τὴν 4H, xai ὡς ἄρα ἡ ΕἘΕἄά 

πρὸς τὴν ΔΗ͂, οὕτως ἐστὶν ἡ 

ΘΓ πρὸς τὴν ZH: τὸ ἄρα ὑπὸ 0 

τῶν ΓΘ. ΙΗ ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ 

τῶν Ed ΖΗ. ἄλλο δέ τι τυ- 
χὸν τὸ ὑπὸ EZ H4: ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ὑπὸ 4E ZH πρὸς 





—— ——— 


4. ἡ ΗΘ Co pro ἡ NO 7. 8. τὸ ὑπὸ — καὶ et 8. ἄρα add. Co 


LIBER VII. PROPOS. 187. 883 . 


Sed ex hypothesi est 09 - By : y - 89 — 99. Le : 9e. Cr, est- 
que propter parallelas vx A8 
3» : B9 — x9 : 94, id est propter parallelas nx ἀμ 
zz n9 : Ju, id est 
— 9o. 06: 9u-0s; ergo etiam 
9-06 : 9e. Cn τ 95. Ce : 9u- 26; itaque 
ϑε. ζη Ξε Ju-Ce; ergo eliam 
Ju: ϑὲ τ ηξ : ζε6. Componendo est 
με: 9€ 5 εη : &, el vicissim 
H6 : δὴ Ξε 96: &. Sed propter parallelas ἀμ 
|. «m est 
με: δὴ — À& : ξεα; ergo etiam 
À£: ea — 9e : & ; 
ergo parallelae sunt αζ et ÀJ sive Ax. Sed. ex constructione 
eliam ya ἀκ parallelae sunt; ergo recta est quae per, a C 
transit, q. e. d. 
Casus huius lemmatis, quod est reciprocum ad lemma III, 
similiter se habent ac supra (propos. 439 adnot. 4). 


ΧΙ. Sit triangulum αβγ, et rectae B» parallela ad, et Prop. 
ducatur de, quae rectas ay a(j secet in ἢ 5 ac cum fly pro- 
ductá concurrat in puncto e; dico esse δ. ζῃ : eb. ηδ — 

»B : Be. 

"Ducatur per y rectae δὲ parallela »2, et ag producatur 
ad 9. lam quia propler parallelas y9: 9G est ya : am zz 
y9 : ζη, et propter parallelas &y aó est ya : ax — εὃ: δη, 
est igitur etiam ed : δὴ — γϑ.: Cp, itaque y9.- δὴ — ed - ζη. 

Sed fiat proportio ad aliud rectangulum «eC. 70; est igitur 


PROPOS. 137: Simson p. 411 sq., Breton p. 237, Chasles p. 75 86. 
82. 90. 144. sq. cet., idem Aperqu historique p. 34 (p. 84 sq. versionis 
German.). 


48. ἀλλὰ xc ἡ ΓΙ ABS, corr. Co in Lat. versione 413. 44. ἡ T 4ZO 
O A, corr. V (ἡ yat. ὅπερ ἔδει 888) 47. ια΄, sed id ante Ta dà 
πτωτιχὰ, add. BS 49. πρὸς τὸ ὑπὸ εξ ηλ S cod. Co (recte EZ H4 
AB), item p. 884, 5 


LI 


206 
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τὸ ὑπὸ ΠΗ ΕΖ, οὕτως τὸ ὑπὸ ΓΘ 
4H πρὸς τὸ ὑπὸ 4H ΕΖ, τουτέστεν 
5? ΓΘ πρὸς ΕΖ, τουτέστιν ἡ ΓΒ 
πρὸς ΒΕ. ἔστιν οὖν ὡς τὸ ὑπὸ AE 
ΖΗ πρὸς τὸ ὑπὸ EZ HA, οὕτως 75 
ΓΒ πρὸς BE. τὰ δ᾽ αὐτὰ κἂν ini 
τὰ ἕτερα μέρη ἀχϑῇ ἢ 444 παραλ- 
ληλος, καὶ ἀπὸ τοῦ 4 ἐχτὸς τοῦ D 
ἀχϑῇ ἡ AE. 

(B. ἀποδεδειγμένων νῦν τούτων ἔσται δεῖξαι ὅτι, ἐὰν 10 
παράλληλοι ὦσιν αἵ 4B ΓΖΩ͂, καὶ εἰς αὐτὰς ἐμπίπτωσιν 
εὐϑεϊαί τινες ot 44 ..“2 ΒΓ ΒΖ, καὶ ἐπιζευχϑῶσιν αἱ E44 
ΕΓ, [(δτι] γίνεται εὐθεῖα ἡ διὰ τῶν H M K. 

Ἐπεὶ γὰρ τρίγωνον τὸ 4.4Z, καὶ τῇ 4Z παράλληλος 
ἡ ΛΈ, καὶ διῆχται ἡ ΕΓ συμπίπτουσα τῇ 4Z κατὰ τὸ Γ,, 15 
διὰ τὸ προγεγραμμένον γίνεται ὡς ἡ ZZ πρὸς τὴν ΖΓ, 
οὕτως τὸ ὑπὸ ΓΕ ΗΘ πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΗ ΘΕ. πάλιν ἐπεὶ 
τρίγωνόν ἐστιν τὸ ΓΒΖ, καὶ τῇ L4 παράλληλος ἧκται ἡ BE, 
καὶ διῆχται ἡ 4E συμπίπτουσα τῇ l'Z4 κατὰ τὸ 4, γί- 
νεται ὡς ἡ ΓΖ πρὸς τὴν ZA, οὕτως τὸ ὑπὸ 4E ΑΚ πρὸς 20 
τὸ ὑπὸ AK AE: ἀνάπαλιν ἄρα γίνεται ὡς ἡ 4Z πρὸς τὴν 
ΖΓ, οὕτως τὸ ὑπὸ .1K JE πρὸς τὸ ὑπὸ ΝΕ .1Κ. ἦν δὲ 
καὶ ὡς ἡ .12 πρὸς τὴν ΖΓ, οὕτως τὸ ὑπὸ ΓΕ HO πρὸς 
τὸ ὑπὸ ΓΗ OE: καὶ ὡς ἄρα 10 ὑπὸ ΓΕ ΗΘ πρὸς τὸ ὑπὸ 
TH ΘΕ, οὕτως ἐστὶν τὸ ὑπὸ 4K AE πρὸς τὸ ὑπὸ 4E KA 25 
[ἀνῆχται εἰς τὸ τιρὸ ἑνός]. ἐπεὶ οὖν εἰς δύο εὐθείας τὰς 
ΓΙ,1..1110 δύο εὐϑεῖαι διηγμέναι εἰσὶν αἱ ET ΕΔ, καὶ 
ἔστιν ὡς τὸ ὑπὸ ΓΕ HO πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΗ͂ ΘΕ, οὕτως τὸ 
ὑπὸ J4K Ε. πρὸς τὸ ὑπὸ 4E ΜΚ, εὐθεῖα ἄρα ἐστὶν ἡ 
ϑιὰ τῶν H M K- τοῦτο γὰρ προδέδεικται. 30 





8. 9. ἐχτὸς ὡς ἐπὶ τὸ [' διὰ τὴν εὐθεῖαν ADS, 2xróg τοῦ Γ ὡς ἐπὶ 
τὸ E ἀχϑὴ ἡ .IE Co, in quibus ὡς ἐπὶ τὸ FE del. Hu 40. εβ΄ add. 


Β5 rüv del. B!, οὖν coni. Hu 43. ὅτι del. Hu. (superiüs ὅτε 
ante ἐὰν del. Ge) τῶν" IM A, distinx, BS 48. τῆ ΓΖ παρ- 
ἄλληλος coni. Hu 36. ἀνῆχται εἰς τὸ πρὸ ἑνός del. Hu (lemma de- 





cimum significavit interpolator) 26. 27. τὰς ΓΜ: ABS, corr. Co in 


LIBER VII. PROPOs. 138. 885 


εὖ. Un : δζ yd — 79 - 0n : eC - nO, id est 
— yÀ9 : &L, id est propter parallelas y9 Cs 
— yf : Be. 

Eadem ratione, si ad contrariam partem ducatur αὖ pa- 
rallela rectae By, et a ὃ extra γ ducatur δὲ, eique parallela 
B9, demonstratur esse &À - Cn : eC: ηὃ — fly : ye. 

XII. lam his dermonstratis ostendendum erit, si parallelae 
sint ag yà, et in eas incidant quaedam rectae αὃ αζ βγ BC, 
quarum αὃ By concurrant in nu"), et a quovis rectae af puncto 
inler α et β sumpto ducantur £y &Ó, quarum ἐγ cum aC con- 
currat in ἡ et εὃ cum βζ in x, rectam esse quae per ἢ gu x 
transit. 

Quoniam enim triangulum 
est δαζ,. et rectae. OC, parallela 
ἀξ, et ducta est ey cum OC pro- 
ductá concurrens in y, propter 
superius lemma M fit 05 : Cy — 
Jy€:59 : yy» 39e. Rursus quia est 
wiangulum γβζ, et rectae γζ 
parallela eg, et ducta est εὖ 
cum recta γζὸ concurrens in ὃ, 
fit γζ : ζδ 2 δε. κὰ : ὄχ .λὲ. E 
contrario igitur est 

OL : Cy — Ox. Àe : δὲ- κλ. Sed erat etiam 

OL : Ly 2 ye: n9 : yn: 396€; ergo etiam 

γεν: yn- 9e τε Ox. Àe : δὲ. xÀ. 

Iam quia in duas rectas yuÀ ὅμϑ duae rectae ey εὖ ductae 
sunt, estque γε. 59 : 7p: 9e Ξε Óx- Ae : Óe-xÀ, recta igitur 
est quae per ἢ 4 x transit; hoc enim supra lemmate X de- 
monstratum est. 


PROPOS. 138: Simson p. 413 sq., Breton p. 228, Chasles p. 77. 90. 
424 sq.-130, idem Apercu historique p. 36 (p. 84 versionis German.j, 
Baltzer Elemente 11 p. 380. 

*) Haec addita secundum Simsonum, reliqua a nobis; praeterea to- 
tam propositionem alia eaque explicatiore ratione enuntiat Simsonus. 








Lat. versione 28. πρὸς τὸ ὑπὸ ΤῈ 6E ABS, corr. Co in Lat. ver- 
sione 38. 99. οὕτως τὸ ὑπὸ Z4K .1.1 A, sed corr. pr. manus 
30. τῶν HMK A, distinx. BS 
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wq. Αλλὰ δὴ μὴ ἔστωσαν αἱ 4B ΓΖ παράλληλοι, 
ἀλλὰ συμπιπτέτωσαν χατὰ τὸ N- ὅτι πάλιν εὐθεῖά ἐστιν 
ἡ διὰ τῶν H M K. | 

Ἐπεὶ εἰς τρεῖς εὐ- 
ϑείας τὰς MN MZ 45 
ἀπὸ τοῦ αὐτοῦ σημείου 
τοῦ Γ δύο διηγμέναι 
εἰσὶν at ΓῈ F4, γίνε- 
ται ὡς τὸ ὑπὸ ΓῈ ΗΘ 
πρὸς τὸ ὑπὸ ΓῊ OE, τὸ 
οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν ΓΝ 
Z4 πρὸς τὸ ὑπὸ ἐῶν 
ΝΖ ΓΖ. παλιν ἐπεὶ 
ἀπὸ τοῦ αὐτοῦ σημείου τοῦ 4 εἰς τρεῖς εὐθείας τὰς ΒΝ 
ΒΓ ΒΖ δύο εἰσὶν διηγμέναι αἱ AE AN, ἔστιν ὡς τὸ ὑπὸ 15 
NT Z4 πρὸς τὸ ὑπὸ ΝΖ ΖΓ, οὕτως τὸ ὑπὸ “3ΚΑ4 πρὸς 
τὸ ὑπὸ JE Κι΄. ἀλλ᾽ ὡς τὸ ὑτιὸ ΝΓ Z4 πρὸς τὸ. ὑπὸ 
Νά,’ ΓΖ, οὕτως ἐδείχϑη τὸ ὑπὸ ΤῈ HO πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΗ͂ 
OE: καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ΓΕ OH πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΗ͂ OE, 
οὕτως ἐστὶν τὸ ὑπὸ 41K ΕΖ“ πρὸς τὸ ὑπὸ AE Καὶ 4 [ἀτῆκ-- 20 
ται εἰς ὃ καὶ ἐπὶ τῶν παραλλήλων]. διὰ δὴ τὸ προγε- 
γραμμένον εὐθεῖά ἐστιν ἡ διὰ τῶν H M Κ. 





ιδ΄. Ἔστω παράλληλος ἡ .4B τῇ L4, καὶ διήχϑωσαν 
αἱ 4E ΓΒ, καὶ σημεῖον ἐπὶ τῆς ΒΗ τὸ Ζ, dore εἶναι ὡς 
τὴν 4E τιρὸς τὴν EL, οὕτως τὸ ὑπὸ I'B HZ πρὸς τὸ ὑπὸ 325 
ZB FH: ὅτι εὐθεῖά ἐστιν ἡ διὰ τῶν d Ζ Ζ. 

Ἤχϑω διὰ μὲν τοῦ 4 τῇ ΒΙ᾽ παράλληλος ἡ 4Θ, καὶ 
ἐκβεβλήσθω v 48 ini τὸ Θ, διὰ δὲ τοῦ Θ τῇ ΓΖά παράλ- 
ληλος ἣ OK, καὶ ἐκβεβλήσθω ἡ ΒΙ ἐπὶ τὸ Κ΄ ἐπεὶ οὖν 


᾿ἔστιν ὡς ἡ 4Ε πρὸς τὴν ΕΓ, οὕτως τὸ 6x0 ΓΒ ΖΗ πρὸς 30 


τὸ ὑπὸ ΖΒ ΓΗ͂, ὡς δὲ ἡ 4E πρὸς τὴν ΕΓ, οὕτως ἐστὶν 
ἢ τὸ 4Θ πρὸς τὴν ΓΗ͂ καὶ τὸ ὑπὸ 4Θ ΒΖ πρὸς τὸ ὑπὸ 


|. iy, add. BS 3. xard τὸ H ABS, corr. Co 3. τῶν HMK 
A, distinx. BS, item vs. 22 7. 8. τοῦ Καὶ — ei ΓΕ NA4 ABS, corr. 


Co — 9. 10. ὑπὸ ΓΕΗΘ ngóc τὸ ὑπὸ ΓΗΘΕ A, distinx. BS, ilem vs. 
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XII. At ne sint parallelae ag γδ, sed convergant in Prop. 


puncto »; dico rursus rectam esse quae per ἢ μι x transit. 
Quoniam in tres rectas «v αζ αὖ ab eodem puncto y 
duae rectae ye yóÓ ductae sunt, propter superius lemma 1111!) 
fit ye- 79 : yn. 9e τε yy. CO : νδ.γζ. Rursus quia ab eodem 
puncto ὃ in ires rectas f» 6» βζ duae ductae sunt δὲ ὃν, 
propter idem lemma est 
yy - LÓ : v0 - Cy τ Óx-&€À : δε. x4. Sed demonstratum est 
vy: LO : v0 - Cy — γε 99 : yq: 36; ergo etiam 
γε. 09 : yn: 9& — ὅκ' &À : δε. x4. 
Igitur propter superius lemma X?) recta est quae per 9y & x 
transit. 


XIV. Sint parallelae a8 γδ, et ducantur oe yf, et punc- Prop. 


tum ζ in βη ita sumatur, ut sit δὲ : ey — yB- nt: C8- yg " 
dico rectam esse quae per a ζ Ó transit. 

Ducatur per à rectae gy parallela 
09, et producatur ae ad 9, et per 9 
rectae ày parallela ducatur 3x, pro- 
ducaturque 2y ad x. lam quia em hy- 
pothesi est 


06 : εγ — yB- «b : CB - yn, et propter 
parallelas 03: » est 
δὲ : ey — 09 : yn — 09-86 : yn GC, 


PROPOS. 189: Simson p. &14sq., Breton p. 228 sq., Chasles p. 77. 
94 cet. (ut ad propos. 138). 

1) Vide append. 

2) Litterae geometricae sic inter se respondent: 


leom. X: B 44HZE 
XII: € 9 » y u À x d. 


PROPOS. 140, sive conversa 137: Simson p. 415sq., Breton p. 229 sq., 
Chasles p. 77. 94. 149 sq. 


48. 49 42. 13. τῶν NATZ A, distinx. BS 30. 24. ἀπῆχται — 
παραλλήλων del. Hu $0. ἀνῆχται Ge 21. εἶσο xal ABS, forsitan 
εὶς τὸ δέκατον voluerit interpolator 48. ιδ΄ add. BS 24. ἐπὶ BS, 
ἐπεὶ A τῆς ZH AS cod. Co, τῆς ηξ B, corr. Co 36. τῶν AZ.1 
A, distinx. ΒΒ 38. ἐχβληϑὴ A(B), ἐχβληϑήτω SV, corr. Ge 34. τὸ 


ὑπὸ ΒΓ ZH ABS, corr. Co 31. ἐστὶν del. Hu 
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τῶν ΓΗ ΒΖ, ἴσον ἄρα doviv τὸ ὑπὸ τῶν ΒΓ ZH τῷ ὑπὸ 

40 BZ: ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ ΓΒ πρὸς τὴν ΒΖ, οὕ- 

τως ἢ 4O πρὸς τὴν ΗΖ, τουτέστιν ὡς ἡ ΓΚ πρὸς τὴν HZ- 

καὶ 0Àn ἄρα ἡ ΚΒ πρὸς ὅλην τὴν BH ἐστὲν ὡς $5 ΚΓ 

πρὸς ZH, τουτέστιν ὡς ἡ 4Θ πρὸς ZH. ἀλλ᾽ ὡς ἡ KB5 
πρὸς ΒΗ ἐν παραλλήλῳ, οὕτως ἐστὶν ἡ ΘΑ͂ πρὸς .4H καὶ 

ἡ 4Θ πρὸς ΖΗ. καὶ εἰσὶν παράλληλοι αἱ 40 ΖΗ’ εὐ- 

ϑεῖα ἄρα ἐστὶν ἡ διὰ τῶν 4 Z 4 σημείων. 


209 ιε΄, Τούτου προτεϑεωρημένου ἔστω παράλληλος ἡ .18Β 
vj I4, καὶ εἰς αὐτὰς ἐμπιπτέτωσαν εὐϑεῖαι αἱ 4,412 ΖΒ ιυ 
ΓΕ EA, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ΒΓ HK: ὅτι εὐθεῖα ἐστιν 
ἡ διὰ τῶν Α͂ M Ζ. ᾿ 

Ἐπεζεύχϑω ἡ 4M καὶ ἐχβεβλήσϑω ἐπὶ τὸ Θ. ἐπεὶ 
οὖν τριγώνου τοῦ ΒΓΖ [ἐχτὸς] ἀπὸ τῆς κορυφῆς vob B 
σημείου τῇ L4 παράλληλος ἦχται ἡ BE, καὶ διῆκται ἡ 4E, 15 
γίνεται ὡς ἡ ΓΖ πρὸς Z4, οὕτως τὸ ὑπὸ 4Ε KA πρὸς 
τὸ ὑπὸ Ε. Κ΄. ὡς δὲ τὸ ὑπὸ AE ΚΙ πρὸς τὸ ὑπὸ .αὼ1 Κ 
AE, οὕτως ἐστὶν τὸ ὑπὸ ΓΗ͂ ΘΕ πρὸς τὸ ὑπὸ ΓῈ HO 
(εἰς τρεῖς γὰρ εὐθείας τὰς I4 4/0 HK δύο εἰσὶν διηγ- 
μέναι ἀπὸ τοῦ αὐτοῦ σημείου τοῦ E αἱ EE ΕΔ) καὶ ὡς 20 
ἄρα ἡ ZZ πρὸς ΖΓ, οὕτως ἐστὶν τὸ ὑπὸ ΓῈ HO πρὸς τὸ 
ὑπὸ ΓῊ OE. καὶ ἔστιν εὐθεῖα ἡ διὰ τῶν Θ Ἢ 4: διὰ 


3. πρὸς τὴν HZ add. Hu coll. vs. 5 (brevius scribi poterat οὕτως 
5j .[0, τουτέστιν ἡ ΓΚ, πρὸς τὴν HZ) 4. x«l ὅληι Α, corr. BS. 
7. εὐϑειαι (sine acc.) A(B), corr. S ὃ. τῶν 4ZA A3 ex τῶν 4Ζᾳ, 
distinx. ΒΒ — 9. «&' add. BS 44. ἐπεζεύχϑω A, corr. BS 42. διὰ 
τῶν ΗΜ A(BS), corr. Co 48. ἡ Àu S cod. Co (recte ἡ z/M AB) 
χαὶ add. Co ἐπὶ τὸ K ABS, corr. Co 44. ἐχτὸς del. Hu auctore 
Simsono 45. διῆχται ἡ «18 AB, διῆκται ἡ 80 S, ducitur ED Co, corr. 
Hu 46. πρὸς Z.1 Co (in Lat. versione) pro πρὸς ΖΓ 47. 48. πρὸς 
τὸ ὑπὸ Κι} A(BS), πρὸς τὸ ὑπὸ E.1 Κ 1 Co, corr. Hu 49. γὰρ 
add. Hu auctore Co τὰς FA440HK A, distinx. BS 33. χαὶ 
ἔστιν cet.]] immo εὐθεῖα ἄρα ἐστὶν ἢ διὰ τῶν 4 O .1 διὰ τὸ προγε-- 
γραμμένον. xal ἔστιν εὐθεῖα ἡ διὰ τῶν O M 41) εὐθεῖα ἄρα καὶ ἡ διὰ 
τῶν 4 M zl (vel ὡσιε χαὶ ἡ διὰ — ἐστὴν εὐϑεῖα) διὰ τῶν HMK 
A(BS), corr. Hu (διὰ τῶν .1 M 6 Co) 
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est igitar γβ' 2C — 09.805; itaque per proportionem est 

yB : BG 2 023 : vt, id est 

— yx: nb; ergo etiam tota ad totam 

xg: βὴ — yx : qb — 09 : qf. 
Sed inter parallelas ag x9 est xy: ng — 919: ya, ideoque 
componendo 

xB : βὴ — 3a: αη. Sed erat xB : 87 — 09 : Un; ergo 

3a : an — 09 : Cy. 
Et sunt parallelae 029 0»; recta igitur est quae per « 5 ὅ 
transit 1). 

XV. Hoc demonstrato sint parallelae a8 γδ, inque eas Prop. 
incidant rectae a5 ζβ ys εὖ, et iungantur y wx; dico rec- 
tam esse quae per α μ ὃ transit?). 

Iungatur Ój producaturque 
ad 9 punctum concursüs cum γε. 
7 P lam quia a vertice 8 trianguli 
βγζ rectae yÀ parallela ducta est 
Be, et inter parallelas ducta δε, 
propter lemma XI fit 
yC : LO — Be-xà : eÀ xà. 
Sed, quia in tres rectas γὰ 09 
7« (id est uy μὴ u9) ab eodem 
puncto e ductae sunt ey &Ó, 
propter lemma III est 
0e -xÀ : &À- χὃ — yg. 36 : ye 929); 
ergo etiam . 
0L : Cy 2 γε m9. : yp: 96; 
ergo propter superius lemma recta est quae per a 9 ὃ transit. 





4) Conf. supra p. 874 adnot. *. . 

PROPOS. 444: Simson p. 416 sq., Breton p. 230, Chasles p. 77. 
94 sq. 441, idem Aper(u historique p. 36 (p. 84. versionis German.). 

3) Explicatius Simson p. 416: "sit αβ parallela rectae yd, et a 
punctis « & inflectantur ad yd rectae «c βζ! a punctis vero y d ad 
eg inflectantur ye de, sitque ἡ intersectio ipsarum «e£ ye, et x inter- 
sectio reliquarum βζξ de, et ducatur gy, quae occurrat iunctae zx in uu ; 
erunt « μ δ puncta in recta linea". 

. *) Vide append. 
Pappus II. 51 
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. τὸ προγεγραμμένον. ἄρα καὶ ἡ διὰ τῶν Α' M 4 ἐστὶν εὐ- 
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ϑεῖα. 

tc. Εἰς δύο εὐθείας τὰς 4B .411᾽ ἀπὸ τοῦ αὐτοῦ ση- 
μείου τοῦ 4 δύο διήχϑωσαν αἱ 48 AE, καὶ in^ αὐτῶν 
εἰλήφϑω σημεῖα τὰ H O, ἔστω δὲ ὡς τὸ ὑπὸ EH Ζ45 
πρὸς τὸ ὑπὸ 4E ΗΖ, οὕτως τὸ ὑπὸ BO ΓΖΩ͂ πρὸς τὸ ὑπὸ 
ΒΖ IO: ὅτι εὐθεῖά ἐστιν ἡ διὰ τῶν 4 Η Ο. 

Ἤχϑω διὰ τοῦ Η τῇ B4 παράλληλος ἡ ΚΑ͂. ἐπεὶ 
οὖν ἐστιν ὡς τὸ ὑπὸ EH Z4 πρὸς τὸ ὑπὸ 4E ZH, οὕτως 
τὸ ὑπὸ BO L4 πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΊ ΓΘ, ἀλλὰ ὃ τοῦ ὑπὸ EH 10 
Z4 πρὸς τὸ ὑπὸ 4E ΗΖ συνῆπται λόγος ἔκ τε τοῦ ὃν 
ἔχει ἣ ΗΕ πρὸς ΕΔ4,, τουτέστιν ἡ ΚΗ πρὸς B4, καὶ ἐξ 
ov ὃν ἔχει ἡ 4Z, πρὸς ΖΗ, τουτέστιν ἡ L4 πρὸς τὴν Η“, 

ὁ δὲ τοῦ ὑπὸ BO ΓΖ τιρὺς τὸ ὑπὸ B4 ΓΘ συνῆπται λό- 
γος &x ve τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΘΒ πρὸς B4 καὶ ἐξ οὗ ὃν ἔχει 15 
ἡ 5Γ πρὸς ΓΘ, καὶ ὃ ἔκ τε τοῦ τῆς KH ἄρα πρὸς ΒΖ καὶ τοῦ 
τῆς σΓ πρὸς H./Al ὃ αὐτός ἐστιν τῷ συνημμένῳ ἔκ τε τοῦ τῆς 
ΒΘ πρὸς B4 καὶ τοῦ τῆς 4D πρὸς DO. ὁ δὲ τῆς KH 
πρὸς B4 συνῆτιται &x τε τοῦ τῆς KH πρὸς BO xai τοῦ 
τῆς ΒΘ πρὸς B4: ὁ ἄρα συνημμένος ἔκ τε τοῦ τῆς KH?0 
πρὸς ΒΘ καὶ τοῦ τῆς BO πρὸς B4 καὶ ἔτι τοῦ τῆς 4“ Γ 
πρὸς Η.1 ὃ αὐτός ἐστιν τῷ συνημμένῳ ἔχ τε τοῦ τῆς ΒΘ 
πρὸς ΒΖ καὶ τοῦ τῆς 4D πρὸς ΓΘ. κοινὸς ἐχκεχρούσθω 
ὁ τῆς BO πρὸς B4 λόγος" λοιπὸς ἄρα ὃ συνημμένος ἔχ 
τε τοῦ τῆς KH πρὸς BO καὶ τοῦ τῆς 4Γ πρὸς Η. 025 
αὐτός ἐστιν τῷ τῆς 41 πρὸς τὴν ΓΘ, τομτέστιν τῷ συνημ- 
μένῳ ἔκ τε τοῦ τῆς 4Γ πρὸς τὴν H.4 καὶ τοῦ τῆς HL4 
πρὸς τὴν ΘΓ. καὶ πάλιν κοινὸς ἐχκεχρούσϑω ὁ τῆς 4Γ 
πρὸς τὴν H.4 λόγος" λοιπὸς ἄρα ὃ τῆς KH πρὸς τὴν ΒΘ 
λόγος ὃ αὐτός ἐστιν τῷ τῆς H1 πρὸς τὴν ΘΓ. καὶ ἐναλ-- 30 
AdE ἐστιν ὡς ἡ KH πρὸς τὴν H4, οὕτως 1? ΒΘ πρὸς τὴν 

4. τῶν ΑΜ, À, distinx. BS 3. c add. BS 4. διήχϑη A, 
corr. BS 5. τὰ HO Α, distinx. BS δὲ Hupro δ᾽ 71. τῶν ΗΘ 
A, distinx. BS 10. ὁ add. BS, τοῦ Ge 46. ἡ -Γ πρὸς ΓῈ ABS, 
corr. Co in Lat. versione ἔχ τε τοῦ add. Hu (nec tamen per- 
senatus locus esse videtur, nisi x«l o συνημμένος ἄρα ἔχ τε τοῦ τῆς 
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Et exc constructione recta est quae per 9 μὶ ὃ transit; ergo 
eliam recta est quae per ἃ 4 ὃ transit. 


XVI. In duas rectas ag ay ab eodem puncto ὃ ducan- 
tur duae rectae d óe, et in his sumantur duo puncta 9 r, 
sit autem δη. CÓ : δὲ. ηζ — 839. y0 : 80- y29; dico rectam esse 
quae per «a ἢ 9 transit. 
« Ducatur !) per ἡ rectae β pa- 
| rallela χὰ. Iam quia est εη. CÓ : 
δε. ηξ — 83. yà : B0- y9, ac per 
formulam compositae proportionis 
en: id n6 00 om yd 
Je-mC.— εὖ ζη BJ) ài! 
itemque 
B9:yd — 89 δγ 


8.γ8 -Ξ gé . γ᾽ ergo etiam est 





BB wi 7 BB ys Sed est 
xp 22.089. Qgo 71. 09 9 85. ἦγ 
89 89 βδ᾽ B9 B9 -À B4 ys 


Dividendo tollatar communis proportio 99 : βδ; relinquitur 
igitur 


Et rursus tollatur communis proportio y : nA; relinquitur 
igitur xp: 89 — ηλ: y9. Et vicissim est xn : ηλ — 89 : 9y, 


PROPOS. 142 (id est propos. 136 aliter demonstrata) : Simson p. 409 
—411, Breton p. 230 sq., Chasles p. 76. 92. 142 sq. 150 cet., Baltzer 
Elemente |l p. 878. 


4) Rursus ex plurimis, quae fingi possunt figuris, unam tantum 
adscripsimus; duas exhibet codex, scilicet hanc ipsam et alteram cum 
punctorum in basi dispositione 8 d » 9, quae cum ad lemma XVII 
valeat, repetita est a nobis in appendice ad propos. 143; tertiam addit 
Commandinus cum dispositione 8 9 d »; quarta supra est in lemm. X, 
quod litteris convenienter mutatis dat seriem 8 8 y δ. Conf. etiam 
infra propos. 144. cum append. 


—— — —— — 


KH πρὸς B4 cet. scripseris) 48. πρὸς ΘΖ καὶ τοῦ τῆς ΑΓ ABS, 
corr. Co 33. χοινὸς BS super vs., x? ABS, item vs. 28 24. ὁ τῆς 
eB AB, corr. S 

91* 


Prop. 
142 
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OL, καὶ εἰσὶν αἱ K.4 ΒΓ παράλληλοι" εὐϑεῖα ἄρα ἐσεὶν 
ἡ διὰ τῶν Α Η Θ σημείων. 





211 (5. Αλλὰ δὴ μὴ ἔστω τιαράλληλος ἡ .48 τῇ L4, ἀλλὰ 
συμπιπτέτω κατὰ τὸ N. 
Ἐπεὶ οὖν ἀπὸ τοῦ 5 
Pa αὐτοῦ σημείου τοῦ 4 
PA εἰς τρεῖς εὐθείας τὰς 
qi BN ΒΓ ΒΖ δύο ev- 
ou 7 | ϑεῖαι διηγμέναι εἰσὶν 
ea) d αἱ 4E AN , ἔστιν ὡς 10 
A 7 P | τὸ ὑπὸ N4 ΓΖ πρὸς 
E op» τὸ ὑπὸ NI AZ, ob- 
“ ἜΝ ς τως τὸ ὑπὸ 4E ΚΑ 
ym τς ΟΝ ὃ πρὸς τὸ ὑπὸ ΕΑ ΚΩ͂. 
: ὡς δὲ τὸ ὑπὸ ΕΖ 15 
ΚΑ πρὸς τὸ ὑπὸ ΕΖ“ Καὶ], οἵἴτως ἐστὶν τὸ ὑπὸ EO 
LH πρὸς τὸ ὑπὸ ΕΓ OH (πάλιν γὰρ εἰς τρεῖς τὰς 1.4 ^ 
40 ΗΚ ἀπὸ τοῦ αὐτοῦ σημείου τοῦ E δύο ἠγμέναι εἰσὲν 
αἱ ΕΓ E4): xai ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ΕΘ ΓΗ πρὸς τὸ ὑπὸ ἘΓ 
OH, οὕτως τὸ ὑπὸ N.1 ΓΖ πρὸς τὸ ὑπὸ NI Z4: διὰ δὴ 20 
τὸ προγεγραμμένον εὐθεῖά ἐστιν ἡ διὰ τῶν 4 Θ 4: καὶ ἡ 
διὰ τῶν .4 MM 4 ἄρα εὐϑεῖά ἐστιν. 
212 wj. Τρίγωνον τὸ ΑΒΓ, καὶ τῇ ΒΓ παράλληλος ἤχϑω 


ἡ 44, καὶ διήχϑωσαν αἱ 4E ZH, ἔστω δὲ ὡς τὸ ἀπὸ EB 
πρὸς τὸ ὑπὸ ΕΓΒ, οὕτως ἡ ΒΗ πρὸς τὴν ΗΓ ὅτι, ἐὰν 25 
ἐπιζευχϑῇ ἡ BA, γίνεται εὐϑεῖα ἡ διὰ τῶν Θ K T. 

Ἐπεί ἔστιν ὡς τὸ ἀττὸ τῆς ΕΒ πρὸς τὸ ὑπὸ ΕΓΒ, οὗ- 
τὼς ἢ ΒΗ πρὸς HT, κοινὸς [Go] προσχείσϑω ὁ τῆς ΓΕ 
πρὸς ΕΒ λόγος ὁ αὐτὸς ὧν τῷ τοῦ ὑπὸ ἘΓΒ πρὸς τὸ ὑπὸ 


3. τῶν 4HO A, distinx. BS 3. ιζ' BS, IH A! in marg. 
1. 8. τὰς By BsS cod. Co (recte r«g BN ΑἹ) 46. 17. τὸ τὸ ὑπὸ εϑ γν 
S cod. Co (recte τὸ ὑπὸ EG ΓΗ AB) 147. πρὸς τὸ ὑπὸ ΕΓ ON ABS, 
corr. Co, item vs. 19. 20 19. ἄρα τὸ ὑπὸ εϑ γν S cod. Co (recte AB, 
ut supra) 30. τὸ ὑπὸ N-1 TZ πρὸς bis scripta in A 4Z (ante διὰ) 
Co δὴ add. Ge 94. 48. τῶν 40.1 — τῶν A4M.1 A, distinx. BS 
23. «y. add. BS 94. ὡς τὰ ἀπὸ AB, corr. S 36, τῶν OKT À, distinx. 


BS, item p. 894, 49 8488. χοινὸν AB!, corr. ΒΘ ἄρα del. Hu 
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suntque parallelae x4 gy; recta igilur est quae per puncta 
α ἡ 9 transit !). ' . 
XVII. Αὖ ne sint parallelae a8 γδ, sed convergant in Prop. 
puncto » (ceteris ut in. lemmate XV manentibus). ni 
lam quia ab eodem puncto Ó in tres rectas B» gy BL 
duae rectae δὲ ὃν ductae sunt, propter lemma II est 
90 - yb : vy. OL — δὲ. xA : ελ. κῦ ἢ. Sed rursus, quia 
in tres rectas yÀ 09 «qx (id est μὰ μὸ 
ux) ab eodem puncto s duae ey εὖ 
ductae sunt, est 
εὖ. xÀ : &À- xÜ τῷ ε9.γη : ey: 9n" ") ; ergo etiam 
&€9 yp : ey: 9n τε và- yb : νγ' àL. 
lam propter superius /emma recta est quae per « ϑ ὃ transit**) ; 
ergo etiam recta est quae per o μ ὃ transit. 
XVIII. Sit triangulum αβγ, et rectae y parallela duca- Prop. 
tur αὖ, et ducatur utcunque δὲ, quae rectis αβ ay occurrat "n 
in 9 Lb; sit autem in fy punctum n, quod faciat εβ2 : ey - γβ 
zz n: yy, el iungatur 55, cui occurrat iuncta 80. in x ***); 
dico rectam esse quae per 2 x » transit. 





a s.d Quoniam est e? : 
ἧς 7, ΛΟ ΛΗ Σ iom un 
YU que proportio multipli- 
MU y 
0g.] 7 ; r per — - 
ΑΝ cetur per ,g, veh po 
et qp Tow ὺς (ius, quod ad idem rc- 
e 00 dou CON y - y 
|y CMMSOUN dit er |: est 
é Pun Lol / ΝΙΝ NR 2. | P eB - By ' 
? 4 igitur 


1) Demonstrationem sic fere explet Simson p. 411: Quoniam est 
xn: λ τὸ 89: 9y, componendo erit χὰ : Àj — By : y9. Sed est «4: ἀκ 
Ξε cy : yf; igitur ex aequali «4 : Ag ay : y9. Et parallelae sunt λη y3; 
ergo (propter lemma p. 871 adnot. *) in recta linea sunt « ἡ 9 puncta. 

PROPOS. 148: Simson p. 447 sq., Breton p. 234 sq., Chasles p. 77. 
99. 141, idem Aperqu historique p. 36 (p. 34 versionis German.). 

*) Vide casum secundum in append. ad propos. 189. 

**! Vide append. 

PROPOS. 144: Simson p. 426 sq., Breton p. 332sq., Chasles p. 79. 
92 sq. 148 sq. 

***) Sic auctore Simsono enuntiationem distinctiorem reddidimus. 


* 
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ΕΒΓ δι᾽ ἴσου ἄρα ὃ τοῦ ἀπὸ ΕΒ πρὸς τὸ ὑπὸ ΕΒΓ λό- 
γος, τουτέστιν ὃ τῆς EB πρὸς τὴν ΒΓ, ὃ αὐτός ἐστιν τῷ 
συνημμένῳ ἔκ τε τοῦ τῆς ΒΗ πρὸς ΗΓ καὶ τοῦ τοῦ ὑπὸ ΕΓΒ 
πρὸς τὸ ὑπὸ ΕΒΓ, ὃς ἐστιν ὃ αὐτὸς τῷ τῆς ΕΓ πρὸς EB: 
ὥστε ὃ τοῦ ἀπὸ ΕΒ πρὸς τὸ ὑπὸ ΕΒΓΓ συνῆπται ἔκ τεῦ 
τοῦ ὃν ἔχει ἡ BH πρὸς ΗΓ καὶ τοῦ ὃν ἔχει 5 ET πρὸς 
EB, ὃς ἔστιν ὃ αὐτὸς τῷ τοῦ ὑπὸ ΕΓ ΒΗ πρὸς τὸ ὑπστὸ 
ΕΒ ΓΗ͂. ὡς δὲ ἡ EB πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως ἐστὶν διὰ τὸ 
προηγεγραμμένον λῆμμα τὸ ὑπὸ 4Z OE τιρὸς τὸ ὑπὸ AE 
ZO: xai ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ΓΕ BH πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΗ͂ EB,10 
οὕτως ἐστὶν τὸ ὑπὸ 42 OE πρὸς τὸ ὑπὸ 4E ΖΘ' εὐϑεῖα 
ἄρα ἐστὶν ἡ διὰ τῶν Θ Καὶ Γ' τοῦτο γὰρ ἐν τοῖς πτωτικοῖς 
τῶν ἀναστροφίων. 

213 d. Εἰς τρεῖς εὐθείας τὰς ΑΒ 4T 244 ἀπό τιγος 
σημείου τοῦ Ε δύο διήχϑωσαν αἱ ΕΖ ΕΒ, ἔστω δὲ ὡς ἣ 15 
ΕΖ πρὸς τὴν ZH, οὕτως ἡ OE πρὸς τὴν ΘΗ ὅτι γένεται 
xci ὡς ἡ ΒΕ πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως ἡ E4 πρὸς τὴν 4T. 

Ἤχϑω διὰ τοῦ Η τῇ ΒΕ παράλληλος ἢ 4K. ἐπεὶ 
οὖν ἐστιν ὡς ἡ ΕΖ πρὸς τὴν ZH, οὕτως ἡ ΕΘ πρὸς τὴν 
ΘΗ, ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ ΕΖ πρὸς τὴν ZH, οὕτως ἡ ΕΒ πρὸς 20 
τὴν HK, ὡς δὲ ἡ EO πρὸς τὴν OH, οὕτως [ἐστὶν) ἡ 4E 
πρὸς τὴν H.4, καὶ ὡς ἄρα ἡ BE πρὸς τὴν ΗΚ, οὕτως 
ἐστὶν ἡ 4E πρὸς τὴν H4. ἐναλλάξ ἐστιν ὡς ἡ ΕΒ τιρὸς 
τὴν Ed, οὕτως ἡ KH πρὸς τὴν H4. ὡς δὲ ἡ KH πρὸς 
τὴν H4, οὕτως ἐστὶν ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΑ᾿ καὶ ὡς ἄρα ἣ 25 
BE «πρὸς τὴν Ε4, οὕτως 5j ΒΓ πρὸς τὴν P4. ἐναλλὰξ 
ἐστιν ὡς ἡ ΕΒ πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως ἡ EZ πρὸς τὴν 47. 

Τὰ δὲ πτωτικὰ ὁμοίως. 

214 x. Ἔστω δίο τρίγωνα τὰ ΑΒΓ ΕΖ ἴσας ἔχοντα τὰς 
44 Al γωνίας" ὅτι ἐστὶν ὡς τὸ ὑπὸ B.AT πρὸς τὸ ὑπὸ ΕΖΖ, 30 
οὕτως τὸ ΑΒΓ τρίγωνον πρὸς τὸ .1ΕΖ τρίψωνον. 











4. δι᾿ ἴσου --- 5. συνῆπται) vide append. ἃ. xai τῶι τοῦ ABS, 
τῶι del. Ge, corr. Hu 5. τοῦ ἀπὸ Hu pro ἀπὸ τοῦ συνῆκται À, 
corr. BS 9. 40. τὸ ὑπὸ .1E ZO πρὸς τὸ ὑπὸ .[Z OE ABS, corr. 
Simsonus p. 427, item vs. 44 40. ὥρα τὸ ὑπὸ ΓΕΒΗ͂ A, distinx. 


BS πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΗ͂ ΘΒ ABS, corr. Co in Lat. versione 44. ε9΄ 


LIBER VII. PROPOS. 445. 146. 895 





PO 8η Or yd ia usu δ -- 0n 7) βη:ὲγ 
(dy — my gy? gy ἢν d cy: 
Sed propter superius lemma Y/ est 
é dé - 9e . "E dc- 9e 
» - ue je 15} ergo etiam Rr -— Ee 
Sed in duas reclas χβ κζξ ab eodem puncto & duclae sunt. εβὴ 
&LO, οἱ in his sumpta puncta y 9, quae faciant. (ut modo de- 
monstratum est) &y - np : e - my Ξε 69-00 : εδ. 69 ; ergo prop- 
ter ea quae inter casus reciprocorum demonstrata sunt recta 
est quae per 9 x » transit !). 








XIX. In tres rectas o ay «ó a quodam puncto & duae Prop. 
ducantur && eg, sitque εζ : bp — 9e: 95; dico esse etiam 5 
ef : By — εὃ : oy. 


Ducatur per ἢ rectae Be pa- 
& 








rallela x4. lam quia est 
7l e : Cn — 69 : ϑη, e prop- 
ξ ε ter parallelas βὲ xn 
ai εζ : Un — εβ: xy, et propter 
X 3 ^ parallelas ηλ δὲ 
"A K, &€9 : 99 — εδ: ηλ, est etiam 
p,— εβ: xn — εὃ: ηλ, et vicissim 
} eB : εὃ — xn : ηλ. 


Sed propter parallelas xÀ gà est xn : λ — [ly : 7Ó; ergo 

ef : εὃ — By : γδ, οἱ vicissim 

ef : By — εὃ : óy. 
Alii autem casus similiter demonstrantur. 

XX. Sint duo triangula αβγ δεζ aequalibus angulis a ὁ: FFOP- 
dico esse Ba. ay : εδ' 0b — A aply : A óc. 


4) Vide append. 


PROPOS. 145: Simson p. 513 sq., Breton p. 233, Chasles p. 77. 93. 
210 sq. 277. 820. 


PROPOS. 446: Simson p. 545sq., Breton p. 233 sq., Chasles p. 77. 
98. 247. 295. 307. 


add. BS 48. ἤχϑη AB, corr. S 21. ἐστὶν del. Hu — 29. x' add. 
BS 4AEZ) E puncto nolatum in A 29. 30. τὰς 24.1 Δ, distinx. 


BS 81. πρὸς τὸ ΕΖΖ ABS, corr. V 
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Ἤχϑωσαν χάϑετοι ci BH ΕΘ. ἐπεὶ οἷν ἴση ἐσεὲν ἡ 
μὲν Αἴ γωνία τῇ d, ἡ δὲ H τῇ Θ, ἔστιν ἄρα ὡς 57 4B 


d δ 
Ζ ,9 
/ 17 D EN 
“ν΄ N R 
22 .-. 7 ε.2 NN £ 





πρὸς τὴν BH, οὕτως ἡ 4E πρὸς τὴν EO. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ 
..18Β πρὸς τὴν BH, οἵτως ἐσεὶν τὸ ὑπὸ B.AU πρὸς τὸ ὑπὸ 
ΒΗ 17, ὡς δὲ ἡ AE πρὸς τὴν ΕΘ, οὕτως ἐστὲν τὸ ὑπὸ 5 
Ε.12Ζ πρὸς τὸ ὑπὸ ΕΘ 4Z: ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ὑπὸ ΒΑΓ 
πρὸς τὸ ὑπὸ BH AT, οὕτως τὸ ὑπὸ Ε42Ζ πρὸς τὸ ὑπὸ 
EO AZ. καὶ ἐναλλάξ. ἀλλ᾽ ὡς τὸ ὑπὸ BH .Γ πρὸς τὸ 
ὑπὸ EO AZ, οὕτως ἐστὶν τὸ ABI τρίγωνον πρὸς 10 4ῈΖ 
τρίγωνον (ἑκατέρα γὰρ τῶν BH EO χκαϑετός ἐστιν ἑκατέρου 10 
τῶν εἰρημένων τριγώνων) " xoi ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ΒΑ͂Γ πρὸς 
τὸ ὑπὸ ΕΔ4Ζ, οὕτως ἐστὶν τὸ 4ΒΓ τρίγωνον πρὸς τὸ «71ΕΖ 
τρίγωνον. 

χα΄. Ἔστωσαν δὴ αἱ 4, 4 δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι" ὅτι πεά- 
λὲν γίνεται ὡς τὸ ὑπὸ ΒΑΓ πρὸς τὸ ὑπὸ ΕΖ42, οὕτως τὸ 15 
ΑΒΓ τρίγωνον πρὸς τὸ 4EZ τρίγωνον. 

Ἐχβεβλήσθω ἡ ΒΑ͂, καὶ κείσϑω τῇ ΒΑ͂ ἴση » .4H, 
καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ ΓΗ. ἐπεὶ οὖν αἱ Α 4 γωνίαι δυσὶν ὁρ-- 
ϑαῖς ἴσαι εἰσίν, ἀλλὰ καὶ αἱ ὑπὸ B.AT AH γωνίαι δυ-- 
civ ὀρθαῖς, ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΓΑ͂Η γωνία τῇ 4. ἔστεν 20 
οὖν ὡς τὸ ὑπὸ Η“4Γ πρὸς τὸ ὑπὸ ΕΖ4“Ζ, οὕτως τὸ HT 
τρίγωνον πρὸς τὸ ZEZ τρίγωνον. ἴση δέ ἐστιν ἡ μὲν H.4 
τῇ 4B, τὸ δὲ ΠΑ͂Γ τρίγωνον τῷ ΑΒΓ τριγώνῳ" ἔστιν 
ἄρα ὡς τὸ ὑπὸ ΒΑ͂Γ πρὸς τὸ ὑπὸ Ε5“2Ζ, οὕτως τὸ ΑΒΓ 
τρίγωνον πρὸς τὸ “ΕΖ τρίγωνον. 25 

x9. Εὐθεῖα 5 .J4B, καὶ ἐπ᾽ αὐτῆς δύο σημεῖα τὰ Γ' 
4, ἔστω δὲ τὸ δὶς ὑπὸ 418 L4 ἴσον τῷ ἀπὸ LB: ὅτι καὶ 
τὸ ἀπὸ 4144 ἴσον ἐστὶν τοῖς ἀπὸ τῶν ΑΓ 4B τετραγώνοις. 


LIBER Vil. PROPOS. 147. 148. 897 


Ducantur perpendiculares 8» εϑ. e" Mor est ἐα — 





L9,et L5 — L3, est igitur Es fy Ξε δὲ : e9. Sed est 
ao. eBay , ; est igitur 
gn  fmn-oy J 5 - ἢ: eo - di 
eB ny t*90 οὶ vicissim “ἢ “7 -- Pn “7 





βηναγ — εϑ.δζ᾽ δε. δὲ "“ εϑ.ύζ᾽ 
Sed quia in (riangulis αβγ del perpendiculares sunt Bm c9, 
el bases ay ὃζ, est An? 

Bn:ey Δαβγ͵ τη θα. 67 Δ dy 

9.9] C Ago “80 eam pour "ΓΔ eU 


XXI. lam sint anguli α 4- ὃ duobus rectis aequales; ΡΡΡ. 
dico rursus esse fa ay : £9.05 — Δ αβγ: Δ ósL. 


LEEREN 
P y € ξ 


Producatur ge, fiatque αἡ — go, et iungatur yy. lam 
quia anguli α 4- ὃ duobus rectis aequales sunt, itemque an- 
guli gay -- yan, est igitur ὁ yay — ἰ 0. Ergo propter su- 
perius lemma est ga. ay : eó- δὲ — A αηγ: A δεζ. Sed est 
9a — af, et A yay — Δ αβγ (elem. 6, 1); ergo est Ba. ay : 
ed. 06 — Δ αβγ : Δ «C. N 

XXII. Sit recta og, in eaque duo puncta y δ, sitque Prop. 
2a8.yÓ — yf^; dico esse etiam αδΖ — ay? 4- 0ff*. 


PROPOS. 147: Simson p. 516 sq., Breton p. 234 sq., Chasles p. 77. 
93 sq. 295. 


PROPOS. 148: Simson p. 4825q., Breton p. 235, Chasles p. 79. 94. 323. 


4. αἱ ΒΗ H6 ABS, corr. V 8. τὴν BE οὕτως ABS, corr. Co 
7. 8. ὑπὸ EO.AZ xal A, distinx. BS 40. ἑχαστέρα À, corr. BS 
44, x«' add. BS al 421 A, distinx. BS, item vs. 18 4. ἐχβεβλή- 
σϑω Hu pro ἐχβληϑὴ ἴση ἡ 4B AB, corr. S 49. αἱ ὑπὸ BAT 
TAH γωνία À, ἡ — γωνέα B, corr. S 40. post ὀρϑαῖς add. ἴσαι Hu 


γωνέαι τῆι 1 À, corr. BS 33. τῶι .40T τριγώνωι ABS, corr. Co 
46. x8' add. BS 46. 27. ra ΓΖ et 28. τῶν AT4B A, distinx. BS 
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Ἐπεὶ γὰρ τὸ δὶς ὑπὸ .4B I4 ἴσον lovi τῷ ἀπὸ ΓΒ, 
χοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ δὶς ὑπὸ ΒΖΓ λοιπὸν ἄρα τὸ δὶς ὑπὸ 
AAT. ἴσον ἐστὶν τοῖς ἀπὸ τῶν I4 48Β τετραγώνοις. κοι- 
νὸν ἀφῃρήσϑω τὸ ἀπὸ ΓΖΩ͂ τετράγωνον: λοιπὸν ἄρα τὸ δὲς 
ὑπὸ 414 ΓΖ4 μετὰ τοῦ ἀπὸ Γ4 ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ 48 τε- ὃ 
τραγώνῳ. κοινὸν προσχείσϑω τὸ ἀπὸ ΑΓ τετράγωνον- 
ὅλον ἄρα τὸ ἀπὸ 44 τετράγωνον ἴσον ἐστὶν τοῖς ἀπὸ τῶν 
AT AB τετραγώνοις. 

xi. Ἔστω τὸ ὑπὸ ΑΒΓ ἴσον τῷ ἀπὸ Bá τετραγώνῳ" 
ὅτι γένεται τρία, τὸ μὲν ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς 14 καὶ τὺ 
τῆς B4f ἴσον τῷ ὑπὸ d AT, τὸ δὲ ὑπὸ συναμφοτέρου 
τῆς .42Γ᾽ καὶ τῆς ΒΓ ἴσον τῷ ἀπὸ 4T τετραγώνῳ, τὸ δὲ 
ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς .4ἽσΓ καὶ τῆς ΒΑ͂ ἴσον τῷ ἀπὸ 244 
τετραγώνῳ. | 

Ἐπεὶ yàg τὸ ὑπὸ ΑΒΓ ἴσον ἐστὲν τῷ ἀπὸ B4, ἀνά- 15 
λογον xai ὅλη πρὸς ὅλην καὶ ἀνάπαλιν καὶ συνθέντι ἐστὲν 
ἄρα ὡς συναμφότερος ἡ ΓΖ 4.44 πρὸς τὴν 4.1, οὕτως ἡ 
ΓΖ πρὸς τὴν 4B: τὸ ἄρα ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς 444 AT 
καὶ τῆς Β. ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν Α4Γ. πάλιν ἐπεὶ 
δλη ἢ «44 πρὸς ὅλην τὴν AT ἐστὶν ὡς ἡ 48 πρὸς τὴν ΒΓ, 20 
συνθέντι ἐστὲν ὡς συναμφότερος ἡ «ΑΖ πρὸς τὴν AT, 
οὕτως ἡ 4D πρὸς τὴν LB: τὸ ἄρα ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς 
AAT. καὶ τῆς ΓΒ ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ 4Γ. πάλιν ἐπεὶ ὅλη 
ἢ 4 πρὸς ὕλην τὴν 4T ἐστὶν ὡς ἢ 4,Β πρὸς τὴν BA, 
ἀνάπαζιν καὶ συνθέντι ἐστὶν ὡς συναμφότερος ἡ ΓΖ «ΑΙ πρὸς 25 
τὴν 144, οὕτως ἡ 4.4 πρὸς τὴν .4B, τὸ ἄρα ὑπὸ συναμ-- 
φοτέρου τῆς Α4Γ καὶ τῆς 4B ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ “44 
τετραγώνῳ. 

4, ὑπὸ ΑΒΓΊ A, distinx. BS ἐστὶ ASsBS τοῖς ἀπὸ ΓΒ A, 


corr. BS 7. ὅλον — τετράγωνον bis scripta in A — — 9. xy' add. 
BS 10. τρέα BS, P A συναμφοτέρου τῆς 44.1 ἘΠ ABS, ovyauq. 


τῆς Με] . ID Co, corr. Hu 44. τῶι ὑπὸ 4.1 (1]1Τ΄ À, corr. BS 

41. 418. συναμφοτέρου τῆς AAT AB, συναμῳ. τῆς ad ἐγ S, συναμῷ. 
τῆς 44 .1Γ Co 44. χαὶ τῆς ΒΓ ΑΒ, καὶ τῆς Bà S cod. Co 48. τῆς 
AAT. ABS, τῆς 4.1..1Γ Co 45. ἀνάλογον Co pro ἀνάπαλιν 19. ?ari 


τῷ S, ἐστὶ τὸ AB 30. ὅληι ἡ 4.1 A, corr. ΒΞ ὡς dáS 8!. ἡ 


LIBER VII. PROPOS. 449. 899 


—————— ——————À 


a y d B " Quoniam enim est 


φαβ.γὃ — y8?, commune subtahatur 2680-óy; restat 
igitur 
2a0.0y Ξε y? «- 2 80. 0y -- 0p? — 280. 0y 
-- yÓ? 4- 0j. Commune subtrahatur 7Ó?; re- 
stat igitur, quia est 
ῷ αὃ. ὃγ — (ay 4- γὸ) ày 
Ξε. 9ay.yà 4- 2yO?, 
2αγ.γὃ 4- yÓ? τ 0?. Commune addatur ay?; est 
igitur 
ay? -- 2ay- yÓ -- y0? — ay? -- Óff*, id est 
a0? — ay? 4- δβ,. 
XXIII. Sit af - By — 8ó?; dico haec tria fieri, primum Proy. 
(a0 4- Óy| BÓ — αὖ. ὅγ, tum (αὖ -- 0y) By — Óy?*, denique 
(αὃ -- δγ) Ba — αὃ3. 
Quoniam enim est 
a y gp δ αβ. βγ — 89*, per propor- 
| tionem fit 
af : β — βὸ : By, et tota ad totam (elem. 5, 12) 
αὃ : ὃγ — BÀ : By, et e contrario 
yÓ : δὰ — yp : 0, et componendo 
αὃ 4- Óy : δὰ — y : Of, itaque (αὖ -- δγ) βὸ — αδ. δγ. 
Rursus, quia, μέ statim demonstravimus, est 
αὃ : ὃγ — Of : By, componendo fit 
αὃ -- Óy : ὃγ — Óy : yf, itaque (ad -- δγὶ By — δγ3. 
Rursus, quia ex hypothesi est 
ap : β — βδ : By, et tota ad totam 
αὃ : Óy — af) : βδ, e contrario fit 
yÓ : δα — ὃβ : Ba, et componendo 
γὸ 4- δα : δα — δα : afl, itaque (ad -- Óyj Ba — αδ. 
PROPOS. 149: Simson p. 433sq., Breton p. 235 sq., Chasles p. 79 54. 
94. 240. 245. 289. 


—— ——————— » 


4.1 1ΠΓ et 32, 48. τῆς 44 ΓΟ 485. ἡ T.14 Hu, ἡ ΓΙῚ 4.4 A(B), 


ἡ yd δα S Co 26. ἄρα ὑπὸ Ge auctore Co pro ἄρα ἀπὸ 481. τῆς 
A4 .1Γ Co 
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x0. Εὐϑεῖα ἡ 4418, καὶ δύο σημεῖα τὰ Γ 4, καὶ ἔστω 
τὸ ἀπὸ L4 τετράγωνον ἴσον τῷ δὶς ὑπὸ AT 48 ὅτι καὶ 
τὸ ἀπὸ 44 τετράγωνον ἴσον ἐστὶν τοῖς ἀπὸ τῶν £4 ΓΒ 
τετραγώνοις. 

Ἐπεὶ γὰρ τὸ ἀπὸ L4 ἴσον ἐστὶν τῷ δὶς ὑπὸ 41 Γ 48, 5 
τὸ ἄρα δὶς ὑπὸ ΑΓΒ tov ἐστὶν τῷ τε ἀπὸ τῆς D4 xai τῷ 
δὶς ὑπὸ τῶν ΑΓΩ͂. κοινὸν προσχείσϑω τὸ ἀπὸ ΑΓ τὸ 
ἄρα δὶς ὑπὸ ἍΓἘ μετὰ τοῦ ἀπὸ 4T ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ 
«44. κοινὸν προσχείσϑω τὸ ἀπὸ BI: ὅλον ἄρα τὸ ἀπὸ 
4B τετράγωνον ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν 44 ΓΒ τετρα- 10 
γώνοις. 

χε. Ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν ΒΓ ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς Bf: 
ὅτι γίγνεται τρία, τὸ μὲν ὑπὸ τῆς τῶν 444 AT ὑπεροχῆς 
καὶ τῆς B4 ἴσον τῷ ὑπὸ AMAT, τὸ δὲ ὑπὸ τῆς τῶν 244 
AT ὑπεροχῆς xai τῆς ΒΓ ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς 4T τετραγώνῳ, 15 
τὸ δὲ ὑπὸ τῆς τῶν Α4 AT ὑπεροχῆς καὶ τῆς B.4 ἴσον 
τῷ ἀπὸ τῆς 444 τετραγώνῳ. 

Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ἣ A44B πρὸς τὴν B4, οὕτως ἡ B4 
πρὸς τὴν ΒΓ, λοιτιὴ πρὸς λοιπὴν καὶ διελόντι ἐστὶν ἄρα 
ὡς ἡ τῶν 444 4D ὑπεροχὴ πρὸς τὴν 4Γ, οὕτως ἡ 4.4 20 
πρὸς τὴν 4B: τὸ ἄρα ὑπὸ τῆς τῶν 244 AT ὑπεροχῆς xai 
τῆς 4B ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ τῶν 44 AT. πάλιν ἐπεὶ λοιπὴ 
p 444 πρὸς λοιπὴν τὴν AT. ἐστὶν ὡς ἡ 4B πρὸς τὴν BI, 
διελόντι ἐστὶν ὡς ἡ τῶν 44 4Γ ὑπεροχὴ πρὸς τὴν 4Γ, 
οὕτως ἡ 4Γ πρὸς τὴν ΓΒ τὸ ἄρα ὑπὸ τῆς τῶν 44 A T25 
ὑπεροχῆς καὶ τῆς ΒΓ ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ τῆς 4I vevga- 
γώνῳ. πάλιν ἐπεί ἐσειν ὡς 7 244 πρὸς τὴν dI, οὕτως 





4. χ' add. ΒΒ τὰ F7f A, distinx. ΒΒ 4. δὶς ὑπὸ AT B διότι 
ABS, corr. Co 8. ἀπὸ τῶν .A4ITB A, disünx. ΒΒ — 5. τῶε δὲς ὑπὸ 
ALAB A(BS), corr. Co 6. τὸ ἄρα δὶς ὑπὸ ΑΓΒ add. Co 40. ἐστὶ 
A*BS 49. χε add. BS 48. τρία BS, P A 414—416. τὸ δὲ ὑπὸ 
τῆς τῶν AZ ὑπεροχῆς καὶ τῆς ΒΩ ἴσον τῶι ἀπὸ τῆς ΑΓ τετραγώνωι 





τὸ δὲ ὑπὸ τῆς τῶν 4441 4Γ ABS, corr. Co 48. 19. ἡ B1 πρὸς τὴν 
«Γ ABS, corr. Co 4149. λοιπηι πρὸς A, corr. ΒΒ ἄρα Hu pro οὖν 
39. τῷ] τῶν Α, corr. BS ἐπεὶ λοιπηι (sine acc.) A, corr. BS 


33. τὴν (ante .1I) add. BS 94. ἡ τῶν AAT. ABS, corr. Co 


LIBER VII. PROPOS. 4150. 454. 901 


XXIV. Sit recta af et in ea duo puncta γ ὃ, sitque ProP- 
y0? — 29a. 0f; dico esse af? 2x αὃἥ -4- yf?. 
Quoniam enim est 
y0? 2 9 ay. 0f, fit igitur 


P 0» 4 d | (communi addito 
2 ay - y) 
2ay-yÓ 4- yài : — 29ay-y8. Commune addatur ay?; est 
igitur 


&y? 4- 8αγ.γὸ - y0? — ay- y -- ay?, id est 

«0? — 9 ay. yf -- «y*. Commune addatur y8?; est igitur 

a9? -- yf? — ay! e 2ay.-yB a- yf? 

Ξε an. 
XXV. Sit ag. gy τε 80?; dico haec tria fieri, primum Prop. 

(αὃ — dy) 80 — αὖ. δγ, tum (a0 — dy) By — y?, denique νὰ 
(αὖ — Oy) Ba τε, αδὲ; vel, si sit αὖ « ὅγ, primum fieri 
(0y — αὐ) 8d — αδ. δγ cet. 1). 


Quoniam enim propor- 


----- ———-————M——-. e 


- ; , | g tone facta est 
αβ: βὸ — 80: βγ, per 
E "πὰ subtractionem 


proportionis fit 
αὃ : ὃγ — afi : 80, et dirimendo 


o ν. Óy — aó : 0; ergo o» — 2| β — αδ. ὃγ. 


Rursus quia per subtractionem proportionis oue supra) est 


αὃ : dy τε β : By, dirimendo fit 
ὃ — ὃ 
lo i MAE dy — ὃγ : By; ergo [τ Ν MA By z ày*. 


Rursus quia, ut supra demonstravimus, est 
a0 : ὃγ — af : 8ó, fit e contrario - 


PROPOS. 150: Simson p. 434, Breton p. 236, Chasles p. 79. 94. 328 sq. 

PROPOS. 1541: Simson p. 485 sq., Breton p. 236 sq., Chasles p. 79 sq. 
94. 240 sq. 289. 

4) Hunc casum eique convenientem figuram recte addidit Simsonus; 


nam Graeca ἡ τῶν αὖ Jy ὑπεροχή utrumque et ad — dy et dy — ad 
significant. 
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? AB πρὸς τὴν B4, ἀνάπαλιν καὶ διελόντι ἐστὶν óé 7) 
τῶν 444 AT ὑπεροχὴ πρὸς τὴν 4.4, οὕτως ἡ 2414 πρὸς 
τὴν .ἽΒ᾽ τὸ ἄρα ὑπὸ τῆς τῶν 44 AT ὑπεροχῆς xai τῆς 
AB ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ τῆς .44' τετραγώνῳ. 

xc. Ἔστω ὡς ἡ 4B τιρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως τὸ ἀπὸ 4445 
πρὸς τὸ ἀπὸ 4D: ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒΓ ἴσον ἐσεὶν τῷ 
ἀπὸ τῆς Bd τετραγώνῳ. 

Κείσϑω τῇ I4 ἴση ἡ AE: τὸ ἄρα ὑπὸ ΕΑ͂Γ μετὰ 
τοῦ ἀπὸ L4, τουτέστιν τοῦ ὑπὸ ΓΖΈ, ἴσον τῷ ἀπὸ 44. 
ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς ἢ ΑΒ πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως τὸ ἀπὸ .44 10 
πρὸς τὸ ἀπὸ 4T, διελόντι ἐστὶν ὡς ἡ ΑΓ πρὸς τὴν ΓΒ, 
τουτέστιν ὡς τὸ ὑπὸ EAT τιρὸς τὸ ὑπὸ E.4 ΒΓ, οὕτως 
τὸ ὑπὸ ΕΑΓ πρὸς τὸ ὑπὸ DAE: ἴσον ἄρα ἐστὶν τὸ ὑπὸ 
AE ΒΓ τῷ ὑπὸ DAE. ἀνάλογον καὶ διελόντι ἐστὶν ὡς ἡ 
44 πρὺς τὴν AE, τουτέστιν πρὸς τὴν 4T, οὕτως ἡ 48 18 
πρὸς τὴν ΒΓ καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ .4 πρὸς λοιπὴν τὴν ΒΖ 
ἐστὶν ὡς ἡ B4 πρὸς τὴν ΒΓ τὸ ἄρα ὑτιὸ ΑΒΓ ἴσον ἐσεὶν 
τῷ ἀπὸ τῆς B4 τετραγώνῳ. 

xL. Ἔστω δὲ πάλιν ὡς ἡ 4B πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως 
τὸ ἀπὸ 4d τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ 4D τετράγωνον " ὅτι 20 
τὸ ὑπὸ ΑΒΓ ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ τῆς B4 τετραγώνῳ. 

Κείσϑω γὰρ ὁμοίως τῇ ΓΑ ἴση ἣ AE: τὸ ἄρα ὑπὸ 
IAE μετὰ τοῦ ἀτιὸ L4, τουτέστιν τοῦ ὑπὸ EAT, ἴσον τῷ 
ἀπὸ 444. καὶ γίνεται κατὰ διαίρεσιν ὡς ἡ 4T πρὸς τὴν ΓΒ, 
τουτέστιν ὡς τὸ ὑπὸ EAT πρὸς τὸ ὑπὸ EA ΓΒ, οὕτως τὸ ὑπὸ 25 
LIAE πρὸς τὸ ὑπὸ EAT ἴσον ἄρα ἐστὶν τὸ ὑπὸ ΑΕ ΓΒ 
τῷ ὑπὸ EAT. ἀνάλογον καὶ συνϑέντι ἐστὶν ὡς ἡ 44 πρὸς 
τὴν 4E, τουτέστιν πρὸς τὴν 4Γ, οὕτως ἡ 4B πρὸς τὴν 
BI'* καὶ ὅλη ἄρα 1) 4B πρὸς ὅλην τὴν Β.1 ἐστὶν ὡς ἡ B4 
πρὸς τὴν ΒΓ. τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΒΓ ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ 30 
τῆς B4 τετραγώνῳ. 


29. τῶν Α(1.1Γ A, distinx, BS 5. xg add. BS 9. τοῦ ὑπὸ 


ΓΙΊΕ Co pro τὸ ὑπὸ ΓΙ͂Ε 19. ὑπὸ ΕΑ ΒΓ] ὑπὸ EA ΘΕ A, ὑπὸ 
ec 9y B, corr. ὃ — 43. 44. ὑπὸ AEDI' À, distinx. BS 44. ἀνάλογον 
Co pro ἀναπάλιν, item vs. 37 17. πρὸς τὴν ΒΓ Co pro πρὸς τὴν 


Ir 48. ἀπὸ τῆς ΒΑ AB, corr. S 19. κζ΄ add. BS 31. ἴση 


LIBER VII. PROPOS. 452. 4163. 903 
0y : αὃ — βδ: af, et dirimendo 
[τ ὅν. αὃ — αὗ: αβ; ergo {Ξ- MA, goa -— aà?. 
XXVL. Sit ag : By — a0? : y?; dico esse af gy — βδ3. Prop. 
Ponatur δὲ — 76; "53 
a » B δ — —s. est igitur propter elem. 
| 2, 6 
αξ.αγ -ἰ yÓ? — aó?. Quoniam igitur est af : gy — 
| «0? : óy?, dirimendo fit 
ag — By : By — a0? — ày? : Óy*, sive 
ay : By 2 ae&-ay : óy?, id est 
a£. Gy : a6: [y — ae-ay : Óy?; est igitur 
«8-By — δγ3, id est — yó- δε. Per proportionem est 
«£ : εὖ z yÓ : βγ, et dirimendo 
αὃ : δὲ — βὸ : By, id est 
αὃ : Óy Ξε βὸ : By; ergo per subtractionem proportionis 
ag : βὸ — βὃ : By, itaque ag - By — βδ3. 
XXVII. Sit rursus af : By — o0?: óy?; dico esse af. βγ Prop. 
- ga. 453 





Similiter enim ponatur 
a £4 — d y  $ €-)yÓó;estigiur propter 
elem. 2, 6 
ay: αε 4- y0? — aÓ?. Et, quia est ag : By Ξε aà?* 0y?, 
dirimendo fit 
Αγ: By 2 ay. a& : ày?, id est 
ay. G6 : GE: By — ay-ae : 0y?*; est igitur 
a8. fy — Óy?, id est — yó- δὲ. Per proportionem est 
a& : €Ó — yÓ : By, et componendo 
aO : εὃ — βὸ : By, id est 
αὃ : ὃγ — βὸ : By; ergo tota ad totam (elem. 5, 12) 
ag : Bà — βὃ : By, itaque af. 8» — βδ3. 
PROPOS. 152: Simson p. 547 sq., Breton p. 237 sq., Chasles p. 79 sq. 
94. 305. 


PROPOS. 153: Simson p. 518, Breton p. 238, Chasles p. 79 sq. 95. 
268. 305. 
A, corr. BS 22. τῆς r4 ἴση AB!, corr. BcS 23. rov (ante ὑπὸ EAT) 
Hu pro τὸ ὑπὸ EAT] litteras .1 in rasura exhibet A post ἴσον 
add. ἐστὶ 5 35. τὸ ὑπὸ ΕΑΓ — οὕτως add. Co 
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ΕΒΓ΄ δι᾽ ἴσου ἄρα ὃ τοῦ ἀπὸ ΕΒ πρὸς τὸ ὑπὸ EBI 4λό- 
γος, τουτέστιν Ó τῆς ΕΒ πρὸς τὴν ΒΓ, ὁ αὐτός ἐστιν τῷ 
συνημμένῳ ἔκ τε τοῦ τῆς BH πρὸς ΗΓ xai τοῦ τοῦ ὑπὸ ΕΞ ΓΒ 
πρὸς τὸ ὑπὸ ΕΒΓ, 0g ἐστιν ὃ αὐτὸς τῷ τῆς ΕΓ πρὸς Ez B: 
ὥστε ὃ τοῦ ἀπὸ ΕΒ πρὸς τὸ ὑπὸ ΕΒΓ συνῆπται ἔκ τεῦ 
τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΒΗ πρὸς ΗΓ καὶ τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΕΓ π' φὺς 
EB, ὃς ἐστιν ὃ αὐτὸς τῷ τοῦ ὑπὸ ΕΓ BH πρὸς τὸ εἴ πὸ 
EB ΓΗ. ὡς δὲ ἡ ΕΒ πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως ἐστὶν διὰ εὖ 
πρηγεγραμμένον λῆμμα τὸ ὑπὸ 4Z ΘΕ πρὸς τὸ ὑπὸ LE 
ZO: καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ΓΕ ΒΗ πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΗ EE" 
οὕτως ἐστὶν τὸ ὑπὸ 42Ζ OE πρὸς τὸ ὑπὸ 4E ZO: e06e£4 
ἄρα ἐστὶν ἡ διὰ τῶν Θ K I^ τοῦτο γὰρ ἐν τοῖς πτωτικς» 49 
τῶν ἀναστροφίων. 

213 ι΄. Eig τρεῖς εὐθείας τὰς ΑΒ 4D 244 ἀπό τε» «5 
σημείου τοῦ E δύο διήχϑωσαν αἱ EZ EB, ἔστω δὲ ςΦ — "" 
ΕΖ πρὸς τὴν ΖΗ, οὕτως ἡ OE πρὸς τὴν ΘΗ: ὅτι γένεα «Αἱ 
xai ὡς ἡ ΒΕ πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως ἡ E4 πρὸς τὴν 4T. ; 

Ἤχϑω διὰ τοῦ H τῇ ΒΕ παράλληλος ἣ ΑΚ. ἐσπκξει 
οὖν ἐστιν ὡς ἡ EZ πρὸς τὴν ZH, οὕτως ἡ ΕΘ πρὸς a ἢ)" 
ΘΗ, ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ ΕΖ πρὸς τὴν ΖΗ, οὕτως ἣ EB πῶ «oc 
τὴν HK, ὡς δὲ ἡ EO πρὸς vy» OH, οὕτως [ἐστὶν) ἡ E 
πρὸς τὴν H4, xai ὡς ἄρα ἡ BE πρὸς τὴν HK, obw «—— 5 
ἐστὶν ἡ 4E ngog τὴν H4. ἐναλλάξ ἐστιν ὡς ἡ EB nag 05 
τὴν ΕΔ, οὕτως ἡ KH πρὸς τὴν H4. ὡς δὲ ἣ KH nez 05 " 
τὴν H4, οὕτως ἐστὶν ἡ ΒΓ πρὸς τὴν Γ4 xai ὡς ἄραξ τε 
ΒΕ .ngóg τὴν E4, οὕτως ἡ BU πρὸς τὴν P4. ἐναλζ- 
ἐστιν ὡς ἡ ΕΒ πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως ἡ ΕΖΔ πρὸς τὴν - ᾿ 

Τὰ δὲ τττωτιχὰ ὁμοίως. - -ἃς 

214 x. Ἔστω δύο τρίγωνα τὰ ΑΒΓ 4ΕΖ ἴσας ἔχοντα v9. 3 
A 4 γωνίας" ὅτι ἐστὶν ὡς τὸ ὑπὸ BAT πρὸς τὸ ὑπὸ E42 
οὕτως τὸ ΒΓ τρίγωνον πρὸς τὸ 4ΕΖ τρίψωνον. 











BEN 85 

4. δι᾿ ἴσου --- 5. συνῆπται) vide append. 8. χαὶ τῶι τοῦ ΡΝ , 
τῶι del. Ge, corr. Hu 5. τοῦ ἀπὸ Hu pro ἀπὸ τοῦ συνῆχται y «T 
corr. BS 9. 40. τὸ ὑπὸ .1E ΖΘ πρὸς τὸ ὑπὸ .1Z GE ABS, cor s 9" 
Simsonus p. 427, item vs. 414 40. ἄρα ro ὑπὸ F'EBH A, distinse——. ! 


E o TE 
BS πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΗ͂ ΘΒ ABS, corr. Co in Lat. versione TE od 


LIBER VII. PROPOS. 454. 455. 905 


XXVIII. Circulum ag» tangant αὖ dy, et iungatur ay, Prop. 
ducaturque quaelihet OB, quae circumferentiam in & et f, 
reclam ay in c secet ; dico fieri gà : δὲ — βζ : Ce. 

Quoniam enim est ad - ὅγ, ductá perpendiculari δὴ ad 
ay, est eliam an — 9y, itaque propter elem. 2, 5 

ac2.Ly - cy? κε αη3, et communi addito $0? 

αξ ἴγ AP Dy? 4-50? — ay? -- ἠδὲ, id est!! 

GL:Cy -- CÓ? — aÓ?, 

Sed est αζ- Cy Ξε βζ: ζε. (elem. 5. 55), et αδὲ — B8. δὲ (ibid. 
96); ergo 

BC- Ce -- C0? — βδ. δε. 

Verum si hoc sit, fit etiam gÓ : δὲ — Bz: Ce; subtrahantur 
enim aequalia BC- Ce -- CÓ? — βὃ. δὲ ex gÓ- OC, id esl er 

BC. Ce -- BC- δὲ -- CÓ? — B0. Ce - pà. - Ἢ; restat 

BC. δὲ — BO. Ce, id est BÓ : δὲ — pg: 

XXIX. Circuli segmento dato in recta M inflectantur Prop. 
rectae ay yg in data proportione. 

Factum iam sit, et ducatur a 7 tangens à: est igitur 
αὃ. ὃβ τῷ 7? (elem. 5, 36), sive per proportionem 

αὃ : 07 — ὃγ : OB, itaque propter elem. 6, 20 coroll. 2 

a0? : ὃ: — αὖ: ὅβ. Sed quia propter aequales angu- 

los δαγ óvg (elem. 5. 52) simi- 
lia. sunt triangula αὖ) yàg, est 
igitur a0 : 0; — αὐ: yg, item- 
que quadrata 

0? : 0j? — ay? : yg?: ergo est 

o7? : 7/ff^ — aàó : Op. | 
Sed est data proportio a7: 7B, itemque ay? : 7^; data igitur 
etiam proportio αὃ : ὅβ. Et data sunt puncta « ; ergo etiain 
ὃ datum, itemque tangens ὃγ (dat. 91) ; itaque etiam punctum y. 


PROPOS. 4354: Simson p. 548 sq., Breton p. 238 sq., Chasles p. 80. 
95. 262. 373. 278. 317. Et conf. append. ad libri VI propos. 53. 

4) Addita haec et proxima secundum Simsonum p. 549. 

*) Scilicet, quia 8d — Bc -- £d, et {δ τΞ ξε΄ ἐδ, fit βὅ. δὲ Ξε βζ. ς 
4- 19? — 8i. ζε 4- BL- δὲ 4- 00? — 80. Cc -- 88 - δε. 

PROPOS. 155: Simson p. 453 sqq., Breton p. 339 sq., Chasles p. 84. 
95. 954. 294. Nonnulla in hoc problemate partim Commandino, par- 
tim Simsono auctoribus addita sunt. 

Pappus II. 29 
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Συνεεϑήσεται δὴ τὸ πρόβλημα οὕτως. ἔστω τὸ μὲν 
τμῆμα τὸ ΑΒΓ, ὁ δὲ λύγος ὁ τῆς E πρὸς τὴν Ζ, καὶ 
πεποιήσϑω ὡς τὰ ἀπὸ E πρὸς τὸ ἀπὸ Z, οὕτως ἡ 44 
πρὸρ τὴν 48., καὶ ἤχϑω ἐφαπτομένη ἡ 4T, καὶ ἐπεζεύ- 
χϑωσαν αἱ «ΑΓ FB: λέγω ὅτι at 4D ΓΒ ποιοῦσι τὰ πρό- 5 
βλημα. 

Ἐπεὶ γάρ ἔστιν ὡς τὸ ἀπὸ E πρὸς τὰ ἀπὸ Ζ, οὕτως 
ἡ 444 πρὸς τὴν 4B, ὡς δὲ ἡ MA πρὸς τὴν AB, οὕτως 
τὸ ἀπὰ .Γ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΒ (διὰ τὸ ἐφάπτεσϑαι τὴν UA, 
x«i ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ E πρὸς τὸ ἀπὸ Ζ, οὕτως τὸ ἀπὸ “Γ΄ ΄ιὸ 
πρὸς τὸ ἀπὸ DB: ὥστε καὶ ὡς ἡ E πρὸς τὴν Z, αὕτως ἡ 
ΑΓ πρὼς τὴν ΕΒ ἡ 4D B ἄρα ποιεῖ τὸ πρόβλημα. 

224 λ΄. Κύχλος οὗ ἀΔιάμετρος ἡ ΑΒ, καὶ ἀπὸ τυχόντος ἐπ᾽ 
αὐτὴν κάϑετος ἡ ZH, διήχϑω ἡ 4Z, ἐπεζεύχϑω ἡ EZ xoi 
ἐχβεβλήσϑω, xci xa9' ὃ συμπίπτει τῇ διαμέτρῳ ἔστω 15 
τὸ H: ὅτι ἐσεὶν ὡς ἡ ΑἩ πρὸς τὴν ΗΒ, οὕτως ἡ. 40 
πρὸς τὴν ΘΒ. 

Ἐπεζεύχϑωσαν αἱ 4.4 .4Ε d£. ἐπεὶ οὖν ἐπὶ δια- 
μέτρου κάϑετος ἡ 4Ε, ἴσῃ ἐστὶν ἡ ὑπὸ 4.4B τῇ ὑπὸ ΒΑΕ. 
ἀλλ᾽ ἢ ὑπὸ ΔΑΒ τῇ ἐν τῷ αὐτῷ τμήματι ἴση ἐστὶν τῇ $7029 
OZB, ἡ dé ὑπὸ B.4E ἴση ἐστὶν τῇ ἐχτὸς τετραπλεύρου τῇ 
ὑπὸ BZH: καὶ τῇ ὑπὸ ΘΖΒ ἄρα γωνίᾳ ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ 
ΒΖΗ- καὶ ἔστιν ὀρθὴ $ ὑπὸ A4ZB γωνία’ διὰ δὴ τὸ 
λῆμμα γένεται ὡς ἡ ΑΗ πρὸς τὴν HB, οὕτως ἡ 49 πρὸς 
τὴν ΘΒ. 25 

225 λα΄. Ἡμικύχλιον τὸ ἐπὶ τῆς ΑΒ, καὶ ἀπὸ τῶν 4 B 

3. 6 (post λόγος) om. A!, add. A?BS τῆς E πρὸς AB Co Sca, 
τῆς 9 πρὸς S cod. Co 4. ἐπεζεύχϑω ΑἹ, corr. man. secunda vel 
alia recentior 40. οὕτως ro A? (οὕτω τὸ BS), οὕτωσε A! ante resu- 

* ram, ut videtur, οὕτως ἐστὶν τὸ coni. Hu ἀπὸ (ante 4I) om. A!B, 
add. A? super vs. S 48 sqq. hinc usque ad cap. 232 aut omnia aut 
pleraque lemmata ab aliis mathematicis Pappi collectioni addita esse 
videntur (conf. adnot. ad propos. 169) 43. λ΄ add. BS 44. χαὶ 
ante διήχϑω et ante ἐπεζεύχϑω add. Ge 49. 20. ὑπὸ BAE — 44AB 
rj add. Co 20. ἴσηι A, corr. BS 39. 28. ἡ ὑπὸ BZH, Sca, τῶι 
vao BZH AB, τῇ ὑπὸ 8i S 33. 94. δή τι λῆμμα coni. Hu 
25. 0B Hu pro B6 96. λα’ add. BS τῶν ΔΑ, distinx. BS 


LIBER VII. PROPOS. 456. 157. 907 


Componetur problema sic. Sit circuli segmentum ay, 
et data proportio & : C, fiatque.aó : dg -x «e? : ζ2, et ducatur 
tangens ó», iunganturque a7 JB; dico rectas «y γβ problema 
efficere. 

Quoniam enim est ε2: C? — ad: 0l, et aà : dd — 
«y? : yi? (Vangit enim γδ; ας’ vide singula supra); ergo etiam 
est εξ : 5? — ay? : γβῇ, itaque : C — ay : yd; ergo rectae 
€y yf problema efficiunt. 

XXX. Sit circulus eiusque diametrus eg, et ad eam a ΟΡ. 
quavis circumferentiae puncto ducatur. perpendicularis chorda ' 
06; ducatur alia chorda δὲ diametrum secans in 9, et iun- 
gatur eG producaturque ad y punctum concursüs cum dia- 
| metro; dico esse om: 

B — a9 : 9g. 
lungantur de ae 
. cC. ἴδηι. quia in dia- 
-—. πῇ metro perpendicula- 
ris est de, propter 
elem. à, 5. 4, 4 an- 
guli δαβ Be& aequa- 
. les sunt. Sed est 
L δαβ - L δὲβ (sive 9028) in eodem segmento, et 
L (jas — ( βζη exteriori quadrilateri. circulo. ?nseripti 
βζεα; ergo etiam 





L 9:8 — L fiy. 
Et est rectus angulus aC; itaque propter lemma !) fit a» : ηβ 
23 a9 : 9p. | 
XXXI. Sit semicirculus in recta a, et a punctis a 6 Prop. 


PROPOS. 156: Simson p. 464 sq., Breton p. 240, Chasles p. 84. 
95 κα. 256. 460 sqq. 278. 


4) Lemma hoc, quod scriptor significat, cum inter Pappi reliquias 
non exstet, restitutum est a Commandino et Simsono: vide append. 


PROPOS. 457: Simson p. 519 sgq., Breton p. 240 sq., Chasles p. 84. 
96. 279. 295. Littera y et in figura omissa et in. propositione super- 
vacanea (vide adnot. ad p. 908, 1) indicat hanc demonstrationem par- 
tem fuisse alius latioris. 
98* 
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Ἐπεὶ γὰρ τὸ δὶς ὑπὸ ΑΒ DA ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ ΓΒ, 
χοινὸν ἀφηρήσϑω τὸ δὶς ὑπὸ BAT: λοιπὸν ἄρα τὸ δὲς ὑπὸ 
AAT. ἴσον ἐστὶν τοῖς ἀπὸ τῶν F4 4B τετραγώνοις. κοι- 
νὸν ἀφῃρήσϑω τὸ ἀπὸ L4 τετράγωνον: λοιπὸν ἄρα τὸ δὶς 
ὑπὸ 41Γ4 μετὰ τοῦ ἀπὸ L4 ἴσον ἐστὲν τῷ ἀπὸ AB τε- ὃ 
τραγώνῳ. κοινὸν προσχείσϑω τὸ ἀπὸ 4T τετράγωνον" 
ὅλον ἄρα τὸ ἀπὸ 244 τετράγωνον ἴσον ἐστὲν τοῖς ἀπὸ τῶν 
AT AB τετραγώνοις. 

χγ. Ἔστω τὸ ὑπὸ ΑΒΓ ἴσον τῷ ἀπὸ ΒΖ τετραγώνῳ" 
ὅτι γίνεται τρία, τὸ μὲν ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς 141 I" καὶ τὺ 
τῆς B4f ἴσον τῷ ὑπὸ 244 AT, τὸ δὲ ὑπὸ συναμφοτέρου 
τῆς AT καὶ τῆς ΒΓ ἴσον τῷ ἀπὸ 4T τετραγώνῳ, τὸ δὲ 
ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς MAT καὶ τῆς B.4 ἴσον τῷ ἀπὸ 244 
τετραγώνῳ. | 

Ἐπεὶ γὰρ τὸ ὑπὸ ΑΒΓ ἴσον àoviv τῷ ἀπὸ B4 , ἀνά- 15 
λογον καὶ ὅλη πρὸς ὅλην καὶ ἀνάπαλιν καὶ συνϑέντε ἐστὶν 
ἄρα ὡς συναμφότερος ἡ [4 4.4 πρὸς τὴν 4.4, οὕτως ἡ 
ΓΖ πρὸς τὴν 48 τὸ ἄρα ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς 4.4 AT 
xai τῆς B4 ἴσον ἐστὲ τῷ ὑπὸ τῶν AAT. πάλιν ἐπεὲ 
ὅλη 7) 4 πρὸς ὅλην τὴν 4Γ ἐστὶν ὡς ἡ 4B πρὸς τὴν BI, 20 
συνθέντι ἐστὲν ὡς συναμφότερος ἡ ΑΖ πρὸς τὴν AT, 
οὕτως ἡ 4T πρὸς τὴν LB: τὸ ἄρα ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς 
AAT. xai τῆς ΓΒ ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ AT. πάλιν ἐπεὶ ὕλη 
ἡ 44 πρὸς ὅλην τὴν 4T ἐστὶν ὡς ἢ 48 πρὸς τὴν BA, 
ἀνάπαΐζιν καὶ συνθέντι ἐστὶν ὡς συναμφότερος ἡ ΓΖ.“ πρὸς 25 
τὴν 144, οὕτως ἡ 4.4 πρὸς τὴν .4B, τὸ ἄρα ὑπὸ συναμ- 
φοτέρου τῆς ΑΓ καὶ τῆς .4,18Β ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ 44 
τετραγώνῳ. 

4. ὑπὸ ΑΒΓ-1 ^, distinx. BS ἐστὶ AsBS τοῖς ἀπὸ ΓΒΑ, 
corr. BS 7. ὅλον — τετράγωνον bis scripta in A — — 9. xy add. 
BS 410. zoé« BS, I A συναμφοτέρου τῆς 44:1 EI' ABS, συναμῳ. 
τῆς ΑΔ .1Γ Co, corr. Hu. ——— 14. τῶι ὑπὸ 44 4T A, corr. BS 
44. 48. συναμφοτέρου τῆς 44D. AB, ovvauq. τῆς ad ey S, συναμῷ. 
τῆς 44 1Γ Co 42. xai τῆς ΒΓ AB, χαὶ τῆς 80 S cod. Co 48. τῆς 
ΑΔΓ ABS, τῆς 441 4D Co 1ὅ. ἀνάλογον Co pro ἀνάπαλιν 49. ἐστὶ 
τῷ 8, ἐστὶ τὸ ΑΒ 20. ὅληι ἡ 4.1 A, corr. ΒΞ og δβ S 31. ἡ 
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ipsi « perpendiculares ducantur rectae 9 ὃ es, et ducatur 
quaelibet de, et a puncto L ipsi δὲ perpendicularis recta 6» 
concurrat cum αβ in ἡ; dico esse αδ' Jó Ξε an- vf. 
Sit ita; ergo.per proportionem est a& : an vp : βδ. 
Et circa aequales angulos latera sunt proportionalia; ergo est, 
iunctis y& à, [ ane — L βδη. Sed propter rectos angulos 
ἑαῃ ein puncta & α ὦ ἡ sunl in circulo (elem. 3, 51), ideo- 
que, ut in eodem segmento, est [, aye — L ate; et rursus 
puncia ὃ C B ἡ sunl in circulo, ideoque, ut in eodem seg- 
mento, ὁ βδη — [ βζη. Est igitur Δ ate Ξε L βζη. Est vero; 
nam uterque angulus cum angulo &L/ rectum efficit !). 
XXXII. Sit triangulum offy latera αὐ ay aequalia ha- Prop. 
! bens ?), et producatur fa ad à, et a ὃ ducatur δὲ triangulum ' 
Jós triangulo af aequale faciens; dico, si unum ex aequa- 
libus lateribus, quod est ad triangulum aequale, bifariam 
secetur a recta βζ, fieri 
OU): ζὴ a: C9. 
Sit ila, et ducatur per 8 
rectae δὲ parallela 8x, et pro- 
ducatur ya ad x; ergo prop- 
ler parallelas Bx 9 est 
xL: ζ9 z βζ : Cp, ilemque 
2xL: 09 — 280: Cn, el 


dirimendo 





4) Compositionem a Graeco scriptore omissam s&ddunt Comman- 
" dinus et Simsonus, sic incipientem: "Quoniam uterque angulorum «(g 
ἔζη rectus est, dempto communi angulo εἰβ erit angulus «£e aequalis 
angulo 75" cet. Praeterea alteram hgnram cum punctoram serie « » β. 
addit Simsonus. 


PROPOS. 158: Simson p. 538 sq., Breton p. 341 sq., Chasles p. 79. 
96. 307. 


2) "Nihil est in demonstratione quod pendet ex aequalitate laterum 
«B «y; tenet enim in quocunque triangulo. Propositio igitur sine du- 
bio est corrupta" Simson, cui adstipulatur Chasles p. 96. 807. 





per ἢ, ἡ n BS 30. συναμφοτέρα B, item A, nisi quod de accentu 
non constat, corr. S 
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séeog ἡ ἡ ΖΚ KO ngog τὴν ZO, τουτέσειν τὸ ὑπὸ σιναμ- 
φοτέρου τεῆς ΖΚ KO καὶ τῆς ΖΘ πρὸὺς τὸ ἀπὸ ΖΘ, οὕτως 
τὸ ἀπὸ ΔΖ, τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΘ τεεράγωνον - τὸ ἄρα 


y ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς ΖΚ 

d σὴ ΚΘ καὶ τῆς ZO, τουεέσεεν 5 
| VA /^ ἡ τῶν ἀπὸ ΖΚ ΚΘὺ ὑπεροχή, 
/ «^ / ' ἴση ἐστὶν τῷ ἀπὸ AZ 5 ἄρα 
/ /Á TN τῶν ἀπὸ KZ Z4 ὑπεροχή 
v1 τ D$ à ἐσειν τὸ ἀπὸ ΚΘ. ἀλλὰ ἡ 


A - $ τῶν ἀπὸ KZ ΖΑ͂ ὑπεροχή 10 
΄..-- y BS ἐστιν τὸ ὑπὸ l'K4* ὅτε ἄρα 
fs τὸ ὑπὸ ΓΚΑ͂ ἴσον ἐσεὶν τῷ 


ἀπὸ ΘΚ. ὅτι ἄρα dosi» ὡς 
ἡ ΓΚ πρὸς τὴν ΚΘ, τουτέσειν ὡς ἡ ΓΒ πρὸς τὴν ΒΕ, οὕτως 
ἡ ΚΘ πρὸς τὴν ΚΙ, τουτέστιν 3) 4B πρὸς τὴν B.f. ἔσειν 15 
dé: παράλληλος ydo ἐστιν 75 4 τῇ 4T, ἐπειδὴ τὸ 4BE 
τρίγωνον ἴσον ἐστὶν τῷ ΑΒΓ τριγώνῳ, κοινοῦ δ᾽ ἀφαερου- 
μένου τοῦ .4BE λοιπὸν τὸ 24.41Ὲ λοιπῷ τῷ ΑΓΕ ἐσεὶν 
ἴσον, καὶ ἔστιν ἐπὶ τῆς αὐτῆς βάσεως. 


227 λγ΄. Κύκλος περὶ διάμετρον τὴν ALB, καὶ ἐκβεβλήσϑω 20 
ἡ 4B, xai ἔστω ini τυχοῦσαν τὴν AE κάϑετος, xai τῷ 
ὑπὸ ZB ἴσον κείσϑω τὸ ἀπὸ ZH τετράγωνον" ὅτι, οἷον 
ἐὰν ληφϑῇ σημεῖον ὡς τὸ E, καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ ἐπὶ τὸ H ἐπι- 

ζευχϑεῖσα ἐκβληϑῇ ἐπὶ τὸ Θ, γί- 

vera, xai τὸ ὑπὸ ΘΕΚ ἴσον τῷ 25 

ἀπὸ EH τετραγώνῳ. 
Ἐπεζεύχϑωσαν at AE Bt: 

0931) ἄρα ἐστὶν ἡ «1 γωνέα. ἔσειν 

δὲ xoi ἡ Ζ ὀρϑή᾽ τὸ ἄρα ὑπὸ 

AE. 4 ἴσον ἐστὶν τῷ τε ὑπὸ .4“Ζ8Β 30 

xci τῷ ἀπὸ ΖΕ τετραγώνῳ. ἀλλὰ 





3. MZ τέτρ. πρὸς τὸ ἀπὸ add. Co τὸ ἄρα] τὸ AE A, τὸ di 
hs, corr. Co 4. 5. συναμφοτέροι τῆς ZKO ABS, corr. Co 6. ἡ 
τῶν ἀπὸ ZKKO A, distinx. BS 7. 8. ἡ ὥρα τῶν ἀπὸ KZZA A, 


distinx, BS — 47. δ᾽ add. Hu. 40. λγ΄ add. BS 


/ 
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xL - x9 LO z 8L - 99: 5g. Sed ex hypothesi est 
BU -Ε βη : ζη — a0: C97, ergo: 
xL -ἰ x9 : ζ9 τὰ αζΖ: (9?, id est 
(XC -- x9) C9 : 09? — o0? : 597; ergo est 
(x5 - x9) £9. — aD. Sed fingatur. recta. dupla. ipsius 
X9; est. igitur propter elem. 2, 6 
(2x9 -- 97) 9C -- χϑ3 — bx, id est 
(xb^4- x9) 9C — Ux? — x9?; est igitur 
Ux? — x91 — at?, itaque 
Ux? — ab? — x9?. Sed, quia ex constructione est at; — 
C», propler elem. 2, 6 est 
Ux? — ot? — yx. xa; ergo 
yx: xu Ξε χϑϑ, est igitur 
yx: x9 τ x9:xa, id est, quia propter x &9: paral- 
lelas yx : x9 2 yf : fe, et propter 
fix 94 parallelas x9 : x& zx df : Ba, 
yl : βὲ — ὃβ : Ba. 
Sic autem haec proportio (quam effecimus ratione analgtica 
staluenles esse CB -- Bn : ζὴ τῷ a5 : 59?) re vera se habet; 
nam porro hinc sequilur parallelas esse αα à»; sunt vero 
parallelae, quia ex constructione triangulum de triangulo αϑγ 
aequale est, et communi dempto triangulo of reliquum αεδ 
reliquo «ey aequale est; suntque in eadem basi, et cet. 1). 
XXXIII. Sit circulus circa diametrum af, et producatur Prop. 
ag ad punctum ζ, rectaeque at, perpendicularis sit de, sitque 
ob. L8 — ζη2, dico, utcumque sumatur punctum t, si recta 
hinc ad ἡ iuncta eademque producta circuli circumferentiam 
in punclis x et 9 secet, fieri 96 ex — er. 
lungantur a& à; rectus igitur est angulus Δ. Sed etiam 
angulus C rectus est; ergo propter similitudinem triangulorum 
eB ats est 
αλ : aL — aj): ae, sive 
αλ᾿αε — αβ' αζ. Sed quia est a6? z- at? -- Ce, fit etiam 


4) Et enalysim brevius adumbravit scriptor (conf. infra adnot. ad 
propos. 462) et omisit, ut in superiore lemmate, compositionem, quam 
postea addiderunt iidem qui supra citati sunt. 

PROPOS. 159: Breton p. 243 sq., Chasles p. 8!. 97. 263. 
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) 4B πρὸς τὴν B4, ἀνάπαλιν καὶ διελόντι ἐστὶν ὡς ἡ 
τῶν 44 AT ὑπεροχὴ πρὸς τὴν 4.4, οὕτως ἡ 4.4 πρὸς 


τὴν 43,8’ τὸ ἄρα ὑπὸ τῆς τῶν 44 AT ὑπεροχῆς καὶ τῆς 


220 


321 


AB ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ τῆς IA τετραγώνῳ. 

xc. Ἔστω ὡς ἡ 4B πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως τὸ ἀπὸ 414 5 
πρὸς τὸ ἀπὸ 4Γ' ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒΓ ἴσον ἐστὶν τῷ 
ἀπὸ τῆς B4 τετραγώνῳ. 

Κείσϑω τῇ ΓΔΑ ἴση $ 4E: τὸ ἄρα ὑπὸ ΕΑ͂Γ μετὰ 
τοῦ ἀπὸ [14, τουτέστιν τοῦ ὑπὸ DAE, ἴσον τῷ ἀπὸ 4A. 
ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς ἡ .4Β πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως τὸ ἀπὸ 42, 10 
πρὸς τὸ ἀπὸ 4T, διελόντι ἐστὶν ὡς ἡ “41 Γ πρὸς τὴν ΓΒ, 
τουτέστιν ὡς τὸ ὑπὸ ΕΑ͂Γ πρὸς τὸ ὑπὸ ΕΑ͂ ΒΓ, οὕτως 
τὸ ὑπὸ E.4I πρὸς τὸ ὑπὸ [4E: ἴσον ἄρα ἐστὶν τὸ ὑπὸ 
AE ΒΓ τῷ ὑπὸ LAE. ἀνάλογον καὶ διελόντι ἐστὶν ὡς ἡ 
“414 πρὸς τὴν AE, τουτέστιν πρὸς τὴν 4T, οὕτως 5 48 15 
πρὸς τὴν ΒΓ" καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ .418 πρὸς λοιπὴν τὴν ΒΖ 
ἐστὶν ὡς ἡ B4 πρὸς τὴν ΒΓ’ τὸ ἄρα ὑττὸ ΑΒΓ ἴσον ἐστὶν 
τῷ ἀπὸ τῆς B4 τετραγώνῳ. 

xt. Ἔστω δὲ πάλιν ὡς ἡ 4B πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως 
τὸ ἀπὸ “44 τετράγωνον πρὸς τὸ ἀττὸ 4T τετράγωνον " ὅτι 20 
τὸ ὑπὸ “18Γ ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ τῆς B4 τετραγώνῳ. 

Κείσϑω γὰρ ὁμοίως τῇ ΓΖΔ ἴση ἡ 4E: τὸ ἄρα ὑπὸ 
[.4E μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΖ, τουτέστιν τοῦ ὑπὸ EAT, ἴσον τῷ 
ἀπὸ 4144. καὶ γίνεται κατὰ διαίρεσιν ὡς ἡ 4T πρὸς τὴν ΓΒ, 
τουτέστιν ὡς τὸ ὑπὸ EAT πρὸς τὸ ὑπὸ EA ΓΒ, οὕτως τὸ ὑπὸ 28 
[AE τιρὸς τὸ ὑπὸ EMT: ἴσον ἄρα ἐστὶν τὸ ὑπὸ .4E ΓΒ 
τῷ ὑπὸ ἘΖ1΄. ἀνάλογον καὶ συνϑέντι ἐστὶν ὡς ἡ “444 πρὸς 
τὴν 4Ε, τουτέστιν πρὸς τὴν 4T, οὕτως ἡ 4B πρὸς τὴν 
ΒΓ καὶ ὅλη ἄρα ἡ .48Β πρὸς ὅλην τὴν B.1 ἐστὶν ὡς ἡ BA 
πρὸς τὴν ΒΓ' τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΒΓ ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ 30 
τῆς B4 τετραγώνῳ. 





9. τῶν 4.14TI^ A, distinx. BS 5. xc add. BS 9. τοῦ ὑπὸ 





ΓΙ͂Ε Co pro τὸ ὑπὸ FAE 44, ὑπὸ EA ΔΙ) ὑπὸ EA ΘΕ A, ὑπὸ 
ex 9y B, corr. S 43. 14. ὑπὸ AEBFI' À, distinx. BS 44. ἀνάλογον 
Co pro ἀναπάλιν, item vs. 37 17. πρὸς τὴν ΒΓ Co pro πρὸς τὴν 


.Ir 48. ἀπὸ τῆς ΒΑ AB, corr. S 49. x&' add. BS 31. ἴση 
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0y : αὃ — βδὃ : af, et dirimendo 
imp : αὖ — a : af; ergo s " MA, βα -— aà?. 
XXVI. Sit af: βγ — αὖ: 07?; dico esse a. By — f0?. Prop. 
| Ponatur δὲ — y; "^. 
e — y B 4 πε es igitur propler elem. 
2, 6 
ca£.Gy - 7/0? — aó?. Quoniam igitur est af : Jy — 
| | a0? : óy?, dirimendo fit 
af — By : By Ξε a0? — ày? : 0y*, sive 
cy : By — a&-ay : Óy?, id est 
a£. Gy : a6€- fy τ ae-ay : Óy?; est igitur 
ae-fy — Óy?, id est — γδ. δὲ. Per proportionem est 
αε : εὃ — yó : fly, et dirimendo 
αὃ : δὲ — βὃ : By, id est 
αὃ : Óy — [Ἠβὸὃ : By; ergo per subtractionem proportionis 
ap : Bà — 86 : fly, itaque af βγ — B0*. 
XXVII. Sit rursus afl : By — a0?: 0y?; dico esse af). βγ Prop. 
-- fà. 153 
Similiter enim ponatur 
« i4 d — py — B δε- γδ; est igiur propler 
elem. 2, 6 
ay. αε - 7/0? — aO?. Et, quia est ag : By — a0?* 0y?, 
dirimendo fit 
ay : By — ay-a& : Óy?, id est 
αγ'αε: a£- By — ay-a& : 0y?; est igitur 
a6: fly — Óy?, id est — γὅ. δε. Per proportionem est 
αε : ε — γδ : fy, ei componendo 
αὃ : εὃ — βὸ : By, id est 
αὃ : ὃγ — βὸ : By; ergo tota ad totam (elem. 5, 12) 
ap : Bà — βὸ : fly, itaque af. βγ Ξε βδ3, 
PROPOS. 152: Simson p. 517 sq., Breton p. 237 sq., Chasles p. 79 sq. 
94. 305. 


PROPOS. 153: Simson p. 518, Breton p. 238, Chasles p. 79 sq. 95. 
468. 305. 
A, corr. BS 32. τῆς L4 ἴση ABI, corr. BcS 23. τοῦ (ante ὑπὸ EZ) 
Hu pro τὸ ὑπὸ EZAT] litteras .«1Γ in rasura exhibet A post ἴσον 
add. ἐστὶ S 95. τὸ ὑπὸ EAT — οὕτως add. Co 
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222 xX. Κίχλοι τοῖ 4ΒΓ ἐφαπτεέσϑωσαν αἱ 44 AT, καὶ 
ἐπεζεύχϑω 7, AT, καὶ διήχϑω τιχοῖσα 5, AB- ὅτι γένεται 
ὡς 7, B4 πρὸς τὴν AE, otzec 75, ΒΖ πρὸς τὴν ΖΕ. 

ina γι p 
“ ἔν ἢ τῇ 5 


΄ το £6 D. “ΖΓ μεεὰ τοῦ 
! 7i 000m m ó ἀπὸ Z4 too» ἐ- 
gos ee MÁXAzR- bulbo: 
ἱ i ΒΗ σειν τῷ ἀπὸ “ΖΑ͂. 
N / ΒΨ ἀλλὰ τὸ μὲν ὑπὸ 10 
NL ΘΞ μ΄ -4ZTr ἔσον ἐσεὲν 
y κῷ ὑπὸ BZE, τὸ 


δὲ ἀπὸ 4.4 ἔσον 
τῷ ὑπὸ BAE: τὸ ἄρα ὑπὸ BZE μετὰ vov ἀπὸ “2 ἴσον 
ἐστὶν τῷ ὑπὸ BAE. ἐὰν δὲ 7) τοῦτο, ytvezat ὡς ἡ ΒΩ 15 
πρὸς τὴν 4Ε, οἴτως ἡ ΒΖ πρὸς τὴν ΖΕ. 
223 x0. Ὑμήματος δοθέντος τοῦ ἐπὶ τῆς 4B, κλάσαε εἰ- 
ϑεῖαν τὴν 41ΓΒ ἐν λόγῳ τῷ δοϑέντει. 


ι.-- — ——— ——Ó—MM—ÀMM M—— i 
^j é 
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Γεγονέτω, καὶ διήχϑω ἀπὸ τοῦ D ἐφαπτομένη ἣ F4. 
ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΑΓ πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΓ, οὕτως $ 244 πρὸς 30 
4B. λόγος δὲ τοῦ ἀπὸ ΑΓ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΒ δοϑείς, ὥστε 
xal o τῆς ΑΔ πρὸς τὴν ΒΖ δοϑείς. καὶ ἔστιν δοϑέντα τὰ 
A4 B: δοϑὲν ἄρα ἐστὶν τὸ 4, ὥστε καὶ τὸ Γ δοϑέν. 


4. xy add. ΒΒ ἐφάπτεται Α, ἐφάπτονται BS, corr. Co 48. τυ- 
χοῦσα ἡ AB ABS, corr. Simson p. 518 48. 14. ἴσον τῷ) ἐστὶν ro , 
ἐστὶ τὸ BS, ἐστὶ τῷ V, ἴσον ἐστὶ τῷ δια . 44. post τὸ ἄρα repetunt 
τὸ AB, del. S 47. x9' add. BS 49. ἐφαπτομένηε À, corr. BS 
21. 44. τὸ ἀπὸ ΓΒ — 4.1 πρὸς add. Co 32. δοϑείς Sca pro δοϑέν 
39. 23. ϑοϑέντα τὰ .4 B Hu auctore Simsono p. 458 pro dvo — 33. τὸ 
I δοϑέν Hu auctore Simsono pro τὸ B/f ὅϑεν 
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XXVIII. Cireulum αβ tangant αὖ dy, et iungatur «y, Prop. 
ducaturque quaelibet dB, quae circumferentiam in. & οἱ p, "5. 
reclam ay in & seceL; dico fieri gà : δὲ — βζ : ce. 

Quoniam enim est ad — óy, duclá perpendiculari δὴ ad 
ay, est eliam en — y, itaque propter elem. 3. 5 
ας. ἕγ τ Cy? — αηΣ, el communi addito ηδὲ 

ac. Cy - D) 4-onÓ? — aw? - ἠδὲ, id est" 

αζ' ἕγ - LO? — aÓ?, 

Sed est ac. Cy 2 BC-Ce- (elem. 5, ὅδ). et aà? Ξε βδ. δὲ (ibid. 
36); ergo 

Bc.Ce -- CÓ? — βδ. δε. 

Verum si hoc sit, fit etiam βὸ : δὲ — βὶ : Ce; subtrahantur 
enim aequalia BC - Ce -- CO? — Bó- δὲ ex βδ. 07, id esl ex 

BZ. Ce -- BZ-.Ó0e 4- CÓ? — 80. Ce 4- gà. 2s *); restat 

BC. δὲ — βδ' Ce, id est BÓ : δὲ — pz: 

XXIX. Circuli segmento dato in recta μὴ inflectantur Prop. 
rectae ay yg in data proportione. "s 
Factum iam sit, et ducatur a 7 tangens à: est. igitur 

αὃ. 0f -— 07? lelem. 5, 56), sive per proportionem 
αὃ : 07 — Óy : OB, itaque propter elem. 6, 20 coroll. 2 
αὖ: 07? — αὃ: Og. Sed quia propter aequales angu- 
los δαγ Ó7g (elem. 5. 53) sini- 
lia sunl. triangula αὃγ γὸβ, est 
igitur αὃ : óy — ay : 7g, item- 
que quadrata 
a0? : 0y? — ay? : 78*: ergo est 
o7? : γβὲ — aàó : Op. 
Sed est data proportio «7: 78, itemque ay? : 78?; data igitur 
etiam proportio «à : 0g. Et data sunt puncta a f; ergo etiam 
ὃ datum, itemque tangens à» (dat. 91); itaque etiam punctum γ. 


PROPOS. 454: Simson p. 548 sq., Brelon p. 238 sq., Chasles p. 80. 
95. 262. 273. 278. 347. Et conf. append. ad libri VI propos. 583. 

4) Addita haec et proxima secundum Simsonum p. 5419. 

*) Scilicet, quia gJ — 8c 4- ζδ, et dd — p * εὖ, fit 80 - δὲ — βζξ. δ 

4. 10? 2 βς. (e 4- βῖ. δὲ 4- C00? — 80. Ce τ 20.0 

PROPOS. 155: Simson p. 453 sqq., Breton ; P. 289 sq., Chasles p. 84. 
95. 951. 294. Nonnulla in hoc problemate partim Commandino, par- 
tim Simsono auctoribus addita sunt. 

Pappus Il. ἢ9 
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Συνεεϑήσεται δὴ τὸ πρόβλημα οὕτως. ἔστω tÓ μὲν 
τμῆμα τὸ ΑΒΓ, ὁ δὲ λόγος ὁ τῆς E πρὸς τὴν Z, καὶ 
πεποιήσϑω ὡς τὰ ἀπὸ E moóg τὸ ἀπὸ Z, οὕτως ἡ 44 
πρὸρ τὴν 48., xoi ἤχϑω ἐφαπεομένη ἡ ΑΓ, xai ἐπεζεύ- 
χϑωσαν αἱ .4U LB: λέγω ὅει αἱ 4T ΓΒ ποιοῦσι τὸ πρό- ὃ 
βλημα. 

Ἐπεὶ γάρ ἔστιν ὡς τὸ ἀπὸ E πρὸς τὰ ἀπὸ Ζ, οὕτως 
ἡ 444 πρὸς τὴν 4B, ὡς δὲ ἡ MA πρὸς τὴν AB, οὕτως 
τὸ ἀπὰ ΑΓ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΒ (διὰ τὸ ἐφάπτεαϑαι τὴν Ulf, 
καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ E πρὸς τὸ ἀπὸ Ζ, οὕτως τὸ ἀπὸ «Ἅ{{Π10 
πρὸς τὸ ἀπὸ DB: ὥστε καὶ ὡς ἡ E πρὸς τὴν Z, οὕτως ἡ 
ΑΓ πρὺς τὴν ΕΒ ἡ .4PB ἄρα ποιεῖ τὸ πρόβλημα. 

224 λ΄. Κύκλας οὗ ἀΔιάμεερος ἡ .48Β, καὶ ἀπὸ τυχόντος ἐπ᾿ 
αὐτὴν κάϑετος ἡ ZB, διήχϑω ἡ AZ, ἐπεζεύχϑω ἡ EZ καὶ 
ἐχβεβλήσϑω, xai xa9' ὃ συμπίπτει τῇ διαμέτρῳ ἔστω 15 
τὸ H: ὅτε ἐσεὶν ὡς ἡ ΑἪ πρὸς τὴν ΗΒ, οὕτως ἡ. 40 
πρὺς τὴν ΘΒ. 

Ἐπεζεύχϑωσαν αἱ 4.4 4 .,“12. ἐπεὶ οὖν ἐπὶ δια- 
μέτρου κάϑετος ἡ 4E, ἴσῃ ἐστὶν ἡ ὑπὸ 4.4B τῇ ὑπὸ BAE. 
ἀλλ᾽ ἢ ὑπὸ ΔΑΒ τῇ ἐν τῷ αὐτῷ τμήματι ἴση ἐσεὶν τῇ $n020 
OZB, ἡ dé ὑπὸ B.4E ἴση ἐστὶν τῇ ἐχτὸς τετραπλεύρου τῇ 
ὑπὸ BZH: καὶ τῇ ὑπὸ ΘΖΒ ἄρα γωνίᾳ ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ 
ΒΖΗ καὶ ἔστιν ὀρθὴ ἡ ὑπὸ A4ZB γωνία" διὰ δὴ τὸ 
λῆμμα γένεται ὡς ἡ 4H πρὸς τὴν ΗΒ, οὕτως ἡ 49 πρὸς 
τὴν ΘΒ. 25 

225 ἀΦὀχλα΄. Ἡμικύκλιον τὸ ἐπὶ τῆς 44B, xai ἀπὸ τῶν 4 B 

8. ó (post λόγος) om. A!, add. A?BS τῆς Ε πρὸς AB Co Sca, 
τῆς 9 πρὸς S cod. Co 4. ἐπεζεύχϑω A!, corr. man. secunda vel 
alia recentior 49. οὕτως τὸ A? (οὕτω τὸ BS), οὕτωσε Αἱ ante resu- 

* ram, ut videtur, οὕτως ἐστὶν τὸ coni. Hu. ἀπὸ (ante “7 om. AIB, 
add. A? super vs. S 43 sqq. hinc usque ad cap. 232 aut omnia aut 
pleraque lemmata ab aliis mathematicis Pappi collectioni addita esse 
videntur (conf. adnot. ad propos. 162) 48. λ΄ add. BS 414. χαὶ 
ante διήχϑω et ante ἐπεζεύχϑω add. Ge. — 19. 30. ὑπὸ B.AE — ΑΒ 
rj add. Co 20. las A, corr. BS 32. 48, ἡ ὑπὸ BZH  Scg, τῶι 
ὑπὸ BZH ΑΒ, τῇ ὑπὸ βζη S 33. 94. δή τι λῆμμα coni, Hu 
35. 6B Hu pro B6 46. λα’ sdd. ΒΒ τῶν 4B A, distinx. BS 
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Componetur problema sic. Sit circuli segmentum afly, 
et dala proportio & : C, fiatque.aó : δβ -x «e? : 2, et ducatur 
tangens 9», iunganturque «a7 yf; dico rectas ay yg problema 
efficere. | 

Quoniam enim est ei C? 2 a0: 08, e a0: 0d — 

«y? : yfi* (tangit enim 7à; ac' vide singula. supra) ; ergo etiam 

est £2: 2? — ay? : y^, itaque e: C — a7 : yB; ergo rectae 

€y yg problema efficiunt. 

XXX. Si! circulus eiusque diametrus ag, et ad eam a ΓΟ. 
quovis circumferentiae puncto ducatur perpendicularis chorda "5 
de; ducatur alia chorda δὲ diametrum secans in 9, et iun- 
gatur e& producaturque ad ἢ punctum concursüs cum dia- 
| metro; dico esse a7 : 
ηβ — a9 : 98. 

lungantur de «e 
ac. lam quia in dia- 

- —- -9 metro perpendieula- 
ris est de, propter 
elem. à, 5. 4, 4 an- 
guli af) Ba& aequa- 

| les sunt. Sed est 
L δαβ τ L dig (sive 928) in eodem segmento, et 
L as τῷ L Bey exteriori quadrilateri circulo. fnscripti 
Brea; ergo etiam 
L 908 — L βζη. 

Et est rectus angulus αζβ; itaque propter lemma ἢ) fit a» : z8 

,z3 a9 : 9p. 

XXXI. Sit semicirculus in recta ag, et a punctis a B Frop. 





PROPOS. 456: Simson p. 464 sq., Breton p. 240, Chasles p. 84. 
95 κα. 256. 266 sqq. 278. 


4) Lemma hoc, quod scriptor significat, cum inler Pappi reliquias 
non exstet, restitutum est a Commendino et Simsono: vide append. 


PROPOS. 457: Simson p. 549 sgq., Breton p. 240 sq., Chosles p. 81. 
96. 279. 295. Littera y et in figura omissa et in. propositione super- 
vacanea (vide adnot. ad p. 908, 1) indicat hanc demonstrationem par- 
tem fuisse alius latioris. 
98* 
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σημείων τῇ B πρὸς ὀρϑὰς γωνίας εὐϑεῖαι γραμμαὲ ἢ- 
χϑωσαν αἱ B4 43, καὶ ἤχϑω τυχοῦσα ἡ 4E, καὶ ἀπὸ τοῦ 
Z τῇ 4E πρὸς ὀρϑὰς γωνίας εὐθεῖα γραμμὴ ἡ ZH συμ- 
πιπτέτω τῇ 4B κατὰ τὸ H: ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν 4E BA ἴσον 
ἐστὶν τῷ ὑπὸ τῶν .4HB. 


et 


Ὅτι ἄρα ἐστὶν. 
P, ὡς ἡ E.4 πρὸς τὴν 
; AH, οὕτως ἡ HB 
: πρὸς τὴν BA. περι 
/ pA NN ἴσας γωνίας ἀνάλο- 10 
γόν εἰσιν αἱ πλευ- 
got. ὅτι ἄρα ἴση 
« δὲ ἐστὶν ἢ ὑπὸ τῶν 
——- 7. HE γωνία τῇ ὑπὸ 
T mM τῶν BA4H γωνίᾳ. 15 
d | ἀλλὰ ἡ μὲν ὑπὸ 
| HE ἴση ἐστὲν dv 
τῷ αὐτῷ τμήματι τῇ ὑπὸ 4ΖΕ, ἡ δὲ ὑπὸ BAH πάλιν dy τῷ 
αὐτῷ τμήματι τῇ ὑπὸ ΒΖΗ᾽ ὅτι ἄρα ἴση ἐστὶν 1) ὑυτὸ MZE 
γωνία τῇ ὑπὸ BZH γωνίᾳ. ἔστιν δέ" ὀρϑὴ γάρ ἐστιν ἕκα- 20 
τέρα τῶν ὑπὸ ZB ΕΖΗ γωνιῶν. 

220 λβ΄. Τρίγωνον τὸ ΑΒΓ ἴσην ἔχον τὴν 418 τῇ “{Γ, καὶ 
ἐχβεβλήσϑω ἡ ..18 ἐπὶ τὸ 4, xai ἀτιὸ τοῦ 4 διήχϑω ἡ 4E 
ποιοῦσα ἴσον τὸ BAE τρίγωνον τῷ ΑΒΓ τριγώνῳ * ὅτι, ἐὰν 
δίχα τμηϑῇ μία τῶν ἴσων πλευρῶν ἡ πρὸς τῷ ἴσῳ τρι- 5 
γώνῳ τῇ ΒΖ, γίνεται ὡς συναμφότερος ἡ ZB BH πρὸς 
τὴν ΖΗ, οὕτως τὸ ἀπὸ AZ τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΘ 
τετράγωνον. 

Ἤχϑω διὰ τοῦ B τῇ AE παράλληλος ἡ BK, καὶ ἐκ- 
βεβλήσϑω ἡ ..Γ ἐπὶ τὸ K. ὕτι ἄρα ἐσεὶν ὡς συναμφό- 30 


4. τῇ 4B. Hu pro τῆι ΑΓΒ (litera I recte inferri non potuit nisi 

. vs. 2. τυχοῦσα ἡ /ÍT E, ubi tamen ,aptius fuerit ἡ .fZE) 3. συμ- 
πιπτέτω Hu pro avunínret 33. Ag' add. BS τῇ ΑΓ Co pro rij 
Γ᾽ 845. μιᾷ —59 πρὸς Β 26. ἡ ZB BH Ge auctore Co, ἡ BZH 
ΑἹ, litterarum seriem corr. A? positis notis " super B, ' super Z. ''" su- 
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ipsi eg perpendiculares ducantur rectae δ ee, et ducatur 
quaelibet de, et a puncto ζ ipsi δὲ perpendicularis recta 07 
concurrat cum a in ἡ; dico esse αε. β — an. ηβ. 

Sit ia; ergo. per proportionem est ae : an — wp : βδ. 
Et circa aequales angulos latera sunt proportionalia; ergo est, 
iunclis y& 70, L ane τῷ L βδη. Sed propter rectos angulos 
&an ein puncta & a ζ ἡ sunl in circulo (elem. 5, 51), ideo- 
que, ul in eodem segmento, est [ age — [ at6; et rursus 
puncia ὃ C B ἡ sunt in circulo, ideoque, ut in eodem seg- 
mento, ἐ βδη — L βζη. Est igitur ὁ ate — L βζη. Est vero; 
nam uterque angulus cum angulo εζβ rectum efficit !). | 

XXXII. Sit wiangulum «y latera aj «y aequalia ha- Prop. 
'bens ἢ), et producatur ja ad ὃ, et a ὃ ducatur δὲ triangulum 158 
βδὲ triangulo αβγ aequale faciens; dico, si unum ex aequa- 
libus lateribus, quod est ad triangulum aequale, bifariam 
: secetur a recta fM, fieri 

LP -- βη - ζη τε aD LER. 

Sit ila, et ducatur per β 
rectae δὲ parallela 8x, et pro- 
ducatur γα ad x; ergo prop- 
ler parallelas Bx 99 est 

xL: ζ9 - βὲ : ζη, uemque 
2xb: ζ9 — 2βὲ: ξη, εἰ 
7 dirimendo 





4) Compositionem a Graeco scriptore omissam addunt Comman- 
' dinus et Simsonus, sic incipientem: "Quoniam uterque angulorum «jg 
ἔζη rectus est, dempto communi angulo εἰ erit angulus «de aequalis 
angulo 825" cet. Praeterea alteram figuram cum punctorum serie « ἡ βἌ 
addit Simsonus. 
PROPOS. 158: Simson p. 533 sq., Breton p. 241 sq., Chasles p. 79. 
96. 307. 

2) "Nihil est in demonstratione quod pendet ex aequalitate laterum 
«f «y; tenet enim in quocunque triangulo. Propositio igitur sine du- 
bio est corrupta" Simson, cui adstipulatur Chasles p. 96. 307. 


— 





per H, ἡ (jy BS — 30. συναμφοτέρα B, item A, nisi quod de accentu 
non constat, corr. S 
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τορος ἡ ΖΚ KO πρὸς τὴν ZO, τουτέσειν τὸ ὑπὸ συναμ- 
φοτέρου τῆς ΖΚ ΚΘ καὶ τῆς ΖΘ πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΘ, οὕτως 
τὸ ἀπὸ ΑΖ, τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΘ τετράγωνον - τὸ ἄρα 
ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς ΖΚ 
KO καὶ τῆς ΖΘ, τουτέστιν 5 
ἡ τῶν ἀπὸ ΖΚ ΚΘ ὑπεροχή, 
Nae | ἴση ἐστὲν τῷ ἀπὸ 44Z.* ἡ ἄρα 
| τῶν ἀπὸ KZ Z4 ὑπεροχή 
ἐσειν τὸ ἀπὸ ΚΘ. ἀλλὰ ἡ 
τῶν ἀπὸ KZ Ζ.Ί ὑπεροχή 10 
L4. πα ἐστιν τὸ ὑπὸ ΓΚΑ͂ ' ὅτι ἄρα 
ὍΝ y τὸ ὑπὸ ΓΚΑ͂ ἴσον ἐστὶν τῷ 
ἀπὸ OK: ὅτι ἄρα ἐστὶν ὡς 
; ΓΚ πρὸς τὴν ΚΘ, τουτέστιν ὡς ἡ ΓΒ πρὸς τὴν ΒΕ, οὕτως 
ἡ ΚΘ πρὸς τὴν ΚΙ, τουτέσειν ἡ 4B πρὸς τὴν ΒΑ. ἔστιν 15 
δέ. παράλληλος γάρ ἐστιν 7 ΑΕ τῇ ΖΓ, ἐπειδὴ τὸ ABE 
τρίγωνον ἴσον ἐσεὶν τῷ £BI τριγώνῳ, κοινοῦ δ᾽ ἀφαιρου- 
μένου τοῦ ABE λοιπὸν τὸ J4.4E λοιπῷ τῷ ΑΓΕ ἐστὶν 
ἴσον, καὶ ἔστιν ἐπὶ τῆς αὐτῆς βάσεως. 


ἴων 


, 





227 λγ΄. Κύκλος περὶ διάμετρον τὴν AB, καὶ ἐκβεβλήσϑω 20 
4B, καὶ ἔστω ἐπὶ τυχοῦσαν τὴν 4Ὲ κάϑετος, καὶ τῷ 
ὑπὸ .4ZB ἴσον κείσϑω τὸ ἀπὸ ΖΗ τετράγωνον" ὅτι, οἷον 
ἐὰν ληφϑῇ σημεῖον ὡς τὸ E, καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ ni τὸ H ἐπι- 
ζευχϑεῖσα ἐκβληϑῇ ἐπὶ τὸ Θ, γί- 
νεται χαὶ τὸ ὑπὸ ΘΕΚ ἴσον τῷ 25 
ἀπὸ EH τεεραγωνῳ. 
Ἐπεζεύχϑωσαν αἱ AE B4: 
ὀρϑὴ ἄρα ἐστὶν ἡ 71 γωνία. ἔστιν 
δὲ xai ἡ Ζ ὀρϑή" τὸ ἄρα ὑπὸ 
AE. 4 ἴσον ἐστὶν τῷ τε ὑπὸ MZ B 30 
καὶ τῷ ἀπὸ ΖΕ τετραγώνῳ. ἀλλὰ 


^-—$ ^ 





—— — —— — € —9 


3. AZ τετρ. πρὸς τὸ ἀπὸ add. Co τὸ dpa) τὸ AE A, τὸ δὲ 
RS, corr: Co 4, 5. συναμφοτέρου τῆς ΖΚΘ ABS, corr. Co 6. 5 
τῶν ἀπὸ ZKKO A, distiox. BS 7. 8. ἡ ἄρα τῶν ἀπὸ KZZ4 Α, 


distinx. BS 47. δ᾽ add. Hu 20. λγ΄ add. BS 
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xL -- χϑ.: ζϑ τὰ βὲ -- βὴ: ζη. Sed ex hypothesi est 
BU - ]n : ζη — aC : C97; erga: 
xL -- X9 : ζϑ τὰ αζ: L9?, id est 
(κζ -- x9) C9 : C9? — al? : ζ93: ergo est | 
(x5 -- x9) 59 — ab). Sed fingatur recta. dupla. ipsius 
x9; est igitur propter elem. 2, 6 
(2x9 - 90) 9C -- x9? — D, id est 
(κζ΄ - x9) 90 — Dx? — X9?; est igitur 
Ux? — x9? —— at?, itaque 
Dx? — oL? τὸ x91?, Sed, quia ex constructione est at — 
C», propler elem. 2, 6 est 
Cx? — a1 — yx. xa; ergo 
yx: xu — x9?; est igitur 
y* : x9 — χϑ xa, id est, quia propter x &9  paral- 
lelas yx : x9 τῷ vf : ffe, et propter 
fix 9à parallelas x9 : x& zx of : βα, 
yg : βὲ — ji : a. 
Sic aulem haec proportio (quam effecimus ratione analylica 
staluenles esse CB -- Bn : ζὴ — ai? : 59?) re vera se habet; 
nam porro hinc sequitur parallelas esse a6 Óy; sunt vero 
parallelae, quia ex constructione triangulum dfe triangulo afl» 
aequale est, et communi dempto triangulo affe reliquum αεδ 
reliquo «ey aequale est; suntque in eadem basi, οἱ cet. *). 
XXXIII. Sit circulus circa diametrum efl, et producatur Prop. 
af ad punctum Lb, reclaeque αἴ perpendicularis sit de, sitque 
αζ' ζβ — L$?; dico, utceumque sumatur punctum €, si recta 
hinc ad ἢ iuncta eademque producta circuli circumferentiam 
in punctis x οἱ 9 secet, fieri 96 «ex — ert. 
lungantur ας 4g; rectus igitur est angulus Δ. Sed etiam 
angulus C rectus est; ergo propter similitudinem triangulorum 
αλβ abs est 
aÀ : aC — aj: ae, sive 
«À.a€ — afl. aC. Sed quia est a&? zc at? - Le, fit etiam 


4) Et analysim brevius adumbravit scriptor (conf. infre adnot. ad 
propos. 164) et omisit, ut in superiore lemmate, compositionem, quam 
postea addiderunt iidem qui supra citati sunt. 

PROPOS. 159: Breton p. 243 sq., Chasles p. 81. 97. 263. 


228 
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τὸ μὲν ὑπὸ 4.1 ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ OEK, τὸ δὲ ὑπὸ .4Z B 
ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ ZH ᾿τετραγώνῳ' τὸ ἄρα ὑπὸ ΘΕΚ ἴσον 
ἐστὶν τοῖς ἀπὸ τῶν ΕΖ ΖΗ͂ τετραγώνοις, τουτέστιν τῷ ἀπὸ 
ΕΗ τετραγώνῳ. 


λδ΄. Ἔστω ὡς ἡ 4B πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως ἡ 4.4 πρὸς ὃ 
τὴν AD, καὶ τετμήσϑω ἡ ΑΓ δίχα κατὰ τὸ E σημεῖον" 
ὅτι γίνεται τρία, τὸ μὲν ὑπὸ BEA ἴσον τῷ ἀπὸ ΕΓ τετρα- 
γώνῳ, τὸ δὲ ὑπὸ ΒΕ τῷ ὑπὸ .1.7Γ, τὸ δὲ ὑπὸ ΑΒΓ τῷ 
ὑπὸ ΕΒΖ. 

| Ἐπεὶ γὰρ ὡς ἡ 4B πρὸς 10 
“πος μῶρος ςΦἨ τὴν ΒΓ, οὕτως ἡ 444 πρὸς 
« εὖ y δ τὴν 1Γ, συνθέντι καὶ τὰ 
ἡμίση τῶν ἡγουμένων xai 
ἀνασερέϊψαντι ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ BE πρὸς τὴν ET, οὕτως ἡ ΕΓ 
πρὸς τὴν ΕΔ τὸ ἄρα ὑπὸ ΒΕ“ ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ ἘΓ΄ 15 
κοινὸν ἀφῃρήσθω τὸ ἀπὸ 4E τετράγωνον" λοιπὸν ἄρα τὸ 
ὑπὸ BAE ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ Α24Γ. πάλιν τὸ ὑπὸ BEA 
ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ EF τετραγώνῳ. ἀμφότερα ἀφῃρήσϑω 
αἸτὸ τοῦ ἀπὸ τῆς ΒΕ τετραγώνου" λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν 
ΑΒΓ ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ τῶν EBA. 20 

“λλὰ ἔστω νῦν τὸ ὑπὸ τῶν BAE ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν 
AMAT, καὶ τειμήσϑω δίχα ἡ T4 κατὰ τὸ E: ὅτι ἐσεὶν ὡς 
ἡ .18Β πρὸς τὴν BI, οὕτως ἡ 444 πρὸς τὴν AT. 

Ἐπεὶ γὰρ τὸ ὑπὸ τῶν ΒΖῈ ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ τῶν 
.44Γ, κοινὸν προσχείσϑω τὸ ἀπὸ 4E τετράγωνον: ὅλον 25 
ἄρα τὸ ὑπὸ ΒΕΔ ἴσον τῷ ἀπὸ ΓΕ τετραγώνῳ. ἀνάλογον 
xal ἀναστρέψαντι καὶ δὶς τὰ ἡγούμενα καὶ διελόντι ἄρα ἐσεὲν 
ὡς 7 .4 πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως ἡ 24.1 πρὸς τὴν 4Γ-. 


4. τὸ μὲν À rec. ex τὸ utes 3. ἀπὸ τῶν ΕΖΗ ABS, corr. Co 
5. λδ΄ add. BS 44. ὡς ἡ 4E ABS, corr. Co ovrog add. Ge 
15. τὸ ἄρα ὑπὰ AE. ABS, corr. Co 16. τὸ ἀπὸ .1E Co pro τὸ 
ἀπὸ ΓΕ 47. 48. πάλιν τὸ ἀπὸ .4Ε.1 --- τῶι ἀπὸ .4D ABS, corr: 
Co 30. ὑπὸ τῶν EBzf Co pro ὑπὸ τῶν ΕΒΓ 23. ὡς om. AB, 


add. S — 27. xal ἀναστρέψαντι add. Co 
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a£? — aÀ-. a6 — at? — afl. az - Ce?, id est 
a€£- &À — αζ LB - ζεῖ, 
Sed est αξ' &À — ϑει δα, et ex constructione α΄. CB zi; 
est igitur | 
ϑε. EX τῷ τὴ -- L[e?, id est 
ΞΞΞ ξη . 

ΧΧΧΙΥΝ. Sit af : Jy 2 αὃ: à», e bifariam secetur ay Prvp. 
in puncto 5; dico tria fieri, primum ffe: εὖ — cy?, tum fà - δὲ L 
— ad.óy, denique a.» Ξε εβ. $0. 

Quoniam enim est af? : fy — aó : ày, componendo est 

«y -- 28y : By 22 ay : ὃν, et dimidiando antecedentes 
magnitudines 
ἐγ - By : By — εγ: Óy, et convertendo 

Be : ἐγ — ἐγ: εὖ; ergo est Be: εὖ — cy?. 

Tum ex h«c aequatione commune subtrahatur 0e?; est igitur 
βε.εὃ — de? — 80.06, ei propler. elem. 2, 5 ey? — oe? — 
αδ. ὃγ; ergo 
βδ. δὲ — αδ. δγ. 
Rursus, quia est βε- εὖ — s7?, utrumque subtrabatur ex βε2; 
est igitur 9e? — Be. εὃ — εβ. 80, et propter elem. 2, 6 8e — ey! 
Ξε αβ΄ βγ; ergo 

αβ'-βγ Ξε sg. 80. 

Sed sit nunc βὅδ' δὲ — αὖ. ὅγ, et ey in ε bifariam se- 
cetur; dico esse af: fy Ξε aó : ὃν. 

Quoniam enim est βὅ- δὲ — αὖ. ὅγ, commune addatur 
δε; est igitur 90-05 - 0c? — βε. εὖ, et propter elem. 2, 5 
αὖ. δγ -i- δεῖ — ys?; ergo 

βε-. εὖ — yc?. Per proportionem igitur est 
fe: ἐγ — ͵ γε: 60, et convertendo duplicandoque ante- 
cedentes 
9285: fy — ay: 07, et dirimendo (est scilicet 286 τῷ 
ey 4 26y 
ay  2β) — By) : By — ay — ày : Óy, id est 
af : fy τα ad : 07 

PROPOS. 160: Simson p. 506 sq., Brcton p. 2483 sq., Chasles p. 79 «q. 

97. 262. 367. 274. 307 sq. 317. 
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229 λε΄. Τούτων ὄντων ἔστω γύχλος ὁ περὲ διάμετρον τὴν 
B, καὶ ἐχβεβλήσϑω ἡ -4B, ἔστω δὲ ἐπὶ τυχοῦσαν τὴν 4E 
χάϑετος, καὶ πεποιήσϑω ὡς ἡ .4Z πρὸς τὴν ΖΒ, οὕτως ἡ 
-AH πρὸς τὴν HB: ὕτι πάλιν, οἷον ἐὰν ἐπὶ τῆς ΕΔ ση- 
μεῖον ληφϑῇ ὡς τὸ E, καὶ ἐπιζευχϑεῖσα ἡ EH ἐκβληϑῇ 5 
ἐπὶ τὸ Θ, γίνεταε ὡς ἡ ΘΕ ngüg τὴν ΕΚ, οὕτως ἡ ΘΗ 
πρὸς τὴν ΗΚ. 

Εἰλήφϑω τὸ κένερον τοῦ 


LU χύχλου τὸ 21, καὶ ἀπὸ tot 

0 vw Ld 4 ἐπὶ τὴν Ε Θ κάϑετορ ἤχϑω ιυ 
À US c n 1M: toy aga ἔστιν ἡ KM 
«τ Pu je —1* τῇ MO. ἐπεὶ δὲ ὀρϑή ἐστιν 
Ν | . |  éxazéga τῶν M Z γωνιῶν, 
M - lg ἐν χύχλῳ ἐστὶντὰ E Z 44 MH 


σημεῖα" τὸ ἄρα ὑπὸ ΖΗ ι΄ 
ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ τῶν EHM. ἀλλὰ τὸ ὑπὸ τῶν ZH.A 
ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ τῶν “ΗΒ (διὰ τὸ εἶναι ὡς τὴν .4Ζ 
πρὸς τὴν ΖΒ, οὕτως τὴν 1Η πρὸς τὴν ΗΒ, καὶ τέτμηται 
ἡ «48 δίχα κατὰ τὸ .4): καὶ τὸ ὑπὸ τῶν EHM ἄρα ἴσον 
ἐστὶν τῷ ὑπὸ τῶν HB, τουτέστιν ἐν κύχλῳ ydo, τῷ 071020 
τῶν OHK. καὶ τέτμηται δίχα. ἣ ΘΚ κατὰ τὸ M: διὰ δὴ 
τὸ προγεγραμμένον γίνεται ὡς ἡ ΘΕ πρὸς τὴν ΕΚ, οὕτως 
ἡ ΘΗ πρὸς τὴν ΗΚ. 
290 λτ' Ἡμικύχλιον τὸ ἐπὶ τῆς .18Β, καὶ παράλληλος τῇ 
AB ἡ Γ 4, καὶ κάϑεεοι ἤχϑωσαν αἱ ΓΕ 4H* ὅτι ἴση ἐστὶν 25 
ἡ «ΑΕ τῇ HB. 
| Εἰλήφϑω τὸ κέντρον τοῦ 
χύχλου τὸ Ζ, xai ἐπεζεύ- 
χϑωσαν αἱ ΓΖ Z4* ἴση ἄρα 
ἐστὶν ἡ ΓΖ τῇ ΖΖά, ὥστε καὶ 30 
τὸ ἀπὸ τῆς ΓΖ ἴσον τῷ ἀπὸ 
τῆς Z.4 τετραγώνῳ. ἀλλὰ τῷ 








. λε΄ add. BS &, ἐπὶ τῆς Ε“ Hu auctore Co pro ἐπὶ τῆς ΓΙ 
5. "n ἡ EH ἐκβεβλήσθω ABS, corr. Hu auctore Co (ἐπιζευχϑὴ 
ἡ EH καὶ ἐχβληϑὴ Ge) 43. 44. τῶν MZ --- τὰ EZ ΑΜ 5, distinx. 
BS 15. 46. τὸ ἄρα ὑπὸ ZH.4 ἴση À, corr. BS 48. 49. xoà τε- 
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XXXV. His ita se habentibus sit circulus circa  diame- Prop 
wum ef, et producatur af ad ζ, sitque a£ perpendicularis ' 
ad quamlibet rectam de, et fiat am : ηβ — at : CB; dico, ut- 
cumque in recta de punctum e& sumatur, si iunola δὴ circum- 
ferentiam secet. in x eudemque producatur ad 9 alterum. punc- 
(um sectionis circumferenliae, rursus !) fieri 96: ex ξξ 3m : yx. 

Sumatur circuli centrum ἃ, ab eoque ad εϑ perpendi- 
culeris ducatur Ap; est igitur x4 — μ9 (elem. 5, 3). Sed 
quoniam uterque angulorum 4 ζ rectus est, in circulo sunt 
puncla & 5 μὶ Δ"); est igitur Dg: ηλ — δη gi. Sed quia ex 
hypothesi esv a5 : CB — an : of, et recta aff in puncto ἃ bi- 
fariam secta est, propter superius lemma est Cp - 34 — an- f; 
ergo eliam 

&€p- nt — an: 7f, id est, quia in circulo rectae a8. 9x 
inter se secant, 
-— Jn. 5x. 
Et secta est 9x bifariam in puncto 4; ergo propter id quod 
supra (lemm. XXXIV extr.) demonstratum est fit 9e : ἐκ — 
3 : ηκ. 

XXXVI. δὲ semicirculus in recta e), et ipsi e) paral- Prop. 
lela γδ, et perpendiculares ducantur ye à; dico esse «e — rf. '6: 

Sumatur circuli centrum 7, et iungantur γξ $0; est igi- 
tur γζ — LO, itaque yj? — L0?. Sed est γζῇ — 76? -- eb, 

PROPOS. 161: Simson p. 507 sq., Breton p. 244 sq., Chasles p. 80. 

97. 262. 273. 378. 

4) Haec vox vix ad lemma XXXIII aut XXX referri posse, sed 

aliam quandam propositionem nunc perditam spectare videtur. 


*) "Nam, si iunctá eÀ circa ipsam circulus describatur, per μὲ c 
puncta transibit" Co. 


PROPOS. 169: Simson p. 585 854. (qui haec addit "observare licet in- 
signem differentiam inter demonstrationem huius et praecedentis pro- 
positionis 158; praecedens enim nimis videtur esse brevis, et quaedam 
in ea supplenda sunt, haec autem instar elementorum admodum est ex- 
plicite; idem autem in multis aliis Pappi (conf. supra p. 323 adnot. *: 
observandum est"), Breton p. 245, Chasles p. 81. 98. 279. 396. 
τμῆσϑαι τὴν AB Hu 40. 91. τουτέστι τῷ ὑπὸ τῶν OHK: ἐν χύχλῳ 
γάρ coni. Ge auctore Co 4!, δὴ add. Ge ἐᾷ. λε΄ add. BS 
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μὲν ἀπὸ ΓΖ τετραγώνῳ ἴσα ἐστὶν τὰ ἀπὸ τῶν ΓΕ EZ 
“τειράγωνα, τῷ δὲ ἀπὸ .Z τετραγώνῳ ἴσα ἐσεὶν τὰ ἀπὸ 
τῶν 4H ΗΖ τετράγωνα: xoi τὰ ἀπὸ τῶν ΓΕ ΕΖ ἄρα 

, » * M - 3 M ^ * , 
tetoaytva Loa ἔστιν volg ἀπὸ τῶν ZH. H4 τετραγωνοις. 
z οι ἘΣ: , » * N ^ 3 € ^ 
ὧν τὸ ἀπὸ ΓΕ τετράγωνον ἴσον ἔστιν τῷ ἀπὸ τῆς 4H5 
τετραγιύνῳ λοιπὸν ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ τετῤῥάγωνον λοιπῷ 
^w 3 o. / 4 M » » 2 4 M € ΄ 
τῷ ἀπὸ ΖΗ τετραγώνῳ ἔστιν toov* toy aga ἔστίν ἡ EZ 
τῇ ZH. ἔστιν δὲ καὶ ὅλη ἡ .4Z ὅλῃ τῇ ZB ἴση" λοιπὴ 
ἄρα ἡ 4E λοιτιῇ τῇ HB ἐστὶν ἴση, ὅπερ: — 

λζ΄. Ἡμιχύχλιον τὸ ἐπὶ τῆς ΑΒ, καὶ ἀπὸ τυχόντος ἴ0 
τοῦ D διήχϑω ἡ F4, καὶ κάϑετος ἤχϑω 9, 4E: ὅτι τὸ ἀπὸ 
ΑἽΓ τοῦ ἀπὸ D4 ὑπερέχει τῷ ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς 4T 
ΓΒ xai τῆς 4Ε. 


“Ὅτι ἄρα τὸ ἀπὸ 4L 

de ἴσον ἐστὶν τῷ τε ἀπὸ 15 
/ B -- ' 4Γ , τουτέστιν τοῖς 
| ES ἀπὸ 4E ET, xai τῷ 
[ | u uu ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς 
a 000 78. —— $7 MT TB καὶ τῆς 4E: 


ὅτι ἄρα κοινοῦ ἀφαιρε- 20 
ϑέντος τοῦ ὑπὸ ΓΕ λοιπὸν τὸ ὑπὸ ΑΓΕ ἴσον ἐστὶν τῷ 
τὸ ἀπὸ 4E, τουτέστιν τῷ ὑπὸ .4EB, καὶ τῷ ἀπὸ ΓΕ xai 
τῷ ὑπὸ 4E ΓΒ. κοινοῦ ἀφαιρεϑέντος τοῦ ἀπὸ ΓῈ ὅτι 
λοιπὸν τὸ ὑπὸ ΑΕΓ ἴσον ἐστὶν τῷ τε ὑπὸ .1ΕΒ καὶ τῷ 
ὑπὸ .4E ΒΓ. ἔστιν δέ. 25 


Εἰς τὸ πόρισμα τοὺ α’ βιβλίου. 


λή. Θέσει ὄντος παραλληλογράμμου τοῦ Α4, ἀπὸ 
δοϑέντος τοῦ E διαγαγεῖν τὴν ΕΖ καὶ ποιεῖν ἴσον τὸ ZTH 
τρίγωνον τῷ 44 παραλληλογράμμῳ. 

Γεγονέτω. ἐπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶν τὸ ΖΓΗ τρίγωνον τῷ 30 


4. ἀπὸ τῶν ΖΗΜΖ A, distinx. ΒΒ 9. ὅπερ BS, 0A. 40. A2 
add. BS ἐπὶ τῆς 48Γ AB, ἐπὶ τῆς «0f S, corr. Co 44. ἤχϑω ἡ 
.19 AB, corr. S 42. τῷ ἀπὸ συναμφοτέρου et 44. ἄρα τὸ ὑπὸ AT 
retinuit Ge ex S (recte, ut supra editum, AB) 18. 19. συναμφοτέρου 
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el CÓ? — δη3 -- 227; ergo yc? - eC? — Oy? -- 522. Subtra- 
hantur aequalia ye? — δη2; restat igitur εἴ — ζηξ, itaque 
εἴ — ζη. Sed est etiam ac — Cg; per subtractionem igitur 
est a& — n», q. e. d. ' 
XXXVII. Sit semicireulus in receta ag, et a quolibet pro- Prop. 
ductae diametri puncto y ducatur. per semicirculum 70, et dia- 
melro perpendicularis ducatur de; dico esse ay? — 70? — 
&7 -- 7B, ae. 
Sit ia ; est igitur 
a7? — γδξ -- (ay -- yf) ac, id est 
— δὲ32 - &y? 4- lay -ὉἮ yg) ac, id est 
— ἀε᾿ εβ -- ey? -- (ay - yg. ae. 
Ergo communi subtracto αγ΄. αδ restat 
Gy. y& — aG€& Ef) -- &€y! -- a6 By. 
Communi subtracto £y? restat 
QE- £y — a&€- ED -- a£ - Dy. 
Est autem, quoniam er conslructione est &y — εβ -t- (hy. 


In porisma primi libri. 


XXNXVIII. Parallelogrammo a70f positione dato, a dato Prop. 
. . . 4 
- in. γγοάμοιά 8à*) puncto & ducatur recta £55 ita, ul triangu- 
lum ἔγῃ parallelogrammo αγδβ aequale fiat. 
Factum iam sit. Quia igitur triangulum Cyr parallelo- - 
L] 

PROPOS. 163: Simson p. 526, Breton p. 246, Chasles p. 98. 243. 

PROPOS. 164: Simson p. 527—530, Breton p. 246 sq., Chasles p. 79. 
98. 284. 

*! Hec secundum figuram, qualis in codicibus adumbrata est, addi- 
dimus; eademque, ut ceteros taceam, est Chaslesii sententia. Simsonus 
autem Halleium de sectione spatii tp. 144 54.) secutus problema de- 
monstrat utcumque "dato puncto ε in angulo qui deinceps est angulo «yd. 


— - — - — - - 


τῆς ΑΓΒ ABS, corr. Co 80. χοινοῦ Hu pro χαὶὺ 32. re ἀπὸ 4E Co 
pro re ἀπὸ ΜῈ τῶι ὑπὸ .4EB xo) A, corr. BS 33. ὑπὸ AELB 
et 35. ὑπὸ .4EB/' À, distinx. BS 36. εἰς (A? pro εἢ τὸ πόρισμα 
A βιβλίου A, εἰς τὸ πόρισμα τοῦ πρώτου βιβλέου B, εἰς τὸ πόρισμα 
cum nola corruptelae et tum εἰς τὸ πρῶτον τῶν χωνιχῶν S $7. 4| 
« BS, om. A 


- 
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44 παραλληλογράμμῳ, τὸ δὲ 744 παραλληλύγραμμον διπλά- 
σιόν ἐστιν τοῦ ΑΓΖ τριγώνου, xai τὸ ΖΓΗ ἄρα τρίγωνον 
δωτλάσιόν ἐστιν τοῦ .4“1 ΓΖ τρι- 
γώνου. ὡς δὲ τὸ τρίγωνον πρὸς 
τὸ τρίγωνον, διὰ τὸ εἶναι περὶ 5 
τὴν αὐτὴν γωνίαν τὴν D, οὕτως 
ἐστὲν τὸ ὑπὸ ZI'H πρὸς τὸ ὑπὼ 
““Γ4. δοϑὲν δὲ τὸ ὑπὸ MIA: 
δοϑὲν ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ ΖΓΗ. 
χαὶ ἀπὸ δοϑέντος τοῦ E εἰς ϑέ- 10 
σει τὰς AAT ΓΖ δεῆκται ἢ EZ εἰς χωρίου ἀποτομήν" ϑέσει 
ἄρα ἐστὶν ἡ ΕΖ. 

Συντεϑήσεται δὲ οὕτως" ἔστω τὸ μὲν τῇ ϑέσει παρ- 
αλληλόγραμμον τὸ 424, τὸ δὲ δοϑὲν τὸ E. διήχϑω ἀπὸ 
τοῦ E εἰς ϑέσει τὰς ΖΓ F4 εὐθεῖα ἡ ΕΖ ἀποτέμνουσα 15 
χωρίον τὸ ὑπὸ ΖΓΗ ἴσον δοϑέντι χωρίῳ τῷ διπλασίονι 
τοῦ ὑπὸ 41/4, καὶ κατὰ τὰ αὐτὰ τῇ ἀναλύσει δείξομεν 
toov τὸ ΖΙῊ τρίγωνον τῷ “24 παραλληλογράμμῳ" ἡ ΕΖ 
ἄρα ποιεῖ τὸ πρόβλημα. φανερὸν οὖν Ort μόνη, ἐπεὶ xa- 
κείνη μύνη. 20 


* UU * 
* 





, 3 Av e 4 
233 α΄. Ἔστω κῶνος, ov βάσις μὲν ὃ 4B κύχλος, κορυφὴ 
4 4 “- * 1 3 * , € ^v 
δὲ τὸ D σημεῖον. δὲ μὲν ovv ἰσοσχελής ἐστιν ὁ κῶνος, 
4 et A « 3 A] - 4 M , 
φανερὸν (v. πᾶσαι αἱ ἀπὸ τοῦ D πρὸς τὸν 4B xv»Aov 
[4 3 ^ » 3 , * ) * ἢ 
προσπίπτουσαι εὐϑεῖαι ἰσαι ἀλλήλαις εἰσίν, εἰ δὲ σχαλη- 25 
vog, ἔστω εὑρεῖν τίς μεγίστη καὶ τίς ἐλαχίστη. 





3. τοῦ «dy τριγώνου S 3. 8. xal τὸ ΖΓΙ͂ — AT τριγώνου 
add. A? in marg. (DS) 5. εἶναι add. Hu 10. ἀπὸ et 11. ἡ EZ add. 
Hu auctore Co 44. ἡ EZ εἰς χωρίου ἀποτομήν») pro his secundum 
illa quae in compositione sequuntur in promptu est coniicere: ἡ EZ 
χωρίον ἀποτέμνουσα τὸ ὑπὸ ΖΓΗ͂ ἴσον δοϑέντι χωρίῳ τῷ διπλασίονι 
τοῦ ὑπὸ “Γ4ἑ, verum ne expellamus libros de sectione spatii disertis 
verbis citatos et brevitatem paene contortam concedamus Graeco scrip- 
tori res notas gnaris lectoribus signiflcanti 45. εἰς ϑέσει τὰς ΖΓΗ 
ABS, corr. Co 46. ϑοϑεέντινι χωρέωι τῶι διπλάσιον A(BS), corr. Co 
47. τὴν ἀνάλυσιν ABS, corr. Co 32. «'] 8' BS, om. A ὁ ABT 
κύχλος ABS, corr. Co 46. δέον ante ἔστω add. Ha 
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grammo &yOf aequale, et idem parallelogrammum «duplum 
est trianguli ayd,. ergo etiam triangulum ἔγη duplum est 
wianguli «yd. Sed, quia haec triangula sunt circa eundem 
angulum 7, propter superius lemma XX. est. A Cyn : Δ ayó 
-x Dy. yy : ay: yà.. Sed datum est ay. yÀ; ergo etiam Cy: γὴ 
datum. Εἰ a dato puncto 8 ad positione datas ay 7;Ó ducta 
est ec abscindens reclas Cy 7$, quae conlinent. spatium. ae- 
quale dato spalio, videlicet duplo ipsius a7-yÀ", esique pro- 
blema deductum ad spatii sectionem !). Ergo positione data 
. est a... |j | ! 
Componetur problema sic. Sit parallelogrammum posi-  * 
tione datum αγδβ, el datum punctum e.  Ducatur ah & ad 
pasitione datas c» yÓ recla εξ abscindens rectas Gy y$Q, quae 
continent spatium Cy- 7» aequale dato spatio, videlicet. duplo 
ipsius ey-yd; et eadem ratione atque in analysi demanstra- 
bimus triangulum Cy» parallelogrammo  ayó9 aequale esse; 
ergo recta && problema efficit, eademque, ut manifestum est, 
sola, quia illa quoque quae in spatii seclione constriutur. sola 
illud problema efficit ?). 


* * 


LRMMATA IN CONICOBUM LIBRUM I. 


"ἢ. Sit conus, cuius basis circulus eg, et vertex punc- Prop. 
tuni 7. lam si isosceles conus est, omnes rectas quae a puncto 165 
7 δὰ circuli αβ circumferentiam ducuntur inter se aequales 
esse apparet; sin vero obliquus est, inveniatur, quae sil ma- 
xima quaeque minima. 


*) Haec addit Simsonus p. 529 secundum ea quae stalim in com- 
positione sequuntur. 


4) Est libri primi de sectione spatii ab Halleio restituti loci tertii 
casus primus (p. 145); sed commodius ad hoc Pappi problema con- 
feretur Simsoni de porism. propositio LXXVIII (p. 527 sq.). 

4) Sic Graeca in brevissimum concisa explicanda esse iudicavimus ; 
demonstrantur autem ab eodem Simsono p. 5328 sq. 


ἘΦ) Numeri lemmaltum in hac quae sequitur Latina interpretatione 
secundum Halleium positi sunt. 
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» Ἤχϑω γὰρ ἀπὸ τοῦ Γ' σημείου 

ἐπὶ τὸ τοῦ 4B χύχλου ἐπίπεδον 

N χάϑετος, xai πιπτέτω πρότερον 

Ji 5 ἐντὸς τοῦ 4B χύχλου, xai ἔστω 
j| ἡ L4, καὶ εἰλήφϑω τὸ xívrQov 5 

dL τοῦ κύχλου τὸ E, xai ἐπιζευχϑεῖσα 

ἡ 4E ἐκβεβλήσθω ἐφ᾽ ἑχάτερα τὰ 

P μέρη &ri τὰ 4 B σημεῖα, καὶ ἐπε- 

ζεύχϑωσαν αἱ “4,1 ΓΒ λέγω ὅτι 
μεγίστη μέν ἐστιν ἡ BP, ἐλαχίστη 10 

* δὲ ἡ ΑΓ πασῶν τῶν απὸ τοῦ D πρὸς τὸν 4B προσπι- 

“πτουσιῦν. 

Προσβεβλήσϑω γαρ τις xoi ἑτέρα ἡ ΓΖ, καὶ ἐπεζεύχϑω 
ἡ 4Z: μείζων ἄρα ἐστὶν ἡ B4 τῆς 42. κοινὴ δὲ 5 FA, 
x«i εἰσὶν oi πρὸς τῷ 4, γωνίαι ὀρϑαΐ" μείζων ἄρα ἐστὶν 15 
7 ΒΓ τῆς ΓΖ. κατὰ τὰ αὐτὰ καὶ ἡ ΓΖ τῆς ΓΑ͂ μείζων 
ἐστίν" ὥστε μεγίστη μέν ἐστιν ἡ ΓΒ, ἐλαχίστη δὲ ἡ ΓΑ͂. 

234 B. “λλὰ δὴ πάλιν y ἀπὸ τοῦ D κάϑετος ἀγομένη 
πιπτέτω ἐπὶ τῆς περιφερείας τοῦ ΑΒ κύχλου, καὶ ἔστω ἡ 
ΓΑ͂, xai τιάλιν ἐπὶ τὸ κέντρον 106 κύχλου τὸ 4' ἐπεζεύχϑω 20 
ἢ 444 καὶ ἐχβεβλήσϑω ἐπὶ τὸ B, vai ἐπεζεύχϑω ἡ ΒΓ 
λέγω Oti μεγίστι μέν ἐστιν ἡ BT, ἐλαχίστη δὲ ἡ AT. 

Ὅτι μὲν οὖν “μείζων ἡ ΓΒ τῆς ΓΑ͂ φανερόν, διήχϑω 
δέ τις καὶ ἑτέρα ἡ l'E, καὶ ἐπεξεύχϑω ἢ «4Ε. ἐπεὶ διά- 
μετρός ἐστιν ἣ AB, μείξων ἐστὶν τῆς AE. καὶ αὐταῖς 25 
πρὸς ὀρθὰς ἡ 4T: μείζων ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΒ τῆς ΓΕ. ὁμοίως 
καὶ πασῶν. καὶ χατὰ τὰ αὐτὰ μείζων δειχϑήσεται 5 ΕΓ 
τῆς ΓΑ͂: wore μεγίστη μὲν ἡ BE, ἐλαχίστη δὲ 5 L4 τῶν 
ἀτεὸ τοῦ Dl σημείου πρὸς τὸν ,4,1Β xóxÀov προσπιπτουσῶν 





ó -- o t 


εὐϑειῶν. 30 
& , rgt 3 ev € 9 , € . , * ^ 
255 q- Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων πιπτέτιυ ἡ χάϑετος ἐχτὸς 
αι- , M » € M] Δ] ^ ^ , -- $ 
τοῦ χύκλοι, καὶ ἔστω ἢ l', καὶ ἐπὶ τὸ χένερον τοῦ κύκλου 
X - € , 
τὸ E ἐπιζευχϑεῖσα v AE ἐχβεβλήσϑω, xai ἐπεζεύχϑωσαν 


3. χύχλου ἐπίπεδον — 5. τοῦ 4H add. A?BS 8. τὰ 4B σημεῖα 
A, distinx. RS 40. ἐστιν ἡ ΓΒ Ha 44. ἡ Μι1 τῆν AZ ABS, corr. 


LIBER VII. PROPOS. 166. 4167. 921 


Ducatur enim a puncto 7 ad circuli ag planum perpen- 
dicularis yó, quae primum intra af) cireulum cadat, οἱ su- 
matur circuli centrum 86, et iuncta δὲ producatur in utram- 
que partem secetque circumferentiam in punctis a fj, et iun- 
gantur «7 7f; dico rectam gy maximam, «y minimam esse 
omnium quae a puncto y ad circuli ag circumferentiam du- 
cuntur. 


Ducatur enim alia quaevis 7C, iungaturque Ób; est igi- 
tur Bà » δὲ (elem. 5, 7). Et communis est 7d, angulique 
ad ὃ recti; ergo est gy  γζ. Eadem ratione est etiam 
y5 » ya; itaque maxima omnium est gy, minima ay. 


Sed rursus perpendicularis a puncto 7 ducta in ipsam Prop. 
af circuli circeumferentiam cadat, sitque γα, et rursus ad cir- 
culi centrum ὃ ducatur αὖ, quae producta circumferentiam 
secet in 8, et iungatur gy; dico maximam esse By, mini- 
mam a». 

lam primum apparet esse γβ» 
y ya; ducatur autem ad circumferen- 
liam alia quaevis ye, et iungatur ae. 
Quia eg diametrus est, maior est 
quam ae (elem. 5, 15). Et ipsis 
oaB αε perpendicularis est ay; ergo 
yB * γε. ltem y maior est ceteris 
omnibus. Et eadem ratione demon- 
strabitur esse ey γα; ergo gy 
maxima, «y minima est omnium 
rectarum quae a puncto y ad cir- 
culi ef. circeumferentiam ducuntur. 





lisdem suppositis perpendicularis extra cireulum cadat, Prop. 
ἡ: 467 
sitque γδ, et ad circuli centrum & ducta δὲ producatur secet- 
que circumferenliam in. punctis a d, et iungantur a7 By; iam 


Ha 48. 8'] y' BS, om. A 49, τοῦ χύχλυν 4B Ha 7 (ante LA) 
om. B Ha 36. ἄρα add. Ha 38. μεγίστης ABS, corr. Ha auctore 
Co 81. y] δ΄ BS, om. A 

Pappus 1I. 59 


922 IfATITIOY ZYNATOTHZ Z. 


αἱ ΑΤ ΒΓ λέγω δὴ ὅτι μεγίστη μέν ἐστιν ἡ BD, ἐλαχίστη 
δὲ ἡ ΑΓ πασῶν τῶν ἀπὸ τοῦ D πρὸς τὸν ,4,1Β κύκλον 
προσπιπτουσῶν εὐϑειῶν. 


Ὅτι μὲν οὖν μείζων ἐστὶν ἡ ΒΓ τῆς ΓΑ͂ φανερόν, λέγω 
δὲ ὅτε καὶ πασῶν τῶν ἀπὸ τοῦ Γ πρὸς τὴν τοῦ 4B κύκλου 5 
περιφέρειαν προσπιπτουσῶν. προσπιπεέτω γάρ τις καὶ 
ἑτέρα ἡ ΓΖ, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ 42Ζ. ἐπεὶ οὖν διὰ τοῦ κέν- 
τρου ἐστὶν ἡ B4, μείζων £osiv ἡ 4B τῆς 42. καὶ ἔστιν 
3 - 3 * € M] M ^ H , » A 
αὑταῖς ὀρϑὴ ἡ AT, ἐπεὶ xai τῷ ἐπιπέδῳ ^ μείζων aga ἐστὶν 
€ f. € » M ^v , 4 » ^ 
ἡ ΒΓ τῆς ΓΖ. ὁμοίως xai πασῶν. μεγίστη μὲν aga ἐστὶν 10 
ἡ ΓΒ, ὅτι δὲ καὶ ἡ 4T ἐλαχίστη. ἐπεὶ γὰρ ἐλάσσων ἐστὶν 
ἡ 44 τῆς 452, καὶ ἔστιν αὐταῖς ὀρϑὴ ἡ 4T, ἐλάσσων ἄρα 
ἐστὶν 5 “41 τῆς ΓΖ. ὁμοίως καὶ πασῶν. ἐλαχίστη ἄρα 
ἐστὶν ἡ ΑΓ, μεγίστη δὲ ἡ ΒΓ πασῶν τῶν ἀπὸ τοῦ Γ 
πρὸς τὴν τοῦ .4B κύχλου περιφέρειαν προσπιπτουσῶν 15 
εὐϑειῶν. 


Εἰς τοὺς κωνιχοὺς ὅρους. 


236 “ Ἐὰν ἀπό τινος σημείου πρὸς κύκλου περιφέρειαν᾽᾽ 
32 , € , , J ec 3 € , 
εἰκότως ὃ Απολλώνιος προσείϑησιν "ig &x&rega προσ- 

«-. 3) * , ΄- / , . ? - 
εκβληϑῆ᾽, ἐπειδήπερ τοῦ τυχόντος xwvov γένεσιν δηλοῖ. 20 
bl od 3 

εἰ μὲν γὰρ ἱσοσκελὴς ὃ κῶνος, περισσὸν ἣν προσεκβάλλεεν 
διὰ τὸ τὴν φερομένην εὐθεῖαν αἰεί ποτε ψαύειν τῆς τοῦ 
κύχλου περιφερείας, ἐπειδήπερ πάντοτε τὸ σημεῖον ἴσον 
} [4 » -« od J J, Li M A , 
ἀφέξειν ἔμελλεν τῆς τοῦ κύχλου περιφερείας. ἐπεὶ δὲ δύ- 
ναται καὶ σκαληνὸς εἶναι ὃ χῶνος, ἔστιν δέ, ὡς προγέ- 325 
γραπεαι, ἐν κώνῳ σκαληνῷ μεγίστη τις καὶ ἐλαχίστη πλευρά, 
) , * cc -)3 ' » 8 
ἀναγκαίως προστίϑησιν τὸ ᾿᾿προσεχβληϑῇ, ἵνα aisi προσ- 


4. δὴ ὅτι AS, ὅτι B*V, ὅτι δὴ Ha 4 τὸν ΑΒΓ χύχλον ABS, 
corr. Ha auctore Co δὅ. δὲ Hu prod 14. ἐλάσσων Ha pro ἐλαχίστη, 
item vs. 42 12. ἔστι χαὶ αὐταῖς Ha 47 — p. 944, 3. hoc scholion 


non ab ipso Pappo scriplum esse videtur 48. numerum ε΄ praefigunt 
BS 49. ἐφ᾽ ἑκάτερα προσεχβληϑῆ Apollon. conic. 1 defin. 4, xal ἐφ᾽ 
ἑχάτερα ἐχβληϑὴῆι ABS 24. τὸ add. Hu ei&t. (sine spir. et acc.) A 


LIBER VII. PROPOS. 467. 923 


díco maximam esse gy, minimam ey omnium rectarum quae 
a puncto y ad. circuli af circumferentiam ducuntur. 

lam primum apparet esse 
By » ya; sed dico eandem 
By maiorem esse omnibus 
quae a puncto y ad circuli 
αβ circumferentiam ducuntur. 
Ducatur enim alia quaevis 7C, 
et iungatur OC. lam quia βὃ 
per centrum transit. (elem. 3, 
δὴ, est 80 *» OC. Et his ipsis 
perpendicularis est ὅγ, quo- 
niam etiam plano circuli per- 
pendicularis est; ergo gy 
yb. Mem fjy maior est celeris 
omnibus Maxima igitur est dy; sed demonstretur etiam mi- 
nimam esse «y. Quia enim ad minor est quam ὃζ (elem. 5. 8), 
et his ipsis perpendicularis óy, minor igitur est ay quam γξ. 
ltem etiam ceteris omnibus. Ergo «ay mihima, 27 maxima est 
omnium rectarum quae a puncto γ ad circuli ag circumferen- 
tiam ducuntur. 





In conicas definitiones. 


In conicorum 1 libri defin. I ad verbu " si ab aliquo puncto 
ad circuli cireumferentiam" iure Apollonius addit "in utram- 
que partem producatur", quoniam cuiuslibet coni originem 
explicat. Nam si isosceles conus esset, supervacaneum esset 
rectam producere, quia baec ipsa, cum convertitur, circuli cir- 
cumferentiam perpetuo tangeret, quippe cum punctum 7anens 
semper aequali intervallo a circuli circumferentia distaret. Sed 
quia etiam obliquus conus esse potest, in quo, ut supra de- 
monstratum est, et maximum aliquod et minimum latus ex- 
Stat, necessario illud "producatur" adiicit, ut quae minima 


(Ha), ἀεί BS 34. δὲ A? ex δὲ 27. προσεχβληϑὴ Ha pro προσ- 
ἐχβεβλήσϑω «i&t (sine spir. οἱ acc.) A (Ha BS) 
59* 


237 


238 


924 ΠΆΠΠΟΥ SYNATQOTHY Z. 


ἐχβληϑεῖσα ἡ ἐλαχίστη [dsi τῆς μεγίστης] αὐξηται [προσ- 

, e » , d , A] J/ 3 
ἐχβαλλομένης), ἕως ἴση γένηται τῇ μεγίστῃ z&i ψαύσῃ xat 
ἐχεῖνο τῆς τοῦ κύκλου τιεριφερείας. 

2. ΄«᾽ 

Ἔστω γραμμὴ ἡ «ΑΒΓ, καὶ ϑέσει ἡ ΑΓ, πᾶσαι δὲ 

€ » A] A «« » * * » L4 [ 3 , et 

cL απὸ τῆς γραμμῆς &rt τὴν 44D καϑετοι [ἀγομεναι) οὕτως 5 
ἀγέσϑθωσαν, ὥστε τὸ ἀπὸ ἑκάστης αὐτῶν τετράγωνον ἴσον 
Ύ - bl —- ^ , 
εἶναι τῷ περιεχομένῳ ὑτιὸ τῶν τῆς βάσεως τμημάτων ἀφ᾽ 
ἑχάστης αὐτῶν τμηϑέντων" λέγω ὅτι χύχλου ττεριφρέρεεά 
ἐστιν ἡ ΑΒΓ, διάμετρος δὲ αὐτῆς ἐστιν ἡ ΑΓ. 

Ἤχϑωσαν γὰρ ἀπὸ σημείων τῶν 44 B E κάϑετοι atio 
4Z BH EO: τὸ μὲν ἄρα ἀ"τὸ .1Ζ ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ 42ΖΓ, 
τὸ δὲ ἀπὸ BH τῷ ὑπὸ ΑΗΓ, τὸ δὲ ἀπὸ EO τῷ ὑπὸ ΑΘΓ. 
τετμήσθω δὴ δίχα ἡ ΑΓ κατὰ τὸ K, καὶ ἐ εζεύχϑωσαν 
αἱ 4K KB ΚΕ ἐπεὶ οὖν τὸ ὑπὸ ΑΖΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ 
ΖΚ ἴσον ἐστὶν τῷ απὸ ΑΚ, ἀλλὰ τῷ ὑπὸ A4ZT toov ἐστὲν 15 
τὸ ἀπὸ ZZ, τὸ ἄρα ἀπὸ 412 μετὰ τοῦ ἀπὸ ZK, τουτέστιν 
τὸ ἀπὸ 4K, ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ ΑΚ’ ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ 4K 
τῇ ΚΑ. ὁμοίως δὴ δείξομεν ὕτι καὶ ἑκατέρα τῶν BK EK 
2» , * ^ » « , » , F^ ΨῚ 
tor ἔστιν τῇ ΑΚ ἢ τῇ ΚΓ «vxAov aga τιεριφέρεια ἔστιν 
€ ^ “- 3 , 4 , ^ M , 

ἢ «48 τοῦ περι κέντρον τὸ K, τουτέστιν τοῦ περὶ δεά- 20 
μετρῶν τὴν ΑΓ. 

€. Τρεῖς παράλληλοι αἱ .4.48Β Γά EZ, καὶ διήχϑωσαν 
εἰς αὐτὰς δύο εὐϑεῖαι αἱ ΗΖΓ BHEA- ὕτι γίνεται ὡς 
τὸ ὑπὸ 4B EZ τιρὸς τὸ απὸ D, οὕτως τὸ ὑπὸ AHZ 


πρὸς τὸ ατὸ ΗΓ τετράγωνον. 25 
d y Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ἡ 4B πρὸς τὴν 
N E ΖΕ, τουτέστιν ὡς τὸ ὑπὸ 4B ΖΕ nog 
d BU ; τὸ ατιὸ ΖΕ, οὕτως ἡ 4H πυρὸς τὴν ΗΖ, 
9X τουτέστιν τὸ ὑπὸ AHZ πρὸς τὸ La 

/ x HZ, ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ 4B ΖΕ τιρὸς τὸ 30 


/ N ἀπὸ ΖΕ, οὕτως τὸ v0 4HZ πρὸς τὸ 
LL ς. . Ν . , δ 1 E» * 
δ ἀπὸ HZ. ἀλλὰ καὶ ὡς τὸ ἀπὸ ΖΕ πρὲς 


4. ἀεὶ τῆς μεγίστης οἱ προσεχβαλλομένης del. Ha 4. δΊ ς΄ BS, 
om. α 5. ἀγόμεναι BS, ἀγόμενοι À, del. Hu 7. ἀφ᾽ Ha, oq A, 
ἐφ᾽ BsS 8. αὐτῶν τμηϑέντων Ha, ἀπὸ τῶν τμηϑέντων ABV, ἀπὸ 


LIBER Vil. PROPOS. 468. 169. 925 


est usque eo producta augeatur, quoad maximae aequalis fiat 
eL propterea circuli circumferentiam semper contingat. 


ll. Sit linea ag», et positione dala ey, et omnes a linea 
afly ad rectam ay perpendiculares ita ducantur, ut unius- 
euiusque quadratum aequale.sit rectangulo baseos segmentis, 
quae a singulis perpendicularibus efficiuntur, contento; dico 
lineam oy dimidiam circuli circumferentiam, eiusque dia- 
metrum «a» esse. 

Ducantur cnim ἃ punc- 
tis ὃ B & perpendiculares 
Ob βὴ t9; est igitur ex 
hypothesi δὲ — αζ' Cy, et 
By? τῷ ey.py, et ε93 — 
αϑ.9γ. lam a» bifariam 
secetur in puncto x, et 
iungantur xà x9 xe. lam 
quia propter elem. 2, ὃ est 
αζ. Cy A- Cx? — ax?, et ex hypothesi aC- Cy Ξε OU?, est igitur 
OL a- Dx? — ax?, id est Óx? — ax?; itaque χ — ax. Si- 
militer demonstrabimus et x et ex aequalem esse rectae ax 
vel xy; ergo linea ay est dimidia circumferentia circuli, 
cuius centrum x, id est circuli circa diametrum «y descripti. 





lI. Tres parallelae ag γδ Ce, in easque ducantur duae 
rectae αηζγ βηεδ᾽); dico esse af. Ce : y? — an. xb : 9y*. 

Quoniam enim est αὐ: Ge — am: nb, per multiplicationem 
est igitur 


A 
$,——. E *) Praeter illam quae p. 924 descripta est 
y / uL ὁ in codice exstat haec altera, quam si sequimur 
{Ἕ. 78 supra reponendum est "rectae «yim 80er . 
& 


τῶν τμημάτων S 40. τῶν .1BE A, distinx. BS 43. δὴ] δὲ Ha 
44. el. K^1 Ha 48. δὴ δὲ Hu 20. τοῦ (ante περὶ χέντρον εἴ 
anle περὶ διάμεερονὶ) Ha pro τῆς 42. εἼ ζ΄ BS, om. AV 33. αἱ 
AH ΖΓ BH E.1 A, corr, BS 


Prop. 
468 


Prop 
169 


299 


240 


926 ΠΑΠΠΟΥ ΣΥΝΑΓΩΓῊΣ Z.. 


τὸ dzÓ D4, οὕτως ἐστὲν τὸ ἀπὸ ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ ἩΓ΄ 
δι᾿ ἴσου ἄρα. ἐστὲν ὡς τὸ ὑπὸ 418 ΖΕ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΩ͂ 
τετράγωνον, οὕτως τὸ ὑπὸ ΑΗΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΗΓ τετρά- 
γωνον. 
» LY 
c. Ἔστω ὡς ἡ .4B πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως ἡ 44 πρὸς 5 
τὴν AT, καὶ τετμήσϑω ἡ .1Γ δίχα κατὰ τὸ E σημεῖον. ὅτι 
γίνεται τὸ μὲν ὑπὸ BEA ἴσον τῷ ἀπὸ ΕΓ, τὸ δὲ ὑπὸ “44Γ 
τῷ ὑπὸ BAE, τὸ δὲ ὑπὸ ΑΒΓ τῷ ὑπὸ EBA. 
Ἐπεὶ γάρ ἐἔστεν 
a ^i 4d y Bg ὡς ἡ 4B. πρὸς τὴν 10 
ΒΓ, οὕτως ἡ ΑΩ͂ 
A 4 , M M € , L2 € , M 
πρὸς τὴν 4Γ, συνθέντι xai τὰ ἡμίση τῶν ἡγουμένων xai 
ἀναστρέψαντί ἐστιν ὡς ἡ BE πρὸς τὴν ΕΓ, οὕτως ἡ ΓΕ 
πρὸς τὴν Ed: τὸ ἄρα ὑπὸ BE4 ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ ΓΕ 
τετραγώνῳ. κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ ἀπὸ ΕΔ τετράγωνον" 15 
λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ ΑΔΓ ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ BAE. ἐπεὶ 
δὲ τὸ ὑπὸ ΒΕΔ,ῖ ἴσον lowiv τῷ ἀπὸ ED, ἑκάτερον ἀφηρή- 

2 b T 3 M ^ , A » ^ € 4 
09wu ἀπὸ τοῦ ἀπὸ τῆς BE τετραγώνου" λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ 
ΑΒΓ ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ EB. γίνεται ἄρα τὰ τρία. 

κ΄, Τὸ .4 πρὸς τὸ B τὸν συνημμένον λόγον ἐχέτω ἔκ 90 
΄-- 4 ἢ 4 4 4 A ἢ » hl 
τε τοῦ ὃν ἔχει τὸ Γ πρὸς τὸ 4d xoi ἐξ ov ὃν ἔχει τὸ E 
à 4 e 1 3 4 3 1 : , , 
πρὸς τὸ Z: ὅτι xoi τὸ Γ πρὸς τὸ 4 τὸν συνημμένον λόγον 
» » ^ (4 » M M ^ : Ly ^ x M A 
ἔχει ἔχ τε τοῦ Ov ἔχει τὸ 2d πρὸς τὸ B xat τὸ Z nog v0 E. 
Τῷ γὰρ τοῦ E πρὸς τὸ Ζ λόγῳ ὃ αὐτὸς πεποιήσϑω 
"— y rond 
ὁ τοῦ 4 πρὸς τὸ H. ἐπεὶ ovv o τοῦ ΑΔ πρὸς τὸ B συν- 25 
Ld 2) “«- Ld 4 x A ew «- 4 A. 
ἧπται £x τε τοῦ τοῦ Γ πρὸς τὸ 4 καὶ τοῦ τοῦ E πρὸς τὸ Z, 
τουτέστιν τοῦ 4' πρὸς τὸ H, ἀλλὰ ὁ συνημμένος &x τε τοῦ 
[A] » i] M M 4 € « » E] 4 A 
ὃν ἔχει τὸ D πρὸς τὸ 4 xai ἐξ ov ὃν ἔχει τὸ 4 πρὸς τὸ 

4 - b 2, LI 

Η ἐστὶν. o τοὺ Γ πρὸς τὸ H, ὡς ἄρα τὸ 4 πρὸς τὸ B, οὕτως 
4 A] s * M A 4 4 hl Α , 
τὸ P πρὸς τὸ H. ἐπεὶ δὲ τὸ Γ πρὸς τὸ 4f τὸν συνημμένον 30 





5. c] 5 BS, om. A 7. γένεται Bl, γένονται AB?S Ha 44. πρὸς 





τὴν yd SV 45. ἀφαιρείσϑω AS, corr. B V m. rec., item vs. 47 

41. δὲ τὸ ὑπὸ ΜΒΑ͂.1 ABS, corr. Ha auctore Co ἑχάτερον Hu pro 
ἀμφότερα 20. ζ7] 9' BS, om. A $4. ἐξ ov ὃν AJBS, ἐξουσιον 
(sine acc.) A1 35. ὁ τοῦ Ha pro τὸ λόγος ante συνῆπται add. 


Ha 36. τοῦ τοῦ Ha pro τοῦ τῆς τὸ (ante f) add. Hu τοῦ E 


LIBER VII. PROPOS. 470. 174. 927 


ef .Le : De? τΖ αη. ηζ : qC?. Sed est etiam 
Le? : yÓ? 2 (D : ἡγῇ, ex aequali igitur 
af Le: yÓ? τι an vC : vy. 

IV. Sit af : By — ad : Óy, et ay bifariam secetur in Prop. 
puncto £; dico esse β8. δὃ — εγδ, et αὖ. ὃγ — βδ. δε, et "m 
af - By — efi Bà. 

Quoniam enim est 

eB : By — αὃ : ὃγ, componendo fit 

αβ - By : By — ay : yd, et, quoniun. est. ap - By 
— ay - 2 By, el ex hypothesi 
€y — ἀαγ, sumptis antece- 
dentium dimidiis 

€y - yg : By — ἐγ: yd, et convertendo 

€f) : &y — εγ : &Ó; ergo est 

βε. εὖ — ey?. Est autem βε. εὃ — βδ. δὲ -- &Ó?. elem. 

3, 5), el εγ2 2 a - Óy -t- &O? (elem. 2, 5); 
hinc igitur communi subtracto £0? restat 
βὸ. δὲ — αδ. óy. 
Sed quia est βὲ- εὖ — cy?, uwumque subtrahatur ex βεῖ; est 
aulem. fe? — βε. εὸ -᾿ ef - βδ ielem. 2, 3) — afl By M- ye 
(elem. 2. 6); restat igitur 
eB «8 — of fy. 
Fiunt igitur tria quae supra proposita, sunt. 


V. Sii 5 —? 
"B 


y.t y c£ 
jl 


; dico esse etiam 4 — - - 3. Prop. 








lam quia (ex hypolhesi) est 


PUPITUSQTU.S est igitur 5 7. Sed quia est 


πρὸς τὸ Z Ha pro τῆς E πρὸς Z 29. ὁ τοῦ Γ πρὸς τὸ H add. Ha 
ὡς ἄρα Ha, ἄρα AB, ἄρα ὡς S 


241 


242 


243 


928 ΠΑΠΠΟΥ͂ ΣΥΝΑΓΩΓΗΣ Ζ. 


λόγον ἔχει ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει τὸ D πρὸς τὸ Η καὶ ἐξ οὗ 

ὃν ἔχει τὸ Η πρὸς τὸ 4, ἀλλ᾽ ὁ μὲν τοῦ Γ πρὸς τὸ H ὃ 

αὐτὸς ἐδείχϑη τῷ τοῦ 44 πρὸς τὸ B, ὁ δὲ τοῦ Η πρὸς τὸ 

4 ἐκ τοῦ ἀνάπαλιν ὁ αὐτός ἐστιν τῷ τοῦ Ζ πρὸς τὸ E, 

καὶ τὸ D ἄρα πρὸς τὸ 4 τὸν συνημμένον λόγον ἔχει ἔκ τεῦ 
τοῦ ὃν ἔχει τὸ d πρὸς τὸ B καὶ ἐξ οὗ ὃν ἔχει τὸ Ζ πρὸς 

τὸ E. 

η΄. Ἔστω δύο παραλληλόγραμμα τὰ 4T AZ ἰσογώνια, 
ἴσην ἔχοντα τὴν B γωνίαν vij E γωνίᾳ: ὅτι γίνεται ὡς τὸ 
ὑπὸ ΑΒΓ πρὸς τὸ ὑπὸ 4ΕΖ, οὕτως τὸ 41 παραλληλό-- 10 
γραμμον πρὸς τὸ 42 παραλληλόγραμμον. 

Εἰ μὲν οὖν ὀρθαί εἰσιν αἱ B E γωνίαι, φανερόν" ei 
δὲ μή, ἤχϑωσαν κάϑετοι αἵ ΑΗ 40. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὲν 
ἡ μὲν B γωνία τῇ E, ἡ δὲ H ὀρϑὴ vij O, ἰσογώνιον ἄρα 
ἐστὶν τὸ .4BH τρίγωνον τῷ 4EO τριγώνῳ ἔστιν ἄρα ὡς 15 
ἡ B.4 πρὸς τὴν 4Η, οὕτως ἡ E4 πρὸς τὴν 4O. ἀλλ᾽ 
ὡς μὲν ἡ B.4 πρὸς τὴν .4H, οὕτως ἐστὶν τὸ ὑπὸ “ΒΓ 
πρὸς τὸ ὑπὸ .4H ΒΓ, ὡς δὲ ἡ E4 πρὸς τὴν 40, οὕτως 
ἐστὶν τὸ ὑπὸ 4ΕΖ πρὸς τὸ ὑπὸ 4O EZ: ἔστιν ἄρα ἐν- 
αλλὰξ ὡς τὸ ὑπὸ ΑΒΓ πρὸς τὸ ὑπὸ 4ΕΖ, οὕτως τὸ ὑπὸ 20 
«ΔΗ ΒΓ, τουτέστιν τὸ AT παραλληλόγραμμον, πρὸς τὸ ὑπὸ 
40 ΕΖ, τουτέστιν πρὸς τὸ 4Z παραλληλόγραμμον. 

0. Ἔστω τρίγωνον τὸ ΑΒΓ, ἔστω δὲ παράλληλος ἡ 
ΒΓ τῇ 4E, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΓΑ͂ ἴσον χκείσϑω τὸ ὑπὸ ΖΕ: 
ὅτι, ἐὰν ἐπιζευχϑῶσιν αἱ 4T ΒΖ, γίνεται παράλληλος ἡ 25 
ΒΖ τῇ 4l. 

Τοῦτο δέ ἐστιν φανερόν. ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ἡ ΖΑ͂ 
πρὸς τὴν ΑΓ, οὕτως ?) ΓΑ͂ πρὸς τὴν AE, ὡς δὲ ἡ ΓΑ πρὸς 
τὴν AE, οὕτως ἐστὶν ἐν παραλλήλῳ ἡ ΒΑ͂ πρὸς 44, καὶ 
ὡς ἄρα ἡ ΖΑ͂ πρὸς ΑΓ, οὕτως ἡ B.4 πρὸς 44" παρ- 30 
ἄλληλοι ἄρα εἰσὶν αἱ 4Γ ΒΖ. 

v. Ἔστω τρίγωνον μὲν τὸ ΑΒΓ τραπέζιον δὲ τὸ ΖΈΖΗ, 





8. η ( B Paris. 2368 V, om. AS 42. αἱ BE A, distinx. BS 
13. αἱ 4Η149 A, distinx. ΒΒ 15. 16. ὡς 4B Ηἕὰ 18. ὑπὸ AHBT 
A, distinx. BS 49. ὑπὸ 4GEZ A, distinx. BS 48. 917 εα' BS, om. 








LIBER Vil. PROPOS. 173. 473. 4174. 929 


; --Ξ- ; . 3 et demonstravimus esse Ξε 2" et ex hypothesi 
inversà efficitur 4 Ξε : est igitur 

γ..- 5 

δ Bt 


VI. Sint duo parallelogramma αβγ δεζ aequiangula, et Prop. 
quidem sit ( 8 — [, e; dico parallelogramma eandem inter se : 
proportionem habere ac rectangula af.» : δε. eC"). 

Siquidem an- 

4 ——— d guli B & recti sunt, 
Ι d manifestum est ; 
| sin minus, ducan- 

[ / LL / tur perpendicula- 
dee — - res ay ὅϑ. lam 
P7 γ εὖ ᾿ quia est [ g.— 


Ls, et Ly τῷ L9, est igitur A αβὴ — A δεϑ, itaque 
fa: αἡ — «0: 09. Sed est fla: ax — fla. By : ag- By, οἱ 
δ : 09. — c0. 65 : 09. eC; ergo vicissim af.» : δε. eL — 
a5-:By (id est parallelogrammum afiy) : 09. δὲ (id est paral- 
lelogrammum δεζ,. 


& 





— d 
—— 





VII. Sit triangulum ay, et δὲ || By, et ponatur ae- a£ Prop. 
& — ya?;: dico, si iungantur d» BL, has "m 
γα“; , ga / ἔς; 
ipsas parallelas esse. 
Hoc quidem manifestum est. Nam 

quia ex hypothesi est ζα : αγ — γα: ae, 

et propter parallelas 8» δὲ est ya : ae 

— fa: αὖ, est igitur Ca : ay — fla : aó; 
ξ ergo parallelae sunt dy βζ. 





VIII. Sit triangulum afjy et trapezium deb, ita ut an- Pron. 


*) Conf. adnot. ad VII propos. 463. 





A 38.25. τῇ ΒΓ ἡ 4E coni. Hu. 25. post παράλληλος add. ἐστιν 
AB, del. S Ha 48, οὕτως ἡ L4 ABS, corr. Ha auctore Co 
38. 89. ὡς δὲ ἡ ΓΑ͂ πρὸς τὴν ΑΕ add. Hu auctore Co 84. αἱ ΒΖ 
4r Ha 82. «] ιβ' BS, om. A τραπέζειον À, corr. BS 


9390. ΠΑΠΠΟΥ͂ ΣΥΝΑΓΩΓῊΣ Z. 


ὥστε ἴσην εἶναι τὴν ὑπὸ ΑΒΓ γωνίαν τῇ ὑπὸ 4ΕΖ γωνέᾳ" 
ὅτε γίνεται ὡς τὸ ὑπὸ ΑΒΓ πρὸς τὸ ὑπὸ συναμφοτέρου 
τῆς 4H EZ καὶ τῆς 4E, οὕτως τὸ ΑΒΓ πρὸς τὸ “ΕΖΗ. 
Ἤχϑωσαν χάϑετοι ai 40 4Κ. ἐπεὶ δὲ ἴση ἐστὶν ἡ 
μὲν ὑπὸ ΑΒΓ γωνία τῇ ὑτιὸ 4ΕΖ γωνίᾳ, ἡ δὲ Θ ὀρϑὴ 5 
τῇ Καὶ ὀρϑῇ ἴση, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΒΑ͂ πρὸς .4Θ, οὕτως ἡ 
ΕΖ πρὸς 4K. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ ΒΑ͂ πρὸς «40, οὕτως ἐστὶν 
τὸ ὑπὸ 4ΒΓ πρὸς τὸ ὑπὸ 40 ΒΓ, ὡς δὲ ἡ Ed πρὸς τὴν 
J1K, οὕτως ἐστὶν τὸ ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς 4} EZ καὶ 
τῆς 4E πρὸς τὸ ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς .1Η EZ καὶ τῆς τὸ 
4Κ. καὶ ἔστιν τοῦ μὲν ὑπὸ 431 BT ἥμισυ τὸ ΑΒΓ τρέ- 
γωνον, τοῦ δὲ ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς 4H EZ καὶ τῆς AK 
ἥμισυ τὸ ΖΈΖΗ τραπέζιον: ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ὑπὸ 48ΒΓ 
πρὸς τὸ ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς 4Η ΕΖ καὶ τῆς 4E, οὕτως 
τὸ ΑΒΓ τρίγωνον τρὸς τὸ 4EZH τραπέζιον. 15 
244 Καὶ ἐὰν ἡ [δὲ] τρίγωνον τὸ ΑΒΓ καὶ παραλληλό- 
γραμμον τὸ ZZ, γίνεται ὡς τὸ ΑΒΓ τρίγωνον πρὸς τὸ 
4EZH παραλληλόγραμμον, οὕτως τὸ ὑπὸ ΑΒΓ πρὸς τὸ 
δὶς ὑπὸ “ΕΖ, κατὰ τὰ αὐτά. καὶ φανερὸν ἐκ τούτων ὅτε 
τὸ μὲν ὑπὸ ΑΒΓ, ἐὰν ἢ παραλληλόγραμμον τὸ 4Z καὶ ἴσον 20 
τῷ ΑΒΓ τριγώνῳ, ἴσον γίνεται τῷ δὶς ὑπὸ “382, éni δὲ 
τοῦ τραπεζίου ἴσον γίνεται τῷ ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς “Ἢ 
ΕΖ καὶ τῆς 4E, ὅπερ: — 


245 ια΄. Ἔστω τρίγωνον τὸ ΑΒΓ, xai ἐκβληϑείσης τῆς F4 
διήχϑω τις τυχοῦσα ἡ 4E, καὶ αὐτῇ μὲν παράλληλος ἤχϑω 25 
ἡ ΔΗ, τῇ δὲ ΒΓ ἡ Zi: ὅτι γίνεται ὡς τὸ ἀπὸ 4H τε- 
τράγωνον πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΗΓ, οὕτως τὸ ὑπὸ 4ZO πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΖΑ͂ τετράγωνον. 
Κείσϑω τῷ μὲν ὑπὸ ΒΗΓ ἴσον τὸ ὑπὸ AHK, τῷ δὲ 
ὑπὸ ΔΖΘ ἴσον τὸ ὑπὸ MZ. d, xai ἐπεζεύχϑωσαν αἱ BK ΘΖ. 30 


A4. post γωνέᾳ add. Ha ἡ δὲ 4H τῇ ΕΖ παράλληλος 4. ot 
AOA4K 5, distinx. BS ἐπεὶ οὖν ἴση coui. Hu 5. 6 ὀρϑὴ) ὀρϑὴ 
ABS, ὀρϑὴ G Ha ὃ. ὡς dà ἡ 44 ABS, corr. Ha auctore Co 


10. τῆς .-1HEZ A, dislinx. BS 43. τὸ δὲ ὑπὸ Ha καὶ τῆς AK 
ABS, corr. Ha auctore Co 44. xal ante τῆς Η EZ add. A 


» 


LIBER VII. PROPOS. 175. 931 


gulus ag» aequalis sit angulo δεζ, et parallelae sint δη &; 

dico ut rectangulum ag-8y ad rectangulum (δη 4- δζὶ δε, 
ita esse triangulum αβγ ad trapezium óeLr. 

| Ducantur perpendi- 

culares «9: óx. Quo- 

d niam ex Ahypolhesi est 

L αβγ — Lóst, et ex 

constructione /. 9 — [ x, 

; est igitur Ja : a9 -Ξ 

y εἰ... Φ εδι:δκ. Sed est Ba: αϑ 

— βα-βγ : αϑ'βγν,. οἱ 

60 : Óx — (δὴ -- eC) εὃ : ιδὴ - eC) ὅκ; ideoque vicissim ap - By : 

(δὴ -Ε εἶ) εὃ — a9. By : (One) Óx.. Et est rectanguli «3 - jy 

dimidium triangulum αβγ, et rectanguli (δ 4- εξ) Óx dimidium 

wapezium δεζῃ; est igitur ut rectangulum oj. βγ ad rectan- 

gulum (δῃ -ἐ- eC) e, ita triangulum αβγ ad trapezium δεζη. 

Quodsi sit triangulum αβγ et parallelogrammum δεζῃ, 
fit ut ay triangulum ad det parallelogrammum, ita reetan- 
gulum αβ. βγ ad duplum rectangulum δὲ cC, eadem ratione. 
Et hinc apparet, si parallelogrammum sit δεζη idque trian- 
gulo ay aequale, esse a. gy — 9 δε. εζ; si vero trapezium, 
esse aj. y — (δὴ -- εἴ) δε. 

IX. Sit triangulum αβγ, et productà ya ad ὃ ducatur Prop. 
quaelibet recta ὅϑε, eique parallela «7, et rectae gy parallela 15 
«b; dico esse ay? : Bm yy — ὅζ. ζϑ : Ca?. 

Ponatur a5. 7x — βη ηγ, et ab. ζλ — ὃξ. CO, et iun- 


& 





“. 


—— 





16—233. haec ab interpolatore addita esse videntur 16. numerum 
ιγ΄ praefigunt BS δὲ del. Hu 18. τὸ ὑπὸ ABE. Hu auctore. Co, 
τὸ ὑπὸ 4Θ8Γ A(BS), τὸ ὑπὸ .4B ΒΓ Ha, item vs. 20 19. 2x τούτῳ 
typothetae errorem apud Ha repetivit Ge 20. 91. xal ἴσον τῷ ΑΒΓ 
τριγώνῳ add. Ha 23. τῷ ὑπὸ Ha auctore Co, τὸ dig ὑπὸ AS, τῷ 
dig ὑπὶ B 582. 38. τῆς (ΠΕΖᾺ, distinx. BS — 33. ὅπερ BS, 0 A 
24. ««'] εδ΄ BS, om. A $5. τυχοῦσα ἡ 4&6 E Ha auctore Co 26. δὲ 
By BS, 1EBF A 37. τὸ ὑπὸ ,1ZO Ha auctore Co pro τὸ ὑπὸ ΖΘ 
40. 30. 4HK, τῷ δὲ — [aov τὸ ὑπὸ add. Co 30. 4Z.1 ΑΒε, a(U 
B!S cod. Co 
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᾿ ἐπεὶ οὖν ἴση ἐσεὶν ἡ T γωνία τῇ ὑπὸ BKH, ἡ δὲ ὑπὸ 
4.4 A. ἐν κύχλῳ ἴση ἐστὶν τῇ ὑπὸ ZO.1, καὶ ἡ ὑπὸ HKB 
ἄρα ἴση ἐστὶν τῇ ὑπὸ ΖΘ. γωνίᾳ. ἀλλὰ καὶ ἡ πρὸς τῷ 
Η γωνία ἴση ἐσεὶν τῇ πρὸς τῷ Z: ἔστιν ἄρα ὡς 5 BH 
πρὸς τὴν ΗΚ, οὕτως ἡ .12Ζ πρὸς τὴν ZO. ἐπεὶ δὲ ἐστεν 5 
ὡς ἡ 4H πρὸς τὴν ΗΒ, οὕτως ἡ OE πρὸς τὴν EB, ὡς 
δὲ ἡ ΘΕ πρὸς EB, οὕτως ἐστὶν ἐν παραλλήλῳ r ZO πρὸς 
ΖΑ͂, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 4H πρὸς τὴν ΗΒ, οὕτως ἡ ΘΖ πρὸς 
ΖΑ͂. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς μὲν ἡ 44H πρὸς ΗΒ, οὕτως ἡ ΘΖ 
πρὸς ΖΑ͂, ὡς δὲ ἣ ΒΗ πρὸς ΗΚ, οὕτως ἄλλη τις ἣ “12 10 
πρὸς τὴν ἡγουμένην τὴν ZO, δι᾽ ἴσου ἄρα ἐν τεταραγμένῃ 
ἀναλογίᾳ ὡς ἡ .4H πρὸς τὴν ΗΚ, οὕτως ἡ .122 πρὸς τὴν 
ΖΑ͂. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ .4H πρὸς ΗΚ, οὕτως ἐστὶν τὸ ἀπὸ 
AH πρὸς τὸ ὑπὸ ΑΗΚ, τουτέστιν πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΗΓ, ὡς 
δὲ ἡ .1Ζ πρὸς Z.4, οὕτως ἐστὶν τὸ τ AZ. A, τουτέστιν 15 
τὸ ὑπὸ ZO, πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΑ͂: ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ἀπὸ .$H 
πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΗΓ, οὕτως τὸ ὑπὸ 4ZO πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΑ͂. 
“246 “ιὰ δὲ τοῦ συνημμένου. ἐπεὶ ὃ μὲν τῆς 4H πρὸς HB 
λόγος ἐστὲν ὁ τῆς ΘΕ πρὸς ΕΒ, τουτέστιν ὃ τῆς ΘΖ τιρὸς 
Z4, ὁ δὲ τῆς ΜΗ πρὸς τὴν ΗΓ λόγος ó αὐτὸς ἐστιν τῷ 20 
᾿ ξῆς 4Ὲ πρὸς ET, τουτέστιν τῷ τῆς ZZ πρὸς Z4, ὁ ἄρα 
συνημμένος ἔχ τὸ τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΑΗ πρὸς HB καὶ τοῦ ὃν 
ἔχει 7) ΑΗ πρὸς HI, 0g ἐστιν ὃ τοῦ ἀπὸ ΛΗ πρὸς τὸ 
ὑπὸ ΒΗΓ, ὃ αὐτός ἐστιν τῷ συνημμένῳ ἔκ τε τοῦ τῆς ΘΖ 
πρὸς Ζ. xai τοῦ τῆς 4Z πρὸς ΖΑ͂, 0g ἐστιν ὃ τοῦ ὑπὸ 35 
4ZO0 πρὸς τὸ ἀπὸ Z.4 τετράγωνον. 


Τοῦ β΄. 
947 α΄. 4ύο δοϑεισῶν τῶν ΑΒ ΒΓ, καὶ εὐθείας τῆς AE, 


εἰς τὰς .4B ΒΓ ἐναρμόσαι εὐϑεῖαν ἴσην τῇ .1Ε καὶ παρ- 
ἄλληλον αὐτῇ. 80 


3. 4. πρὸς τῶι r γωνία ἴση ἐσειν τῆι πρὸς τῶι K A(BS), corr. Ha 
6. ὡς ἡ -/H A, corr. BS πρὸς τὴν βη οὕτως 8 Ἴ. ἐν παραλλήλῳ 
ἡ ΘΖ Hu 19. ὁ τῆς (9. S 32. 33. ἡ ΛΗ πρὸς HB x«i τοῦ ὃν 
ἔχει om. Al, add. A?BS — 37. τοῦ B add. in A manus rec., τοῦ δευτέ- 


gov τῶν κωνιχῶν S, om. A!IB — 38. αἴ add. BS 


LIBER VII. PROPOS. 176. 933 


gantur 9x 94. lam quia ex constructione puncta « y x f 
m circuli circumferentia. sunt, in eodem. segmento angulus αγβ 
angulo «x aequalis est, itemque in 


d eodem circuli δαϑλ segmento angu- 

. / N lus δαλ angulo ó3À aequalis. Εἰ 
λ---" TM propter parallelas By λα est L αγβ — 
M, Y L δαλ; ergo etiam [, αχβ — [ 094. 

79 | V Sed propter parallelogrammum aret; 





/ / N eliam est { βηχ — L λζϑ; ergo im 
9 "a ] | | XN, sinilibus | triangulis. βηκ A59. est 
€ dh »y βη : qx — ἀξ: 69. Sed quia prop- 
ς / ter parallelas ay 9€ est an : ηβ — 
Y ( 9& : eg, et propter parallelas ge Ca 
est 9e: eB — 3C : Go, est. igitur 
«a5 : ηβ — ϑῖ : Ca. Iam quia est 
an : ηβ τ 36: Ca, et 
ηκ τὸ ÀL: 9C, ex aequali igitur in perturbata pro- 
portione (elem. ὃ, 25) est 


αῃ : 5x — ἀξ : ζα. Sed est 

em: yx ΞΞ an* : an. qx, id est ex constructione 
-— am: n. vy, et | 

AL : Ca — λζ. Ca : Ca?, id est ex constructione 


ὃξζ. C9 : Ca?; est igitur 
cnt: βη gy — o5: 89 : Got. 
Per formulam tompositae proportionis sic. Quia est 
en :ηβ τε 396: eB — ϑζ: ζα, et 
αἢ : yy — δε: ey — OL : Ca, est igitur 
eu en ὃς de 


τὸ — mc po es 


"y e 
an? :gy.oayy — 06.09 : Co. 
LEMMATA IN CONICORUM LIBRUM II. 


I. Dato angulo ag7, et rectà δὲ (cuius terminus Ó sil. in Prop. 
recta a) posilione el magnitudine datá , construatur trianguli 16 
«By latus «y aequale et parallelum rectae δὲ ἢ). 


*) Figura in codicibus tradita demonstrat omissam esse hanc propo- 
sitionis partem "et pertineat δὲ ultra g»". Reliquos, qui statui possunt, 
casus non curavit huius lemmatis scriptor. Ceterum conf. adnot. ad 
VII propos. 162. 

΄ 
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Τοῦτο δὲ φανερόν. ἐὰν γὰρ διὰ τοῦ E τῇ “448 παρ- 
ἄλληλον ἀγάγωμεν τὴν ED, διὰ δὲ τοῦ Γ τῇ 4E παράλλη- 
λος ἀχϑῇ ἡ ΓΑ͂, ἔσται, διὰ τὸ παραλληλόγραμμον εἶναι 
τὸ ATEA, j AT ἴση τῇ 4E καὶ παράλληλος, καὶ ἐνήρ- 
μοσται εἰς τὰς δοϑείσας εὐϑείας τὰς 418 ΒΓ. 5 


248 β΄. Ἔστω δύο τρίγωνα và ΑΒΓ ./EZ, καὶ ἔστω ὡς 7) 
AB πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως ἡ 4E τιρὸς EZ, καὶ παράλληλος 
ἡ μὲν .4B τῇ AE, ἡ δὲ ΒΓ τῇ EZ: ὅτι καὶ ἡ “Γ τῇ 4Z 
ἐστὶν παράλληλος. 


Ἐνχβεβλήσϑω ἡ ΒΓ καὶ συμπιπτέτω ταῖς 4E 42 κατὰ 10 
và Η O. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς ἡ 41Β πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως 
ἡ 4E τιρὸς ΕΖ, καὶ εἰσὶν ἴσαι αἱ B E γωνίαι, διὰ τὸ εἶναι 
δύο παρὰ δύο, ἴση ἄρα ἐστὶν καὶ ἡ Γ τῇ Ζ, τουτέστιν τῇ 
Θ, διὰ τὸ παραλλήλους εἶναι τὰς EZ ΗΘ- παράλληλος 
ἄρα ἐστὶν ἡ 4T τῇ 40. 15 
249 τ΄. Ev9sia ἡ 4B, καὶ ἔστωσαν ἴσαι αἱ Α͂Γ AB, xai 
μεταξὺ τῶν D 4 εἰλήφϑω τυχὸν σημεῖον τὸ E: ὅτι τὸ ὑπὸ 
A4 4B μετὰ τοῦ ὑπὸ DEA ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ AEB. 


Τετμήσθω ἡ Γ. δίχα [ἥὅττως ἂν ἔχῃ ὡς πρὸς v0 E 
σημεῖον] κατὰ τὸ Z. καὶ ἐπεὶ τὸ ὑπὸ .44B μετὰ τοῦ ἀπὸ 20 
Z4 ἴσον ἐστὲν τῷ ἀπὸ ΖΒ, ἀλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ Z4 ἴσον 
ἐστὲν τὸ ὑπὸ ΓΕ. uevà τοῦ ἀπὸ ΖΕ, τῷ δὲ ἀπὸ ZB toov 
ἐστὶν τὸ ὑπὸ M4EB μετὰ τοῦ ἀπὸ ΖΕ, τὸ ἄρα ὑπὸ “4248 
μετὰ τοῦ ὑπὸ DEA καὶ τοῦ ἀπὸ ΖΕ ἴσον ἐστὶν τῷ τε ὑπὸ 
-AEB καὶ τῷ ἀπὸ ΖΕ. κοινὸν ἀφῃρήσθω τὸ ἀπὸ ΖΕ" 25 
λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ 4144} μετὰ τοῦ ὑπὸ ΓΕΔ ἴσον ἐστὶν 
τῷ ὑπὸ EB. 





4. διὰ τοῦ E Πα auctore Co pro διὰ τοῦ P 4. τὸ AT AE A, 
τὸ αγδὲ BS, corr. Ha auctore Co 6. β' add. ΒΒ 10. 41. κατὰ τὰ 
H6 A, disünx. S, χατὰ τὰ o $ B 12. αἱ BE ABS, distinx. Ha 


13. x«l om. B'S 14. post EZ HO add. ἴση ἄρα ἐστὶν 3 γωνέα vij 
H ἐπεὶ καὶ τῆι B ABS, om. (0 1ὅ. τῇ ε1Ζ Ge — 16. y' add. BS 
Ἤστω tv8&ie« Ha 47. τῶν F71 Δ, distinx. BS 19. 90. ὅπως --- 





LIBER VII. PROPOS. 177. 178. 935 


Hoc vero manifestum est. Nam 
si per & rectae of) parallelam duca- 


d 
d 
mus £y, et per y rectae óe paralle- 
Pd V lam γα, facto parallelogrammo αγεῦ 
á EB, erii ay datae rectae δὲ aequalis et pa- 
é rallela eademque trianguli ag» latus. 


II. Sint duo triangula αβγ δεῖ, sitque ag : By Ξε δὲ: e, ΕΟ. 
et ag parallela rectae de, et βγ rectae δζ ; dico etiam rectam n 
ey rectae δξ parallelam esse. 


a Producatur fy  secetque 
^ ") recias δὲ δ in punctis ἡ 9. 
: Ν ^ lam quia er hypothesi est 
j ᾿ ͵ aB : βγ — δὲ: eC, et propter 
j N /| X, binas parallelas anguli β & ae- 
Ϊ ^ 'j CN quales sunt, eliam angulus y 
|^ — 175 dq equali est angulo ζ, id est 
angulo 2 (quia parallelae sunt 

εζ 99); ergo ay rectae δϑ sive OC parallela est. 


lil. Sit recta ag, ct ay — Óf, et inter y ὃ sumatur Prop. 
quodvis punctum e£; dico esse αδ' 0B -Ἦ ye: εὃ — ae ef. 








Secetur γὲ bifariam in puncto C. Et quoniam propter 
elem. 2, 5 est 
αὃ. ὃβ 4- 20? — ζβ62, itemque 
CÓ? — γε. εὃ -- ζεῖ, el 
CB? — a&- EB -- Le?, est igitur 
aÓ - Of -- γε. εὃ -- Ce? — a&- ef -- Ce?. Commune au- 
feratur Ce?; restat igitur 
αὃ. 0B - γε. εὃ — αε- e. 


σημεῖον del. Hu 49. ὡς πρὸς τὸ τὸ πρὸς to Ha. ilem p. 936, 4 
95. ἀφαιρείσϑω AS, ἀφαιρήσθω B, corr. Ha 


2 
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ὃ. Εὐϑεῖα 5 AB, xai ἔστωσαν toov et 4T 4B, xoi 
μεταξὴ τῶν Γ΄. εἰλήφϑω ευχὸν σημεῖον τὸ Ε΄ ὅτε τὸ ὑπὸ 
τῶν J4EB ἴσον ἐστὶν τῷ τε ὑπὸ τῶν ΓΕ. xai τῷ ὑτιὸ .4 dH. 

Τειμήσϑω γὰρ ἡ ΓΙ δίχα ὅπως ἂν ἔχῃ ὡς πρὸς τὸ 
E σημεῖον] κατὰ τὸ Ζ' καὶ 0À5 ἄρα ἡ JM4Z τῇ ΖΒ ἴση" 
ἐστίν" τὸ μὲν ἄρα ὑπὸ ΕΒ μετὰ τοῦ απὸ ΕΖ toov ἐστὲν 
τῷ ἀπὸ 42, τὸ δὲ ὑπὸ .14Γ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΖ toov ἐστὶν 
τῷ ἀπὸ .$Z, ὥστε τὸ ὑπὸ ΜῈΒ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΕΖ ἴσον 
ἐστὶν τῷ ὑτιὸ .1.4D καὶ τῷ ἀπὸ ΓΖ. ἀλλὰ τὸ ἀπὸ ΓΖ 
ἴσον ἐστὶν τῷ τε ὑπὸ l'E.4. καὶ τῷ ἀπὸ EZ, xai κοινὸν ἴυ 
ἀφιηρήσθω τὸ ἀπὸ EZ τετράγωνον" Aouróv ἄρα τὸ ὑπὸ 
AEB ἴσον ἐστὶν τῷ τε ὑπὸ ΓΕΑ καὶ τῷ ὑπὸ Ζ.Γ. 
ε΄. Ἔστω δύο τρίγωνα τὰ ΜΒΓ 4ΕΖ, xai ἔστω ἴση 
5? μὲν Γ τῇ Z, μείζων δὲ ἡ B τῆς E: ὅτι ἡ ΒΓ πρὸς ΓΑ͂ 
ἐλάσσονα λόγον ἔχει pep ἡ ΕΖ πρὸς Z1. 1 

Συνεστάτω τῇ Ε γωνίᾳ ton ἡ ὑπὸ BH, ἔστιν δὲ xai 
ἢ Τ᾽ τῇ Ζ ton: ἔστιν ἄρα ὡς ἡ BI πρὸς ΓΗ, οὕτως ἡ EZ 
πρὸς ΖΩ͂. ἀλλὰ ἡ BI πρὸς τὴν ΓΑΙ ἐλάσσονα λόγον ἔχει 
ἥπερ | ΒΓ πρὸς ΓΗ͂: καὶ ἡ ΒΓ ἄρα πρὺς ΓΑ, ἐλάσσονα 
λόγον ἔχει ἐμιερ ἡ ΕΖ πρὸς Ζ.1. . 20 

c. Ἐχέτω δὴ πάλιν ἡ BU πρὸς I4 μείζονα λόγον 
ἡπιερ ἡ EZ πρὸς Z4, ἴση δὲ ἔστω ἡ T γωνία τῇ Z- ὅτι 
πάλεν γένεται ἐλάσσων ἡ B γωνία τῆς E γωνίας. 

Ἐπεὶ γὰρ ἡ Bl πρὸς l4 μείζονα λόγον ἔχεε ἤχτερ ἡ 
ΕΖ πρὸς Z4, ἐὰν ἄρα "τοιῶ ὡς τὴν BI πρὸς τὴν ΓΑ͂Ι, 5 
οὕτως τὴν ΕΖ τιρύς τινα, ἔσται πρὸς ἐλάσσονα τῆς Z.4. 
ἐστω “ρὸς τὴν ZH, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ EH, xai περὲ ἔσας 


4. δ΄ add. BS Ἔστω εὐϑεῖκ Ha 4 τῶν ΓΙΙΑ, distinx. BS 
3. τῶν anle ΜῈΠ et ante PE.1 om. Ha 4. 5. ὅπως — σημεῖον 
del. Hu 5. ἴση S, ἴσον AB 7. 8. τὸ δὲ ὑπὸ ΤῊΓ — τῷ «no A4Z 
om. Co Ha ὃ. μετὰ τοῦ ἀπὸ ΘΖ AB, corr. S 40. x«i (ante χοι- 
νὸν») om. Ha 43. τῷ τε ὑπὸ .1EF Ha 43. ε΄ add. .Ha τὰ 18 
F4 EZ A, corr. BS 44. πρὸς 1:4 Ha auctore Co pro πρὸς ΤΙ 
34. ς΄ add. BS 94. μείζονα Ha pro ἐλάσσονκ — 25. ὡς ἡ ΒΓ Ha 
πρὸς τὴν 1.4 Ha auctore Co pro πρὸς τὴν» T1 36. οὕτως ἡ EZ πρός 
τινα ἄλλην Ha 37. ἐπιζευχϑὴι ABS, corr. Ha περὶ) πρὸς Ha 


LIBER VII. PROPOS. 479. 480. 484. 937 


IV. Sit recta ofl, et ay Ξε Óf, et inter 7 ὃ sumatur Prop. 
quodvis punctum e; dico esse a&- eg — γε εὖ -- δα. ay*). 





μ ———— ——————M————————— ———— - 


« y C € ó 8 





Secetur enim 7Ó bifariam in puncto C; ergo est etiam 
cL — LB, itaque propler elem. 2, 5 est 

c£: EJ -- c2 — αζϑ, itemque propter elem. 2, 6 

δα. αγ 4- yC) — at?, ita ut sit 

«€ - £8 -- eC? — δα. ay -- y. Sed quia est yt? — 
γε. €Ó -- θ εζ2, commune au- 
feratur &£?; restat igitur 

a£. 6f) — γε. δὸ -- δα. ay. 


V. Sint duo triangula αβγ δεζ, sitque [ y — ἐ ζ, et Prop. 
L B L €; dico esse By : ya « & : C0. !80 
Construatur [ γβὴ 


Ν δ — Le, el est ( y — 
/ M E N LC; itaque fy : 7 — 
H P . €C: C0. Sed, quia est 

ya » yp, est gy: γα 
/ y £ ξ &By:yy; ergo etiam. 


By : ya « εξ: C0. 
Vi. lam rursus sit By : ya » εξ: CÓ, et ὁ γ Ξε L C; Prop. 
dico angulum f minorem esse quam e. "5 
Quoniam enim est 
By : ya *» &C : C0, si fa- 
ciam && : d — fly : ya, 
erit x « ζὅ. Sit C, 
et iungatur &p: et ae- 
ξ quales sunt anguli quos 





*) Hoc lemma idem est ac superius tertium, paulo aliter enuntia- 
tum. Quapropter eandem figuram repetivimus omissa codicum auctori- 
tate, qui ad hoc IV lemma punctum «* inter y et & situm exhihent. Si- 


willimam demonstrationem habet Eutocius ad Apollonii conic. p. 424 Ha. 
Pappus II. 60 
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γωνίας ἀνάλογόν εἰσιν at πλευραί" ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ B. γω- 
νία τῇ ὑπὸ ΖΕΗ͂, ἐλάσσονι οὔσῃ τῆς Ε. 

π΄, Ἔστω ὕμοια τρίγωνα τὰ ΑΒΓ “ΕΖ, καὶ διήχϑω- 
σαν αἱ ΜΗ 590 οὕτως, ὥστε εἶναι ὡς τὸ ὑπὸ ΒΓΗ͂ πρὸς 
τὸ ἀπὸ l4, οὕτως τὸ ὑπὸ EZO πρὸς τὸ ἀπὸ Ζ.7: Ow 
γένεται ὅμοιον καὶ τὸ “ΗΓ τρίγωνον τῷ 4OZ τριγώνῳ. 

Ἐπεὶ γάρ ἐσειν ὡς τὸ ὑπὸ ΒΓΗ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΑ͂, 
οὕτως τὸ ὑπὸ EZO πρὸς τὸ ἀπὸ Z.1, ἀλλ᾽ ὁ μὲν τοῦ ὑπὸ 
ΒΓΗ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΑ λόγος συνῆπται ἔχ τε τοῦ ὃν ἔγχει 
ἡ ΒΓ πρὸς ΓΑ͂ καὶ τοῦ τῆς ΗΓ πρὸς ΓΑ͂, ὁ δὲ τοῦ ὑτεὸ 10 
ΕΖΘ πρὸς τὸ ἀπὸ Z4 συνῆτιται ἔχ τε τοῦ τῆς ΕΖ πρὸς 
Z4 καὶ τοῦ τῆς ΘΖ πρὸς Z4, ὧν ὁ τῆς ΒΓ πρὸς ΓΑ͂ 
λόγος ὁ αὐτός ἐστιν τῷ τῆς ΕΖ πρὸς Z4, διὰ τὴν ὁμοεό- 
τητα τῶν τριγώνων λοιπὸς ἄρα 0 τῆς ΗΓ πρὸς ΓΑ͂ λόγος 
ὁ αὐτός ἐστιν τῷ τῆς ΘΖ πρὺς Ζ4. καὶ περὲ ἴσας γωνέας" 15 
ὅμοιον ἄρα ἐστὶν τὸ LH τρίγωνον τῷ .4ZO τριγώνῳ. 

η΄. Διὰ μὲν οὖν τοῦ συνημμένου λόγου, ὡς προγέ- 
γρατιται, ἔστω δὲ νῦν ἀποδεῖξαι μὴ προσχρησάμενον τῷ 
συνημμένῳ λόγῳ. 

Κείσϑω τῷ μὲν ὑτιὸ ΒΓΗ ἴσον τὸ ὑπὸ Α,ΓΚ' ἔστεν 20 
ἄρα ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΚ, οὕτως ἡ 4D πρὸς τὴν ΓΗ. 
τῷ δὲ ὑττὸ EZO ἴσον χείσϑω τὸ ὑπὸ “2.1: ἔστιν ἄρα ὡς 
ἡ ΕΖ πρὸς Z4, οὕτως ἣ 4Z, πρὸς ΖΘ. ὑπόχειται δὲ ὡς 
τὸ $z0 ΒΓΗ͂, τουτέστιν τὸ ὑπὸ ΑΓΚ, πρὸς τὸ ἀπὸ 411), 
τουτέστιν ὡς 7) ΚΓ πρὸς ΓΑ͂, οὕτως τὸ ὑπὸ EZO, τουτ-- "5 
ἔστιν τὸ ὑπὸ 4“2Ζ.,, πρὸς τὸ ἀπὸ 4Z, τουτέστιν ἡ AZ 
πρὸς Z4. ἀλλὰ καὶ ὡς ἡ BI πρὸς ΓΑ͂, οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς 
Z4 διὰ τὴν ὁμοιότητα ^ καὶ ὡς ἄρα ἡ ΒΓ πρὸς ΓΚ, οὕτως 
? ΕΖ πρὸς Ζ.1. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ ΒΓ πρὸς ΓΚ, οὕτως 
ἐδείχϑη 7) ΑΓ πρὸς ΓΗ, ὡς δὲ ἡ ΕΖ τιρὸς Ζ., οὕτως ἣ 30 


4. citatur elem. 6 propositio 4; sed significatur eadem conversa 
4. ἐλάσσονι οὔσῃ τῆς ΖΕΖ Ha, ἐλάσσονος οὔσης τῆς E ABS 8. ζ΄ 
add. BS 4. ἀπὸ add. Ha auctore Co 10. πρὸς ΓΑ A? ex πρὸς 
T^ 42. toU τῆς ZO Ha 44. λοιπὸς Ha pro λοιπὸν 46. τὸ 4 HT 
τρέγωνον τῷ 40Z τριγώνῳ Ha 47. η add. BS 22. χείσϑω τῶι 
ὑπὸ AB, corr. S 45. oc ἡ 4Γ πρὸς ΓΚ ARS, corr. Ha 46. 27. η 


LIBER Vii. PROPOS. 484. 4188. 039 


latera proportionalia complectuntur; ergo est /[ β — L sm, 
itaque « / ζεδ. 
VII. Sint similia triangula αβ δεῖ, in quibus rectae a Prop. 
09 ita ducantur, ut sit fy.75: ya? — eG: C9 : CÓ?; dico "a 
eliam triangula «77 óJ9Z similia esse. 
Quoniam enim 


a 
2 ) est βγ.γὴ : ya? τϑῷ 
L^ | ^ εἴ -ζ9 : CÓ?, et per 
"A E ÁO formulam composi- 
LH / | T | | 
tae proportionis 
4 —— PES" Ld Wo mm εἰ 9ζ 


γα ya (0 δύ᾽ 
in quibus propter triangulorum similitudinem est y : ya — 
€: : C0, hac igitur proportione subtracta restat iy : ya — 9C : C0. 
Et sunt haec latera proportionalia circa aequales angulos; ergo 
triangula ayr àZ9 similia sunt. 
VIH. Per formulam igitur compositae proportionis Sic, ut Pu 
modo scriptum est: iam vero idem, non adhibita ea formula, 
demonstretur. 


E | d Ponatur «y yx 


VAI Ξε gy.yp, ev ὃζ -ζλ 


^H | ^ — εἴ . 69; est igi- 
BAL. "» £e ΒΥ tur Jy : yx τε ay: 


7 i UA 7p, e& δζ: ζλ κξ 
ὁξ : ζ9. Sedex hy- 
d: À pothesi est 


By - yn : ay? 25 eC - C9 : 0C, id est 

ay-yx : ay? z ὃξ GÀ : OC, id est 

xy : ya τε ÀL: 60. Sed propter similitudinem triangu- 
lorum est etiam 

py : γα — εξ : ξδ; itaque est 

By : 74 — εἴ : LÀ. Sed demonstravimus esse jy: yx 
Ξε αγ: γη, οἱ εξ: 04 — 00:09, 
ergo etiam 

4Z πρὸς Z.4 ABS, corr. Ha 98. post ὁμοιότητα add, τῶν τριγώνων 


Ha auctore Co 49. πρὸς Z.4 Ha auctore Co pro πρὸς Z4 
60 * 
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4Z πρὸς ZO: xai ὡς ἄρα ἡ MI' πρὸς FH, οὕτως ἡ 4Z 
πρὸς ΖΘ. καὶ περὶ ἴσας γωνίας. ὅμοιον ἄρα ἐστὲν τὸ . ΓΗ͂ 
τρίγωνον τῷ 4290 τριγώνῳ. 

Ὁμοίως καὶ τὸ 4HB τῷ 4ΘΕ, ὅτι καὶ τὸ 4181 τῷ 
ZAEZ. 5 

255 9'. Ἔστω ὅμοιον τὸ μὲν ΑΒΓ τρίγωνον τῷ A4EZ τρι- 
γώνῳ, τὸ δὲ J£$HB τῷ AEO* ὅτι γίνεται ὡς τὸ ὑπὸ ΒΓΗ͂ 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΑ͂, οὕτως τὸ ὑπὸ EZO πρὸς τὸ ἀπὸ Z4. 

Ἐπεὶ γὰρ διὰ τὴν ὁμοιότητα ἴση ἐστὲν ὅλη μὲν ἡ .4 
ὅλῃ τῇ 4, ἡ δὲ ὑπὸ B.AH τῇ ὑπὸ ΕΖΘ, λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ 10 
Η.7ΓΓ λοιπῇ τῇ ὑπὸ O4Z ἐστὶν ἴση. ἀλλὰ καὶ ἡ Γ τῇ Z- 
ἔστιν ἄρα ὡς 7) ΗΓ πρὸς τὴν ΓΑ͂, οὕτως ἡ ΘΖ πρὸς ZA. 
ἀλλὰ καὶ ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΑ͂, οὕτως ἦν ἡ ΕΖ πρὸς Z4 
xai ὑ συνημμένος ἄρα τῷ συνημμένῳ ἐστὶν ὁ αὐτός" ἔστιν 
ἄρα ὡς τὸ ὑπὸ ΒΙῊ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΑ͂, οὕτως τὸ ὑπὸ EZO 1 15 

πρὸς τὸ ἀπὸ Z4. 

256 v. δλλως μὴ διὰ τοῦ συνημμένου. κείσϑω τῷ μὲν ὑπὸ 
BI H ἴσον τὸ ὑπὸ ΑΓΚ, τῷ δὲ ὑπὸ. EZO ἴσον τὸ ὑπὸ 4Z A. 
ἔσται πάλιν ὡς μὲν ἡ ΒΓ πρὸς ΓΚ, οὕτως ἡ AT πρὸς ΓΗ, 
ὡς δὲ ἡ ΕΖ πρὸς Z.4, οὕτως ἡ 42 πρὸς ZO. καὶ κατὰ 20 
τὰ αὐτὰ τῷ ἐπάνω δείξομεν ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ 4T πρὸς ΓΗ͂, 
οὕτως ἡ 42 πρὸς ΖΘ’ xoi ὡς aga ἡ ΒΓ πρὸς ΓΚ, οὕτως 
ἡ ΕΖ πρὸς Z.4. ἀλλὰ καὶ ὡς ἡ ΒΓ πρὸς ΓΑ͂, οὕτως ἡ 
ΕΖ πρὸς Z4 διὰ τὴν ὁμοιότητα. δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς 
ἡ ΚΓ πρὸς ΓΑ͂, τουτέστιν ὡς τὸ ὑπὸ ΚΓΑ͂, 0 ἐστιν τὸ 25 
ὑπὸ ΒΓΗ͂, πρὸς τὸ ἀπὸ ΑΙ, οὕτως ἡ .12 πρὸς Z4, τουτ- 
ἐστιν τὸ ὑπὸ Z4, 0 ἐστιν τὸ ὑπὸ EZO, πρὸς τὸ ἀπὸ 
ZA, ὕπερ: — | 





4. 5. ὁμοίως — 4EZ interpolalori tribuit Hu. 4. ore] ὥστε Ha 


6. 9' ndd. BS 8. τὸ ἀπὸ .1Z ABS, corr. Ha auctore Co (vide 
vS. 46) 49. τὴν ante Ζ.7 add. Ha 43. ἦν ἡ AS, xal B, 9r om. 
Co Ha πρὸς Z4 Ha auctore Co pro πρὸς ΖΑ͂ 45. τὸ ὑπὸ 


ἘΘΖ ABS, corr. Ha auctore Co 47. 1' add. BS 44. τοῖς ἐπάνω 
coni. Hu (conf. p. 942, 8) 33. οὕτως ἡ EZ ABS, corr. Ha euctore 
Co 23. 94. οὕτως ἡ ΘΖ ABS, corr. Ha auctore Co 35. πρὸς ΓΑ͂ 
Ha auctore Co pro πρὸς P4 τὸ (post o ἐστε») Ha pro τοῦ 26. οὕτως 
ἡ AZ ABS, corr. Ha auctore Co 48. ὅπερ ἔδει δεῖξαι S 





LIBER VII. PROPOS. 184. 185. 941 


«y : yn — ὃξ : ζ9 
Et sunt haec latera proportionalia circa aequales angulos; 
ergo triangula ayr óZ9 similia sunt. 

ltem triangula «n3 ὅϑε similia sunt, quia etiam trian- 
gula ap» Oe similia sunt etc. 


IX. Sit A agy — A δεζ, ct A aff — A 0c9; dico esse Prop. 
Jy: yn : γαῖ τε εζ. C9 : c0. 
2 Quoniam enim 
^l , propter similitudi- 
PA JA E nem (riangulorum 
Vd | est ὦ Bay — L eC, 
P4 (d | ^ /l et 4 jan — [ εὖὅϑ, 
,Á ? ^, ; 3 £ per subtractionem 
igitur est ὁ nay — 
L 3902. Sed est etiam [. y — LC; ergo 
gy : γα τ 95:00. Sed erat etiam 
py: γα — εξ : CÓ: ergo per formulam compositae pro- 
portionis est 
By yn : ya? — εξ. £9 : ξό3, 
X. Aliter sine formula compositae proportionis. Ponatur Prop. 
Y ay. yx -— By yn 
et OC CÀ — eb. 69. 
Rursus erit 8» : yx 
ΞΞ αγ: γη, et eG: CÀ 
— 07:09. Etea- 
dem ratione ac su- 
pra  demonstrabi- 
mus esse «y : yp — 
0L: L9; ergo etiam fj : yx τ δὲ : C9, id est 
By : yx — εξ : CÀ. Sed propter similitudinem (riangu- 
lorum est etiam 
py: γα — εζ : CÓ; ex aequali igitur est 
xy ;: ya τε ἀξ: L0, id est 
xy-ya : ay? 2 ἀξ. CÓ : ζδ5, id est (ex constructione) 
By - yn : ay? z eC C9 : CO?, q. e. d. 
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* y 4 1 ^ 
Ὁμοίως δὴ δείξομεν, καὶ ἐὰν ἢ ὡς τὸ ὑπὸ ΒΓΗ͂ πρὸς 
τὸ a0 .4D, οὕτως τὸ ὑτιὸ EZO πρὸς τὸ ἀπὸ Z4, xai 
ὅμοιον τὸ ΑΒΓ τρίγωνον τῷ 4Ε2Ζ τριγώνῳ, ὅτε καὶ τὸ 
ΑΒΗ τρίγωνον τῷ EO τριγώνῳ ὅμοιον. 


ια΄. Ἔστω δύο ὅμοια τρίγωνα τὰ ΑΒΓ σΕΖ, καὶ κά- 5 
ϑεέτοι ἤχϑωσαν αἱ AH “9: ὅτι ἐστὶν ὡς τὸ ὑπὸ ΒΗΤ᾽ 
πρὸς τὸ ἀπὸ 4Η, οὕτως τὸ ὑπὸ ΕΘΖ πρὸς τὸ ἀπὸ O4. 

Τοῦτο δὲ φανερόν, ὅτι ὅμοιον γίνεται τοῖς πρὸ αὐτοῦ. 


ιβ΄. Ἔστω ἴση ἡ μὲν B γωνία τῇ E, ἐλάσσων δὲ ἡ .4 
τῆς 4: ὅτι ἡ ΓΒ πρὸς ΒΑ ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ 10 
ΖΕ πρὸς ΕΖ. 

.. Ἐπεὶ γὰρ ἐλάσσων ἡ 44 γωνία τῆς 4, συνεστάτω αὐτῇ 
ἴση ἡ ὑπὸ ΕΖΔΉ ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΓΒ τιρὺὸὺς ΒΑ͂, οὕτως ἡ 
ΕΗ πρὸς ΕΖ. ἀλλὰ καὶ ἡ EH πρὸς E4 ἐλάσσονα λύγον 
ἔχδι ἧπερ ἡ ΖΕ πρὸς ΕΔ καὶ ἡ ΓΒ ἄρα πρὸς τὴν ΒΑ͂ 15 
ἐλάσσονα λόγον ἔχδι ἥπερ ἡ ΖΕ πρὸς τὴν ΕΖ. xai πάντα 
δὲ τὰ τοιαῦτα τῇ αὐτῇ ἀγωγῇ δείξομεν. 

ιγ΄. Ἔστω ὡς τὸ ὑπὸ ΒΗΓ πρὸς τὸ ἀπὸ ΑΗ, οὕτως 
τὸ ὑτιὸ ΕΘΖ πρὸς τὸ ἀπὸ 4O, καὶ ἡ μὲν BH τῇ ΗΓ ἔστω 
ἴση, ἡ δὲ ΓΗ πρὸς H.4 ἐλάσσονα λόγον ἐχέτω ἥπερ ἡ ΖΘ 20 
πρὸς O4: ὅτι μείζων ἐστὶν ἡ ΖΘ τῆς ΘΕ. 

Ἐπεὶ γὰρ τὸ ἀπὸ ΓΗ͂ πρὸς τὸ ἀπὸ ΗΑ ἐλάσσονα. Àó- 
yov ἔχει ἤπερ τὸ ἀττὸ ΖΘ πρὸς τὸ ἀπὸ O4, ἀλλὰ τὸ ἀπὸ 
ΓΗ ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ ΒΗΓ, τὸ ἄρα ὑπὸ ΒΗΓ πρὸς τὸ 
ἀπὸ .4H ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ ἀπὸ ΖΘ πρὸς τὸ 25 
ἀπὸ O4. ἀλλ᾽ ὡς τὸ ὑπὸ ΒΗΓ πρὸς τὸ ἀπὸ 4, οὕτως 
ὑπόκειται τὸ ὑπὸ ΕΘΖ πρὸς τὸ ἀπὸ OA, καὶ τὸ ὑπὸ ΕΘΖ 
ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΖ ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἥπερ τὸ ἀπὸ 


4. x«i om. Ha 5. «&' et 9. ιβ΄ add. BS 43. 44. οὕτως ἡ HE - 
el ἀλλὰ xal ἡ HE Ha 44. ἀλλ᾽ ἐπεὶ ἡ EL coni. Hu 416. ἤπερ 
ZE Ha auctore Co, ἤπερ ἡ ΖΘ ABS 47. τὰ bis scriplum in A 
18. iy^ add. BS 38. ἀπὸ (post ἀλλὰ τὸ) add. Ha auctore Co — 27. ὑπε- 
χειτο (sine acc.) A(BS), corr. Ha τὸ ὑπὸ EZOG ABS, corr. Ha auc- 
tore Co 37. 48. τὸ ὑπὸ EZO ἄρα AB, ὡς τὸ ὑπὸ (9 ἄρα S, corr. 
Ha auctore Co 


LIBER VII. PROPOS. 486. 187. 188. 913 


Similiter demonstabimus, si sil Jy. yi: ay? — εἴ C9 : C0?, 
el Δ αβγ — A δεζ, esse eliam Δ afly — A δεϑ. 

Xl. Sint duo similia triangula ay δεζ, ct ducantur per- Prop. 
pendiculares a» à3; dico esse (n. 7: ηα 2 e9. 9C : δ). 186 

llanc vero demon- 

^ d stralionem apparet simi- 

“ | /1 lem esse superiori quae 

| 


Ζ΄ IN E est in. lemmate IN.  Et- 
2H / B enim est py :na — &9 : 90, 
4 7 y & E 2. οἰ yn: 9a Ξε C9 : 90, ideo- 

que per formulam compo- 
sitae proportionis βῃ 1y : ya? — c9. 96 : 9012. 
XI. Sit, B 2 Le, et Loa « L0; dico esse yj) : (ja Prop. 
« Ce : εὃ. 151 
Quoniam enim est 
Le««LÓ, construatur 
León — La; est igitur 
7g : fla τ n&: &0. Sed 
quia propter elem. 5, 8 
| est p& : δὃ « Ce : εὖ, est 
, γ NN 9 Lb igitur etiam yf: ga « 
Le : €0. Et omnia quae 
sunt eius generis eadem ratione demonstrabimus. 

XII. Sit 9n. ηγ: az? τὸ 69.90: 03?, et βὴ — ny, et Prop. 

yn : ya « C9 : δ; dico esse C9 Ὁ 9e. 





/ N P 


cC LZ 
"4 7) y» ὃ P 





Quoniam enim ex hypothesi sequitur essc ym? : ya? « 
L3? : 90?, estque γη2 — fin. »y, est igitur 
pu-v»y : ax? « L9? : 902, Sed ex hypothesi est 8n yy : 
a7? τὸ E9390: 03?; ergo 


944 ΠΑΠΠΩΥ͂ ΣΥΝΑΓΩΓΗ͂Σ Z. 


ZO πρὸς τὸ ἀπὸ Θ.1: μεῖζον ἄρα ἐστὶν τὸ ἀπὸ ZO τοῦ 
ὑπὸ ΕΘΖ’ ὥστε μείζων ἐστὲν ἣ ΖΘ τῆς OE. 


Τοῦ γ΄. 
200 α΄. Καταγραφὴ ἡ 4BDl'AEZH, ἔστω δὲ ἴση ἡ BH τῇ 
HI: ὅτι παράλληλός ἐστιν ἡ ΕΖ τῇ BF. 5 


Ἤχϑω διὰ vo? .4 τῇ ΒΓ παράλληλος ἡ OK, καὶ ix- 
βεβλήσϑωσαν αἱ ΒΖ ΓῈ ἐπὶ τὰ K Θ σημεῖα. ἐπεὶ οὖν 
ἴση ἐστὶν ἧ BH τῇ ΗΓ, ἴση ἄρα ἐστὶν καὶ ἡ ΘΑ͂ τῇ AMK- 
ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΘΑ͂, τουτέστιν ὡς ἡ ΒΕ πρὸς 
τὴν E.4, οὕτως ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΚΑ, τουτέστιν ἡ ΓΖ πρὸς 10 
ZA: παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ EZ τῇ ΒΓ. 


261 β΄. Ἔστω δύο τρίγωνα τὰ BI “ΕΖ, ἴσας ἔχοντα τὰς 
44 4 γωνίας, ἴσον δὲ ἔστω τὸ ὑπὸ BAT τῷ ὑπὸ EA4Z- 
δτι καὶ τὸ τρίγωνον τῷ τριγώνῳ ἐστὶν ἴσον. | 

Ἤχϑωσαν κάϑετοι αἱ ΒΗ ΕΘ’ ἔστιν ἄρα ὡς ἡ HB15 
πρὸς τὴν B.4, οὕτως ἡ EO πρὸς τὴν EA: καὶ ὡς ἄρα τὸ 
ὑπὸ BH 4“3Γ πρὸς τὸ ὑπὸ B.A AT, οὕτως τὸ ὑπὸ EO AZ 
πρὸς τὸ ὑπὸ Ε“2Ζ. ἴσον δέ ἐστιν τὸ ὑπὸ BAT τῷ. ὑπὸ 
E4Z: ἴσον ἄρα ἐστὶν καὶ τὸ ὑπὸ BH ΑΓ τῷ ὑπὸ EO AZ. 
ἀλλὰ τοῦ μὲν ὑπὸ BH 4ΓΓ ἥμισύ ἐστιν τὸ ΑΒΓ τρίγωνον, 20 
τοῦ δὲ ὑπὸ ΕΘ 412 ἥμισύ ἐστιν τὸ “ΕΖ τρίγωνον" xai τὸ 
"ABI. ἄρα τρίγωνον τῷ 482 τριγώνῳ ἴσον ἐστίν. 
᾿ Φανερὸν δὴ ὅτι xai τὰ διπλᾶ αὐτῶν παραλληλόγραμμα 
ἴσα ἐστίν. 


4. μείζων ἄρα A, corr. ΒΒ 4. 2. τοῦ ἀπὸ OH AS, τοῦ ἀπὸ 9v B, 
corr. Ha auctore Co 3. Τοῖ' τρέτου τῶν xwrixóy BS. 4. α΄ add. 
Β5. ἡ AB F4 EZH A, coniunx. BS ἔστω δὲ ἴση ἡ BH bis 
scripla in A 7. ἐπεὶ τὰ ΚΘ σημεῖα Ἀ, corr. BS 9. 10. πρὸς τὴν ΕΑ 
Ha auctore Co pro πρὸς τὴν F1 48. β' δά. ΒΞ 49.48 τὰ 4BF4 EZ 
et τὰς 44 Δ, distinx. BS 47. BII 4Γ πρὸς τὸ ὑπὸ BA AT οὕτως 
τὸ ὑπὸ bis scripta in A (similiter S et, ut videtur, B) τὸ ὑπὸ BAT 
Ha ^ 48. EAZ. ἴσον δῆ] H.IZ (εὖξ BS) ἐναλλὰξ ὡς τὸ ὑπὸ BH AT 
πρὸς τὸ ὑπὸ EGO [1Z οὕτως τὸ ὑπὸ Β4Γ πρὸς τὸ ὑπὸ ΕΖ4“2 ἴσον δέ 











LIBER VII. PROPOS. 189. 199. 945 


e9. 95 : δ) « 59? : 90?; itaque propter elem. ὃ, $ est 
L9? 5 ε9.9ζ, itaque C9 » Je. 


LEMMATA IN CONICORUM LIBRUM 111. 


l. Sit figura αβγδεζη, id est trianguli aBy basis gy bi- Prop. 
fariam secetlur in ἢ, et iungatur ya, cuius per quodvis punc- ' 
(um ὃ ducantur βζ ye, et iungatur 
εἴ; dico esse et || By. 

Ducatur per a rectae jy pa- 
rallla 9x, et producantur jl γε 
ad puncta x 3. lam quia est βὴ 
— p, propter sinulitudinem trian- 
gulorum est etiam Ja z ax; est 
igitur 
By : 9a — py : xa, id est 
ge: ea — yL: Ca: ergo est & || Py. 





ll. Sint duo triangula agy δεζ, angulos a à aequales Prop. 
habentia, sitque βα- «y — &ó- 02; dico triangulum triangulo " 
aequale esse. 

Ducantur perpendi- 








κ᾽ culares βὴ εϑ: est igi- 
| N tur Δ ηβα — Δ yi 
X / E ideoque nf : Ba — 3s: 
| ^ εὖ; ergo etiam p. ay : 
Bo y Es E - ϑε. 0C: εδ. 07. 


Sed ex hypothesi est 
Ba. αγ — c0. 0C; ergo etiam fp. ay — ϑε. OL. Sed est 
i ay — Aofy, et 9e. 07 — A Oct; ergo etiam Δ afy 
A δεζ. 
Apparet etiam parallelogramma, utpote horum triangulo- 
rum dupla, aequalia esse. 


A(BS), corr. Ha 39. ἐστὶν ἴσον S 28. φανερὸν dà Ha παραλ- 
ληλογραμμαις ἃ 


910 HAIHIOY ΣΥΝΑΓΩΓῊΣ Z. 


202 Y- Τρίγωνον τὸ ΔΒΓ, καὶ παράλληλος ἡ 4E τῇ ΒΓ΄ 
δτι ἐστὶν ὡς τὸ ἀπὸ ΒΑ πρὸς τὸ ἀπὸ 444, οὕτως τὸ ΒΓ 
τρίγωνον πρὸς τὸ AE τρίγωνον. 

Ἐπεὶ γὰρ ὑμοιόν ἔστιν τὸ 181 τρίγωνον τῷ 24.4E 
τριγώνῳ,. τὸ ἄρα ΑΒΓ τρίγωνον πρὸς τὸ .44Ζ, τρίγωνον 5 
διπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ y ΒΑ͂ πρὸς 44. ἀλλὰ καὶ 
*0 ἀπὸ ΒΑ πρὸς τὸ ἀπὸ 444 διπλασέονα λόγον ἔχει ἤτπτερ 
ἡ ΒΑ͂ πρὸς τὴν “1.5: ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ἀπὸ B.4 πρὸς τὸ 
ἀπὸ 444, οὕτως τὸ ΑΒΓ τρίγωνον πρὸς τὸ A44E τρίγωνον. 

263 9. Ἴσαι αἱ .4B L4, xai τυχὸν σημεῖον τὸ E* ὅτι τὸ 10 
ὑπὸ ΓΕΒ τοῦ ὑπὸ Γ.Β ὑπερέχει τῷ ὑπὸ AE. 

Τετμήσϑω ἡ ΒΓ δίχα τῷ Z-* τὸ Z ἄρα διχοτομία ἐστὲν 
χαὶ τῆς ,14΄. xoi ἐπεὶ τὸ ὑπὸ DEB μετὰ τοῦ ἀπὸ ΒΖ 
ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ ΕΖ, ἀλλὰ καὶ τὸ ὑπὸ 4“ΕΑ͂ μετὰ τοῦ 

᾿ ἀπὸ .42 ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ EZ, xai ἔστιν τὸ ἀπὸ Zio 
ἴσον τῷ ὑπὸ ΓΑΒ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΒΖ, κοινὸν ἐχκεχρούσϑω 
τὸ ἀπὸ BZ: λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ ΤῈΒ ἴσον ἐστὶν τῷ τε 
ὑπὸ ΓΑΒ καὶ τῷ ὑπὸ 4ΕΑ͂, ὥστε τὸ ὑπὸ ΓΕΒ τοῦ ὑπὸ 
ΓΑΒ ὑπερέχει τῷ ὑπὸ AE, ὅπερ: — 

264 e. Ἐὰν δὲ τὸ σημεῖον ἦ μεταξὺ τῶν Α΄ B σημείων, 20 
τὸ ὑπὸ ΓΕΒ τοῦ ὑπὸ ΓΑἅΑ͂Β ἔλασσον ἔσται τῷ αὐτῷ χωρίῳ, 
οὗπέρ ἐστιν κατὰ τὰ αὐτὰ ἡ ἀπόδειξις. 

Ἐὰν δὲ τὸ σημεῖον 7 μεταξὺ τῶν B I, τὸ ὑπὸ ΓΕΒ 
τοῦ ὑπὸ J4E4 ἔλασσον ἔσται τῷ ὑπὸ .48Β4, τῇ αὐτῇ ἀγωγῇ. 


265 c. Ἴση ἡ 4B τῇ ΒΓ, καὶ δύο σημεῖα τὰ .4 Ε΄ ὅτι 25 
τὸ τετράκις ἀπὸ τῆς 48 τετράγωνον ἴσον ἐσεὶν τῷ δὶς ὑπὸ 
AAT μετὰ τοῦ δὶς ὑπὸ ΑΕΓ xai δὶς τῶν ἀπὸ ΒΖ BE 
τετραγώνων». 


|. y add. BS τῆς BF AB, corr. S 3. τὸ ἀπὸ «B.A πρὸς τὸ 
ἀπὸ d A, τὸ ἀπὸ B« πρὸς τὸ ἀπὸ ad B, τὸ ἀπὸ ef πρὸς τὸ ἀπὸ αὖ 
S 5. τοίγωνον (anle διπλ.) om. Ha 6. διπλάσιον B, item vs. 7 
9. τὸ ΒΓ tobyoror Ha auctore Co pro τὸ ἀπὸ ΑΒΓ 40. δ΄ add. 
BS 15. x«l ἔστιν] ἔστιν ἄρα xal coni. Hu. 46. ἴσον τῶι ὑπὸ AT B 
ABS, corr. Ha auctore Co 117. 48. τὸ ὑπὸ ΓΕΒ — ὥστε bis scripta 
in ABS 4148. ὥστε καὶ τὸ Ha. 18. 19. τοῦ ὑπὸ ΒΑΓ ABS, corr. Ha 


LIBER VII. PROPOS. 191. 4192. 193. 494. 195. 947 
NN Hl]. Sit triangulum ez, et δὲ || 5 Pro. 
ON dico esse Ja? : a0? — Δ ajy : A adt. 
| N E Quoniam enim similia sunt triangula, 
NV est igitur propter elem. 6, 19 A αβγ: 
L ——y A ade — ja? : ad?. 


IV. Sit recla aó, et ap — yÓ, et in δα n oductá quod- Prop. 
vis punctum δ: dico esse ye- ef) — γα. α — δε. εα. 


ue mmm empmemA o Lcd Bifariam secetur fj^ 
t f à : , in puncto 7; in eodem 
igitur puncto etiam αὖ bifariam secatur. Et quia propter elem. 
2, 6 est 

γε. E) τ 8a τε εἶ 32, itemque 

δε. εα -- al — 672, et ai? — ya- a -- θὀΕ 922, iluque 

γε. efl -- ge -- δε 6a -- γα. ap) -- 807, commune au- 

feratur ζῶ; restat igitur 
JE: &) — 0t: &a -- ya- afl, itaque 
γε. εἰ} — γα apj — δε: «a, 4. e. d. 


—— ———— PH Sin vero punctum e sit Prop. 

“εκ . y inter « f, erit γα. a9 — 193 
| y6- ep — δε. ca, quod eadem ratione demonstratur. 

I RÀ s ο΄.  - Αὐ si punctum «€ inter Prop. 


" 8 t i 7 P y sit, erit αδ. εὖ — ye - ej) !94 


— aj./ó, eadem ratione (conf. supra propos. 1768). 


V. Sit recta ay, et ap zz Jy, duoque ἐπ recía ay puncta Prop. 
ὃ εἰ dico esse ὁ aj? — 2 (αὖ. ὃγ -- a6- ey - 90? - ie?). 


auctore Co 30. ε΄ add. BS τὸ E σημεῖον Ha auctore Co, item 
vs. 38 τῶν 4B A, distinx. BS 941. τοῦ ὑπὸ I-.4B S* Ha, τὸ ὑπὸ - 
TAB' AB, πρὸς τὸ ὑπὸ γαβ Paris. 2368 ἐλάσσων A, corr. BS post 
χωρέῳ add. τῷ ὑπὸ 4E Ha auctore Co 48. οὗπερ Ha pro ὅπερ 

48, τῶν ΒΓ A, distinx. BS τὸ ὑπὸ ΓΕΒ Ha auctore Co pro τὸ ὑπὸ 

. TE4 35. τ΄ add. BS τὰ 4E A, distinx. BS 26. τετράχις Ha 
auctore Co pro δεχάχις 27. τοῦ Jic ὑπὸ «cy BS, in A pro oblitterato 
ἽΕΙ manus rec. scr. Κ}͵ΑΓ δὲς τῶν ἀπὸ Hu, δὶς ἀπὸ τοῖν ABS, 
τοῦ δὶς ἀπὸ τῶν Ha 
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Τοῦτο δὲ φανερόν τὸ μὲν γὰρ δὶς ἀπὸ 4B, διὰ τῶν 
διχοτομιῶν, ἴσον ἐστὶν τῷ ve δὶς ὑπὸ AAT καὶ τῷ δὶς 
ἀπὸ 4B, τὸ δὲ δὶς ἀπὸ .4B ἴσον ἐστὶν τῷ τε δὶς ὑπὸ ΕΓ 
xai τῷ δὶς ἀπὸ EB τετραγώνῳ. 

ζ΄. Ἴση ἡ .4B τῇ L4, καὶ σημεῖον τὸ Ε΄ ὅτι τὰ ἀπὸ ϑ 
τῶν ,1Ε ΕΖ“ τετράγωνα ἴσα τοῖς ἀπὸ τῶν BE ΕΓ τετρα- 
γώνοις καὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 4114. 

Τετμήσϑω δίχα ἡ BI χατὰ τὸ Ζ. ἐπεὶ οὖν τὸ δὲς 
ἀπὸ τῆς ΔΖ ἴσον ἐστὶν τῷ τε δὶς ὑτὸ ΑΓΑά καὶ δὲς ἀπὸ 
ΓΖ, κοινοῦ προστεϑέντος τοῦ δὶς ἀπὸ EZ ἴσον ἐστὶν τό 10 
τε δὶς ὑπὸ 413 xoi τὰ δὶς ἀπὸ τῶν [Ζ ΖΕ τοῖς δὶς ἀπὸ 


10» 42 ΖΕ τετραγώνοις. ἀλλὰ τοῖς μὲν δὶς ἀπὸ τῶν 42 
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ΖΕ ἴσα ἐστὶν τὰ ἀπὸ τῶν ΜΕ ΕΖΔ, τετράγωνα, τοῖς δὲ δὶς 
ἀπὸ τῶν ΓΖ ΖΕ ἴσα ἐστὶν τὰ ἀττὺ τῶν BE ET τετράγωνα" 
τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν AE Ε.] τετράγωνα ἴσα ἐστὶν τοῖς τε ἀπὸ 15 
τῶν BE EF τετραγώνοις καὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν ATA. 

η΄. Ἔστω τὸ ὑπὸ ΒΑΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ F4 ἴσον τῷ 
ἀπὸ d: ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ LA τῇ AB. 

Κοινὸν γὰρ ἀφῃρήσθω τὸ ἀπὸ L4: λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ 
ΒΑΓ ἴσον ἐστὶν τῇ τῶν ἀπὸ ΑΔ AT ὑπεροχῇ, τουτέστιν τοῖς ὑπὸ 20 
τῶν ΔΑΓ ΑΓΔ. ἐπεὶ δὲ τὸ ὑπὸ BAT ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ ΔΑΓ xai 
τῷ ὑπὸ ΒΔ AT', χοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ ὑπὸ AAT λοιπὸν ἄρα τὸ 
ὑπὸ ΤΙ 48 ἴσον ἐστὲν τῷ ὑπὸ “ΓΑ͂ - ἴση ἄρα ἐσεὶν ἡ AT 


“τῇ 48, ὅπερ: — 
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0. Ἔστω τὸ ὑπὸ ΑΓΒ μετὰ τοῦ ἀπὸ DL 4 ἴσον τῷ 25 
ἀπττὸ 4B τετραγώνῳ" ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ 44 τῇ AB. 


4. af διὰ τῶν BS, .4B dig ἀπὸ À m. rec, super vetustiorem scrip- 


turam deletam 3. dB τὸ δὲ B, .4B τῶι (sine di) A, aB τὸ δὲ S 

4. τετραγώνῳ erasum in A 5. &' add. BS 8. déy« ἡ ΒΓ Ha 
auclore Co,  B/ A, ἡ B6 S 9. 4Z add. Ha auctore Co τῷ 
ante δὲς «zo ΓΖ add. Ha 40. χοενοῦ Ha, ἀλλὰ χοινοῦ ABS, χοεροῦ 
ἄρα coni. Hu. εἶδ, // A. 44. τὰ δὲς ἀπὸ τῶν ΕΖΓ AB, τὸ δὲς 
ὑπὸ τῶν εὖἦγ S, corr. Ha 12. τῶν δ ce BS, /// // [|] Δ ig add. 
Ha auctore Co, item vs. 413 — 18. di BS, .JE A — 14. τῶν Bt cy τε- 
τράγωνα BS, ///| // /[ eroa/[]] Ὁ — 15. 46. ano τῶν BS, j// /[| À 


47. η΄ add. BS: 49. ἀφαιρεέσϑω ABS, corr. Ha τὸ ἀπὸ S, τοῦ 
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« δε β΄ y .Hoc vero manifestum 
est; nam propter bifa- 

a CB 4 , rias secüones (elem. 2, 
δ) est 


208? — Φαδ. ὃγ - 208?, itemque 

9? aj? τὸ 2a&-&y -- 2ep?. 

VI. Sit recta aó, et afl — yó, cV in rectá αὖ ipsá vel Prop. 
tn eádem  productá quodvis punctum €; dico esse ae? 4- "56 


«o£ 8 C y ὃ Bifariam secetur 9. 
-τ----- τ in puncto c. Quoniam 
" B ts ? propter elem. 2, ὃ est 

2002 — 9αγ.γδ - 250?, communi addito 2&7? est 

9 (0L? € C57?) — 9αγ.γὃ - 9i72 - ζε. Sed propter 

| elem. 3, 10 vel 3, 9 est 4 (072 4- Ce?) 
-— GE? -- &Ó?, ei 9 y? -. c8) — 
Be? -- &e7?; ergo 
o£? 4- £0? — je? - ey? -- 2a7- 70. 

VII. Sit βα- oy --- γδ τε aó?; dico esse γὸ — δβ. Prop. 
--------- ————áÀ Commune enim auferatur. '?' 
T Py P j0?; restat igitur 

pe: αγ — a0? — 07?, id est (elem. 3. 2) 
δα. αγ 4- α΄ 0; — δγ2, sive, quia est ad - δ᾽ 
— óy z ay. yó, 





— δα. αγ - ay-7ó. 

Sed quia est βα- ay — δα - ay -- BÓ - ay, commune auferatur 
δα. αγ; restat igitur 

βδ. ay — «y. yÓ: ergo est γὅ — Op, 4. e. d. 

VIII. Sit ay. 78 -- γδὲ — 0g?: dico esse αὖ — O0. Prop. 
ἀπὸ AB λοιπὸν ἄρα τὸ ndd. Hu, τὸ ἄρα add. Ha 49. ὑπὸ BAT 
— 32. τὸ ὑπὸ 4.4 Tl add. Ha euctore Co ἃ! ἐπεὶ δὲ τὸ Hu, τὸ δὲ 
Ha 23. ὑπὸ AT.1H ^, distinx. BS 24. ὅπερ) o A, om. BS 
35. 9' add. ΒΒ ὑπὸ ALB Ha suctore Co pro ὑπὸ ABT 26. τῇ 
4B idem pro τῆι 4H 
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Κείσϑω τῇ L4 ἴση ἡ 4E: τὸ ἄρα ὑπὸ ΓΒΕ μετὰ τοῦ 
ἀπὸ JE, τουτέστιν τοῦ ἀπὸ Γ΄, ἴσον τῷ ἀπὸ 4B, τουτ- 
ἔστιν τῷ ὑπὸ ΑΓΒ μετὰ τοῦ ἀπὸ F4, ὥστε τὸ ὑπὸ ΓΒΕ 
ἴσον ἐστὲν τῷ ὑπὸ ΑΓΒ ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ΑΓ τῇ ΕΒ. ἀλλὰ 


καὶ ἡ L4 τῇ JE: ὅλη ἄρα ἡ 444 ὅλῃ τῇ 4B ἴση ἐστίν. ὃ 


Ἔστω πάλιν τὸ ὑπὸ B.4T μετὰ τοῦ ἀπὸ 4B ἴσον 
τῷ ἀπὸ 4.1: ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ I4 τῇ AB. 
Κείσϑω τῇ 4B ἴσῃ ἡ 41. ἐπεὶ οὖν τὸ ὑπὸ BAT 
M L b 4 , “ γ Ml * » * M ^ 
μετὰ τοῦ ἀπὸ JB, τουτέστιν τοῦ ἀπὸ Ed, toov ἔστιν τῷ 
ἀπὸ .΄.1 τετραγώνῳ, κοινὸν ἀφηρήσθω τὸ ὑπὸ ,.“41Γ- λοι- τὸ 
πὸν ἄρα τὸ ὑπὸ Β΄ AT, τουτέστιν τὸ ὑπὸ EAT, μετὰ 
—- 3 M «e * M € M * » b] M - € 4 
τοῦ ἀπὸ E, ὁ ἔστιν τὸ ὑπὸ ΓΕΑ͂, ἰσὸν ἐστιν τῷ ὑπὸ 
4 AT ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ΕΑ, τουτέστιν ἡ BA, τῇ 4T. 
ια΄. Εὐϑεῖα ἡ U AB, ἐφ᾽ ἧς y σημεῖα τὰ I4 E οὕτως, 
ὥστε ἴσην μὲν εἶναι τὴν ΒΕ τῇ EL, τὸ δὲ ὑπὸ AEA τῷ 15 
ἀπὸ EU: ὅτι γίνεται ὡς ἡ ΒΑ͂ πρὸς AT, οὕτως ἡ B4 
πρὸς .71Γ.. | 
3 hj x * € A 
Ent yaQ τὸ ὑπὸ 
AEA ἴσον ἐστὲν τῷ 
ἀπὸ EL, ἀνάλογον 0 
M 2 Ml A ^ € , M 2, * Ml 
καὶ ἀναστρέψαντι καὶ δὶς τὰ ἡγούμενα καὶ διελόντε ἐστὶν 
ἄρα ὡς ἡ ΒΑ πρὸς τὴν ΑΓ, οὕτως ?) B4 πρὸς 4T. 





.--τ- πτς--τ--- --ἰ -L————— 
a y ὃ € 





ιβ΄. Ἔστω παλιν τὸ ὑπὸ BI ἴσον τῷ ἀπὸ FE, toy 
δὲ ἡ ΙΓ τῇ ΓΕ’ ὅτι τὸ ὑπὸ ABE ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ DBA. 

Ἐπεὶ γὰρ τὸ ὑπὸ ΒΓΖ ἴσον ἐστὲν τῷ ἀπὸ ΓΕ, ἀνά- 25 
Aoyóv ἔστιν ὡς 7) ΒΓ πρὸς ΓΕ, τουτέστιν πρὸς τὴν I4, 
οὕτως 7) ΓΕ, τουτέστιν ἡ AT, πρὸς τὴν L^ καὶ ὅλη πρὸς - 


3. τοῦ Ha auctore Co pro τὸ 3. ὑπὸ ALB idem pro ὑπὸ EAT 
et vs. 4 pro ὑπὸ BEA 5. τῇ 4E idem pro τῆι TE 6. ε΄ add. 
DS 9. post τοῦ ἀπὸ .4B add. ἴσον ἐστιν» Α(Β5), del. Co TOU 
(ante ἀπὸ Ef) Ha auctore Co pro ro 40. ἀφαιρείσϑω ABS, corr. 
Ha 14. ια' add. ΒΒ FP A, roa BS τὰ F'AE A, distinx. BS 
45. ὑπὸ ΑΕ. Ha auctore Co pro ἀπὸ 4E 23. ιβ΄ add. BS 
24. ABE ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ add. Ha auctore Co [784 ΑΒ, PB.A 
A', εβδ S 
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p p i Ponatur δὲ — yÓ; ergo 
« y δ é ? , 
propter elem. ὃ. 6 est 
yp - Be - ἧ δεῖ — Of?, id est ex constructione et hypothesi 
7B - ge -- 70? — αγ.}7}} -- yÓ?, ita ut sit 
yB:gde τῷ ayj-7B, taque a7 — eg. 
Sed etiam yó — δε; ergo tola αὖ toti Of aequalis est. 
IX. Sit rursus a. a7 4- Óóp? — ας; dico esse γ Ξε Ópfl. Prop. 
Ponatur ex — dg. '"* 
δ᾽  g Quoniamerypethesi 
οἱ constructione est 
ge-«y -- ea? τε aÓ?, commune auferatur da. ay; re- 
stat igitur 
δ. ay -- ea? — αδ. ὃγ, id est 
£0.07 - ca? — αὖ. ὅγ, sive, quia &a- ay - ea? — 
γε" ea, 
y€- €x — αδ. Óy, id esl per proportionem 1) 
€y : ὃγ — δα : ea, el componendo 
εὃ : ὃ» — εὃ : &a ; ergo est yd — ca, id est — ὁρ. 
X. Sit recta ag, in qua tria puncta 7 ὃ ε, ita ut sit Prop. 
Je — ἐγ, et a&- cà — &y?, dico esse fja : a; — fà : óy. 200 
Quoniam enim est 
αε' εὖ — &y?, per proportionem est 
αξ : &y — εγ : εὖ, et convertendo 
€€ : &y — £7 : γδι el antecedentibus bis sumpus (scili- 
cet 2a& — αε 4- αγ -ἴ γε 2 ap -ἴ ay) 
aB - «y : αὐ 2 y : yó, et dirimendo 
p« : a7 Ξε β : ὃγ. 
Xl. Sit rursus 87.yÓ τῷ γεξ, et αὐ — ye; dico esse Prop. 
aj.ge — 3.0. 301 


^T 
αἱ 
v 


Quoniam enim est 


^8 βγ᾽γὸδ τῷ ye per pro- 
portionem est 


By : ye — γε: γδ, id est 
3), : ya — ay : yÓ, et, propter elem. 2, 19 "si sit tota 
ad totam" cet., componendo 


4) Haec et proxima addita sunt secundum Co. 


272 


213 
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ὅλην xai ἀναστρέψαντι xai χωρίον χωρίῳ τὸ ἄρα ὑπὸ BE 
ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ ΓΒΖ. 

Φανερὸν δὲ ὅτι χαὶ τὸ ὑπὸ .4A4E ἴσον ἐσεὶ τῷ ὑπὸ 
BAT: ἐὰν γὰρ ἀφαιρεϑῇ τὸ ἀπὸ ΓΖ κοινὸν ἀπὸ τῆς τοῦ 
ἀπὸ ΓΕ πρὸς τὸ ὑπὸ BIA ἰσότητος, γίνεται: — 5 

— w'. Eig δύο παραλλήλους τὰς 4B I4 διά τε τοῦ αὐ- 
τοῦ σημείου TOU, E τρεῖς διήχϑωσαν αἱ .4E4 BEI ΖΕΗ: 
ὅτι ἐστὶν ὡς τὸ ὑπὸ .4EB πρὸς τὸ ὑπὸ 4128, οὕτως τὸ 
ὑπὸ DEZ πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΗΖ. 

Διὰ τοῦ συνημμένου φανερόν᾽ ὡς μὲν γὰρ ἡ 4E πρὸς 10 
τὴν E4, οὕτως 1, ἡ «42 πρὸς τὴν HA, ὡς δὲ n BE πρὸς τὴν 
ΕΓ, οὕτως ἡ ΖΒ πρὸς τὴν ΗΓ, xai σύγκειται ἐχ τούτων᾽ 
τὰ χωρία: γίνεται ἄρα: -- 

Ἔστιν δὲ καὶ οὕτως μὴ προσχρησάμενον τῷ συνημμένῳ. 
ἐπεὶ γάρ ἔστιν ὡς ἡ ΜῈ πρὸς τὴν ΕΒ, οὕτως ἢ E4d πρὸς 15 
τὴν ΕΓ, καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ AEB πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΒ, οὕτως 
τὸ ὑπὸ JEU πρὸς τὸ dzóÓ ΕΓ. ἀλλὰ καὶ ὡς τὸ ἀπὸ BE 
πρὸς τὸ ἀτιὸ ΒΖ, οὕτως τὸ ἀπὸ ΕΓ πρὸς τὸ ἀπὸ UH: 
δι᾿ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς τὸ ὑπὸ ΜῈΒ πρὸς τὸ ἀπὸ ZB, 
οὕτως τὸ ὑπὸ ΓΕ. πρὸς τὸ ἀπὸ ΤῊ. ἀλλὰ καὶ ὡς τὸ 30 
ἀπὸ ΖΒ πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΖΑ͂, οὕτως τὸ ἀπὸ DH πρὸς τὸ 
ὑπὸ ΓΗΔ: δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς τὸ ὑπὸ 41 ΕΒ πρὸς τὸ 
ὑπὸ 4128, οὕτως τὸ ὑπὸ ΓΕΖ πρὸς τὸ ὑπὸ L'HA. 

Τοῦ ε΄. 

α΄. Τρίγωνον τὸ ΑΒΓ, xai κάϑετος ἤχϑω ἡ 444^ λέγω 25 
ὅτι, εἰ μὲν ἴσον ἐστὶν τὸ ὑπὸ BAT τῷ ἀπὸ “44 τετραγώνῳ, 
γίνεται ὀρθὴ 5 4 γωνία, εἰ δὲ μεῖζον, ἀμβλεῖα, εἰ δὲ 
ἔλασσον, ὀξεῖα. 

Ἔστω πρότερον ἴσον: ἀνάλογον ἄρα καὶ περὶ ἴσας γω- 


4. ὑπὸ ABE Ha auctore Co pro ὑπὸ 418 3. ἔστι extremo 
versu A(BS) 4. «zio ΓΖΔ Ha auctore Co pro ἀπὸ 44 5. πρὸς 
τὸ ὑπὸ γβὸ S γίνεται τὰ λοιπὰ ἴσα Ha. auctore. Co 6. 1j" add. 


BS 7. αἱ BS, ἡ ἃ 43. γένεται ἄρα Hu, μὲν « ἄρα ABS, constat 
igitur propositum Co, ἀνάλογον ἄρα ἐστί Ha 44. post οὕτως add. 
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Ba : «y — αὃ: ày, et per subtractionem proportionis 

BÓ : δὲ — Ba : ay, et convertendo 

Bà : eg τ Ba : By, itaque rectangulum rectangulo ae- 
quale, scilicet 


ap ge — γβ. 8o. 

Apparet etiam esse αὖ. δὲ — βδ' δγ; nam si ab aequa- 
tione γε} — gd»-yÓ commune 70? auferatur, restat propter 
elem. 2, 3 et 2,  αδ. δὲ — βὸ. Oy. 

XIl. In duas parallelas αὐ ;yÓ per idem punctum e tres Prop. 
ducantur rectae αε βὲγ Ley; dico esse ae. ef : at- CB — 20 
y& - €U : yn - 70. 


Per formulam compositae propor- 







& d 7, tionis manifestum est. Est enim 
ar e θὲ. B 
"ix" E et habt unde compo- 


TN nuntur rectangulorum proportiones 
VA N or - T UE fit igitur propositum. 
γ΄ ,, d Potest autem sic etiam demon- 
strari, non adhibita formula composi- 
tae proportionis. Quoniam enim ae : ef) — δὲ : &y, est igitur 
«E-&B : e? — δε- ey : &y?. Sed est etiam 
&9? : Bc? — &y?: γη; ex aequali igitur est 
«e. EJ : [2 — δὲ. ey — yy). Sed est etiam 
pz: gl.c2a — yg: 79.90; ex aequali igitur est 
αε- εβ : az CB Ξε γε. εὃ : yy- 90. 
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l. Sit triangulum agy, et ducatur perpendicularis aÓ; Prop. 
dico, si sit 80 - 07 — aÀ?, angulum α rectum esse, si autem 103 
sit. 80 - 07 » αδΖ, obtusum, denique si 80-0; « aÓ?, acutum. 

Sit primum 80-0»; Ξε a0?; ergo est BÀ : δα — αὃ : ὃγ, 


ἀποδεῖξαι Ha auctore Co 45. οὕτως ἡ AE et 47. ὡς τὸ ἀπὸ EB Ha 
auctore Co 89. ὑπὸ l'H4 idem pro ὑπὸ PH Á 24. Τοῦ πέμπτου 
τῶν χωνιχῶν Β5 35. α' add. BS 37. εἰ d? (post «ufieia) BS, 
93905 α 39. ἴσον Ha auctore Co pro ia; 

Pappus 11. 61 
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víag* ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ Α΄ γωνία τῇ πρὸς τῷ 4, ὥστε ὀρϑή" 
ἐστιν ἡ πρὸς τῷ .Λ' γωνία. ἀλλὰ ἔστω ᾿ μεῖζον, καὶ αὐτῷ 
ἴσον χείσϑω τὸ ἀπὸ 4Ε, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ΒΕ ΕΓ΄ 
ἔσται ἄρα ὀρϑὴ 7 ὑπὸ BET γωνία. καὶ αὐτῆς μείζων ἡ 
44 γωνία: ἀμβλεῖα ἄρα ἐστὶν 7) (4 γωνία. ἀλλὰ ἔστω πά- 5 
λὲν ἔλασσον, καὶ αὐτῷ ἴσον κείσϑω τὸ ἀπὸ 42, καὶ ἐπε- 
ζεύχϑωσαν αἱ ΒΖ ZI ἔσται δὴ ὀρϑὴ ἡ ὑπὸ ΒΖΓ γωνία. 
xci αὐτῆς ἐλάσσων ἡ πρὸς τῷ 4 γωνία" ὀξεῖα ἄρα ἐσεὲν 
5? 4 γωνία. | 

274 B. Θέσει οὐσῶν δύο εὐϑειῶν τῶν ΑΒ BI, xai ση- 10 
μείου δοϑέντος τοῦ 4, γράψαι διὰ τοῦ f ὑπερβολὴν περὲ 
ἀσυμπτώτους τὰς 418 ΒΓ. 





Γεγονέτω" κέντρον ἄρα αὐτῆς ἐστιν τὸ B. ἐπεζεύχϑω 
οὖν ἡ 4B καὶ ἐκβεβλήσθω, διάμετρος ἄρα ἐστίν. χκείσϑω 
τῇ 4B ἴση ἡ BE: δοθεῖσα ἄρα ἐστίν, ὥστε δοϑέν ἐστεν 15 
τὸ E καὶ πέρας τῆς διαμέτρου. ἤχϑω ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὲ τὴν 


2. μείζων ΑΒ, corr. S 3. ἴση A, &orr. BS af Br £y Bs, «i 


BE [| A 6. ἐλάσσων AB, ἐλάσσον S, corr. in Paris. 2368 secunda 
manus X 8. ἐλάσσον A, corr. BS πρὸς ro 4 AB, corr. S 40. Δ΄ 
add. BS post οὐσῶν add. πρὸς ὀρϑὰς Ha (rectius forsitan post 4718 


BT' addantur πρὸς 0o3«c ἀλλήλαις; et conf. adnot. ad Latina) 45. do- 
ϑεν (ante ἄρα) A(BS), corr. Ha (do9àr ἄρα dar τὸ B Co) 
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suntque haec latera proportionalia circa aequales angulos, ideo- 
- que similia sunt. triangula Bóa aà7; ergo etiam triangula αβὸ 





yga similia. el angulo góe aequalis angulus fa», itaque 
rectus est. 


Sed sit 90-07 *» αδΖ, et ponatur de? — fà. óy, iungan- 
turque Be ἐγ erit igitur propter praecedens angulus gey rec- 
tus. Estque angulo gey maior angulus Boe, itaque obtusus. 

Sed rursus sit 80. ὃγ « aO?, et ponatur 07? — βὅ. ὅγ, 
iunganturque 52 c7; erit igitur angulus fCy rectus. Estque 
angulo 8C» minor angulus βαγ, itaque acutus. 


II. Duabus rectis ag gy invicem. pei jpendicular ibus!) po- Prop. 
sitione datis, datoque puncto à, describatur per à hyperbola n 
circa?) asymptotos ag p». 

Factum iam sit: centrum igitur hyperbolae erit 8. lam 
iungatur Óp producaturque; haec igitur diametrus est. Pona- 
tur ge — Óf; ergo daía est ge, itaque datum punctum e, id 
est diametri terminus. Ducatur a δ rectae f» perpendicula- 


4) Verba ínvicem perpendicularibus Halleio auctore addita sunt, quo- 
niam ea quae sequitur problemalis resolutio hunc unum casum respi- 
cit, Sed tamen Apollonius conic. 4 propos. 53, postquam eundem ca- 
sum demonstravit, allerum: μὴ ἔστω δὲ ἡ δεδομένη γωνία 0091) cet. 
statim. subiungit, atque idem libro 2 propos. &, neque aliter scriptor 
problematis quod supra IV propos. 33 legitur, generaliter duas rectas 
quemvis angulum continentibus datas esse supponunt. Ergo vix statui 
posse videtur integrum problematis contextum in hac Pappi collectione 
exstare, sed periisse alteram demonstrationis partem, quae de angulo 
non recto egerit, veri est simillimum. 


3) Conf. supra IV propos. 34 adnot. 2 
61* 
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BI' xa9evog ἡ 4Z: δοϑὲν ἄρα ἐστὶν τὸ Z. xai κείσϑω 
τῇ ΒΖ ἴση ἡ ZI" δοθὲν ἄρα ἐστὶν καὶ τὸ Γ. καὶ ἐπι- 
ζευχϑεῖσα ἡ L4 ἐχβεβλήσϑω ἐπὶ τὸ 44: ϑέσει ἄρα ἐστίν. 
ϑέσει δὲ xai ἡ Α͂Β' δοϑὲν ἄρα ἐστὶν τὸ Α΄. ἔστιν δὲ καὶ 
τὸ D δοϑέν: δέδοται ἄρα ἡ ΑΤ᾽ τῷ μεγέϑει. καὶ ἔσται 5 
ἴση ἡ ΑΔ τῇ 4Γ, διὰ τὸ καὶ τὴν ΒΖ τῇ ZU ἴσην εἶναι. 





ἔστω δὴ ὀρϑία τοῦ πρὸς τῇ ἘΔ εἴδους ἡ 4H: ἑκατέρα 
ἄρα τῶν 44 4L δυνάμει ἐστὶν δ΄ τοῦ ὑπὸ ἘΖΗ͂. ἀλλὰ 
xai τοῦ ἀπὴ 41. ἴσον ἄρα ἐστὶν τὸ ὑπὸ E.4H τῷ ἀπὸ 
ΑΓ τετραγώνῳ. δοϑὲν δὲ τὸ ἀπὸ .11 τετράγωνον δοϑὲν 10 
ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ ΕΔΉ. καὶ ἔστι δοϑεῖσα ἡ EA: δοϑεῖσα 
ἄρα καὶ ἡ H4, ὥστε δοϑὲν τὸ H. ἐπεὶ obv ϑέσει δεδο- 
μένων δύο εὐθειῶν ἐν ἐπιπέδῳ τῶν E44 4Η ὀρϑῶν ἀλλή- 
λαις κειμένων, καὶ ἀπὸ δοϑέντος τοὺ Δ ὑπὸ τῆς 448 γω- 
νίας γίνεται ὑπερβολή, ἧς διάμετρος μὲν ἣ ΕΖ, χορυφὴ δὲ κτ5 
τὸ 4, αἱ δὲ xarayOuevat κατάγονται ἐν τῇ δοϑείσῃ γωνίᾳ 
τῇ ὑπὸ 4148, δυνάμεναι τὰ παρὰ τὴν 4H παραχείμενα, 
πλάτη ἔχοντα ἃ αὐταὶ ἀφαιροῦσιν ἀπὸ τῆς ἐπ᾽ εὐθείας τῇ 
διαμέτρῳ τιρὸς τῷ .7, ὑπερβάλλοντα εἴδει ὁμοίῳ τῷ ὑπὸ 
E.4H, ϑέσει ἄρα ἐστὶν ἡ τομή. 20 


2. ἐπιζειχϑεῖσα Ha auctore Co pro ἐπεζεύχϑω 8. τέταρτον sive 
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ris Ó£; datum igitur est punctum ζ ἢ. Et ponatur £7 — ft; 
ergo etiam y datum est. Εἰ iuncta γὺ producatur ad a; po- 
sitione igitur data est ay. Sed etiam aj positione data; da- 
tum igitur est a (dat. 25). Sed etiam y datum est; ergo 
etiam magnitudine recta αν data est. Et quia est 86 — Cy 
(et parallelae ag óc) , erit etiam αὖ — óy. am sit δὴ rec- 
tum /atus (sive parametrus) figurae quae est ad diametrum 
0c ἢ ; est igitur 
«0? — óy! — 1 εὖ. δὴ iconic. 2, 5.; sed ctianr 
Ξε laey?; est igitur 
εὖ. δὴ — ay. 

Et datum est αγῶ; ergo etiam εὖ- δὴ datum. Εἰ data est 
εὖ; ergo eliam 7Ó data, itaque etiam punctum xy. lam quia 
(ut est in. conic. I propos. 55) duae rectae εὖ δῃ in eodem 
plano ad rectos invicem angulos constructae positione datae 
sunt, et per datum punctum ὃ sub angulo a0j? fit hvperbola, 
cuius diametrus est εὖ et vertex δ, rectarum autem sub 
dato angulo αὖβ ordinàtim applicatarum quadrata aequalia 
sunt spatiis rectae δὴ adiacentibus, quae quidem spatia la- 
titudines habent eas quas ipsae abscindunt in producta dia- 
metro ad punctum ὃ, excedunt vero figuris similibus figurae 
ἐδη, positione igitur data est sectio conica. 


*) Nam propter Euclidis datorum propos. 28 positione data est δὲ, 
et propter propos. 32 magnitudine data est 8c, ideoque punctum ζ. 


**^! Et haec verba οἱ ea quae paulo post leguntur illustrantur Apol- 
lonii conicorum theorematis. Conf. p. 281 adnot. * ad IV propos. 33. 


d' add. Co, τὸ τέταρτον Ha 8. 9. ἀλλὰ xal — ὑπὸ EA4H om. A!, 
add. A?(BS) 44. ἔστι A*BS 42. ὥστε Ha, xci ἔστε Co pro ἔστω 
43. εὐθεῖκε ἐπιπέδων» ABS, corr. (Ὁ 44. roD .f add. Co ὑπὸ τῆς 


44 B. γωνίας Ha. pro τῆς ὑπὸ .44B ΓΕ 46. χατάγονται delet et 
vs. 47. δύνανται coni, Hu. 47. τὴν 4H Ha auctore Co pro τὴν .f4 
48. « add. Ha auctore Co «vtat (sine spir. οἱ acc.) A, αὗται BS, 


ταυταὶ Ha, corr. Co 48. 19. τὴ διαμέτρῳ Hu pro τῆς διαμέτρου 
19. ὑπὸ AÀ* Co, ἀπὸ BS cod. Co 
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275 Συντεϑήσεται δὲ τὸ πρόβλημα οὕτως" ἔστωσαν αἱ τῇ 
ϑέσει δύο εὐϑεῖαι αἱ 418 BI', τὸ δὲ δοϑὲν τὸ 4, καὶ ἐπι- 
ζευχϑεῖσα ἡ 4B ἐκβεβλήσθω ἐπὶ τὸ E, καὶ αὐτῇ ἴση κεί- 
09o ἡ BE, xai ἤχϑω κάϑετος ἡ 4Z, καὶ τῇ ΒΖ ἴση κεί- 
σϑω ἡ ZI', καὶ ἐπιζευχϑεῖσα ἡ L4 ἐχβεβλήσθω Éni τὸ 4,» 
xal τῇ 4E προσανήχϑω ἢ 4H, καὶ τῷ ἀπὸ 411 ἴσον xet- 
σϑω τὸ ὑπὸ ἘΖΉ, καὶ γεγράφϑω, ὡς ἐν τῇ ἀναλύσει ἐλέ- 
γομεν, περὶ διάμετρον AE ὑπερβολή" λέγω ὅτι ποιεῖ τὸ 
πρόβλημα. 

"Enti γὰρ tom ἐστὶν ἡ ΒΖ τῇ ΖΓ, ἴση ἄρα ἐστὲν xai 10 
n 4 τῇ 4I' ἑκάτερον ἄρα τῶν ἀπὸ Α4 4I δ΄ ἐστεν 
τοῦ ἀπὸ τῆς ΑΓ τετραγώνου, τουτέστιν τοῦ ὑπὸ EH, 
τουτέστιν τοῦ πρὸς τῇ ΕΔ διαμέτρῳ εἴδους. ἐὰν δὲ ἢ 
τοῦτο, δέδειχται ἐν τῷ δευτέρῳ, ὅτι ἀσύμπτωτοί εἰσιν at 
AB BI τῆς ὑπερβολῆς. 15 


216 T. Θέσει εὐθεῖα ἢ 4B, xai δοϑὲν τὸ Γ. διήχϑω ἢ 
ΒΓ, κείσϑω δοθεῖσα 5 B4, ὀρϑὴ ἀνήχϑω ἡ AE: ὅτε 
τὸ Ε ἅπτεται ϑέσει κώνου τομῆς] ὑπερβολῆς ἐρχομένης 
διὰ τοῦ Γ. 

Ἤχϑω κάϑετος ἡ [Ζ, xai τὴ ΒΔ ἴση χείσϑω ἢ ΖΑ " 20 
δοϑὲν ἄρα ἐστὶν τὸ 4. ἀνήχϑω ὀρϑὴ ἡ ΜΗ’ ϑέσει ἄρα 
ἐστὶν ἣ 4 ἰσυμπίπτουσα τῇ BI ἐχβληϑείσῃ κατὰ τὸ ΗΠ: 
xai ϑέσει δοϑεισῶν τῶν B.4 ΜΗ καὶ σημείου δοϑέντος 
τοῦ Γ ὑπερβολὴ περὶ ἀσυμπτώτους τὰς ΗΑ ..18 ἐλεύσε- 
ται ἄρα xai διὰ τοῦ E, διὰ τὸ ἴσην εἶναι τὴν BI τῇ EH 25 


2. αἴ om. Α, add. BS ἐπιζευχϑεῖσα Hu auctore Co et collato 
Apollonio con. 2, & pro ἐπεζεύχϑω, item vs. 5 3. ἡ ΒΖ xai ἐχβε- 
βλήσϑω Ha 7. x«l post γεγράφϑω repetunt ABS, del. Ha ἐλέ- 
γομιεν Hu pro λέγομεν 44. ἑκάτερον Hu pro ἑκατέρα δ΄ Hu, dv- 
νέμει 4 A(BS), δυνάμει τὸ τέταρτόν Ha 19. τουτέστιν) xci ἔστε Ha 
τοῦ (ante ὑπὸ ΕΖΗ) Hu pro τῶν 48. διαμέτρου εἴδει ABS, corr. 
Co ἐὰν δὲ ἢ] ἣ ὡς δυνάμει S 46. y add. BS καὶ δοθὲν τὸ P 
Ha pro δοθεῖσα 10 Γ 41. xai ante. χεέσϑω et dé ante ἀνήχϑω, add. 
Ha 48. ϑέσει κώνου τομῆς om. in Latina versione Ha 40. x«l — 
ἡ ΖΑ͂ sdd. Co — 31. τὸ 4 Co pro τὸ 4 32. verba συμπέπτουσα 
— κατὰ τὸ H suo loco posita fuerint post ὀρϑὴ ἡ 4H; sed ab ipso 
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Componetur problema, similiter atque in conic. ΠῚ propos. 
4 demonstratur, hoc modo. Sint duae rectae positione datae 
«B gy, datumque punctum ὃ, et iuncta 9f producatur ad e, 
ita ut sit Be — δβ, et ducatur perpendicularis δζ, ac rectae 
BC aequalis ponatur 77, et iuncta yÓ producatur ad a, et 
recae δὲ aptetur Óy ita, ul sit εὖ- δὴ — ay?, et diametro 
δὲ hyperbola, sicut in analysi diximus, describatur; dico 
hanc lineam problema efficere. 

Quoniam est ζ — Ly, est etiam ad — Óy; ergo et aó? 
et 0j? aequale est quartae parti quadrati ex ay, id est rec- 
tanguli sub δ δη, id est ipsius figurae ad diametrum eó. 
Hoc autem si ita sit, demonstratum est in conicorum libri 1I 
propos. 4 et 2 rectas ag 8» asymptotos hyperbolse esse. 


IH. Sit recta ap positione dafa, et datum punctum ». Prop. 
Dueatur ad quodvis rectae αβ punctum f. recta yf, et fiat β i 
aequalis. cuidam reclae magnitudine datae, et rectae β per- 
pendicularis ducatur de, quae productam fy sccet in &; dico 
punctum 8 tangere hyperbolam per punctum y transeintem. 

ΝΙΝ Ducatur perpendicularis 

y. ϑ yt, rectaeque βὲ aequalis 
S ponatur £o; datum igitur 
Nu est punctum a"). Erigatur 
perpendicularis «o5, quae 

LI 7 RSEN ες ΝΕ productam Be secet. in. ἢ: 
& ergo positione data est ar 
(dat. 39); itaque datis posi- 

tione rectis a ap datoque puncto 7 hyperbola per y circa 
asymptotos za af) descripta transibit etiam per punctum £, quia 
est By — er (est enim βὃ — ζα, ideoque Be — yy, unde communis 


*) Nam propter Euclid. dat. 30 posilione data est yé, et propter 
25 datum punctum ᾧ, ideoque propter 27 datum est a. 


scriptore perinde omissa esse videntur quam illa, quae ad vs. 17 in 
Lat. versione addidimus ἐχβεβλήσϑω ABS, ἥτις ἐκβεβλήσϑω Ha, corr. 
Hu . 9^4. τὰς Hu pro ἡ, om. Ha 
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(imei xai ὅλη ἡ BE τῇ ΗΓ). xai ἔσται διὰ τὸ προγεγραμ- 
μένον. 

Συντεϑήσεται δὲ οὕτως" ἔστω ἡ μὲν τῇ ϑέσεε δεδο- 
μένη εὐθεῖα ἡ ΑΒ, τὸ δὲ δοϑὲν τὸ D, ἡ δὲ διηγμένη ἡ 
ΒΓ, ἡ δὲ δοθεῖσα ἡ Θ, καὶ αὐτῇ ἴση ἔστω, καϑέτου ἀχ- 5 
ϑείσης τῆς ΓΖ, ἡ ΖΑ͂, καὶ ὀρϑὺὴ ἀνήχϑω ἡ « xal συμ- 
πιπτέτω τῇ ΒΓ κατὰ τὸ H, καὶ περὶ ἀσυμπετώτους τὰς 
H4 .4B διὰ δοϑέντος τοῦ T γεγράφϑω ὑπερβολή" λέγω 
ὅτι ποιεῖ τὸ πρόβλημα, “τουτέστιν ὅτι, ἂν κάϑετος ἀχϑῇ 
ἡ ΕΖ, ἴση γίνεται ἡ B4 τῇ Θ. τοῦτο δὲ φανερὸν δεὰ τὰς 10 
ἀσυμπτώτους- ἴση 1ὰρ ? EH τῇ ΓΒ, ὥστε καὶ ἡ 242 τῇ 
ZB: καὶ ὅλη ἄρα ἡ AZ, τουτέστιν ἡ O, ἴση ἐστὲν τῇ BA. 

271 ὃ. Ἔστω ὡς ἡ ΒΑ͂ πρὸς τὴν AAT, οὕτως τὸ ἀπὸ B4 
πρὸς τὸ ἀπὸ 4I: ὅτι τῶν B.4 ΑΓ μέση ἀνάλογόν ἔστιν 
ἡ 44. 15 

Κείσϑω τῇ L4 ἴση 9) JE: κατὰ διαίρεσιν ἄρα γένε- 
ται ὡς 9? BI' nzoóg τὴν ΓΑ͂, τουτέστιν ὡς τὸ ὑπὸ ΓΒΕ 
πρὸς τὸ ὑπὸ J4I' ΕΒ, οὕτως τὸ ὑπὸ ΓΒΕ πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΕΔ ἴσον ἄρα ἐστὶν τὸ ὑπὸ ΑΓ EB τῷ ἀπὸ AE, τουτ- 
ἔστιν τῷ ὑπὸ ΓΖΕ. ἀνάλογον καὶ συνθέντι ἐστὶν ὡς ἡ ΒΖ 20 
πρὸς τὴν 4E, τουτέστιν πρὸς τὴν (1Γ, οὕτως ἡ 4.4 πρὸς 
AT: ὅλη ἄρα πρὸς ὅλην ἐστὶν ὡς ?) B.4 πρὸς τὴν AA, 
οὕτως 7) 444 πρὸς τὴν ΑΓ, ὧστε τῶν ΒΑ AT μέση ἀνά- . 
tori ἐστιν ἢ 4. 


278 Ἔστω τὸ ὑπὸ ABT i ἴσον τῷ δὶς ἀπὸ AT ὅτι ion 25 
ἐστὶν ἡ 4I τῇ ΓΒ. 
Κείσϑω τῇ ΑΓ Von 7) 14 ἔσται ἄρα τὸ ὑπὸ ΓΔΑ͂ 
ἴσον τῷ ὑπὸ ABI. καὶ παρὰ τὴν αὐτήν: ἴση ἄρα ἐστὶν 
ἡ d, τουτέστιν ἡ 4Γ, τῇ ΓΒ. 


4. ἡ add. Hu. ΔῈ τῇ ΗΓ add. Ha auctore Co 48. δὲ S, δη Λ(Β) 
4. ἡ δὲ διηγμένη Ha, ἡ δὲ διάμετρος ABS, χαὶ διήχϑω Co 6. x«l 
(post 4H) edd. Hu. 7. τῇ BT] τῆι BH ABS, τῇ BP ἐκβληϑείση Ha 
$. post δοϑέντος repetit ἐντὸς ABS 9. οἷα (voluit ofa) ante ἄν add. 
Ha 44. γὰρ add. Ha 48. δ΄ add. Ha 11. τὴν ΓΑ͂ Ha auctore 


——T 


Co pro τὴν Γ. 48. ὑπὸ 4Γ EB Ha auctore Co pro ὑπὸ AT'E 
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&y subtrahenda estj. Ἐπ fiet demonstratio secundum superius 
lemma. . 
Componetur sic. Sit recta positione data ag, et datum 
punctum y, et recta a puncto y ad quodvis rectae af) punc- 
(im ducta yg, et data alia sit 9, eique aequalis, ductà 7Z 
perpendiculari, sit £a, et perpendicularis ducatur a7 secetque 
productam By in 9, et circa asymptotos na aj per punctum 
datum y describatur hyperbola; dico hanc efficere problema, 
id est, si ab altero sectionis puncto & perpendicularis εὖ du- 
catur, aequalem fieri rectam βὺ datae 39. loc vero mani- 
festum est propter asymptotos; est enim δὴ — v9, itaque 
αὖ — Lf; ergo etiam tota αζ — βδ, id est 9 — 0. 
IV. Sit Ba : ay — 80? : 07?; dico rectarum fja ay; me- Prop. 
diam proportionalem esse αδ. 200 
Ponatur de — γδ; 
ον. —$ ε ^ 8 ergo est per diremp- 
tionem 
fa — ay : ay — 80? — y? : &Ó?, id est (elem 2, 6) 
B7 : ay — yp Be: &0?, id est 
yB e : a7- Be — yB- Be : &€0?; est igitur 
a7 fle — 6Ó?, id est 
— εὃ. ὅγ. Per proportionem est 
ge: εὃ — ὃγ : ay, eV componendo 
δ: εδ — aÀ : ay, id est 
βδ: ὃγ — aó:ay; ergo BÓ -- αὃ : ὃγ 4- ay, 
id est 
βα : αὃ — aó : ay; ergo rectarum fa ey media 
proportionalis est ad. 











V. Sit ap. f; — 2ay?; dico esse a7 — f. Prop. 
| Ponatur δα — ay; erit igitur yó - da 7 
Ja y  g -af-.fy, et, communi addito δα. fy, 


fet (γ Ἕ By) δα ΞΞ (αβ 4- δαὶ By; id 
est 98 δα — Óf.By; ergo da — fy, id est ay — yp. 
$0. ἄρα ante ἐστὶν add. Ha 4234. πρὸς τὴν AE, τουτέστιν om. Ha 
28. ἀνάλογος ABS, corr. Ha — 25. & add. BS 
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c. Περὶ τὰς αὐτὰς ἀσυμπτώτους τὰς AB BI ᾽ ὕπερ- 
βολαὶ γεγράφϑωσαν αἱ 42 HE* λέγω ὅτι οὐ συμβάλλουσιν 
ἀλλήλαις. 

Ei γὰρ δυνατόν, συμπιπτέτωσαν κατὰ τὸ 4, καὶ ἀπὰ 
τοῦ 4 διήχϑω εἰς τομὰς εὐθεῖα ἡ MAEZT' ἔσται δὴ διὰ 5 
μὲν τῆς 4Z τομῆς ἴση 7) 444 τῇ ΖΓ, διὰ δὲ τῆς σῈ το- 
μῆς ἴση ἡ 44 τῇ ET, ὥστε ἡ ΓΖ τῇ TE ἴση ἐσείν, ὅπερ 
ἀδύνατον" οὐχ ἄρα συμβάλλουσιν αἱ τομαὶ ἀλλήλαις. 

“έγω δὴ ὅτι καὶ εἰς ἄπειρον αὐξόμεναι ἔγγιον προσ- 
ἄγουσιν ἑαυταῖς καὶ αἰεὶ εἰς ἔλαττον ἀφιχνοῦνται διάστημα. 10 

Ἤχϑω γάρ τις καὶ 


7 | ἑτέρα ἡ OK, xai ἔστω ἡ 
διάμετρος... ἧς πέρας 


» A » 
ἔστω τὸ ..... ἔσται 
ἄρα ὡς μὲν τὸ ὑπὸ ΙΝ 15 
M M 3 * [7j et 
7tgog τὸ ἀπὸ 1A, οὕτως 
ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὁρ- 
ϑίαν, ὡς δὲ τὸ ὑπὸὺ HOII 
M M 3 M e 
πρὸς vo àzo OP, οὕτως 
€ , 1 M 2 
p πλαγία πρὸς τὴν ὁρ- 20 
ἢ er M € M 
Jav: ὥστε ἐστὲν ὡς tO 
ὑπὸ MAN πρὸς τὸ ἀπὸ 
"LR, οὕτως τὸ ὑπὸ HOII 
4 Ml 2. 5 1 
πρὸς zo &no OP, xai 
ἐναλλάξ. μεῖζον δέ ἐστιν 25, 
τὸ ὑπὸ MAN τοῦ ὑπὸ 
HOII* μείζων ἄρα ἐστὶν ἡ ΞΖ τῆς ΘΣ. καὶ ἔστιν διὰ τὰς 
τομὰς ἴσον τὸ ὑπὸ ZEA τῷ ὑπὸ ΣΘΡ' ἐλάσσων ἄρα ἐστὶν 
ἡ ΞΖ4 τῆς OP, ὥστε αἰεὶ εἰς ἔλαττον ἀφικνοῦνται διάστημα. 





---.-.-..-.-. 


1. ς΄ add. BS 2. αἱ 4E AZ ABS, corr. Hu 4. post συμ- 
πιπτέτωσαν add. ἀλλήλαις Ha 9. διήχϑωσαν elc τομὰς εὐϑεῖαι αἱ 
H.4 42 ΕΓ ABS, corr. Co 40. eic) add. Hu: εἰς add. Ha auctore 
Co 12. ἑτέρα ἡ GNK Ha 13. hinc incipit demonstralionis cor- 
ruptela, quae usque ad finem pertinet 413. 44. διάμετρος MN, ἧς 
πέρας τὸ M. ἔστω καὶ τῆς 4Π2 διάμετρος ἡ ΠΗ͂’ Foret cet. Ha 
48. ὑπὸ HOQII Ha pro ὑπὸ MOIT, item vs, 23 et 26. 37 20. τὴν ὁρ- 
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VI. Circa easdem asymptotos a8 8y hyperbolae óZ pe*) Prop. — 


desceribantur; nego has 
concurrere. — — 

Si enim fieri possit, 
concurrant: in puncto ὃ, 
et a ὃ ducatur sectionis 
causà recta αδεζγ. Ergo 
propter sectionem δὲ erit 
αὃ — ἔγ, et propter δὲ 
sectionem αὖ — ey, ita ut 
sit γζ — ye, quod esse non 
potest; ergo sectiones non 
concurrent. 

lam dico easdem in infinitum productas magis inter se 
appropinquare et ad minus intervallum procedere. 

Ducatur enim alia quoque Ayperbolarum sectio 3goox, 
sitque Ayperbolae $e diametrus v(*") terminusque μι, et hy- 
perbolae àZ diametrus πη; erit igitur ut i - Av ad AÉ?, ita dia- 
meirus transversa ad latus rectum (sive parametrum) ,  item- 
que ut go-oz ad og?, ita diumetrus Wonsversa ad latus 
rectum, ita ut sit A: ἂν: λξὶ — no. 07m : 09?, οἱ vicissim 
LÀ - À» : ηθ ὁπ — AE? : og?. Sed est uA. À» » ηθ 07; ergo 
etiam ἀξ *» og ideoque 5: *» 9o. Et propter sectiones est 
(5-50 — 09.39 (utrumque enim quadrato. er zt aequale) ; 
ergo est 50 «; 9o; itaque sectiones hyperbolarum semper ad 
minora intervalla procedunt. [564] etiam ad ewtremum  ad- 





*| Hic et errorem sive scriptoris sive librariorum correximus el in 
figura veram hyperbolam ye, quae a codicibus abest, addidimus. 

**) Hinc usque corruptam et mancam scripturam, quantum fieri 
potuit, emendavit Ha; praeterea idem suo ingenio duas alias demon- 
strationes addidit. | 


95» AB, corr. S 24. ὡς om. AB, add. S 94. 25. x«l ἐναλλάξ Ha 
pro ἐναλλίξ ἐστιν 25. μείζων AB, corr. S 236. ὑπὸ M.1N Ha 
auctore Co pro ὑπὸ ΜῈΝ 97. τῆς OZ Ha pro τῆς PX 38. τὸ 
ὑπὸ Z4E τῶι ὑπὸ ZPO ABS, corr. Ha, qui praeterea addit fxaacroy 
γὰρ τῷ ἀπὸ IIT ἴσον 
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[ἀλλὰ xai παράχεινται" εἰ yàg ἑκατέρα αὐτῶν ταῖς dovu- 
πτώτοις ἔγγιον προσάγει, δηλονότι χαὶ ἑαυταῖς.) 

C. Ἔστω ὡς μὲν ἡ 4B πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως ἡ AE 
πρὸς τὴν ΕΖ, ὡς δὲ ἡ Β. πρὸς τὴν ΔΗ, οὕτως ἡ E4 πρὸς 
τὴν ZO: ὅτι γίνεται ὡς τὸ στερεὸν τὸ βάσιν μὲν ἔχον τὸ 5 
ἀπὸ ΑΓ τετράγωνον, ὕψος δὲ τὴν 41Β, πρὸς τὸ στερεὸν 
τὸ βάσιν μὲν ἔχον τὸ ἀπὸ “72 τετράγωνον, ὕψος δὲ τὴν AE, 
οὕτως ὁ ἀπὸ τῆς ΑΗ κύβος μετὰ τοῦ λόγον ἔχοντος πρὸς 
τὸν ἀπὸ τῆς ΗΒ. κύβον ὃν τὸ ἀπὸ ΑΓ πρὸς τὸ ἀπὸ LB 
πρὸς τὸν ἀπὸ τῆς 4 κύβον μετὰ τοῦ λόγον ἔχοντος πρὸς 0 
τὸν ἀπὸ τῆς OE κύβον ὃν τὸ dzó 42 πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΕ. 

Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ἡ ΓΑ͂ πρὸς τὴν AB, οὕτως ἡ Z4 
πρὸς τὴν 4E, καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΓΑ͂ πρὸς τὸ ἀπὸ “8, 
οὕτως τὸ ἀπὸ Z4 πρὸς τὸ ἀπὸ 4E. ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ ἀπὸ 
I4 πρὸς τὸ ἀπὸ .,1Β (κοινὸν ὕψος ἡ .4}8), οὕτως τὸ στε- 15 
οεὺν τὸ βάσιν μὲν ἔχον τὸ ἀπὸ T τετράγωνον, ὕψος δὲ 
τὴν 414, πρὸς τὸν ἀπὸ τῆς 418 κύβον, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ Z.4 
πρὸς τὸ ἀπὸ AE ᾿(χοινὸν ὕψος ἢ 4E), οὕτως τὸ στερεὸν 
τὸ βάσιν μὲν ἔχον τὸ ἀπὸ “322 τετράγωνον, ὕψος δὲ τὴν AE, 
πρὸς τὸν ἀπὸ τῆς.1Ε κύβον" xci ταῦτα ἄρα ἀνάλογον xai20 
ἐναλλάξ ἐστιν. ἔστιν δὲ καὶ ὡς Ó ἀπὸ τῆς .4B κύβος πρὸς 
τὸν ἀπὸ τῆς 4E κύβον, οὕτως ὃ τε ἀπὸ τῆς ΛΗ κύβος 
πρὸς τὸν ἀπὸ τῆς 4O κύβον, καὶ ó ἀπὸ τῆς ΗΒ κύβος 
πρὸς τὸν ἀπὸ τῆς OE κύβον. ἀλλ᾽ ὡς ὃ ἀπὸ τὴς ΗΒ xo- 
Boc πρὸς τὸν ἀπὸ τῆς OE χύβον, οὕτως τὸ λόγον ἔχον πρὸς 25 
τὸν ἀπὸ τῆς ΗΒ κύβον ὃν τὸ ἀπὸ 4I πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΒ 
πρὸς τὸ λόγον ἔχον zgóg τὸν ἀπὸ τῆς OE κύβον ὃν τὸ 
ἀπὸ 42 πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΕ" καὶ ὡς ἄρα ἕν τῶν ἡγουμένων 
πρὸς ἕν τῶν ἑπομένων, οὕτως ἅτιαντα πρὸς ἅπαντα" ἔστιν 


4. 9. ἀλλὰ --- ἑαυταῖς interpolatori tribuit Hu 4. παράχειται 
ABS, corr. Ha 3. & add. BS 8. post ὁ add. τε ABS, del. Ha 
9. ὃν Ha auctore Co pro ὅτε 13. ἀπὸ AB Co, ἀπὸ TE A, ἀπὸ yf 
BS cod. Co 44. τὸ ἀπὸ Ζ40 πρὸς τὸ ἀπὸ .fG ABS, corr. Co 
45. χοινὸν Ha pro χύβου 49. ἀπὸ .2) ἀπὸ .4Z ABS, ἀπὸ Z.f Ha 


auctore Co 34. ὁ ἀπὸ τῆς 4B χύβος Ha, ὁ ἀπὸ τῆς 48 καὶ AB, 
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iacebunt; nam, si utraque magis appropinquabit asympltotis, 
manifesto etiam inter se appropinquabunt.) 


VII. Sit ap : gy 2 δε : eC, et Ba : αἡ Ξε εὃ : 09; dico, Prop. 
ut solidum basim hahens quadratum ex ey altitudinemque 209 
αβ ad solidum basim habens quadratum ex δ altitudinem- 
que de, ita esse cuhum ex «7 una cum eo quod est ad cubum 
ex ηβ in proportione quadrati ex «y ad quadratum ex yf 
ad cuhum ex ὅϑ una cum eo quod est ad cubum ex ϑὲ in 
proportione quadrati ex δὲ ad quadratum ex Ze; vel brevius 
sic: dico esse 


eyruó αηϑ τε ηβδ. αγὶ. yf? 
dQ.de — B3? -.- ϑελι ζῆ: Qe 





Quoniam enim e con- 





a | 8 ν rario el componendo est 
γα: ag — CÓ : δε; ergo 
b C$ — — A t etiam ya?:af? — C0? :06?. 


Multiplicetur prior pro- 
portio per ag, altera per óe: est igitur 
αγ2. af : ap? — 002. δὲ : O63, et vicissim 
ay?.aB : O2. δὲ — af? : 0&9. Sed est ex hypothesi el 
vicissim 
ag? : δεβ — an? : 09?, itemque, quia em pro- 
portione ap : δὲ — an: 
09 subtrahendo fit ag : 
δὲ — nf : 96, 
— ng*: 396), vel, quia em hypothesi et 
componendo est ay : yg 
— óL: ce, | 
— m yg Ergo, comprehensis su- 


93. 0c : ce? . . . . 
perioribus | aequationi- 


bus est 
τὸ ἀπὸ τῆς «B x«à S — 94. 95. ἀλλ᾽ ὡς — χύβον add. Co 35. τὸν 
λόγον A, corr. BS 96. or add. Ha auctore Co 37. ὃν τὸ BS, ov 


ταὶ 39. οὕτως add. Ha 
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» € M 4 M , 4 x A 3 b € 
ἄρα ὡς τὸ στερεύν τὸ βασιν μὲν ἔχον vo ἀπὸ τῆς ΑΓ τε- 
, et 4 1 4 M 4 4 , 4 
τράγωνον, Vioc δὲ τὴν 4B, nog τὸ στερεὺν τὸ βάσιν μὲν 
ἔχον τὸ ἀπὸ τῆς 42 τετράγωνον, ὕψος δὲ τὴν AE, οἵτως 
€ 3 A] -Ψ , 4 aw , » ^ 4 
o Guo τῆς ΔΗ κύβος μετὰ τοῦ λόγον ἔχοντος πρὸς τὸν 
ἀπὸ τῆς ΗΒ κύβον ὃν τὸ ἀπὸ ΑΓ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς 5 
τὸν ἀπὸ τῆς 4 κύβον μετὰ τοῦ λόγον ἔχοντος πρὸς τὸν 
ἀπὸ τῆς ΘΕ κύβον ὃν τὸ ἀπὸ τῆς 42 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΕ. 
, 3 ^ mM * Led 
v. Ἔστω τὸ 44 μετὰ τοῦ B ἴσον τῷ Γ μετὰ vob 1: 
T - - 
ὅτι ᾧ ὑπερέχει τὸ 2d τοῦ Γ, τούτῳ ὑπερέχει καὶ τὴ 4 τοῦ B. 
» 1 * C , M “«- 4 * Σ᾽ 
ἔστω γὰρ ᾧ ὑπερέχει τὸ 74 τοῦ D τὸ E- τὸ 44 ἀραιυ 
ἴσον ἐστὶν τοῖς l' E. xoiwó» προσχείσϑω τὸ B: τὰ 4 B 
ἄρα ἴσα ἐστὶν τοῖς I E B. ἀλλὰ τὰ 4 B τοῖς I' 4 ἴσα 
€ , i] MJ » - * » 4 2 
ὑπυχειται" καὶ τὰ ΓΖΩ͂ aga τοῖς Il E B toa. xowov agm- 
ρήσϑω τὸ Γ΄ Aouróv ἄρα τὸ 4 ἴσον τοῖς B E, ὥστε τὸ .4 
- € , - J Y » c , n - , 
τοῦ B ὑπερέχει τῷ Ε΄ ᾧ Gaga ὑπερέχει τὸ 24 τοὺ lU, τούτῳ 15 
ὑπερέχει καὶ τὸ 4 τοῦ B. 
Α r e ^ 
Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτι), ἐάν, ᾧ ὑπερέχει τὸ 24 vot 
D, τούτῳ ὑπερέχῃ καὶ τὸ .4 τοῦ B, 01i τὰ 4 B ἴσα ἐσεὴν 
τοῖς Τ᾿ .71. 
, . * e 
0. Ἔστω δύο μεγέϑη τὰ 4B Β΄. ὅτι [ᾧ ὑπερέχει 20 
4 - * ' € , M 4 , x ^ 
τὸ B.4 τοῦ AU τουτῳ] ὑπερέχει [xai] τὸ Aoyov ἔχον πρὸς 
3 "^ , » 4 Α * 4 2 Α “- [] 
τὸ 1B τοῦ Ào;ov ἔχοντος πρὺς τὸ ΑΙ] τὸν avzov τῷ λόγον 
ἔχυντι πρὸς τὸ ΓΒ τὸν αὐτόν. 
Ἔστω γὰρ τὸ μὲν πρὸς τὸ 4318 λόγον τινὰ ἔχον τὸ AE, 
τὸ δὲ τιρὸς τὸ ΑΤ᾽ τὸν αὐτὸν λόγον ἔχον τὸ “2: λοιπὸν 20 
» 1 . ἢ - ' * o» d 2 7 . 
ἄρα τὸ EZ πρὸς τὸ ΒΙ᾽ λόγον ἔχει τὸν αὑτὸν. xai ἔστιν 
τὸ ΕΖ ὑπεροχὴ 5 ὑ"τερέχει τὸ .1 τοῦ 42, τουτέστιν τὸ 
λόγον ἔχον nQog τὸ .4B τοῦ λόγον ἔχοντος πιρρὸς τὸ ,4,.Γ 
τὸν αὐτόν. 


4. τὸ Baci Β58, τὸ om. A Ha 5. or add. Ha auctore Co 
6. μετὰ τοῦ λόγον ἔχοντος Ha auclore Co pro x«à τὸ λόγον ἔχον 
s. y add. BS 40. post τὸ E add. τοῦ .f AB, del. S 44. τοῖς 
rk A, distinx. BS 42. τοῖς ΓΕΒ A, distinx. BS, item vs. 43 
τοῖς 4. A, distinx. BS 13. ἀφαιρείσϑω ABS, corr. Ha 44. τοῖς 
BF Αἱ, αἱ videtur, τοῖς ΔΕ A?, distinx. BS 45. ὡς ἄρα AB, corr. . 
S τοῦ P^ add. Ha auctore (Ὁ 47. ὅτι del. Hu 48. ὑπερέχη Hu 
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- m - το τ ἐς ldeoque [δοιὰ summáà dua- 


rum posteriorem propor- 
tionum | 


LOUP τὶ ηβδ.αγϑ: yg? 
093 4- 943. 002 : Qe?" 


VIII. Sit a - 8 — y 2-0; dico esse a — y — ὃ — g. Prop. 


Sit enim & 2: a — y; ergo 
----------- -- 4 "7. α — y - €. Commune adda- 
tur 9; ergo a 4- 5 y 4- ες B. 











7 y ^ Sed ex hypothesi est a 4- 8 
— 7 4- 0; ergo etiam y - ὃ 
m zy-4-£824-. Commune au- 


feratur y; ergo ὃ — e - gg, 
ilaque & — ὃ — g; ergoa —y — ὃ — ἡ. 
Similiter demonstrabimus, si sit α — y — ὃ — fJ, esse 
€ 4- B — y 4. 
IX. Sint duae magnitudines «7; yp, earumque summa 


aJ"); dico id quod ad ef? proportionem aliquam habet maius 
esse quam illud quod ad a4 eandem proportionem habet eo 


quod ad yg eandem proportionem habet (vel brevius sic: dico, 


sí ponantur αἱ : ag zy:ayzz:yp, esse m — y — 5). 
Sit enim δὲ id quod ad aff pro- 


Ee eM ———À ] . : 
« y 8 portionem aliquam habet, et illud 
IE ———————MH— Ἢ quod ad «7 eandem proportionem 
J ζ ε "TES - 
habet sit OC; est igitur 
δε ὃς δὲ — δ ζε 
—, mm — - id est —. 
ego cy — a] — ey! γβ 


*) Graeca μεγέϑη τὰ «B By id ipsum quod supra posuimus signi- 
ficant; sana igitur est scriptura quae in codicibus exstat. 


— — ——— — —— — — 


pro ὑπερέχει 48. 49. τὰ 4B — τοῖς ΓΔ À, distinx. ΒΒ 48. ἴσα 
S, Igor ΑΒ 20. 3' add. BS 30. 21, ᾧ — τούτῳ el xai. del. Hu, 
ἐὰν ὑπερέχει lsic) τὸ 41} τοῦ 4Γ ὑπερέχει. xal cet. Ha 44, ?3. τὸ 
ἀπὸ AB et τὸ ἀπὸ ΓΒ ABS, corr. Co φῷ πρὸς τὸν AT A, corr. 
BS 45. ἔχον τῶι 42 ABS, corr. Co $7. τὸ ΕΖΗ ὑπεροχὴ ABS, 
H del. Co (nisi forte articulum ἡ voluit scriptor) 





210 


Prop. 
444 


283 


284 
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v. Τὸ 44 τοῦ Γ ἐλάσσονι ὑπερεχέτω ἤπερ τὸ 4 τοῦ B- 
ὕτι τὰ Α,Δ B ἐλαάσσονά ἐστιν τῶν D 4. 


Ἔστω γὰρ ᾧ ὑπερέχει τὸ 4d τοῦ Γ τὸ E, τὰ ΑΙ B ἄρα 
ἴσα ἐστὶν τοῖς ΓῈ Β. ἐπεὶ δὲ τὸ ΑἹ τοῦ Γ ἐλάσσονι ὑπερ- 
ἔχει ἤπερ τὸ 4 τοῦ B, τὸ δὲ 44 τοῦ D ὑπερέχει τῷ Ε, ὃ 
τὸ E ἄρα ἔλασσόν ἐστιν τῆς τῶν 4 B ὑπεροχῆς, ὥστε τὰ 
E B ἐλασσονά ἐστιν τοῦ 4. γχοινὸν προσχείσϑω τὸ Γ΄ 
τὰ Dl E B ἄρα ἐλασσονά ἐστιν τῶν D 4. ἀλλὰ τὰ E B 
ἴσα ἐδείχϑη τοῖς .4 B: τὰ Α B ἄρα ἐλάσσονά ἐστιν τῶν 
D 4. 10 


Ὁμοίως xai τὸ ἀναστρόφιον. καὶ τὰ ἐπὶ τῆς ἐλλείψεως 

ὑμοίως. 
Τοῦ ς΄. 

α΄. Ἔστω δύο τρίγωνα ἀμβλυγώνια τὰ ΑΒΓ AEZ, 
ἀμβλείας ἔχοντα τὰς Γ Ζ γωνίας, καὶ ἴσας τὰς 44 4 ὀξείας, 15 
ὀὠρϑαὶ ταῖς ΒΓ EZ ἤχϑωσαν αἱ ΓῊ ΖΘ, ἔστω δὲ ὡς τὸ 
ὑπὸ τῶν B.4H πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 1 τετράγωνον, οἷτως 
τὸ ὑπὸ τῶν E4dO πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 4Z: ὅτι ὅμοιόν ἐστιν 
τὸ ΑΒΓΓ τρίγωνον τῷ “32 τριγώνῳ. 


Γεγράφϑω γὰρ ἐπὶ τῶν ΗΒ EO ἡμικύχκλια ἐλεύσεται 20 
δὴ καὶ διὰ τῶν lU Ζ [ἐρχέσϑω, καὶ ἔστω τὰ HI B EZO]: 
ἤτοι δὴ ἐφάπτονται αἱ ΑΓ 42 τῶν ἡμικυκλίων ἢ οὔ. εἰ 

ἢ 3 ? , M et , ΕἸ 1 . 
μὲν ovy ξφάπτονται, φανερὺν Ort γίνεται ououx τὰ I 4BI 
ZAEZ τρίγωνα. ἐὰν γὰρ λάβω τὰ κέντρα và M N, xai &ri- 
ζεύξω τὰς MI ΝΖ, ἔσονται ὀρϑαὲ αἱ ὑπὸ MIA NZA 5 
γωνίαι" καὶ εἰσὶν at Α' 1 γωνίαι (gau καὶ ἡ ὑπὸ ΑΜΓ 
» ^ c M ANZ ^) , M A € , ΜΝ M € B M 
ἄρα τῇ ὑπὸ JNZ γωνίᾳ. καὶ τὰ ἡμίση" xai ἡ B ἄρα 


4. &. add. BS 3. τὰ 4B — τῶν» ΓΖ ct similiter posthac A, 
dislinx. BS 4. ἐπεὶ δὲ τὸ Α Ha auctore Co pro ἐπεὶ δὲ τὸ ἀπὸ 
8 et 9. τῶν Hu auctore Co pro τοῖς 44. ἐπὶ om. Ha 43. Τοῦ 
Exrov τῶν χωνιχῶν BS 44. « add. BS 15. τὰς TZ — τὰς A4 
A, distinx. BS 46. ταῖς γβεζ S Ha. 20. τῶν HBEO etl 94. τῶν 
IZ ^, distinx. BS 91. ἐργέσϑω — EZO del. Hu τὰ HTB BEZ 
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X. Sita -- γ «; ὃ — B; dicq esse a -- B « 7 -- ὁ. PP. 











Sii enim £—«4—y; 
i ————————— e — ——4 
« ergo esl 
- a a4 5 & --DB-—y--€-- B. Sed 
7 € quia est 
— — ao—»;«ó0—e 
P α — y — €, est igitur 
too 00003 ε« ὃ — p, itaque : 
€ 4- B « ὁ. 


Commune addatur 7; est igitur γ 4- € -- 9 «7 4-0. Sed 
demonstrata sunt 7 -- -- 9 — a -- f; ergo a -- 9 « 7 - ὁ. 
Similiter etiam conversum demonstrabimus : 8] sit α - B 


« γ 0, ese a —y« ὃ — d. Et similis demonstratio 
erit, si sit a « y. 


LEMMATA IN CONICORUM LIBRUM VI. 


I. Sint duo triangula amblygonia ay δες, angulos ad Prop. 
7 & obtusos habentia et acutos ad «a ὃ inter se aequales, ef H3 
rectis 97 εξ perpendiculares ducantur yy c2, sitque ga-or : 
ay? — εὃ. ὅϑ : Óz?; dico esse A ay -- A δεζ. 

















7. Lm UU & τ΄ ——— - 
4t v Ln y Ν 
“, .' E τας x d ΝΣ bI 
P / H s UM - M L^ H mu N 
ἰ. . US P4 : N UM 
A "a DENS ἘΔ 
& 77 μ β ὁ p 7 é 


Describantur enim semicirculi in rectis nj 629; hi igitur 
per 7 & transibunt; ergo rectae a7 OZ aut semicirculos tan- 
gunt aut non. Primum si tangunt, apparet triangula afl» oec 
similia esse. Nam si centra & » sumpsero, et iunxero qty »z, 
recti erunt anguli uzo νι δ. Et er hypothesi aequales sunt 
anguli e Ó; ergo etiam anguli oauy ὄν aequales. Atque 
etiam horum dimidiae partes, id est anguli aff» δε aequales 


ABS, corr. Ha auctore (Ὁ 39. ἢ οὐ A?BS, syov [sine spir. et acc.) 


A! 5 γ᾽ ov Ha. 88. «f 44 A, disinx. BS 


Pappus II. 02 
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γωνία τῇ E ἐσεὶν ἴση. ἀλλὰ καὶ ἡ 4 τῇ 4: ὅμοια ἄρα 
ἐστὶν τὰ τρίγωνα. 





. Αλλὰ δὴ μὴ ἐφαπτέσϑωσαν, ἀλλὰ τεἐμνέτωσαν τὰ ἡμι- 
χύχλια κατά τινα σημεῖα τὰ K ΛΑ, καὶ ἤχϑωσαν χκάϑετοι 
αἱ ΜΞ NO- ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ μὲν KE τῇ EP, ἡ δὲ A405 
τῇ ΟΖ. ὕμοιον δὲ τὸ 4ME τῷ ANO τριγώνῳ: ἔσειν ἄρα 
ὡς ἡ EA πρὸς ΑἩ, οὕτως ἡ O.4 πρὸς .1Ν. ἐπεὶ δέ ἐστιν 
ὡς τὸ ὑπὸ B.4H πρὸς τὸ ἀπὸ “Γ᾽, οὕτως τὸ ὑπὸ Ἐ4Θ 
πρὸς τὸ αἀττὸ 472, καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ KT. πρὸς τὸ ἀπὸ 
AT, τουτέστιν ὡς ἡ ΚΑΊ πρὸς AT, οὕτως τὸ ὑπὸ ..12Ζ τὸ 
πρὸς τὸ ἀπὸ .:Ζ. τουτέστιν ἡ 714 πρὸς .2Ζ: ὥστε καὶ 
ὡς ἡ E πρὸς AAT, οὕτως ἡ ΟΖ4 πρὸς .4Z. ἀλλὰ καὶ ὡς 
ἡ 54 πρὸς ΑΠΠ, οὕτως ἐστὶν ἡ Ο.,)] πρὸς 4N [διὰ τὴν 
ὁμοιότητα τῶν τριγώνων] - δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ L4 
πρὸς 4M, οὕτως ἡ ΖΩ͂ πρὸς 4N. καὶ παρὰ ἴσας γωνίας 15. 
τὰς 4 .4 ἀνάλογόν εἰσιν" ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ τῶν .4MT 
τῇ ὑπὸ τῶν ANZ γωνίᾳ. καὶ τὰ ἡμίση " καὶ ἡ B ἄρα γωνία 
ἴση ἐστὶν τῇ Ε. ἀλλὰ καὶ ὴ A τῇ 4 xa9' ὑπόϑεσιν" 
ὅμοιον ἄρα ἐστὶν τὸ ΑΒΓ τρί 'γωνον τῷ .4EZ τριγώνῳ. 

280 Συμφανὲς δὲ τὸ ἀντίστροφον αὐτῷ ὄντος ὁμοίου τοῦ 20 
ABV τῷ 4EZ, καὶ ὀρϑῶν τῶν ὑπὸ ΒΓΗ͂ EZO, δεῖξαι 
ὅτι γίνεται ὡς τὸ ὑπὸ ΒΑ͂Η πρὸς τὸ ἀπὸ AT, οὕτως τὸ 
ὑπὸ Ε40Θ πρὸς τὸ ἀπὸ 4Z- ἔστιν γὰρ διὰ τὴν ὁμοιότητα 
τῶν τριγώνων ὡς μὲν ἡ ΒΑ πρὸς ΑΓ, οὕτως ἡ Ed πρὸς 
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sunt. Atque erant etiam anguli « ὃ aequales; ergo triangula 
af» Os similia sunt. 

Sed iam rectae ay ÓL non langant semicirculos, sed eos 
secent in punctis x ἃ, et ducantur perpendiculares μὲ »o ; 
est igitur x& — ἔγ, et 4o — ot. Sunt autem ex hypothesi 
el constructione triangula αμξ Óvo similia; est igitur 

Sa: au τε οὗ: ὃν. Sed quia ex hypothesi est 
pa on : ay? τε &0-09 : OD, est etiam (elem. 5, 56) 
γα. ax : ay? — ζδ. δὰ : δῖ", id est 

xa : αγ — ÀÓ : δζ, sive componendo 
XQ - &y : Gy — ÀÓ - ÓL : OC, id est 2 (ax - x&) : ay 

Ξε 9 (δλ T Ào) : oL", 


ita ut sit 
£o : ay — οὗ: δὲ. Sed est etiam, wf modo de- 
monstravimus, 
ξα : αμ Ξε οὗ: ὃν; ex aequali igitur est 
γα : au — ὃ: ὃν. Et sunt hacc latera propor- 


tionalia circa aequales angu- 
los α à; est igitur 
L «u; — L à». Atque etiam dimidiae partes, 
id est 
L agy — L δεζ. Sed est etiam { a — ἐ ὃ ex 
hypothesi; ergo est 
A'aply — Δ óc. 

Manifestum autem est lemma conversum: si sint trian- 
gula agy δεῖζ similia, rectique anguli βγη εἶϑ', demonstre- 
tur esse. Ja-oy : ay? — εὃ. 09 : δ. Nam propter similitu- 
dinem triangulorum est fa : ay — &à : δὲ, et ya: ay — 

*) Haec quae addidimus spectant ad priores figuras, in quibus puncta 
x À sunt inter « y et J ζ΄ In alteris figuris dicendum est: "id est 


€ 


2 (ey 4- γξ) : «y — 2 (δὲ -- co) : δὲ 


3. τεμνέτω ABS, corr. Ha auctore Co 5. τὰ ΚΙ Δ, distinx. BS 


43. 14. διὰ — τριγώνων del. Hu 46. τὰς 44 A, dislinx. BS 
47. ANZ γωνιῶν AB, corr S. 20. ὄντος Hu pro τοῦ ὕντος (τοῦ ΑΒΓ 
ὄντος ouofov τῷ 4EZ Ha: 48. ὑπὸ E.160 Ha auctore Co pro ὑπὸ 
E A46. 


02" 
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42, ὡς δὲ ἡ H.4 ngóg AI, οὕτως ἡ ΘΖ πρὸς AZ: καὶ 
ὁ συνημμέγος. 

286 β. Ἔστω δύο ὅμοια τμήματα μείζονα ἡμικυκλίου τὰ 
ἐπὶ τῶν 4 DA, xai ἤχϑωσαν κάϑετοι αἱ ΕΖΗ OK A4, 
ἔστω δὲ ὡς ἡ ΕΗ πρὸς HZ, οὕτως ἡ ΘΑ͂ πρὸς Κ΄’ 
δεικτέον ὅτι ὁμοία ἐστὶν ἡ ΒΖ περιφέρεια τῇ 4:Κὶ περι-- 
φερείᾳ. 





Εἰλήφϑω τὰ κέντρα τὰ M Ν, καὶ κάϑετοι ἤχϑωσαν 
αἱ M MO ΝΠ NP, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ MB Νά, ἴση 
ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ OMB γωνία τῇ ὑπὸ PN4 γωνίᾳ (ἴσαι 10 
γάρ εἰσιν αἱ ἐν τοῖς τμήμασιν, ὥστε καὶ ἡμίσεια). καί 
εἰσιν ὀρθαὶ at O P- ἴση ἄρα ἐστὶν καὶ ἡ ὑπὸ MBO γωνία 
τῇ ὑπὸ ΝΩ͂Ρ γωνίᾳ. ἤχϑωσαν ταῖς 418 ΓΖά παράλληλοι 
αἱ ΖΣ KT, καὶ ἐπεξζεύχϑωσαν αἱ MZ ΝΚ' ἴση ἄρα ἐστὶν 
xai ἡ ὑπὸ Η͂ΣΖ γωνία τῇ ὑπὸ NTK γωνίᾳ. ἐπεὶ δέ ἐστιν 15 
ὡς ἡ EH πρὸς ΗΖ, οὕτως ἡ O^1 πρὸς A4K, καὶ ὡς ἄρα 
ἡ ἘΗ πρὸς ΗΖ, οὕτως ἐστὶν 9) ILA4 πρὸς A4K, wore xai 
ἡ ΗΞ πρὺς ΞΖ, τουτέστιν ἡ MB πρὸς MZ, τουτέστιν 

[ὡς] ἡ ZM. πρὸς MZ, οὕτως ?) AIL πρὸς ΚΠ, τουτέστιν 

ἡ 4N πρὸς NT, τουτέστιν ἢ ἈΝ πρὸς NT. καὶ εἰσὶν αἱ 20 

μὲν ὑπὸ ἯΣΖ NTK ἴσαι, αἱ δὲ ὑπὸ ΜΖΣ NKT ὀξεῖαι - 

ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΣΙ͂Ζ γωνία τῇ ὑπὸ TNK: ὁμοία 
ἄρα ἐστὶν ἡ ΒΖ περιφέρεια τῇ .1:Κ περιφερείᾳ. 
287 «(. Ἔστω δύο τρίγωνα τὰ ΑΒΓ AEZ, ὀρϑὰς ἔχοντα 

τὰς Γ Ζ γωνίας, καὶ διήχϑωσαν αἱ ΑΗ 46 ἐν ἴσαις γω- 25 

νίαις ταῖς ὑπὸ B.4H EAO, ἔστω τε ὡς τὸ ὑπὸ τῶν ΒΓΗ͂ 


& 


LIBER VII. PROPOS. 4414. 215. 973 


90 : 0c, unde fit formula compositae proportionis ga. ay : ay? 
— εὖ. 09 : 02. 

II. Sint duo similia circulorum segmenta maiora semi- Prop. 
circulo in rectis ag γδ, et ducantur perpendiculares eby 3x4 in 
ita, ut sit ey : y — 94: Àx; demonstretur cireumferentiam gt 
circeumferentiae ὄχ similem esse!). 

Sumantur centra 4 », ct ducantur perpendiculares μὲ 
po vz vo, iunganturque up »ó; est igitur L ouf — [L ovà 
(nam aequales sunt centri anguli in segmentis ag yÓ, ita- 
que etiam dimidii). Et sunt recti anguli o o; ergo etiam 
L ufo — L νδρ. Ducantur rectis af yó parallelae Lo κε, et 
iungantur uL vx; ergo eliam est [, μσζ — [ vrx. Sed quia 
ex hypothesi est 

&n : nb τε 394 : ἀκ, est igitur (ut in. superiore lemmate) 
5p : y5 — στὰ : ἀκ, itaque convertendo 

n5 : SC 2 ἀπ: zx, id est propter parallelas 

put: μα — ὃν : vv, id est (quia Cu — βμ, οἱ xv — δ᾽) 
Lu : μα — xv: ντ. Estque, ut modo demonstravimus, 

L uoc — L ντχ, et minores recto sunt anguli μζσ »xz ; 
ergo propter elem. 6, 7 similia. sunt 
lriangula, ideoque 

L out — L zvx; ergo circumferentia 87 circumferentiae 
Óx similis est. 

IIl. Sint duo triangula ap» δεῖζ, rectos angulos y ζ ha- Prop. 
bentia, et ducantur «ar 9 sub aequalibus angulis gar εὖϑ, MS 


4: Figuras tales exhibemus, quales emendavit Halleius; in codicibus 
quattuor corruplae inveniuntur figurae, quarum speciem vide sis apud 
Commandinum. 

4. ὡς δὲ ἡ K.4 et οὕτως ἡ ./.1 ABS, corr. Ha auctore Co 8. 8' 
add. BS 40. MONI ^, distinx. BS 44. ταῖς ἐν τοῖς τμήμασιν 
χατὰ μίαν καὶ A(BS), corr. Hu 46. ἡ 6.1 Ha auctore Co pro 7 ΓΙ 
- 47—90. ὥστε χαὶ ἡ IIR πρὸς ΞΖ, τουτέστι ἡ MB roi ZM πρὸς M, 
οὕτως ἡ .111 πρὸς HK, τουτέστι ἡ .1IN $10 NK πρὸς NT Ha 
19. ὡς del. Hu 20. τουτέστιν ἡ ΚΝ πρὸς NT add. Co 31. MZZ 
NT xal ἴσαι Αἱ, corr. A?S ucc rr ἴσαι B) 24. y' add. BS τρί- 
yova S, ὀρϑογώνια AB Ha τὰ AB ΓΖ EZ A, corr. BS $5. τὰς 
ΓΖ A, distinx. BS 
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πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Α΄, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν EZO πρὸς τὸ 
ἀπὸ ZZ: ὅτι ὅμοιόν ἔστιν τὸ ABT τρίγωνον τῷ ΔΕΖ τρι-- 
γώνῳ. 


p 


c 


«5-.ξ,.-- € 


Γεγράφϑω yàg περὶ τὰ 4BH ZAEO τρίγωνα τμήματα 
χύκλων τὰ ΒΗ“ EOA [ὕμοια ἄρα ἐστίν" ἤτοι δὴ ἐφά- 5 
πτονται αἴ 41 42 τῶν τμημάτων ἢ οὔ. ἐφαπτέσϑωσαν 
πρότερον" ἴσον ἄρα ἐστὶν τὸ μὲν ὑπὸ ΒΓΗ͂ τῷ ἀπὸ AT, 
τουτέστιν, ἐὰν πρὸς ὀρϑὰς ἀγάγω τῇ .J4H τὴν ΑΚ, τῷ 
ὑπὸ τῶν ΗΓΚ, τὸ δὲ ὑπὸ τῶν EZO τῷ ἀπὸ AZ, τουτ- 
ἔστιν, ἐὰν ὀρϑὴν ἀγάγω τὴν 4.4 τῇ 4O, τῷ ὑπὸ OZ A- 10 
ὥστε ἴση ἐστὶν ἡ μὲν ΒΓ τῇ ΓΚ, ἡ δὲ EZ τῇ Ζ.. καὶ 
ὀρϑαὶ αἵ ΑΓ 42 διπλῆ ἄρα ἐστὶν ἡ μὲν ὑπὸ B.AK γω- 
vía τῆς ὑπὸ ΒΑΓ γωνίας, ἡ δὲ ὑπὸ E44 γωνία τῆς ὑπὸ 
ΕΖ2Ζ. καὶ εἰσὶν ἴσαι αἱ ὑπὸ BA4AK Ε4.1 (ἴση γάρ ἐστιν 
ἡ μὲν ὑπὸ B.AH τῇ ὑπὸ E40, ὀρϑὴ δὲ ἡ ὑπὸ ΗΚ ὀρϑῇ 15 
τῇ ὑπὸ O4): καὶ αἱ ὑπὸ ΒΑΓ ΕΖ42Ζ ἄρα ἴσαι εἰσίν. 
ἀλλὰ καὶ ὀρϑαὶ αἱ D Ζ' ὅμοιον ἄρα ἐστὲν τὸ ΑΒΓ τρί- 
γωνον τῷ 4ZEZ τριγώνῳ, ὅπερ: -- 

ἀλλὰ δὴ μὴ ἐφαπτέσϑωσαν αἱ ΑΓ .1Ζ, ἀλλὰ τεμνέ- 
τωσαν χατὰ τὰ IM N σημεῖα. ἔστιν οὖν ὡς τὸ ὑπὸ τῶν ADM 20 
πρὸς τὸ ἀπὸ AD, τουτέστιν ὡς ἡ MF πρὸς Df, οὕτως τὸ 
ὑπὸ τῶν J4ZN πρὸς τὸ ἀπὸ 42, τουτέστιν ἡ ΝΖ πρὸς Z4. 


3. τῶι ABT τρίγωνυν ΑἹ, τῶι ΑΒΓ τριγώνωι ΑΒ, corr. οἱ τῷ 
AEZ τριγώνῳ add. Co 4. 5. 1110 τρίγωνον τμήματα χύχλων τὰ 
BAH ΒΘ ^, in his τρέγωνα corr. BS, 2270 om. S cod. Co, initio 
4E80 et deinceps τὰ BH A corr. Ha, extremum ΕΘΖ corr. Hu (E46 Co, 
4O0E Ha) 5. ὅμοια ἄρα ἐστίν del. Hu δὴ add. Co 6. ἐφαπτέσϑω 
ABS, corr. Ha auctore Co 8. 9. ΑΚ τὸ ὑπὸ ABS, τῷ corr. Co 
40. τὴν Z4 ri 40 τῶι ὑπὸ ZA ABS, corr. Co 44. ἡ δὲ ΕΖ Co 





LIBER VII. PROPOS. 215. 975 


sitque Jy - yp : ay? — εξ - L9. : 0£^; dico esse Δ af; — 
A δεξ. 

Describantur enim circa triangula afr óe9 circulorum 
segmenta fna &9À; iam rectae ay ÓL aut segmenta tangunt 
aut non. Primum quidem tangant; est igitur propler elem. 
.9, ὅδ By. yn — ay! et e£. C9. — 0D, id est, si rectae am 
perpendicularem ducam «x rectaeque 039 perpendicularem δά, 
By: yuy τῷ qy-yx, ev δζ. 19 — 9L. 5A, ita ut sit gy — yx, et 
εζ — LÀ. Et sunt perpendiculares ay à; ergo est [ Bax — 
2[ Bay, et [, εδλ τ 2L εὃζ. Εἰ est 4 Bax — L εδλ (nam 
ex hypolhesi est [, βαὴ — ( £09, et ex constructione recti sunt 
anguli ηακ 99A); ergo est etiam [, Bay — [ εξ. Sed etiam 
recti anguli » 5 aequales sunt; est igitur Δ ofly — Δ δεζ, 
q. e. d. 





Pd (M. p — — -- 
7 n ΄ ^N 
[ ἜΝΙ Y 
| ΞΕ β 
N t M 4; 
N — ÁN NL DEL UU X 
No LT. auc. 3 -— ^? £ λ, 
2 7 καὶ 


At rectae αγ ὃζ non tangant circulorum segmenta, sed 
secent in punctis p » — Est igitur (quia. ex hypothesi y - yn : 
ay! -— εξ. 53 ó-?, et Dy yn — uy: ya, et εξ .ζ9 — »ξ.- 50) 
μγ7.γα : ya? τε νξ. ζδ: CO?, id est uy: γα — v5: ξδ. Εἰ 


—— — .. 


pro ἡ δὲ HZ 13. ὀρϑαὶ S, ὀρϑὴ AB, πρὸς ὀρϑὰς coni. Hu — «t 
.J4D 4Z] αἱ ΓΖ Ha 43. γωνία τῆς ὑπὸ (scilicel ante E./Z) A? 
in rasura 44. ἴσαι αἱ ὑπὸ 4BK ΑΒ, ἴσαι αἱ ὑπὸ αβγ S, corr. Ha 
auclore Co 16. x«l αὖ αἱ ἄρα Ha ἄρα hoc loco add. Hu 
$90. τὰ M N Ha pro rà K.4 40. 21. οὖν — τουτέστιν add. Ha 
auctore Co (nisi quod ὑπὸ τῶν MI scripsit Ha, quod corr. Hu) 
31. à3. ὡς ἡ ΚΙ — τῶν 4Z.4 — τουτέστιν ἡ 4Z ABS, corr. Ha 





976 - ITAIIHIOY ΣΥΝΑΓΩΓῚΙΣΣ 2. 


καὶ ἔστιν ὅμοια μείζονα τμήματα τὰ ΒΑ͂Η Ε4Θ: ὁμοία 
ἄρα ἐστὶν ἡ ΜΗ περιφέρεια τῇ 46 περιφερείᾳ: ὥστε ἴση 
ἐστὶν ἡ B γωνία τῇ E: ὅμοιον ἄρα ἐστὶν τὸ ΑΒΓ τρίέ- 
γωνον τῷ 4EZ τριγώνφῳ.- 
ἄλλως τὸ αὐτό. 5 
288 0. Ἔστω δύο τρίγωνα ὀρϑὰς ἔχοντα vag 1) Z γωνίας, 
xai διήχϑωσαν αἱ 4H 590 ἐν ἴσαις γωνίαις ταῖς ὑπὸὺ B.AH 
E40, ἔστω τε ὡς τὸ ὑπὸ ΒΙῊ πρὸς τὸ ἀπὸ AD, οὕτως 
τὸ ὑπὸ EZO πρὸς τὸ ἀτὼὸ 4Z: ὅτι ὅμοιον τὸ ΑΒΓ τρί- 


γωνον τῷ 4Ε2 τριγώνῳ. 10 
& 
» : δ . 
LN 
/ Ν 
μ΄ A Bw 
L4 v : 
£L coil —. o .. οὕς ——M 
É ἡ χε 0 ó λ 


Ἤχϑωσαν ταῖς ΜΗ͂ 40 ὀρϑαὶ αἱ .4K 4.411: ἴσον ἄρα 
τὸ μὲν ἀπὸ ΑΓ τῷ ὑπὸ ΗΓΚ, τὸ δὲ ἀπὸ “32 τῷ ὑπὸ 
OZ: ἔστιν οὖν ὡς τὸ ὑπὸ ΒΓΗ͂ πρὸς τὸ ὑπὸ HTFK, 
τουτέστιν ὡς 7] ΒΓ πρὸς τὴν ΓΚ, οὕτως τὸ ὑπὸ EZO πρὸς 
τὸ ὑπὸ OZ.4, τουτέστιν ἡ ΕΖ πρὸς Ζ.1. ὕχϑωσαν ταῖς 18 
AK .1.1 παράλληλοι αἱ ΓΙ ΖΝ. καὶ ὡς ἄρα ἣ BM πρὸς 
ΜΠ, οὕτως ἡ EN πρὸς ΝΊ. καὶ εἰσὶν ὀρϑαὶ μὲν αἱ πρὸς 
τοῖς Γ Z σημείοις, ἴσαι δὲ αἱ πρὸς τοῖς M Ν γωνίαι ταῖς 
ὑπὸ ΒΑΚ Edd: διὰ δὴ τὸ προγεγραμμένον δμοιόν ἐστι 
τὸ ΒΓ τρίγωνον τῷ .4EZ τριγώνῳ. ᾿ 20 

289 c. στω δίο τρίγωνα ὀρϑὰς ἔχοντα τὰς πρὸς τοῖς 
B E σημείοις γωνίας, καὶ διήχϑωσαν αἱ BH EO ἐν ἴσαις 
γωνίαις ταῖς ὑπὸ HB .1ΘΕ, ἔστω τε ὡς τὸ ὑπὸ τῶν 
ΗΓ πρὺς τὸ ἀπὸ ΗΒ, οὕτως τὸ (x0 τῶν OZ πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΘΕ’ δεικτέον ὅτι ὅμοιόν ἐστιν τὸ 4BT τρίγωνον τῷ 25 

AEZ τριγώνῳ. | 


—— 





4. ὅμοιον ABS, corr. Co τὰ add. Hà 8. τῇ E Ha pro rij 6 
6. d' add. BS τὰς l'Z A, distinx. BS 13. ὡς τὸ ὑπὸ BI'H A* Co, 





LIBER Vill. PROPOS. 216. 977 


sunt ex constructione segmenta circulorum yap εϑὸν similia 
eaque maiora semicirculo; ergo propler superius lemma cir- 
cumferentia e» similis est circumferentiae ὅϑ, itaque an- 
gulus «87 angulo óeZ aequalis, quapropter Δ ay — A δεζ. 


Aliter idem. 


Sint duo triangula aff» δεῖ, rectos angulos y £ habentia, 
et ducantur ap δϑ sub aequalibus angulis Bar εὖϑ, sitque 
By: yq : ay? 2 εξ 29 : 027; dico esse Δ ay — Δ δεξ. 

Ducantur rectis az δϑ' perpendiculares ax δλ; est igitur 
ay? — ηγ.γκ, et OC? 2 92-2À; ergo est secundum hypothesim 
By yn: quy yx om eb 29 : 95. 2À, dd est By : yx ΞΞ εξ : C4. 
Ducantur rectis ax δὰ parallelae 7 Cv; ergo est etiam fu : μὰ 
Ξε ἐν : »0. Εἰ sunt recti anguli 7a &CÓ, et anguli Buy evt 
aequales angulis Bax εδὰ (qui quidem ínter se aequales sunt, 
quia ex hypothesi L, βαὴ — L &09, οἱ recti anguli qax. 994); 
ergo propter id quod demonstravimus est ἃ ajjy — A δεξ". 

IV. Sint duo triangula ay δεῖ, angulos f) e rectos ha- 
bentia, et ducantur 357 &e9 sub aequalibus angulis «n? ὅϑε, 
sitque à: n7 : ηβὲ — 09-92: 9€?; demonstretur esse Δ αβγ 


— A ósL. 


δ. Haec extreimna. demonstrationis pars neque integra a librariis tra- 
dita. esse. videtur neque salis certam explicationem habet. Num ver- 
bis διὰ τὸ προγεγραμμένοι" superius lemma 1l. scriptor. significare vi- 
detur; at vero illius alia est ratio. Brevem et simplicem demonstra- 
tionem in promptu est suggerere. Est enim 

By : yx τ εξ: ζὰ m tvi vd z Bu: μα, id est vicissim 

By : Bu τ yx : ua m ἐζ: ἐν m GÀ: v0, id est 

By: Ba m i6: εν. 

Suntque anguli guy ἐνῷ aequales (quoniam anguli g«x ἐδλ aequales? ; 
ergo propter elem. 6, 7 anguli es» dec aequales sunt. Εἰ recti sunt 
anguli By« «£0; ergo similia triangula egy de. 


ὡς τὸ ὑπὸ Byx Bs5 cod. Co 15. ἡ EZ Co pro ἡ ΘΖ 43. 16. ταῖς 
AK 1.4 A, distinx, BS 4s. post ἴσαι δὲ add. x«i S γωνέκε ταὶς 
Ha, καὶ τῶν αἱ ABS, καὶ γὰρ αἱ vel ἐπεὶ καὶ αἱ (Ὁ 19. ἐστι ex- 


tremo versu A 34. ε΄ add. BS 31. 23. roi; BE A, distinx. BS 
33. ὑπὸ 4H B.1 6E AB, corr. S 


Prop. 
216 


978 ΠΑΠΠΟΥ͂ EYNATQTHZ Z. 


Περιγεγράφϑωσαν κύκλοι, xai εἰλήφϑω αὐτῶν và κέν- 
τρα τὰ K ,1: φανερὸν δὴ ὅτι ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῶν H O ση- 
μείων εἰσίν. εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω τὸ μὲν K μεταξὺ τῶν 
ΓῊ σημείων, τὸ δὲ .1 μεταξὺ τῶν 4 O, καὶ ἐχβεβλήσϑω- 
σαν αἵ ΒΗ ΕΘ ἐπὶ τὰ ΠΝ σημεῖα, καὶ ἀπὸ τοῦ Κὶ inis 





τὴν MB χκάϑετος ἤχϑω ἡ ΚΞ’ πεσεῖται ἄρα μεταξὺ τῶν 
H B, ἀμβλεῖά τὸ γίνεται ἡ ὑπὸ “ΗΒ γωνία καὶ ἔστιν ἴση 
τῇ ὑπὸ JOE: ἀμβλεῖα ἄρα ἐστὶν καὶ ἡ ὑπὸ 40Ε γωνία" 
ὀξεῖα ἄρα ἐστὶν ἡ 0x0 .1ON, ὥστε ἡ ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ τὴν 
EN κάϑετος ἀγομένη πίπτει μεταξὺ τῶν ΘΝ. πιπτέτω 10 
xai ἔστω 7. 40: ἴση ἄρα ἐστὶν ἣ NO τῇ OE, ὥστε μεί- 
Du» ἐστὶν ἣ NO τῆς ΘΕ’ πολλῷ ἄρα ἣ NO τῆς OE ἐστὶν 
μείζων, καὶ τὸ ὑπὸ NOE, τουτέστιν τὸ ὑπὸ 4ΘΖ, μεῖζόν ἐστιν 
τοῦ ἀπὸ ΕΘ τετραγώνου. καὶ ἔστιν ὡς τὸ ὑπὸ “0Ζ πρὸς 
τὸ ἀπὸ ΘΕ, οὕτως τὸ $10 ΗΓ πρὸς τὸ ἀπὸ HB, ὅπερ 15 
ἐστὶν ἄτοπον" ἔστιν γὰρ xai ἔλασσον, ἐπειδήπερ ἐλάσσων 
ἐστὶν ἡ MH τῆς HB xoi τὸ ὑπὸ MHB τοῦ ἀπὸ HB-* οὐκ 
ἄρα τοῦ Κὶ κέντρου ὄντος μεταξὺ τῶν H DL, τὸ 44 ἔσται 
290 μεταξὺ τῶν 4f O. ἔστω οὖν μεταξὺ τῶν O Z, καὶ κατὰ 
τὰ αὐτὰ ἤχϑω ἡ .10 κάϑετος. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς τὸ ὑπὸ 320 


4. περιγεγράφϑω κύχλος ABS, corr. Ha auctore Co 2. rà K.1 
et similiter posthac τῶν HO, τῶν ΓΗ͂ cet. A, distinx. BS 3. εἰσὶν 
Ha pro εἶναι 6. πιπτέτω Ha (conf. Latina) 6. 7. μεταξὺ τὴν 


HB A(B), corr. S 44. ἡ 40. ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ NO AB, ἡ ϑλ et cet. 
perinde S cod. Co, corr. (Ὁ r$ OE ὥστε AT(DS) ex τῆε «E e wore 


LIBER VII. PROPOS. 316. 979 


Cireumscribantur circuli, et sumantur eorum centra x 4, 
quae apparet ad easdem partes punctorum ἢ ϑ esse. Nam si 
fieri possit, sit x quidem inter puncta » ἢ, ἃ autem inter ὃ 9, 
et producantur 95 ε9 ad puncta circumferentiae i v, et a x 
rectae uf? perpendicularis ducatur x5. Haec igitur inter ἡ 8 
cadat, unde fit obtusus angulus ang"), idemque ex hypothesi 
aequalis angulo ὅϑε; ergo hic quoque obtusus est. cutus 
igitur est angulus ὅϑν, ita ut recta ex ἃ ad ὃν perpendicu- 
laris ducta inter puncta 9 » cadat. Fiat ita, sitque 4o; est 
igitur »o — oe, ideoque »o * Je, eoque magis »9 * Je, 
itemque v9: Je, id est (elem. 5, 53) 09.95 » 9e?. Et ex 
hypothesi esu 09-90: 98? — ap. aw : 62, ergo absurdum est 
esse à9 - 9C maius quam 3&?, quippe cum minus sit.  Nam- 
que cst μη « nB, itaque jm: vg, id. est an 78 « n9?; ergo 
eliam 09. 97 « εξ, Si igitur centrum x inter puncta ἢ y 
sit, non inter puncta à 9 erit centrum 4. 


— 





Iam sit inter puncta 9 C, et eadem ratione ducatur 4o 
perpendicularis. Quoniam ex hypothesi est 


*) Graecum πεσεῖται ἄρα "cadel igitur" vitiosum esse apparet; 
nam fieri etiam potest, ut punctum £ in ipsum s, aut inler s μ cadat. 
Recte igitur Halleius πιπτέτω Scripsisse, itaque Graeco scriptori unius 
lantum casus demonstrationem ex pluribus qui fingi possunt tribuisse 
videtur. 


12. ἡ NO Co pro ἡ ΝΘ πολλῶι — τῆς ΘῈ bis scripta sunt in A 
43. τὸ ὑπὸ (ante .1£GZ) Hu pro ToU 4027 Co pro ZJEZ 16. x«i 
om. Ha 49. μεταξὺ τῶν .1Ε A(BS), corr. Co 


950 ΠΆΠΠΟΥ XrNATOTHX Ζ. 


HT, τοιτέστιν τὸ ἱπὸ ΗΒ, πρὸς τὸ ἀπὸ HB, sovi- 
ἔστιν ὡς 1, MH πρὸς HB, οἵτως τὸ ὑπὸ 4ΘΖ, τουτέστιν 
τὸ ὑπὸ NOE πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΕ, τουτέστιν ἣ ΝΘ πρὸς OE, 
xai τέτμηνται αἱ BM ΝΕ δίχα τοῖς E O, ἔσειν ἄρα ὡς 
í ΒΞ πρὸς EH, οὕτως ἡ EO πρὸς OO. ἀλλὰ καὶ ὡς $5 
HZ πρὸς EK, οὕτως ἡ GO πρὸς τὴν 0.1 (ὀρϑαὶ μὲν γὰρ 
αἵ E O, ἴσαι δὲ αἱ πρὸς τοῖς Η Θ σημείοις γωνίαι) - δι᾿ 
ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ ΒΞ πρὸς EK, οὕτως ἡ ΕΟ πρὸς O.4. 
. EI. 





/ 





xai περὶ ἴσας γωνίας " ἴση ἄρα ἐστὶν jj ὑπὸ τῶν BKE γω- 
νία τῇ ὑπὸ τῶν EAO γωνίᾳ, ἔστιν δὲ καὶ ἡ ὑπὸ ΞΚΗ͂ 
γωνία τῇ ὑπὸ 0.10 ἴση: ὅλη ἄρα |j ὑπὸ BKH ὅλῃ τῇ 
ὑπὸ E.4O ἐστὶν ἴση. καὶ τὰ ἡμίση" καὶ ἡ ὑπὸ τῶν ATB 
ἄρα γωνία ἴση ἐστὶν τῇ ὑπὸ τῶν “ΖΕ. καὶ εἰσὶν ὀρϑαὶ 
αἱ B E γωνίαι" ὅμοιον ἄρα ἐστὶν τὸ ΑΙΒΙ τρίγωνον τῷ 
4ΕΖ τριγώνῳ. 15 

291 Φανερὸν δὲ xai τὸ τούτῳ ἀναστρόφιον, ἐὰν ἢ ὅμοιον τὸ 
μὲν ABT. τρίγωνον τῷ “ΕΖ τριγώνῳ, τὸ δὲ ΗΒΓ τῷ ΘΕΖ, 
ὅτι γίνεται ὡς τὸ ὑπὸ {ΗΓ πρὸς τὸ ἀπὸ ΗΒ, οὕτως τὸ ὑπὸ 
40Z, πρὸς τὸ ἀπὴ ΘῈ (διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν τριγώνων). 

292 c. Ἔστω δύο τρίγωνα τὰ 4ΒΓ 4EZ, ἴσας ἔχοντα o 
τὰς 44 .1 γωνίας μὴ ὀρϑὰς δέ, καὶ κάϑετοι ἤχϑωσαν αἱ 
AH .10, ἔστω τε τὸ ὑπὸ τῶν BHT' πρὸς τὸ dzó τῆς 4H, 
οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν ΕΘΖ πρὸς τὸ dn τῆς .4O, καὶ ἔστω 
τῶν ΒΓ ΕΖ εὐθειῶν μείζονα τμήματα τὴ ΒΗ ΕΘ’ λέγω 
ὅτι ὅμοιόν ἐστιν τὸ μὲν ΑΒΗ τρίγωνον τῷ 4EO, τὸ δὲ: 
λοιπὸν τῷ λοιπῷ. 


LIBER VII. PROPOS. 217. 981 


αῃ "7: yf? 2 09-90 : 9e? id est 
μη: vB : 98? — v9.96: 98, id est 
μη : ug  »9 : 96, 
et rectae fj ve hifariam secantur in punctis 3 o, est igitur 
BS: 5p 2 eo: 09 "1. Sed propter sinilitudinem . trian- 
gulorum. nx 90À (recti enim sunt 
anguli $ o et secundum hypothe- 
sim aequales anguli ἢ 9) est etiam 
75 : ἔχ τ 90: oÀ; ex aequali igitur est . 
BE: Ex τ εο : ολ. Suntque haec latera proportionalia 
circa aequales angulos; ergo 

 L βχὲ — L δελο. Sed est etiam, wt modo demonstravimus 

L 5x 2 L oÀ9; ergo etiam summae, id est 

ἰ βχη Ξε  ι. ελϑ. Itemque dimidii anguli aequales sunt ; 
ergo (elem. 3, 20) 

L ayf — L δξε. Et sunt recti anguli B e; ergo 

Δ af» — Δ δεξζ. 

Manifesta est etiam conversa propositio: si sit triangulum 
ay simile triangulo δεζ, et triangulum 87 simile triangulo 
ϑεῖζ, fieri αἡ my : nf? τὸι 09-97 : 9e. 

V. Sint duo triangula «gy δεζ, angulos « à aequales Prop. 
neque tamen rectos habentia, et ducantur perpendiculares an 
09, sitque βὴ. vy : ay? 2 6e9- 92 : 03?, et sint rectarum ffy 
eb maiora segmenta f» £9; dico et triangulum afi triangulo 
0:9, et reliquum reliquo simile esse. 


*) Est enim componendo, tum sumptis antecedentium dimidiis, e 
contrario, dirimendo, denique rursus e contrario 
μβ: nB — ve: 9e £p : βὲ — o3 ; to 
BE: 98 — to: € BS : £p — to : o9. 
nB : 85 — 9t: to 


4. τέμνονται Ha 42. ὑπὸ E40 Ha auctore Co pro ὑπὸ E40 
ἡμίσεια AB. Ha, corr. S 46. τὸ τούτῳ ἀναστρόςρεον») τούτωι &v«- 
στρέφον τὸ ADS, τούτῳ ἀντίστροφον τὸ Ha, corr. Hu 19. διὰ — 
τριγκιύνων interpolatori tribuit Hu 20. ς΄, sed id paulo supra ante 
«Φανερὸν, add. ΒΞ 21. τὰς 4./ A, distinx. BS ὀρϑὰς δέ Co. ορϑη 
τε A! BS) 92. ἔστω τε idem pro ὥστε 


982 ΠΑΠΠΟΥ͂ ΣΥΝΑΓΩΓῊΣ Z. 


Περιγεγράφϑωσαν κύκλοι, καὶ ἐκβεβλήσϑωσαν ai .4H 
40 ἐπὶ τὰ K 11 σημεῖα, καὶ εἰλήφϑω τὰ κέντρα τῶν κύ- 
χλων τὰ M Ν, xai ἀπὸ αὐτῶν ἐπὶ τὰς ΑΚ ΒΓ 444 EZ 
κάϑετοι at ME MO NII ΝΡ. ἔστιν δὴ κατὰ τὰ αὐτὰ τοῖς 
προγεγραμμένοις ὡς ἡ ΚΗ πρὸς ΗΑ͂, οὕτως ἡ .10Θ πρὸς 5 
ΘΖ, ὥστε καὶ ὡς ἡ 445 πρὸς ΞΗ͂, οὕτως ἡ 43Π πρὸς IIO. 
ἐπεζεύχϑωσαν αἱ 4M AN. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ ΑΞ πρὸς RH, 
οὕτως ἡ ΑΗ πρὸς MZ, ὡς δὲ ἣ AII πρὸς IIO, οὕτως ἢ 
ΩΝ πρὸς ΝΤ' καὶ ὡς ἄρα ἡ .4M πρὸς MZ, οἴτως ἣ 4N 
πρὸς NT. ἐπεζεύχϑωσαν δὴ αἱ BM ΕΝ. ἐπεὶ οὖν ὅμοιόν 10 
ἐστι τὸ BAT τμῆμα τῷ EA4Z τμήματι, xai λοιπὸν ἄρα 
τὸ ΒΚΓ τμῆμα λοιπῷ τῷ EAZ τμήματι ὕμοιόν ἐστιν αἱ 
ἄρα ἐν αὐτοῖς γωνίαι ἴσαι εἰσίν, καὶ εἰσὶν αὐτῶν καὶ ἡμίσειαι 
ἴσαι. αἱ ὑπὸ τῶν BMO ENP ἄρα γωνίαι ἴσαι εἰσίν [ἐπὶ 
τῆς πρώτης δυάδος τῶν πτώσεων, ἐπὶ δὲ τῆς δευτέρας éx15 
παραχειμένου δηλονότι 2oviv ἴση ἡ ὑπὸ τῶν BMO γωνία 
τῇ ὑπὸ ENP: καὶ γὰρ αἱ ἐν τοῖς ΒΑΓ EAZ τμήμασιν 
νωνίαι)]. γίνεται οὖν ὡς ἡ BM πρὸς MO, τουτέστιν ὡς 
ἡ “ΠΗ πρὸς MO, οἵτως ἡ ΕΝ τιρὸς ΝΡ, τουτέστιν ἡ ./N 
πρὸς NP. ἐστιν δὲ xai ὡς ἡ 4M πρὸς ΠΣ, οὕτως ἡ 4N20 
πρὸς NT: δι᾿ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ MO πρὸς MHZ, οὕτως 
ἡ PN πρὸς NT. χαὶ εἰσὶν ὀρϑαὶ μὲν αἱ O P γωνίαι, ὀξεῖα 
δὲ ἑκατέρα τῶν £2 T: ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ τῶν OMZ γω- 
vía τῇ ὑπὸ τῶν PNT γωνίᾳ. ἀλλὰ xai ἡ ὑπὸ τῶν BMO 
τῇ ὑπὸ ENP ἐστὶν ἴση" καὶ ἡ ὑπὸ τῶν ΒΙΗ͂Σ ἄρα τῇ ὑπὸ "5 
τῶν ENT ἐστὶν ἴση, ὥστε καὶ ἢ U γωνία τῇ Ζ ἐστὶν ton: 
ὅμοια ἄρα ἐστὶν πάντα πᾶσιν. 


3. τὰ K.4 et 3. τὰ MN  À, distinx. BS 3. ἀπ᾽ αὐτῶν BS 

4. ἤχϑωσαν ante χάϑετοι add. Ha εἰσὶν δὴ A(S), εἰσὶ δὲ B, ἔστι δὲ 
Ha 41. ἐστι ASBS. 48. xcd ἡμίσεικι Hu. pro χατὰ μίαν 44. ἐπὶ 
τῆς πρώτης — 48. yovíci interpolatori tribuit Hu 46. ἐστὶ» ἴση Hu, 
ἐστὶν ὡς ἴση ABS, lag ἐστὶν Ha τῶν BMO Ha auctore Co pro τῶν 
BMG 47. ἐν τοῖς] ἐν ἴσοις Ha 48. πρὸς MO Ha auctore Co pro 
πρὸς MO, ilem vs. 49 et 21 32. 93. «£ OP — Ἔ τῶν XT A, distinx. 
BS — 34. τῶν BMO Co, τῶν BOM AD, τῶν pou S cod. Ὁ 25. ὑπὸ 
ENP Co pro ὑπὸ EPN 237. παντάπασιν AB, distinx. S 


LIBER VII. PROPOS. 217. 983 


Circumscribantur circuli, et producantur rectae a7 δϑ ad 
circumferentiarum puncta x À, et sumantur circulorum centra 
HK », a quibus ad rectas ax (jy δὰ εζ ducantur perpendicu- 
lares μὲ uo vr vg. Est igitur eadem ratione ac supra 





(pag. 981 init.) demonstratum est xm : ya — 49 : 90, itaque 
etiam a$ : £p — ὅπ : 9. lungantur ap ὃν, quae secent rec- 
tas By && in punctis 8 τ. Sed propter. parallelas esy a£ : 5i 
-— au: H0, el ὅπ: πϑ — ὃν : vr; ergo etiam op : μα τῷ 
ὃν : vr. lungantur Bu ἐν. Quoniam (propler aequales. an- 
gulos Bay &ÓC) segmentum gay segmento &ÓZ simile est, re- 
liquum igitur segmentum fx» simile est reliquo €eÀC; ergo 
in his centri anguli Buy ενζ aequales sunt, itemque dimidii 
βμο svo aequales. — Et. sunt. recti anquli 0 o, ideoque similia 
triangula. juo &vo; (it igitur 

Pu : uo τὸ ἐν vo, id est (quia au — pu, el ὃν — εν) 

eu : uo τῷ ὃν: vo. Sed est, wt supra demonstravimus. 

OH : HO τὸ ὃν : vv; ex aequali igitur est 

uo : μα — »g : vs. 
Et sunt recti anguli o o, et acuti anguli pao vro: ergo prop- 
ler elem. 6, 7 similia sunt. triangula, ideoque est 

L ouc — L ovr. Sed est etiam, wt demonstravimus 

L Buo τῷ L &vg; evgo eliam summae, id est 

L puo — Levi. Suntque hi centri anguli; ergo etiam, 

qui sunt in. (isdem segmenlis, circum- 
ferentiae anguli aequales sunt, id est 
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293 L. Δυνατὸν δὲ xaí, τῆς μιᾶς πτώσεως [ἢ τῶν du- 
βλειῶν ἢ ὀξειῶν)] προγεγραμμένης τῆς δείξεως, τὸ λοιπὸν 
ἀποδοῦναι οὕτως. ὑποχείσϑω γὰρ ἀποδεδεῖχϑαι οὐσῶν 
ἴσων ἀμβλειῶν τῶν γωνιῶν τὸ πρότερον χατὰ τὸν προγε- 
γραμμένον τρόπτον, xai ἔστω, δυεῖν ὀξειῶν οὐσῶν ἴσων τῶν 5 
ὑπὸ ΒΑ͂Γ E.4Z, δεῖξαι ὅτι ὅμοια τὰ τρίγωνα. xai πάλιν 
περιγεγράφϑωσαν οἱ κύχλοι καὶ ἐχβεβλημένων τῶν ΔΗ 40 
ἐπὶ τὰ Καὶ 44 ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ΒΚ ΚΓ Ε.“ AZ: ἴσαι ἄρα 
εἰσὶν xai αἱ ὑπὸ BKI EAZ γωνίαι ἀμβλεῖαι. xai ἐπεί 
ἐστιν ὡς τὸ ὑπὸ BHI, τουτέστι τὸ ὑπὸ ΛΉΚ, πρὸς τὸ τὸ 
ἀπὸ ΑΗ, τουτέστιν ἡ ΚΗ πρὸς Hd, οὕτως τὸ ὑπὸ ΕΘΖ, 





τουτέστιν τὸ ὑπὸ 4.1, πρὸς τὸ ἀπὸ 40, τουτέστιν ἡ 10 
πρὸς O4, καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ AH πρὸς τὸ ἀπὸ ΗΚ, οἵὕ- 
τως τὸ ἀπὸ .10 πρὸς τὸ ἀπὸ Of. ἔστιν δὲ xai ὡς τὸ 
ὑπὸ BHF πρὸς τὸ ἀπὸ .4H, οὕτως τὸ ὑπὸ ΕΘΖ πρὸς τὸ 15 
ἀπὸ 4Θ- δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς τὸ ὑπὸ ΒΗΓ πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΗΚ, οὕτως τὸ ὑπὸ ΕΘΖ πρὸς τὸ ἀπὸ O^. καὶ cioiv 


4, ζ΄ add. S JMiveror οἱ πτώσεως Hu pro .firarai οἱ γωνίας 
4. 9. ἡ τῶν — ὀξειῶν del. Hu 2. ὀξειὼν) o£ue A(BS), τῶν ὀξει ὧν 
Co 3. ἀποδεδειχένκαι ABS, corr. Hu, ἀποδεδειχϑέναι typothetae er- 
rorem apud Ha repcetivil Ge, item ἐχβεβλημμένων vs. 7 5. δυεῖν 
A?BS, δι," AS, δεῖν" Ha, δυοῖν Ge ἴσων» οὐσῶν S 6. ὑπὸ BAT Co 
pro ὑπὸ A4BFP (ὑπὸ om. Ha] 8. τὰ K.1 A, distinx. BS 9. E AZ 
Ha auctore Co pro EZZ 10. τουτέστι A*BS 14. πρὸς H4 Ha 


pro πρὸς K.4 44. ἀπὸ €.4 Ha auctore Co pro ἀπὸ ΘΑ͂ 
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L αγβ — ἰ δῖε. Et ex hypothesi est 
L pay sz» L eÓC; ergo est 
A afiy —— A Ust, et Δ af — A δεϑ, eL A ary — Δ ὅϑξ. 

Talis igitur est. demonstratio, obtusis suppositis. angulis 
Bey εδξ; quodsi hi anguli acuti. sint, simili ratione primum 
demonstratur esse ἀμ : μα — ὃν : vr. Et quia aequales sunt 
anguli Baz; &ÓL, etiam anguli Bpuo  &vg, id est dimidii centro- 
rum anguli, aequales sunt. Tunc rursus eadem ratione ac 
supra demonstratur angulos oua ovv aequales esse. . Qui. sub- 
trahantur ab aequalibus Buo &vg; restant igitur aequales Buc 
&€yr. — Ergo etiam anguli gua εὐ aequales. | Suntque hi cen- 
tri anguli, et cetera perinde ac supra). 

Verum etiam, unius casus demonstratione absoluta, alter 
casus sic potest expediri. Supponatur enim eà quae supra 
scripta est ratione, si primum obtusi sint anguli, propositio- 
nem demonstratam esse, et propositum sit, si acuti sint an- 
guli aequales go7 εὖξζ, demonstrare triangulorum similitu- 
dinem. 

Rursus circumscribantur circuli, et rectis ap 9 ad x 4 
productis iungantur gx xy eA AC; ergo, quia secundum hy- 
polhesim segmenta Boy; εξ similia sunt, etiam reliqua seg- 
menta gxy ελζ similia, ideoque anguli obtusi 9x7 δὰζ aequa- 
les sunt. Εἰ quia ex hypothesi est 

Co βη ηγ: αη τε 69-90 : 09?, id est 
an: rx : ar? 2 09-94 : 09?, id est 
px : αὐ τὸ 9À : 09, est igitur etiam 
ar): nz? 039?: 9A*. Sed est ex hypothesi 
Du:ny: ar? τῷ e9- 95: 03?; ergo ex aequali est 
Bn cy : qx? τὸ 69-30: 94. 


4) Hunc propositionis casum utique necessarium addidimus, qui 
librariorum culpa, non ipsius Graeci scriptoris neglegentia a codice ab- 
esse videretur. Et simile quid voluit scholiasta ille qui pag. 982, 14 sqq., 
loco sane alieno quaedam intexuit. Cuius verba Zx ztapaxtiuérov hanc 
vim habere videntur: ex hypothesi est { Bay -— { :dt; estque { «y 
Ξε 1 ( βμγ, οἱ { tdt — 4 [ evi; sed est etiam [, Suo — ὁ ( Buy, et 
Leto iLtri:; ergo [, Buo — [, ἐνρ. 

Pappus 1. 63 
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ἴσαι ἀμβλεῖκι αἱ ὑπὸ τῶν ΒΚΙ᾽ EAZ γωνίαι, καὶ χάϑετοι 
αἱ KH .1Θ- διὰ δὴ τὸ προγεγραμμένον, ὕμοιόν ἐστι τὸ μὲν 
BKH τρίγωνον τῷ Ε“1Θ τριγώνῳ, τὸ δὲ KH τῷ Ζ.10, 
ὥστε καὶ τὸ μὲν ΑΒΗ τρίγωνον τῷ “ΕΘ τριγώνῳ ἐστὶν 
ὑμοιον, τὸ δὲ ΜΗ͂Ι τῷ .1ΘΖ, wore «ai ὅλον τὸ ΑΒΓ ὃ 
ἅλῳ τῷ 4EZ ἐστὶν ὅμοιον. 

η΄. Θέσει δεδομένων τῶν 4B ΑΓ, ἀγαγεῖν παρὰ ϑέσει 
τὴν 4E καὶ ποιεῖν δοϑεῖσαν τὴν AE. 

Γεγονέτω, καὶ διὰ τοῦ ΑΙ τῇ 1Ε παράλληλος ἤχϑω 
n) .1Ζ' :ragà ϑέσει ἄρα ἐστίν. xai ἔστιν δοϑὲν τὸ 10 
ϑέσει ἄρα ἐστίν ἡ -4Z. διὰ δὲ τοῦ E τῇ .18 τιαράλληλος 
ἤχϑω ἡ EZ: ἴση ἀρα ἐστὶν ἢ ,“1Ζ τῇ 4E. xe δοθεῖσα 
ἐστιν ἡ 4Ε: δοθεῖσα aga ἐστὶν καὶ f) 2. ἀλλὰ καὶ ϑέσει" 
zai δοδέν ἐστιν τὸ ,1- δοϑὲν ἄρα ἐστὶν χαὶ τὸ Ζ. διὰ δὴ 
δεδομένον τοῦ Z παρὰ ϑέσει τῇ 4B ἧχται ἡ ΖΕ: ϑέσει 15 
ἄρα ἐστὶν ἡ ΖΕ. ϑέσει δὲ xai ἡ Α͂Γ' δοϑὲν ἄρα ἐστὶν 
τὸ E. καὶ διὰ αὐτοῖ παρὰ ϑέσει ἦἧχται ἡ .1E: ϑέσει ἄρα 
ἐστὶν ἡ 4E. | m 

Σιυντεϑήσεται δὴ τὸ πρόβλημα οἵἴτως. ἔστωσαν αἱ μὲν 
τῇ θέσει δεδομέναι δύο εὐϑεῖαι αἱ ΑΒ, ἡ δὲ δοθεῖσα 20 
τῷ μεγέϑει ἔστω ἡ H, παρ᾽ ἣν δὲ ἄγεται ἔστω ἡ «12, καὶ 
τῇ H ἴση κείσϑω ἡ “2, καὶ διὰ μὲν τοὺ Ζ τῇ 41Β παρ- 
ἄλληλος ἤχϑω ἡ ΖΕ, διὰ δὲ τοῦ E τῇ .4Z παράλληλος 
ἤχϑω ἡ Ed: λέγω ὅτι ἡ 4E ποιεῖ τὸ πρόβλημα. 

᾿Επεὶ γὰρ ἴση ἐστὶν ἡ JE τῇ AZ, ἀλλὰ ἡὶ “2 τῇ H5 
ἐστὶν ἴση, τουτέστιν τῇ δοϑείσῃ, καὶ ἡ “Ε ἄρα ἴση ἐστὶν 
τῇ H τῇ δοθείσῃ" 5 .4E ἄρα ποιεῖ τὸ πρόβλημα. xai 
φανερὸν ὅτι μόνη " αἰεὶ γὰρ ἡ ἔγγιον τοῦ ,{( τῆς ἀπώτέῤβόν 
ἐστιν ἐλασσων. 








4. χάϑετος À, corr. BS 3. ἐστι A*SBS. uiv add. Hu 5. ὅμοιον 
AB Co, ἔσον S cod. Co τῷ 40Z Ha pro τῶι 4Z0 7. η΄ add. DS 
42. ἐστὶν ἡ .111 AB, corr. S xci δοϑεῖσά Ha, δούεῖσα ἄρα ABS, do- 
ϑεῖσα δέ Co 48. ἡ AZ A? ex ἡ d 46. x«i ἡ 4T Ha auctore Co 
pro xai ἡ ΠΓ 417. 04! αὐτοῦ S 31. δὲ ἄγεται Hu, δὲ ἄγονται 
ABS, δὲ ἀγεσϑαι δεῖ Ha 299. 33. παράλληλος ante ἤχϑω ἡ ΖΕ) 
add. S $4. ὅτι 5 .4E ADS, corr. Co 38. ἀεὶ Ha Éyyt&tor A, 


corr. BS τῷ 1 Ha . 
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Et sunt aequales anguli obtusi xy eAZ, ac perpendiculares 
zn À9; ergo propter id quod supra /p. 985. 955; demonstra- 
vimus est Δ χη — Δ e49, οἱ Δ yxy — A CÀ9, ita ut sit etiam 
Δ agr — Δ 059, οἱ Aapy — A δϑὲ 1, itaque his composi- 
tis Δ agy — Δ δεξ. 

VI. Positione datis rectis a «y angulum pay efficienti- 
bus ducatur inter anguli crura recta δὲ parallela rectae cui- 
dam positione datae eademque aequalis alii rectae magnitu- 


dine datae. 
Factum iam sit, 


€ S et per «a rectae δὲ pa- 

PE a rallla ducatur o2; 

"A δι haec igitur rectue po- 

7 aX N "4 sitione datae paral- 
PA N lela est. Et est da- 

L y tum punctum o; po- 


sitione igitur daía est 

«c. Et per & rectae oj parallela ducatur &&; cst igitur ac 
zz δε. Etest δὲ magnitudine data; ergo etiam az magnitudine 
data. Sed eadem etiam positione; et datum est punctum a; 
ergo etiam ζ datum /dat. 27). lam per datum punctum Z 
rectae positione datae ap parallela ducta est Ze: positione igi- 
tur data est Ge- Sed eliam ay positione data; datum igitur 
est punctum e (dal. 25). Et per hoc ducta est δὲ parallela 
reclae positione datae; positione igitur data est δε. 

Componetur problema sic. Sint rectae duae positione 
datae ag ay, et recta magnitudine data sit ἡ, et illa, cui 
parallela ducenda est, sit a£, et rectae r aequalis ponatur a£, 
et per 7 rectae aj? parallela ducatur Ze, et per e rectae o£ 
parallela ducatur &ó; dico rectam δὲ problema efficere. 

Quoniam enim est δὲ — αζ, et aZ — η, id est datae, 
etiam δὲ datae ἢ aequalis est; ergo δὲ problema efficit, eaque, 
ut manifestum est, sola; nam semper recta puncto « propior 
minor est remotiore. 


ἢ) Etenim propter angulorum in segmentis αβ δὲ aequalitatem est 
A βχη ^v Δ ayn, et ἃ ελ9 7 059 ; ergo etiam ἃ «yn ^ ἃ 0C9, etc. 
63* 


Prop. 
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205 


N 
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9'. Ἔστω δίο ἐπίπεδα τὰ 4BI' EBZ ἐπὶ τῆς αὐτῆς 
εὐθείας τῆς ΒΓ ἐφεστῶτα, τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ τῷ ὑὕὑτιοκει- 
μένῳ ὀρϑά" λέγω ὕτι ἐν &vi. ἐπιπέδῳ εἰσὶν αἱ .4B BE ΒΓ 
εὐϑεῖαι. 

Ἤχϑω γὰρ ἀπὸ τοῦ.Β τῇ ΒΓ ἐν τῷ ὑποχειμένῳ ἐπι-5 
πέδῳ ὀρϑὴ ἡ HB- καὶ τῷ EBZ ἄρα ἐπιπέδῳ ἔσται ὀρϑὴ 
j ΗΒ, ὥστε καὶ τῇ ΒΕ ἐστὶν ὀρϑή. κατὰ τὰ αὐτὰ xai 
τῇ -4B. ἔστι δὲ καὶ τῇ ΒΓ εὐθείᾳ ἡ BH ὀρθή" ἢ ΒΗ 
ἄρα τρισὶν εὐθείαις ταῖς ΑΒ ΒΕ ΒΓ ὀρϑὴ ἐπὶ τῆς ἁφῆς 
τῆς B ἐφέστηκεν" διὰ ἄρα τὸ ια΄ στοιχείων ἐν ἑνί εἶσιν 10 
ἐπιπέδῳ αἱ .4B BE ΒΓ εὐϑεῖαι. 

Ἔστω δίο τρίγωνα τὰ ΑΒΓ .4EZ, ὀρϑὰς ἔχοντα 
τὰς -d .] γωνίας, καὶ διήχϑωσαν αἱ 4H 46 ἐν ἴσαις γω- 
νίαις ταῖς ὑπὸ (HB A4OE, ἔστω δὲ ὡς ἡ ΒΗ πρὸς τὴν 
HF, οἴτως ἡ ΕΘ πρὸς τὴν OZ: ὅτι ὅμοιόν ἐστιν τὸ μὲν 1ὅ 
-AABH τρίγωνον τῷ 4ΕΘ τριγώνῳ, τὸ δὲ ΤΗΓ τῷ 40Z. 

Ἐχβεβλήσθω 5 ΜΗ, καὶ πεποιήσϑω ὡς ἡ 4O πρὸς 
ΘΕ, οὕτως ἡ ΓΗ πρὸς ΗΚ, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν at ΒΚ ΚΓ' 
ἴσῃ ἄρα ἐστὶν ἢ ὑπὸ 4ΕΘ γωνία τῇ ὑπὸ ΓΚΗ͂ γωνίᾳ. ἐπεὲ 
δέ ἐστιν ὡς μὲν ἡ BH τιρὸς ΗΓ, οὕτως 5 ΕΘ πρὸς ΘΖ, 30 
ὡς δὲ 2 ΓΗ πρὸς ΗΚ, οἵτως ἡ 40 πρὸς OE, δι᾽ ἴσου 
ἄρα ἐσεὶν ἐν τεταραγμένῃ ἀναλογίᾳ ὡς 9 BH πρὸς ΗΚ, 
οὕτως ἡ 4O πρὸς ΘΖ. καὶ regi ἴσας γωνίας" ἴση ἄρα 
ἐστὶν ἡ ὑπὸ τῶν BKH γωνία τῇ Ζ γωνίᾳ. ἐδείχϑη δὲ 
καὶ ἡ ὑπὸ ΓΚΗ͂ γωνία ἴση τῇ Ε, καὶ εἰσὶν αἱ Ε Ζ ὀρϑῇ 25 


4. 9' add. DS τὰ ΒΓ EBZ Ha, τὰ B4 ΒΖ AS, τὰ fy B( B, 
τὰ ΒΓ ΒΖ coni. Hu 2. ἐφεστῶτα τῷ Ha pro ἐφεστάτω 3. 0p9« 
A* Ha, ὀρδῷ BS ὅδ. ἐν A* Ha, x«i BS 6. τῷ EBZ Ha, τῶι EP 
ABS, τῷ BZ coni. Hu 8. ἔστι δὲ AsS (ἐστὶ δὲ B) post εὐθείᾳ 
add. ./H AS, ἡ δὴ Β 8. 9. ὀρθή" ἡ ΒΗ ἄρα add. Ha 40. τὸ 
στοιχεῖον ABS, τὸ δέχατον πρῶτον στοιχεῖον Ha, τὰ στοιχεῖα Ge, corr. 
Hu 12. ε΄ add. BS 48. τὰς AA, distinx. S, τὰς « t B t5. Ott 
BS, ἀλέγω ὁ ὅτι A* Ha 16. .4BH τρίγωνον — τῷ 492] ABT τρέγω- 
rov τῶι 4EZ τριγών vi τὸ δὲ HT. τῶι ..6Ζ καὶ ἔτι τὸ ABH τρέγω- 
rov τῶι “ΕΘ τριγώνων ABS, corr. Ha, qui praeterea addit χαὶ ὅλον 
ὅλδ᾽ — 22. τῇ ante τεταραγμένη add. α $5. αἱ EZ AB, distinx. S 
oo? Co pro ὀρϑαὶ 


* 
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VII. Sint duo plana ay ες eandem basim f; haben- Prop 


tia, super idem planum subiectum normaliter erecta; dico 
rectas ag βὲ gy in eodem plano esse. 

Ducatur enim a puncto 

o] p in subiecto plano rectae 7 

όἐ y $ perpendicularis Pa; haec igi- 

tur plano ef perpendicularis 

EN erit; itaque etiam rectae (je 

perpendicularis est. Eadem 

ratione demonstratur rectam 

Nr βη rectae ad perpendicularem 

esse. Sed etiam rectae 9» perpendicularis est 95; ergo tribus 

rectis af 9s y perpendicularis in sectionis puncto 9) insistit 

recta J5; itaque propter elementorum librum XI (propos. 5; 

in uno plano sunt rectae ag pe fy. 

VIII. Sint duo triangula ef δεζ, angulos α ὃ rectos 
habentia, et ducantur ax 09. sub aequalibus angulis erg ὅϑε, 
sitque 9n: yy 2 £9 : 9c; dico esse A agi — A δεϑ, el 
Δ «vy — Δ ó3L. 





Producatur αἡ, fiatque yr : yx — 09 : 9e, et iungantur 
B* xy; est igitur ex hypothesi et constructione Δ 03€ — Δ yx, 
ideoque [, 059 — L yxy. Sed quia ex hypothesi est By : ἢ} 
zz εϑ: ϑζ, et em constructione yy : yx — 09 : 9e, ex aequali 
igitur in perturbata proportione (elem. 5, 25, est βὴ : v« Ξξ 
09 : 9t. Suntque haec latera proportionalia circa aequales 
angulos; ergo similia sunt triangula βηκ 0395, ideoque L βκὴ 
- ἰ ὅξζϑ. Sed demonstravimus etiam esse [. yxr — L δεϑ; 
estque angulorum δ΄ 9 0c9 summa aequalis recto; ergo etiam 


Prop. 
220 


205 
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ἔσει" c Gon vxo ΒΑΓ ;eric ἔσει ser. ἀλλα zaj' ὑἐπό- 
345 6t 6 5360 ΒΓ ;ὧονια ἀρ5ε- ἐν rivus) epa ἐσεὶν 

ra 4E Koruic: igr ἄρα iari zei i πὸ .4ÀT, τοτε- 

ígta» £ c3 JE, " Cro. 4ΒΓ. ἐλεα τοὶ $ C0 -£HB 

estt Zt ἐπόδεσιν ἴσε ἔσει» YT πὸ o GE 7e ὅμοιον 5 
ἄρα icr» r5 . BH τρί; eren τι  A4E6 r0«7€5»09. χατὰ τὰ 

ecUt zat τὸ {ΗΓ τρί εσνον τ.2 492 ἐστιν ἕωοιεον. 


Jie; ἄμεενον. 


α΄. Τετμίσϑωσαν δίχα τοῖς K .£ σιμείοις αἱ ΒΓ EZ, 
Z4 ἐπεϊείχϑωσαν αἱ ({Κ.].-1. ἐτεὶ οὖν ἐστιν ὡς r ΒΗ͂Ιο 
πρός HI, οἵἴτως 5. Ef» πρὸς 52. cvróérr xoi τὰ μίση 
τῶν 7σι μένων χαὶ ἀναστρέιναντε -ἰσεεαε ὡς Fr ΓΝ, τοιτ- 
΄ « " - εν ΄ , € 
ἔσειν 7 4K, πρὸς KH, οἕεως zr -(Z, τοιτέστιν ἡ 44, 
πρὸς .(09. xut εἰσὶν ἴσαι μὲν ci πρὸς τοῖς H O στειείοις 

, . * e 3 - d 
γωνίαι, αὐ δὲ ἱπὸ ΚΗ .1/O £xaréga ἅμα ὀξεῖα - ἴση 15 
ὥρα ἐστιν xai 5 ὑπὸ KH τ;ωνία τῇ ὑπὸ .].1Θ γωνίᾳ. 

΄ , , * € » , » *» . - 3 lj 
zu τὰ ruigr^ xat r B aga γωνία (tor ἐσεὶν τῇ E. alla 
zut t, H »ωνία τῇ O tar daotiv: ὅμοιον ἄρα ἐστὶν τὸ .4BH 
τρίγωνον τῷ .[EO τριϊώνῳ. xara τὰ ovra xai τὸ (ΗΓ 
, - ΄ ᾿ , * εν ᾿ 
τρίγωνον τῷ 402 τριγώνῳ ἔστιν “μοιον. 20 
Tot 7 r 


α΄. Παραλλελύγραμμον ὀρϑο;ώνιον τὸ .4I, xai διήχϑω 
r EZ 2 ὑτε τὸ ὑπὸ E.AZ ἴσον ἐστὶν τῷ τε ὑπὸ ΖΒΓ xai 
τῷ ὑπὸ EAT. 


3. τὰ 4H. TK ^, distinx. BS 4. ὑπὸ .JEO Co pro ὑπὸ JZO ὑπὸ 
JA EZ Ha, 5. ὑπὸ .16E Ha auctore Co Pr ὑπὸ JE6 7. post 
ὅμοιον add. x«i ὅλον ὅλῳ Ha. item vs. 20 9. ««' add. BS τοῖς 
Α..Α, distinx. BS 14. συνϑέντι Ha auctore Co pro σι»τεϑήσεται 
12. 18. ἡ HIT K τοιτἔστιν ὡς ἡ 4K A BS , corr. Ha partim auctore Co 

-1.169 Ha auctore Co pro .1.16 19. 30. TO “ἈΚ τρίγωνον τῶι 
J.1Z ABS, corr. Ha auctore Co 21. τοῦ Ζ H A, τοῦ ἑβδόμου καὶ 
τοῦ ὀγδόου BS, ad quae τῶν xwrixdv λήμματα add. S 33. «' add. 
BS 38. ἡ EZ.4 Co pro ἡ EZ 23. 24. ὑπὸ ΖΓΒ x«l τῶι ὑπὸ 
EF4 ABS, corr. Co 
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angulorum Bx 745 summa, id est angulus x7 rectus est. 
Sed ex hypothesi etiam angulus «y rectus est; in circuli 
igitur. circumferentia sunt puncta ἃ B x 7; ergo est in seg- 
mento a7 

L αχ) — L apy, id est, quia demonstravimus esse [ y«n 

Sive axy — [, 0&9, 

L δεϑ — [L ap». Sed ex hypothesi est etiam 

L ang τε L ὅϑε; ergo est 

A αβὴ — A δεϑ. Εἰ eadem ratione demonstratur esse 

A ai — Δ 3C. 

Aliter melius. 
. Bifariam secentur gy €? in punctis x 4, et iungantur ax 

ὅλ. lam quia ex hypothesi est gy: y7 — ε9.: 9C, compo- 
nendo fit 





By : cy 2 εξ : 9C, ev sumptis antecedentium dimidiis 

yx : n7 — LÀ : 9C, et convertendo 

J* : Xr — LÀ: À9, id est, quia. semicirculorum. radii 

sunt yx ox et ζλ ὃδλ, 

ax : xp τὸ ὅλ: 49. 
Et ex hypothesi aequales sunt anguli arx δϑλ, et acuti an- 
guli «ap A09; ergo propter elem. 6, 7 similia sunt trian- 
gula, ideoque anguli «xr óA9 aequales. ltem dimidii, id est 
L apr — ἰ δελ. Sed ex hypothesi etiam [, ay — [ ὅϑε; 
ergo Δ apr “Δ δεϑ. Eadem ratione demonstratur etiam 
esse Δ ar; — A ὅϑξ. 


LEMMATA IN CONICORUM LIBROS VII ET VIII. 


|. Sit parallelogrammum orthogonium egy, et a p"o- Prop. 
ducta Óy ducatur quaevis recta &£a; dico esse ca. αζ — 22 


yg Ba -- €0 0. 
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Ἐπεὶ yàg τὸ ἀπὸ τῆς EZ ἴσον ἐστὶν τοῖς ἀπὸ τῶν 
ΕΓ ΓΖ, ὧν τὰ ἀπὸ τῶν E.4 .41Ζ τετράγωνα ἴσα ἐστὶν 
j τοῖς ἀπὸ τῶν Ed 4.4, τουτέστιν 

τοῖς ἀπὸ τῶν ΕΖ ΓΒ, καὶ τοῖς 
ἀπὸ τῶν 4B ΒΖ, τουτέστιν τοῖς 5 
ἀπὸ τῶν ΓΖ ΒΖ τετραγώνοις, λοι- 
y πὸν ἄρα τὸ δὶς ὑπὸ τῶν E.4Z ἴσον 

ἐστὶν τῷ τε δὶς ὑπὸ τῶν ΕΖ4 .1Γ 
xai τῷ δὶς ὑπὸ τῶν ΖΒ BI'* καὶ 

τὸ ἅπαξ ἄρα ὑπὸ τῶν E.4Z ἴσον 10 

ἐστὶν τῷ τε ὑπὸ Ε4΄“Γ καὶ τῷ ὑπὸ ΖΒΓ, ὅπερ: — 

299 β΄. Παραλληλόγραμμον ὀρϑογώνιον τὸ 4T, xai διήχϑω 

ἡ Ε4“2Ζ: ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν Ed 4I μετὰ τοῦ ὑπὸ ΓΒΖ ἴσον 

ἐστὶν τῷ ὑπὸ EAZ. 





Ἐπεὶ γὰρ τὸ ἀπὸ τῆς EZ15 
ἴσον ἐστὶν τοῖς ἀπὸ τῶν ΕΓ ΓΖ, 
ἔστιν δὲ καὶ τὰ ἀπὸ τῶν E.4 AZ 
τετράγωνα ἴσα τοῖς ἀπὸ τῶν E4 
241 ΓΒ ΒΖ, xai τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 
E.4Z ἄρα ἴσον ἐστὶν τῷ δὶς ὑπὸ 20 
τῶν Ε΄Γ μετὰ τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 
ΓΒΖ, «ore καὶ τὸ ἅπαξ τῷ ἅπαξ. 
900 Y. ῬΈστω μείζων ἡ 4B τῆς L4, καὶ ἴσον τὸ ὑπὸ 1ΕΒ 

τῷ ὑπὸ DZ4, καὶ ἔστω μείζω τμήματα τὰ ΔΕ ΓΖ' ὅτι 

μείζων ἐστὶν ἡ .4E τῆς ΓΖ. 25 

Ἰετμήσϑωσαν ὅλαι αἱ 4 L4 δίχα τοῖς H O ση- 
μείοις᾽' μείζων ἄρα ἐστὶν ἡ ΗΒ τῆς 40, ὥστε καὶ τὸ 





$. ὧν BS, w» Α, x«i Co 4. τῶν E4 FP AB, rov tdy S, corr. Co 
6. post τετραγώνοις auctore Co add. Ha: ἀλλὰ τὸ μὲν ἀπὸ EZ μετὰ 
τοῦ δὶς ὑπὸ E.4Z ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ E.4 AZ, τὰ δ᾽ ἀπὸ ΓΙ ΓΖ μετὰ 
τοῦ δὶς ὑπὸ Ε“Γ καὶ τοῦ δὶς ὑπὸ ΖΒΓ ἴσα ἐσεὶ τοῖς τε ἀπὸ Ed ΒΓ 
x«l τοῖς ἀπὸ τῶν ΓΙ ΒΖ τετραγώνοις 9. ante ZB ΒΓ in A addi- 
tum 18, sed id del. prima m. — 144. ὅπερ BS, 6A 48. f' add. BS 
44, ὑπὸ EAZ A* Co, ὑπὸ £0; BS cod. Co 48. τετραγώνων AB, corr. 
S 49. ΖΓ (post τῶν E, Co pro 4Z 921. 22. rov ΓΒΖ Hu (τῶι 
ZBF Ha) auctore Co pro τῶν ΖΓ 93. x«l τὸ ἅπαξ) χαὶ τὸ ἀπο- 
απαξ A;BS), corr. Ha τῷ; τοῖς coni. Hu 23. γ΄ add. BS 


LIBER Vil. PROPOS. 2323. 323. 99:3 


Quoniam enim est 6&2? ee 6y? 4- y-?, et 
ea? -- ai? zz &Ó? - do? -- a3? -- 877, id est 
m EÓ? -- y? - yÓ? 4- 972, et propter elem. 
2, 4 est ea? 2e € 2 -- a? -- ὃς; a7. 
tdeoque 
€a? -- a? zx 6L? -- 207? - 9e2- aC, id esl 
— 6? -r 25a.aLb, est igitur 
250-5 zx εὖ -- yO? 4- By? -- 97? — 6-?. Sed esl 
(propter elem. l. c. et communt ad- 
dito y? 
εὖ -- yÓ? zz £y? -.- 9 εὖ. Uy, itemque (com- 
muni addito (07, 
py? -- pl? τὸ yl? -44-9y8.3., etprimo de- 
monstratum est 6&2? — εγ23 -- y0*; 
ergo subtractione facta restat 
95a-ab z 92:0. 0y -- 27g. B2, itaque 
δα. aC -- εδ. 0y -- yB- C, q. e. d. 


Il. Sit parallelogrammum αβγὃ, et inter productas và 7ó Prop. 


ducatur quaevis recta ζαξ; dico esse (perinde ac supra 
εὃ. 0y - yp B5 xz ca. az. 
Quoniam enim est £2 z- ey? -- γξῖ, et 
£a? -- αἴ zz 6&0? -- Óy? -- y? - 97? ; ergo similiter ac 
supra demonstratur. esse 
26a.aL zz 260-0y - 2793. B7, itaque 
£a - al; zz εδ. 0y -- yp - pz. 


lil. Sit ag *» yd, et a6-e) e γξ CÓ, sintque maiora Prop. 


segmenta «6 75; dico esse a& *?» yc. 








- ...,...  , Bifariam secentur to- 
" 7 ες P /— tae aj) yó in punctis η 9; 
y " 9 t "ΗΝ 7 est igitur 29 *» 90, ita- 


que etiam 


33. 34. σον νη τῇ ὑπὸ 4ΕΒ γωνία τῆι ὑπὸ Z4 A(B), ἴσον ἡ ὑπὸ cel. 
cod. Co, ἴση ἡ ὑπὸ cet. Paris. 2368, ἴση ἢ ἡ ὑπὸ cet. S, corr. Co 
34. μείζω B'S, μεέζων Α, μεέζονα Ha τμήματα τὰ BS, τμήματα αἱ 
A* Ha 26. αἱ ὅλαι αἱ ABS, corr. Ha τοῖς HO A, distinx. BS 
47. τῆς 4E ὥστε καὶ τὰ ABS, corr. Co 
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ἀπὸ ΗΒ μεῖζον τοῦ ἀπὸ “Θ τετραγώνον. ἔστιν δὲ xai τὸ 
ὑπὸ EB ἴσον τῷ ὑπὸ ΓΖ. καὶ τὸ ἀπὸ HE ἄρα μεῖζόν 
ἐστιν τοῦ ἀπὸ OZ: μείζων ἄρα ἐστὶν ἡ HE τῆς ΘΖ. ἔστι 
δὲ καὶ ἡ ΔΗ μείζων τῆς ΓΘ’ ὅλη ἄρα f 4E ὕλης τῆς ΓΖ 
μείξων ἐστίν. ὃ. 5 
301 Ἴσον τὸ ὑπὸ AEB τῷ ὑπὸ lZ4, ἴσων οὐσῶν τῶν 
“8 P4: ὅτι tà μείζονα τμήματα τὰ AE ΓΖ isa ἐστίν. [τὸ 
δ᾽ ἐφεξῆς" τετμήσϑωσαν γὰρ αἱ 4B ΓΖ δίχα τοῖς H O: —) 
902 ε΄. Ἔστω μὲν μείζων ἡ .1Β τῆς ΓΩ͂, ἐλάσσων δὲ ἡ 
ΒΕ τῆς .52, οὔσης μείζονος τῆς μὲν .4B τῆς ΒΕ, τῆς δὲιο 
ΓΖ, τῆς “2: ὅὃτι ἡ τῶν ΑΒ ΒΕ ὑπεροχὴ μείζων ἐστὶν τῆς 
τῶν DA 412 ὑπεροχῆς. 
᾿Επεὶ γὰρ μείζων ἐστὶν ἢ AB τὴς lA, xol ἢ τῶν AB 
BE ὑπεροχὴ ἄρα μείζων ἐστὶν τῆς τῶν D4 ΕΒ ὑπεροχῆς. 
ἀλλὰ ἡ τῶν D4 ΕΒ μείζων ἐστὶν τῆς τῶν. ΓΖ4 42 ὑπερ- 15 
οχῆς ᾿ἐλάσσων γάρ ἐστιν ἡ ΕΒ τῆς 42), ὥστε ἡ τῶν 418 BE 
ὑπεροχὴ πολλῷ μείζων ἐστὶν τῆς τῶν I1 AZ ὑπεροχῆς. 
303 -. Ἔστω ἴση ἡ μὲν .4B τῇ ΒΓ, v δὲ AE τῇ EZ: ὅτι 
τὸ ὑπὸ T AZ τετραπλάσιόν ἔστιν τοῦ ὑπὸ .1Β AE. 
Ἐπεὶ γὰρ διπλὴ ἔστιν ἡ ΓΑ͂ τῆς 4,1Β, κοινὸν ὕνψψος ἡ 20 
JE τὸ ἄρα ὑπὸ L4 AE διπλάσιόν ἐστιν τοῦ ὑπὸ 4B AE. 
πάλιν ἐπεὶ διπλῇ ἐστιν ἡ .4Z τῇς AE, κοινὸν ἔψος ἢ ΑΓ 
τὸ ἄρα ὑπὸ ΑΓ AZ διπλάσιόν ἐστιν τοῦ ὑπὸ ΑΓ AE. 
ἀλλὰ τὸ ὑπὸ MT .2Ὲ voit ὑπὸ AB 4Ὲ διπλασιόν ἐστιν τὸ 
ἄρα ὑπὸ ΑΓ AZ τετραπ τλάσιόν ἐστιν τοῦ ὑπὸ ΑΒ ΔΕ. 25 
304 p. Ἔστω ὡς μὲν ἡ .18Β πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως 7, 4E 
πρὸς τὴν ΕΖ, ὡς δὲ ἡ .1Β πρὸς τὴν BH, οὗτως ἡ 4E 
πρὸς tr» ΕΘ' ὅτι γίνεται ὡς τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒΗ πρὸς τὸ 
ὑπὸ τῶν ΑΉΓ, οἵτως τὰ ἱπὸ τῶν “ΕΘ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 


ε19Ζ. 30 

t. ἀπὸ HB. AB, ἀπὸ ge S cod. Co μείζων Α, μείζω BS, corr. 
Co δὲ x«lj δὲ x«9' υπόϑεσιν coni. Hu 3. μεῖζον ἄρα À, Corr. 
BS τὴς ΘΖ Ha auctore Co pro τῆς Θ. ἔστι ASS. [ἐστὶ Bs) 


6. δ΄ add. BS 7. la« add. Co 7. 8. τὸ dq ne τμήματα γὰρ τῶι 
AB ΓΙ διχὰ τοῖς 19: ^ A, τὸ δ᾽ ἐφ᾽ ἧς τμήματα γὰρ τὰ eB yd 
δίχα τοῖς n 9 B et similiter S, τετμησθϑωσαν corr. Co, τὸ δ᾽ ἐφεξῆς 


LIBER ViI. PROPOS. 434. 235. 236. 327. 995 


r9? * 90?, id est propter elem. 2, 5 

αε. εἰ -- n6? 5 γζ CÓ -- 909. Et ex hypothesi est 

c&- e) — vL -LÓ; ergo est 

(€? S 9C), itaque ne ?» 9C. Sed est etiam a5 » 73; 

ergo 
on bone m 79 τ 95, id est ae *» 7L. 
IV. Sit ae- eU — γζ' £0, et aequales ag γδ; dico maiora Prop. 
seginenta αδ γζ aequalia esse. 





— P ——— 








r ——————— - 


« ἢ € | g y 9 Ü δ 





Nam bifariam secentur αὐ γδ in punctis p 9 et cet. 
V. Sit ap *» 7Ó, et je « OC, atque a βε, et γὸ 5 à; Prop. 
dico esse ag — Je *» yà — ὃξ. 





AA P e € - 


a β ε y δ ξ 
Quoniam enim est αϑὸ» γδ, est etiam αὐ — ge » γὸ — Be. 
Sed est 70 — βὲ » ;Ó — δξ est enim ge « O3: ergo multo 
maior est differentia e? — 3e quam 7ó — OZ. 
VI. Sit ag — B7, et δὲ — εξ ; dico esse a7. 02 τῷ & ag - δε. PrOP- 
ΒΝ Quoniam enim est a7 ΞΞ 3αβ, facta ἢ 
ὡ P 7 multiplicatione per δὲ est ay. δὲ τῷ 
ϑαβ' δε. Rursus quia ὁζ — 26e, facta 
multiplicatione per ey est a7. ὃζ — 
4αγ' δε. Sed est a7. δὲ — 2ag-.06; ergo a7. 0C — & ap - δε. 
VII. Sit ap : B7 2 δε : εἴ, el ag : Bp τῷ δε: 6&9; dico Prop. 
fieri αβ. eu : On ny m δε. ε8.: 09 - 9C. n 


— ——— 











ξς, 
[rv 
vL 


Hu, pro quibus χαὶ τὰ ἐφεξῆς in fine add. Ha 9. ε΄ add. BS 

183. 14. ἡ .4B — μείζων ἐστὶν add. Hu auctore Co, qui sic dedit: ἡ 
.4B τῆς ΓΖ, μείζων ape ἱἔσται add. Ha) ἡ τῶν 4B BE ὑπεροχὴ cet. 

15. τῶν ΓΙῈΒ A, distinx. BS 16. γάρ A*S, ἄρα B 18. c' add. 
BS ἡ δὲ δὲ τῇ δὲ 5, ἡ δὲ .JK τὴ KZ Ha et sic idem toto hoc lemmate 
K ponit pro δ δὲ om. A, add. BS 49. ὑπὸ AT4Z A, distinx. BS 

233. τῆς .:Ε Ge auctore Co pro τῆς ZE 94. ἀλλὰ τὸ ὑπὸ 4T 4Z 
τοῦ ὑπὸ AT .4E ABS, corr. Co 24. 25. διπλάσιον ἐστιν add. Hu auc- 
tore Co, reliqua ipse Co 26. ζ΄ add. BS ἡ JE! ἡ .1.Κ Ha et sic 
toto hoc lemmate K pro E 38.39. τῶν AIIB B πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒΓ 
ABS, corr. Co 29. 80. τῶν ./GZ Co, τῶν “Π2 ABS, τῶν ΖΘΖ Ha 
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, Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς 5 .4 πρὸς τὴν ΒΗ͂, οὕτως ἡ 4Ε 
πρὸς τὴν EO, ἀναστρέψανεί ἐστιν ὡς ἡ ΒΑ͂ πρὸς τὴν AH, 
οὕτως ἣ Ed πρὸς τὴν ΖΘ: ὥστε καὶ ὡς τὸ ἀπὸ Β.Α͂ πρὸς 
τὸ ἀπὸ 4H, οἵτως τὸ ἀπὸ AE πρὸς τὸ ἀπὸ 40. ἀλλὰ 
xai ὡς τὸ ἀπὸ 48 πρὸς τὸ ὑπὸ 48Η,, οὕτως τὸ ἀπὸ AE? 
πρὸς τὸ ὑπὸ 4ΕἘΘ: καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 4H πρὸς τὸ ὑπὸ 
ΑΒΗ, οὕτως τὸ ἀπὸ 400 πρὸς τὸ ὑπὸ 4ΕΘ. ἐπεὶ δὲ 
ὑπόχειται ὡς ἡ 4B πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως ἡ 4E πρὸς τὴν 
ΕΖ, ἀνάπαλιν xai συνϑέντι ὡς ἄρα ἡ ΓΑ͂ πρὸς 4B, οἵ- 
τως ? Z4 πρὸς 4E. ἔστιν δὲ xai ὡς ἡ B.4 πρὸς 4Η,10 
οἵτως 7? ἘΞ“ πρὸς τὴν 4O-: δι᾽ ἴσοι ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ ΓΑ͂ 
πρὸς ΑΗ, οὕτως ἡ Z4 πρὸς 4O-* καὶ ὡς ἄρα ἡ ΓΗ͂ πρὸς 
HA, οὕτως ἡ ΖΘ πρὸς 4O, καὶ ὡς τὸ ὑπὸ πρὸς τὸ ἀπὸ, 
οὕτως τὸ ὑπὸ πρὸς τὸ ἀπό. ἀλλὰ καὶ ὡς τὸ ἀπὸ 4H 
πρὸς τὸ ὑπὸ 48Η, οὕτως τὸ ἀπὸ 40 πρὸς τὸ ὑπὸ 4ΕΘ᾿ 1ὅ 
καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ΑΒΗ πρὸς τὸ ὑπὸ AHT, οἵτως τὸ 
ὑπὸ 480 πρὸς τὸ ὑπὸ 4OZ. 


305 n. Ἔστω δοθέντα συναμφότερα τὰ ἀπὸ τῶν ΑΒ BT, 
xai δοϑεῖσα ἡ τῶν ἀπὸ ,4,18Β ΒΓ ὑπεροχή: ὅτι δοθεῖσα 
ἐστιν ἑχατέρα τῶν 48 ΒΓ. 20 


Κείσϑω γὰρ τῇ ΓΒ ἴση ἡ B.4: óo9éy ἄρα ἐστὶν καὶ 
τὸ ὑπὸ τῶν DU 44 (ὑπεροχὴ γάρ ἐστιν τῶν ἀπὸ .4B ΒΓ 
τετραγώνων). ἀλλὰ καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν L44 δοϑέν ἐστιν 
(ἐπεὶ xoi τὸ ὑπὸ ΓΑ͂Ζ δοϑέν ἐστιν) δοϑὲν ἄρα ἐστὶν καὶ 
τὸ ἀπὸ συναμφοτέρου τῆς l.4 414, ὥστε δοθεῖσα ἐστι 38 


4. ἀπὸ EO !ante ἀλλὰ) ADS, corr. Ha auctore Co 5. ὑπὸ B, 
ἀπὸ À*S 6. ὑπὸ (ante ΕΘ) A, ἀπὸ D'S cod. Co 71. πρὸς τὸ ὑπὸ 
“ΕΖ ABS, corr. Co 9. xai συνϑέντι Ha pro συνϑέντιε xal πρὸς 
AB A*S, πρὸς τὴν «B Β — 44. οὕτως ἡ E4 Ge auctore Co pro οὕτως 
ἡ EA 42. πρὸς 4H Ha auclore Co pro πρὸς 4H 43. 44. xal 
ὡς τὸ ὑπὸ πρὸς τὸ ἀπὸ τοῦ πρὸς τὸ ἀπὸ ABS, corr. Co, idem formu- 
lam a scriptore breviter adumbratam sic explevit: χαὶ ὡς τὸ ὑπὸ ΓΗΑ͂ 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΛΗ, οὕτω ro ὑπὸ ΖΘΖ πρὸς τὸ ἀπὸ 84 45. ἀπὸ 46 
Ha auctore Co pro ἀπὸ ZE 47. πρὸς τὸ ἀπὸ 4EZ AB, ὑπὸ corr. 
S. 490Z Co 48. η΄ add. BS συναμφότερα add. Ha auctore Co 
49. xal δοϑέντα ἡ AB, corr. S 21. ἄρα Co pro ὅτι ἄρα 21. 23. καὶ 


LIBER VII. PROPOS. 338. 997 


Quoniam enim est 








« 3  — 8 y ag : fy zs δε: εϑ, con- 
! vertendo est ag : a7 
JJ $& —* 1 Ξε δὲ : 09, itaque 
etiam 
aj? : ar? z δεῖ : 092. Sed est etiam 
Ms αβ.βη — δεῖ : δε. cO ; ergo etiam 
? : ag. dn — 09? : δε. c9. Sed quia ex hypothesi est 
ag : By — δε: εἶ, econ- 
trario et componendo est 
«7:08 -00:0e. Sedest 
eliam afl: a Ξε εὃ: 023; 
ex aequali igitur est ay: ar 
zz 05:093; itaque diri- 
mendo ny: ar z5 90:09; 
ergo etiam multiplicando 
Gr. 77 : ar? 2 09.90 : 09?; ergo etiam 
ap -B» : an- 77 Ξε δε. εϑ: 09 9C. 
VIII. Sit data et summa et differentia quadratorum ex Prop. 
aj B»; dico ipsas ag β) datas esse. ns 
^. Puta iam inven- 
a 84  2- 3 y las esse αβ By; ac 


ponatur β — fy; 

ergo datum est αγ' αὖ 'est enim propter elem. 2, 6 aequele 
datae differentiae a8? — gy?). Sed datum est etiam duplum, 
scilicet 3.αγ- αὖ, cui addatur data summa af? -- 8y? dupli- 
cata, id est ay? -- aó?*). Sed propter elem. 2, 4 est ay? -- 
a0? - 2ay- αὃ — 'αγ -- a0)?; ergo datum est (ey -- aà;?, 
5) Sic demonstrationem a Graeco scriptore brevissime contractam 

et ne ab Halleio quidem, ut videtur, satis illustratam explevimus. Ni- 


mirum est data summa «f? 4- 8y?; ergo etiam dupla; et propter elem. 
2, 10 est (a8? -- 852) z ay? - αὖ3, 








τὰ ἀπὸ τῶν 1.4.1 ABS, corr. Co 33. 23. verba ὑπεροχὴ — τετρα- 
γώνων, quae in ABS post δοϑέν ἐστιν (vs. 24) leguntur, huc transposuit 
Ha $5. ἀπὸ add. Ha συναμφότερον ABS, συναμφοτέρας Ha, 
corr. Hu δοϑέν ἐστι ABS, corr. Ha 
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συναμφύτερος ἡ ΓΑ͂ῖ 4.2. xai ἔστιν αὐτῆς ἡμίσεια ἡ Dot: 
δοϑεῖσὰ ἄρα ἐστὶν ἡ B.4, ὥστε xai ἡ ΒΓ δοϑεῖσά ἐστιν. 
806 0. Ἔστω ἴση ἡ μὲν .4B τῇ ΒΓ, ἡ δὲ AE τῇ ΕΖ, ἔτι 
δὲ ἔστω ὡς ἡ ΓΒ πρὸς ΒΗ, οὕτως ἡ ΖΕ πρὸς ΕΘ' ὅτι 
γίνεται ὡς τὸ ὑπὸ ΜῊΒ πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΓΗ͂, οὕτως v05 
ὑπὸ OE πρὸς τὸ ὑπὸ EZO. 
Ἐπεὶ γάρ ἐστιν 








« ΗΕ ἢ ὡς 7 I. B πρὸς ΒΑ, 
| οὕτως ἡ ΖΕ soc 

j —————: € 9 Ed, ἀλλὰ καὶ ὡς ijt 
I B πρὸς BH, οὕτως 
a 7 4 m. τ ν n ΖΕ πρὸς EO, ε- 


σται ἄρα καὶ ὡς τὸ 
P N A A] 
Jj i 9 € ἀπό AH πρὺς το 
€ € 
ὑπὸ HB, οὕτως 15 
M 3 M M € M * b M k ς à M 3 M 
τὸ ἀπὸ .1O mgog τὸ ὑπὸ JOE. αλλὰ καὶ ὡς μὲν τὸ απὸ 
AH πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΓ, οὕτως τὸ ἀπὸ .1Θ πρὸς τὸ ἀπὸ EZ, 
ὡς δὲ τὸ ἀπὸ BI πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΓΗ͂, οὕτως τὸ ἀπὸ ΕΖ 
χερὸς τὸ ὑπὸ ΕΖΘ' ἔσται ἄρα δι᾽ ἴσου ὡς τὸ ὑπὸ .4HB 
πρὸς τὸ ὑπὸ BI'H, οὕτως τὸ ὑπὸ 4OE πρὸς τὸ ὑπὸ ΕΖΘ. 320 
307 v. Ἔστω ἴση ἡ μὲν AB τῇ ΒΓ, ἐλάσσων δὲ ἡ B4 
τῆς BÉ: ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν ΑΔΒ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΒΙ (4 ἐλάσ- 

’ p » 1 € A - A M € M ^ 
σονὰ λόγον ἔχει ἥπερ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΕΒ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 
BAE. | 

Ἐπεὶ γὰρ ton μέν ἐστιν ἡ 4B τῇ BF, ἐλάσσων δὲ ἣ 15 
B4 τῇ ΒΕ, ἡ I4 ἄρα μείζων ἐστὶν τῆς ΑΕ, ὥστε καὶ ἡ 
LE μείζων ἐστὶν τῆς 4Ἵ.1. ἔλασσον ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ 4.18 
τοῦ ὑπὸ ΓΕΒ, μεῖζον δὲ τὸ ὑπὸ τῶν BI4 τοῦ ὑπὸ BAE- 
τὸ ἄρα ὑπὸ 444 B πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΓ. ἐλάσσονα λόγον ἔχει 


ἤπερ τὸ ὑπὸ ΓΕΒ πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΑΕ. 30 
4. συναμφοτέρου ABS, gGvveuqorépe Ha, corr. Hu ἡμίσεια dvo 

αἱ BA ABS, corr. Co 8. ΘᾺ rec. in marg. .Β5), eadem manus re- 

centior proximos numeros initiis lemmatum in A addidit ion add. 

S tj ΒΓΑ rec. in marg. (Bj, τῇ ΓΖ, A! (S cod. Co, 7 δὲ 4K 


tj KZ et sic ubique AX pro E Ha iu hoc et proximo lemmate 
4. οὕτως ἡ OE πρὸς EZ ABS, corr. Co 46. ὑπὸ (ante .16E, BsS, 


itaque 


LIBER ViI. PROPOS. 329. 230. 999 


eliam recta ay 4- αὖ data est. Et est af — Y ay -- adj; 


ergo data est a3, itaque etiam 7 data est (nam datá afi 


datum 


etiam aj3*; et est dala summa aj? -- 8y?; itaque etiam 


By? datum, et data ipsa By). 
IX. Sit a9 2 By, et δὲ — cC, atque yp : ϑὴ 2 06:69: M 
dico esse ar. yg : By- yn Ξε 09-96: εξ. 29. ᾿ 
Quoniam enim ex hypothesi est et 


X. Sit ag — y. et βὺ « ge; dico esse 


« 


yB : Br — L6: &9, et 

yB : Ba - Le: εὖ, ex aequali. igitur. est 

pe : βὴ  &Ó : εϑ, et componendo 

αἢ : ηβ 09:236: ergo etiam 

ap? : apvd 2 09? : 09-96. Sed quia (ut modo demon- 
stravimus) est av : rd τε 09 : 9e, 
et ier hypothesi r8 : By Ξξ 
J9& : εἴ, er aequali igitur. est 
«n: Jy 25 029 : Ez: ergo etiam 

ar?:; 7; 039?:z:02. Sed quia ex hypothesi est B» : βὴ 
- εζ : εϑ, est igitur in priore 
casu e contrario et dirimendo et 
rursus e contrario, in altero casu 
convertendo: By : yp 2 εξ: 09, 
ergo etiam 

8y!: βγ.γη τε 63:62. CO; ergo ex aequali erit 

ann : By: yr 22 09-96: ez: C9. 








αὖ δὲ ἐπ γειε8 Prop. 


37. yd ϑα- «εἰ 280 
-----ς--------ς---ς--------- Quoniam enim est 
f 8 ^ af - y. et βὸ « fie, 


est igitur yó » ae, itaque etiam ye » αὖ; ergo est 


ἄπο À 
BS 


a0. 0p « γε. ej, et 
pBy- yó » Ba-.ac: ergo est vielem. à. 5) 


32. BE — πρὸς ro vno add. Co 37. ἐλάσσων Δ, corr. 
ἐστὶ ΑΒΘ 4239. ὑπὸ 4.fB Co pro ὑπὸ 1.1} 


955 ΠΆΠΠΟΥ ΣΥΝΑΓΩΓῊΣ 2. 


295 9'. Ἔστω δίο ἐπίπεδα τὰ ΑΒΓ EBZ ἐπὶ τῆς αὐτῆς 

εὐθείας τῆς ΒΓ ἐφεστῶτα, τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ τῷ ὑὕτιοχει- 

μένῳ ὀρϑά" λέγω Ust ἐν &vi. ἐπιπέδῳ εἰσὶν αἱ .4B BE ΒΓ 
εὐθεῖαι. 

Ἤχϑω γὰρ ἀπὸ τοῦ. Β τῇ ΒΓ ἐν τῷ ὑποχειμένῳ ἔἐπι-ὅ 
πέδῳ ὀρϑὴ ἡ HB: xai τῷ ΕΒΖ ἄρα ἐπιπέδῳ ἔσται ὀρϑὴ 
ἡ HB, ὥστε καὶ τῇ BE ἐστὶν ὀρϑή. κατὰ τὰ αὐτὰ xai 
tj -4B. ἔστι δὲ καὶ τῇ ΒΓ εὐϑείᾳ ἡ BH ὀρϑή" ἢ ΒΗ 
ἄρα τρισὶν εὐθείαις ταῖς - B. BE ΒΓ ὀρϑὴ ἐπὶ τῆς ἁφῆς 
τῆς B ἐφέστηκεν. διὰ ἄρα τὸ ια΄ στοιχείων ἐν ἑνί εἰσιν 10 
ἐπιπέδῳ αἱ 1Β ΒΕ ΒΓ εὐϑεῖαι. 

296 v. Ἔστω δίο τρίγωνα τὰ ABE “ΕΖ, ὀρϑὰς ἔχοντα 
τὰς .{. .]Ἱ γωνίας, καὶ διήχϑωσαν αἱ ΛΗ 4O ἐν ἴσαις γω- 
νίαις ταῖς ὑπὸ ΗΒ A4OE, ἔστω δὲ ὡς ἡ BH πρὸς τὴν 
ΗΓ, οὕτως ἡ ΕΘ πρὸς τὴν OZ: ὅτι ὅμοιόν ἐστιν τὸ μὲν 1ὃ 
-AABH τρίγωνον τῷ .4EO τριγώνῳ, τὸ δὲ 4HT τῷ A40OZ. 

᾿Εχβεβλήσϑω ἡ ΜΗ͂, καὶ πεποιήσϑω ὡς ἡ 4O πρὸς 

ΘΕ, οὕτως ἡ ΓΗ πρὸς HK, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν ot ΒΚ KT* 

ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ ZEO γωνία τῇ ὑπὸ ΓΚΗ͂ γωνίᾳ. ἐπεὶ 

δέ ἐστιν ὡς μὲν ἡ BH τιρὺὸς ΗΓ, οὕτως ἡ ΕΘ πρὸς ΘΖ, 20 

ὡς δὲ ἡ ΓΗ͂ πρὸς HK, οἵτως ἡ 409 πρὸς OE, δι᾽ ἴσου 

ἄρα ἐστὶν ἐν τεταραγμένῃ ἀναλογίᾳ ὡς ἡ BH πρὸς ΗΚ, 
οὕτως ἡ “3 πρὸς OZ. χαὶ περὶ ἴσας γωνίας" ἴση ἄρα 
ἐστὲν ἡ ὑπὸ τῶν ΒΚΗ͂ γωνία τῇ Z γωνίᾳ. ἐδείχϑη δὲ 

καὶ ἡ ὑπὸ ΓΚΗ͂ γωνία ἴση τῇ E, καὶ εἰσὶν αἱ E Ζ ὀρϑῇ 25 


4. 9' add. BS τὰ ΑΒΓ EBZ Ha, «à B.f ΒΖ AS, τὰ By 8t B 
τὰ 48Γ ΒΖ coni. Hu 2. ἐφεστῶτα τῷ Ha pro ἐφεστάτω 8. ὀρθά 
A* Ha, ὀρϑῷ BS 5. ἐν A* Ha, χαὶ BS 6. τῷ EBZ Ha, τῶι EP 
ADS, τῷ BZ coni. Hu 8. ἔστι δὲ ASS (ἐστὶ δὲ B) post εὐϑεέᾳ 
add. “Π AS, ἡ δὴ B 8. 9. ὀρθή" ἡ BH ἄρα add. Ha 40. τὸ 
στοιχεῖον ABS, τὸ δέχατον πρῶτον στοιχεῖον Ha, τὰ στοιχεῖα Ge, corr. 
Hu 42. εἰ add. BS — 18. τὰς 42 A, dislinx. S, τὰς e Σ Β [δ. ὅτε 
BS, ἀέγω ὅτι A* Ha 18. “ΒΗ τρίγωνον — τῷ 492) ABT τρέγω- 
rov τῶι .JEZ τριγώνωι τὸ δὲ AHT τῶι .,0Ζ καὶ ἔτι τὸ ABH τρίγω- 
rov τιῦι “ΕΘ τριγώνων ABS, corr. Ha, qui praeterea addit χαὶ ὅλον 
ὅλῳ 23. τῇ ante rér«ocyuérn add. Ha $5. «i EZ AB, distinx. S 
ὀρϑὴ Co pro ὀρϑαὶ 


δ ài 


LIBER VII. PROPOS. 484. 1001 


Xl. Iam vero propositum sit conversionem lemmatis su- P 
perioris (noni) demonstrare. Sit af — gy, et de — εζ, at- 1 


que «2-78 : By- yy — 09-96: eG - 59; demonstretur feri 


E —— E —— E ———————À——À——————4 yB : βη — 65: ε9. 
a pg y 7 x Ponatur!) γῆ ax 
$14 t — à 1 — an: vB, et ζ9. δλ 


-— ὅϑ. 96; est igitur 
yn - ax : By- yn Ξε C9 - 04 : eC: C9, id est 

: By — 0A : εζ. Sed ex hypothesi es etiam fly : aB 

— δζ : δε; ergo ex aequali ax : af 


. — δὰ : δε, id est converlendo 


x : fx — ὅλ: eÀ; ergo, quoniam ez aequali est By : Bx 
— &b : eÀ, ὁμοταγεῖς in eadem pro- 
portione sunt 


x : By : Bx — δὰ: εζ : eÀ 
Sed quoniam ex constructione est 
αη-ηβ τ ax.ypy, utrumque auferatur ab ax-7f; 
stat igitur 


x.7B τὸ ax-fy; ergo est E y ἜΣ Eadem ra- 
À δλ εἰ 





-- ε5:8λ 
da 
ter proportionem τῶν ὁμοταγῶν vur- 
μάτων, quam modo demonstravimus ?), 


tione est Et est prop- 





i Ξε ΒΞ σε τ ὃς ergo etiam 
. €9 8λ 
P Ξε —ji^ Et sunt eadem segmenta?) n 89; est 


igitur 


4) Vide append. 
2) Quoniam enim est «x : Bx — dÀ : ελ, οἱ fy : Bx — εξ: &À , mul- 
ax:By δ6λ.εὶξ 


 tiplicando fit — —— 


Bx x2 - ελ3 . 
3) "Eadem segmenta" dicuntur 85 «9, quia est 8p — fx — xx, et 
ἐϑ — ἐλ — 94, id est qx — fx — gn, et 94 — εὰ — 69; ergo scriptor 
8 (8x — sn - 59 (6 — £9) oeficit esso ^* -- “ἢ 


ex tione zm. 
aequatio τὰ βη ^ 65 





48. διὰ ταῦτα ABS, corr. Hu 48. 49. τῶν 4.4 EZ ABS, corr. Co 
$3. τῶν ὁμοιοτάτων ABS, similium Co, τῶν ὁμοιοταγῶν Ha, corr. Hu 


. 94. τὸ ἀπὸ ΕΘΑ͂ πρὸς τὸ ἀπὸ 4E ABS, corr. Co 


Pappus 1I. 64 


1000 ΠΑΠΠΟΥ ΣΥΝΑΓΩΓΗ͂Σ Z. 


, 


ux. Ἔστω δὲ νῦν τὸ τοῖς προηγουμένοις ἀναστρόφιον 
δεῖξαι. οὔσης ἴσης τῆς μὲν .4B τῇ ΒΓΓ, τῆς δὲ AE τῇ EZ, 
ἔστω ὡς τὸ ὑπὸ ΜΗ͂Β πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΓΗ͂, οὕτως τὸ ὑπὸ 
4OE πρὸς τὸ ὑπὸ EZO: δεῖξαι ὅτι γίνεται ὡς ἡ ΓΒ πρὸς 
ΒΗ, οὕτως ἡ ΖΒ πρὸς ΕΘ. 5 
Κείσϑω τῷ μὲν ὑπὸ ΗΒ ἴσον τὸ ὑπὸ ΓΗ AK, τῷ 
δὲ ὑπὸ 4OE ἴσον τὸ ὑπὸ ZO 4.1: ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ὑπὸ 
-AK ΓΗ͂ πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΓΗ͂, τουτέστιν ἡ ΑΚ πρὸς ΒΓ, 
οὕτως τὸ ὑπὸ 4.1 ZO πρὸς τὸ ὑπὸ EZO, τουτέστιν ἡ 
4.4 πρὸς ΕΖ. ἀλλὰ καὶ ὡς ἡ ΓΒ πρὸς B.d, οἵτως ἐστὶν 10 
ἡ ΖΕ πρὸς Ed: αἵ ΑΚ ΒΓ BK ἄρα ταῖς 5“... EZ E.4 
ὁμοταγεῖς εἰσιν ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ [τουτέστιν ὡς ἡ ΚΓ πρὸς 
ΓΒ, οὕτως ἡ .1Ζ2 πρὸς ZEj. ἐπεὶ δὲ τὸ ὑπὸ τῶν .4HB 
ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ τῶν ΑΚ ΓΗ͂, ἀμφότερον ἀφῃρήσϑω 
ἀπὸ τοῦ ὑπὸ τῶν ΑΚ ΗΒ: λοιπὲν ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν ΒΗΚ 15 
ἴσον doriv τῷ ὑπὸ τῶν ΑΚ BL: ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ὑπὸ 
τῶν ΑΚ ΒΓ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΚ, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν ΒΗΚ 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΚ. διὰ ταὐτὰ δὴ χαὶ ὡς τὸ ὑπὸ τῶν 
4.4 ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Ε.1, οὕτως ἐστὶν τὸ ὑπὸ τῶν 
ΕΘ. πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Ε.“1. καὶ ἔστιν ὡς τὸ ὑπὸ τῶν 20 
ΑΚ ΒΓ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΚ, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν 4.1 ΕΖ 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Ε.1 διὰ τὴν ἀναλογίαν τῶν ὁμοταγῶν 
τμημάτων: x«i ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ΒΗΚ πρὸς τὸ ἀπὸ BK, 
οἴτως τὸ ὑπὸ ΕΘ. πρὸς τὸ ἀπὸ Ε.1. xai ἔστιν τὰ αὐτὰ 


4. ἀναστρέφειν A(BS), ἀντέστροφον Ha, corr. Hu 3. ἔστω Hu 


------. — 


4 


pro x«l ἔτι τὸ ὑπὸ Ἢ} πρὸς bis scripta in A δ. τῶι μὲν — 
τὸ ὑπὸ ΑΒ, τὸ μὲν — τῷ ὑπὸ S cod. Co 7. post ./G E ἴσον add. 
ἐστὶν ABS, ἔστω Ha, del. Hu ὑπὸ ZO 4.1 Ha auctore Co, ὑπὸ 
ZO4 AB, ὑπὸ (09 S 7. 8. ὑπὸ ΑΚ ΓῊ Ha auctore Co pro ὑπὸ 
AK ΓΖ 9. 10. ὑπὸ .4.1 ZO et ἡ 4.4 Ha auctore Co pro ὑπὸ 
4A ZO el ἡ .14 44. αἱ 4B ΒΓ ΓΚ ἄρα ταῖς [E EZ ΖΑ͂ ABS, 
corr. Hu 49. 18. τουτέστιν — πρὸς ΖΕ ABS, del. Hu, τουτέστιν 
ὡς ἡ ΒΓ πρὸς FK οὕτως ἡ EZ πρὸς Z.f: x«à ὡς ἄρα ἡ ΒΓ πρὸς τὴν 
BK οὕτως ἡ ΖΕ πρὸς τὴν E.1 Ha ι4, τῶν ΑΑΙΗ͂ Δ, distinx. BS 

14. 15. ἀμφοτέρων ἀφηιρήσϑω ἀπὸ τοῦ ὑπὸ τῶν .4KB ABS, corr. Co 

(5. 16. τῶν BAHK ἴσον A(BS:, τῶν BH KK ἴσον Co, τῶν HK HB 
ἴσον Ha, corr. Hu 46. 17. ὡς τὸ ὑπὸ τῶν .4KBF A, distinx. BS 





LIBER VII. PROPOS. 434. 1001 


Xl. Iam vero propositum sit conversionem lemmatis su- Pid 
perioris (noni) demonstrare. Sit af — By, et δὲ — εζ, at- ἢ 
que a2: 7B : By- yy — 09-96 : εἴ. L9 ;. demonstretur feri 


-.-- μ΄ γβ.: βη — be : 49. 











a β γ 7] x Ponatur!) yp. ax 
LI . . δ 
$—1——:——.— ——H αηηβ, et 59.0 


-— 09.96; est igitur 
yn: ax : By- yn Ξε C9-0ÀA : eG. C9, id est 
ax : fy — δὰ : εζ. Sed ex hypothesi est eüam fy : αβ 
| — εξ : δὲ; ergo ex aequali ax : ag 
zm ÓÀ: de, id est. convertendo 
ax : Bx — ÓÀ : ck, ergo, quoniam ex aequali est By : Bx 
— εζ : ελ, ὁμοταγεῖς in eadem pro- 
portione sunt 
ax : By : Bx τε δλ : el : ελ 
Sed quoniam ex constructione est 
arn:7B — ax.yg, utrumque auferatur ab ax.76; r 


Stat igitur 
nx - »B — ax-By; ergo est * L4 7 -.fvm. Eadem ra- 
4 $n a £9. 94 
tione est ——GB Et est prop- 


ter proportionem τῶν ὁμοταγῶν τμη- 
μάτων, quam modo demonstravimus ?), 





v Ξε ΞΞ δλ ΕΥ̓ ergo etiam 
9.94 
a - TRO Et sunt eadem segmenta?) 8» &9; est 
igitur 


4) Vide append. 
2) Quoniam enim est ax : Bx — dà : &à, et By : Bx τὸ εξ: &À , mul- 
αχ- fr ὅδλ.εξ 
Bl  6Ὸ ui 
3) "Eadem segmenta" dicuntur gy c9, quia est 8p — fx — sx, et 
εϑ τῷ ἐλ — ὅλ, id est sx — fx — Bn, et 94 — tà — ε, ergo scriptor 
Bn(8x — Bm) — «9 (εὰ — &9) Bx 


B3 zm - ii efficit esse βη zz 


tiplicando fit — 





ex aequatione 


48. Jia. ταῦτα ASBS, corr. Hu 48. 49. τῶν 4.4 EZ ABS, corr. Co 
23. τῶν ὁμοιοτάτων ABS, similium Co, τῶν ὁμοιοταγῶν Ha, corr. Hu 
44. τὸ ἀπὸ EGA πρὸς TO ἀπὸ AE ABS, corr. Co 

Pappus II. 64 





1002 ΠΑΠΠΟΥ ΣΥΝΑΓΩΓῊΣ 4. 


τμήματα τὰ BH ΕΘ’: ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΚΒ πρὸς ΒΗ, οὕτως 
7 AE πρὸς ΕΘ' xai ὡς ἄρα ἡ ΓΒ πρὸς BH, οὕτως ἐστὶν 
ἡ ΖΕ πρὸς ΕΘ. 

909 ιβ΄. Ἔστω ἴση ἡ μὲν 41Β τῇ ΒΓ, ἡ δὲ AE τῇ ΕΖ, ἔτι 
δὲ ἡ ΒΓ πρὸς ΓΗ͂ μείζονα λόγον ἐχέτω ἥπερ ἡ ΕΖ πρὸς 5 
τὴν ZO: ὅτι ἐπὶ μὲν τῆς πρώτης πτώσεως xai ἡ 4H πρὸς 
τὴν ΒΓ μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ 40 πρὺς τὴν ΕΖ, ini 
δὲ τῆς δευτέρας ἐλάσσω. 

Ἐπεὶ γὰρ ἣ ΒΓ πρὸς ΓΗ͂ μείζονα λόγον ἔχει ἥπερ 
ἢ EZ πρὸς Z0, ἐπὶ μὲν τῆς πρώτης πτώσεως ἡ ΓΒ πρὸς BH 10 
ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἥπερ ἧ ΖΕ πρὸς ΕΘ, ἐπὶ δὲ τῆς δευ- 
τέρας μείζω. ὥστε καὶ ἡ .4 πρὸς τὴν BH ἐπὶ μὲν τῆς 
πρώτης πτώσεως ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ 4E πρὸς EO, 
ἐπὶ δὲ τῆς δευτέρας μείζω: καὶ ἡ H.4 ἄρα πρὸς τὴν 418 
ἐπὶ μὲν τῆς πρώτης πιώσεως μείζονα λόγον ἔχει ἥπερ ἢ 15 
ΘΖ πρὸς 4E, ἐπὶ δὲ τῆς δευτέρας ἐλάσσω. καὶ ἔστιν ὡς 
? 48 πρὸς BI, οὕτως ἡ 4E πρὸς EZ: δι᾽ ἴσου ἄρα ἐπὶ 
μὲν τῆς πρώτης πτώσεως ἡ 4H πρὸς τὴν ΒΓ μείζονα λό- 
γον ἔχει ἤπερ ἡ 4O τιρὸς τὴν ΕΖ, ἐπὶ δὲ τῆς δευτέρας 
ἐλάσσω. 20 

310 wq. Ἔστω πάλιν ἴση ἡ μὲν 4B τῇ ΒΓ, ἡ δὲ AE τῇ 
ΕΖ, ἔτι δὲ ἡ ΑἪ πρὸς τὴν ΗΒ μείζονα λόγον ἐχέτω ἥἤτπτερ 
ἡ 40 πρὸς. τὴν ΘΕ ὅτι καὶ 1 BI πρὸς τὴν ΤῊ μείζονα 
λόγον ἔχει ἥπερ ἡ ΕΖ πρὸς τὴν ΖΘ. 

Ἐπεὶ γὰρ κατὰ ἀνασεροφὴν καὶ διαίρεσιν ἣ ΗΒ πρὸς 25 





4. τὰ BHEG A, distinx. BS 4. 9. ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΚΒ πρὸς 
BA οὕτως ἡ .1Ε πρὸς ΕΘ ABS, ἔστιν ὥρα ὡς ἡ ΗΒ πρὸς ΒΚ, οὕτως 
ἡ ΘΕ πρὸς E.4 Co, corr. Ha 2. 3. x«) ὡς ἄρα ἡ HB πρὸς ΒΓ 





οὕτως ἐστὶν ἡ ΘΕ πρὸς EZ ABS, corr. Hu, ἀλλ᾽ ἐδεόχϑη ὡς ἡ ΒΓ πρὸς 
τὴν BK οὕτως ἡ ΖΕ πρὸς τὴν E.4: δι᾽ ἴσου ἄρα ὡς ἡ ΒΓ πρὸς BH 
οὕτως ἐστὶν ἣ ΖΕ πρὸς ΕΘ Ha 4. cap. 309—314 cdidit M. Meibo- 


mius, dialogi de proportionibus pag. 154—156 (Hafniae 4655) ἴση 
add. Co ἡ δὲ 4Κ τὴ KZ Ha et sic ubique K pro FE in hoc et pro- 
ximo leminate 5. πρὸς FH] πρὸς τὴν ΓΗ͂ Meibomius suo ingenio, 


nullius codicis auctoritate; et sic eliam posthac articulos addidit 
6. τῆς πρώτης BS, τῆς EAM 6. 7. πρὸς τὴν ΒΓ Co pro πρὸς τὴν 
Hr 8. ἐλάσσων AB, corr. S, ilem vs. 16 et 20 40. 44. ἡ EZ — 


LIBER VII. PROPOS. 232. 433. 1003 


Bx : By — ελ : &9. ΕἸ demonstravimus esse 

Bx : By — s&À : & ; ergo ex aequali est 

yB : gm — be : ε9. 

Xll. Sit ag — fy, et δὲ — εζ, atque By : yn » eC : C9 ; Prop. 
dico esse in priore casu am : By *» 09 : eC, in altero ay : By μὰ 
« 09 : εζ. 


"----- - — M40 RM AL —————————À 
a 8 7» γ « β y ἢ 
.----.-- ----- -----Οἰ ----- ει---- --τ- --τ------------------- ------------ ἜΚ 

ε ϑ ζ ἑ ϑ 


Quoniam enim est fy : yy » e£: C9, in priore casu est 
By : B « εζ: 9, itaque etiam af: βη « 06:69; ergo est! 
aj : ag -- Bn « δε: δὲ -- e9, id est 
an: αβ 09 : δε. Et ex hypothesi est 
ag : By — δὲ: e; ex aequali igitur 
a» : fy » 09 : &. 
In altero casu, quia est By : yn *» εἶζ : C9, est etiam 
By : By --ΞἮ yn » eb : et -- CO, id est 
By : 9n *» εἶ: c9, itaque etiam 
ap : Bj » 06: &9; ergo est similiter ac supra 
an : ap « 029 : δε, itaque perinde ac supra 
a» : By « 03 : εζ. 
XIII. Sit rursus ag — By, et ds — εἴ, atque am : yf *» Prop. 
09 : 9e; dico esse etiam 











, 8B ——, η By:pyp» e : t9"). 
Quoniam enim est 
y UE 00 7777 στ ap: ΒΝ 09 : 9e, et 


convertendo! VII prop.6, 


4) Conf. libri VI] propos. 3. 
*) Vide append. 


ἔχει ἥπερ add. Co 44. τὴς δευτέρας BS, τῆς B A 42. μείζων ΑΒ, 
corr. S, item vs. 44 44. χαὶ ἡ HA Ha auctore Co pro x«) ἡ H4 
47. post ἄρα add. ἐστὶν ABS, del. Ha auctore Co 23. μείζονα Hu 
pro ἐλάσσονι (conf. append.) 33. 98. ἥπερ ἡ 40 Ha auctore Co 
pro ἥπερ ἡ 4E 35. xer' ἀναστροφὴν Meibom. 

64 * 
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Ἐπεὶ yàg τὸ ἀπὸ τῆς EZ ἴσον ἐστὶν τοῖς ἀπὸ τῶν 
ΕΓ ΓΖ, ὧν τὰ ἀπὸ τῶν E.4 AZ τετράγωνα ἴσα ἐστὶν 
τοῖς ἀπὸ τῶν Ed 4.4, τουτέστιν 
j τοῖς ἀπὸ τῶν ΕΖ“ ΓΒ, xoi τοῖς 
ἀπὸ τῶν 4B ΒΖ, τουτέστιν τοῖς 5 
ἀπὸ τῶν ΓΖ ΒΖ τετραγώνοις, λοι- 
y πὸν ἄρα τὸ δὶς ὑπὸ τῶν E.4Z ἴσον 
ἐστὶν τῷ τε δὶς ὑπὸ τῶν ΕΖ4 4T 
x«i τῷ δὶς ὑπὸ τῶν ZB BI voi 
τὸ ἅπαξ ἄρα ὑπὸ τῶν Ε.Ζ ἴσον 10 
ἐστὶν τῷ τε ὑπὸ Ε΄Γ xai τῷ ὑπὸ ΖΒΓ, ὕπερ: — 
299 β΄. Παραλληλόγραμμον ὀρϑογώνιον τὸ 4T, καὶ διήχϑω 
ἡ Ε4Ζ: ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν ἘΔ .711᾽ μετὰ τοῦ ὑπὸ ΓΒΖ ἴσον 
ἐστὶν τῷ ὑπὸ EAZ. 





Ἐπεὶ γὰρ τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ 15 
ἴσον ἐστὶν τοῖς ἀπὸ τῶν ΕΓ ΓΖ, 
ἔστιν δὲ xai τὰ ἀπὸ τῶν ΕΖ“ AZ 
τετράγωνα ἴσα τοῖς ἀπὸ τῶν E4 
AT ΓΒ ΒΖ, καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 
E.4Z ἄρα ἴσον ἐστὶν τῷ δὶς ὑπὸ 20 
τῶν EAT μετὰ τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 
ΓΒΖ, ὥστε καὶ τὸ ἅπαξ τῷ ἅπαξ. 
900 Y. Ἔστω μείζων ἡ .4Β τῆς ΓΖ, xai ἴσον τὸ ὑπὸ 4ΕΒ 

τῷ ὑπὸ ΓΖΖΩ͂, καὶ ἔστω μείζω τμήματα τὰ 4 ΓΖ. ὅτι 

μείζων ἐστὶν ἡ AE τῆς ΓΖ. |^» 35 

Τετμήσϑωσαν ὅλαι αἱ ΑΒ Γ4 δίχα τοῖς Η͂ O ση- 
μείοις᾽ μείζων ἄρα ἐστὶν ἣ ΗΒ τῆς 40, ὥστε xoi τὸ 





9. ὧν BS, wv Α, καὶ (Ὁ 4. τῶν EA Γ AB, τῶν εὖγ S, corr. Co 
6. post τετραγώνοις auctore Co add. Ha: ἀλλὰ τὸ uiv ἀπὸ EZ μετὰ 
ToU δὶς ὑπὸ EZ ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ EA AZ, τὰ δ᾽ ἀπὸ ΓΙ ΓΖ μετὰ 
τοῦ δὶς ὑπὸ EAT xol τοῦ δὶς ὑπὸ ΖΒΓ ἴσα lor) τοῖς τε ἀπὸ ἘΔ ΒΓ 
καὶ τοῖς ἀπὸ τῶν Γ΄ BZ τετραγώνοις 9. ante ZB ΒΓ in A addi- 
tum 2, sed id del. prima m. — 14. ὅπερ BS, 0A 18. β΄ add. BS 
44, ὑπὸ EAZ A* Co, ὑπὸ εδξ BS cod. Co 48. τετραγώνων AB, corr. 
S 19. 4I'(post τῶν E; Co pro 4Z 91. 93. τῶν ΓΒΖ Hu (τῶι 
ZLI Ha) auctore Co pro τῶν ΖΓ 39. x«l τὸ ἅπαξ) xai τὸ ἀπο- 
απαξ A;BS), corr. Ha TQ, roig coni. Hu 23. γ΄ add. BS 


LIBER VII. PROPOS. 222. 2328. 99: 


Quoniam enim est &? s &y? 4- y7?, et 
ea? -- ai? z &Ó? -- 0o? -- aj? -- 972, id est 
a- £0? -- fy? - yOÓ? «- 972, et propter. elem. 
2, 4 esl ca? 2e €? -- a2? -- 9 67 - αξ. 
ideoque 
€a? τ a2? zm 6&4? -4- 9al? 4- 96“. aL, id est 
τς 6.2? 4 εα. at, est igitur 
95a. aL - tÓ? -- yO? τ y? - 91? — εἶ. Sed est 
(propter elem. l. c. et commun: ad- 
dito à? 
εὖ -4- yÓ? zx £y? -- 9 εὖ. Oy, itemque (com- 
muni addito 927; 
fy! -4- DI? τὸ yf -ε 9 8.932, et primo de- 
monstratum est ez? — ey? -- 13; 
ergo subtractione facta restat 
92 £a - αἵ z 2:0. 0y -- ὃγ8 ΒΖ, itaque 
δα. aL τα εὃδ. ὃγ -t- yB- C, q. e. d. 

ll. Sit parallelogrammum αβγδ, et inter productas yj γδ Prop. 
ducatur quaevis recta Loe; dico esse (perinde ac supra! s 
εὖ. Óy - yB- B5 z5 ea. a7. 

Quoniam enim est 5&2? z- ey? -- y:?, et 

ea? -- αἱ τε &Ó? -- 0y? -- y? π᾿ 87?; ergo similiter ac 
supra demonstratur 6886 
96a -at z 9260: ὃγ - 273. 7, itaque 
ea - ab — εδ' 0y 4- yf - pL. 

Ill. Sit a8 *» yÓ, et at.e «Ξ y5- CÓ, sintque maiora Prop. 

segmenta «€ y$; dico esse ae ?» γξ. 2: 








- -..ὃϑ ῦ 6 5)ἁ)",Ἄ, τ Bifariam secentur to- 

i " * — P (aea γᾷ in punctis η 5; 

y $9 t ὁ est igitur n9 * 90, ita- 
que etiam 


33. 24. Icorg τῇ ὑπὸ ΔΕΒ γωνία τῆι ὑπὸ TZ4 A(B), ἴσον ἡ ὑπὸ cet. 
cod. Co, ἴση ἡ ὑπὸ cet. Paris. 2368, ἴση ἢ ἡ ὑπὸ cet. S, corr. Co 
44. μείζω B*S, μεέζων À, μείζονα Ha τμήματα τὰ BS, τμήματα αἱ 
A* Ha $6. αἱ ὅλαι αἱ ABS, corr. Ha τοῖς ΗΘ A, distinx. BS 


v e 


47]. τῆς ZE wort xe) τὰ ABS, corr. Co 


901 


902 


303 


904 
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ἀπὸ HB μεῖξον τοῦ ἀπὸ .1Θ τετραγώνοι. ἔστιν δὲ xai τὸ 
ὑπὸ .4EB ἴσον τῷ ὑπὸ l'Z4: καὶ τὸ ἀπὸ HE ago μεῖζόν 
ἔστιν τοῦ ἀπὸ ΘΖ' μείζων ἄρα ἐστὶν ἡ HE τῆς ΘΖ. ἔστι 
δὲ zai ἡ 4H μείζων τῆς ΓΘ’ ὅλη ἄρα ἡ ,1Ε ὕλης τῆς ΓΖ 
μείζων ἐστίν. —. 5 
Ἴσον τὸ ὑπὸ AEB τῷ ὑπὸ DZA, ἴσων οὐσῶν τῶν 
ALB P4: ὅτι τὰ μείζονα τμήματα rà AE ΓΖ isa ἐστίν. (v 
δ᾽ ἐφεξῆς τετμήσθωσαν γὰρ αἱ 4B ΓΖΩ͂ δίχα τοῖς H O: —) 
. "Eoto μὲν μείζων ἡ .1Β τῆς L4, ἐλάσσων δὲ 7 
BE τῆς “2, οἴσης μείζονος τῆς μὲν 4B τῆς ΒΕ, τῆς δὲιο 
DA τῆς 4Z: ὅτι ἡ τῶν 41ἍΒ ΒΕ ὑπεροχὴ μείζων ἐστὶν τῆς 
τῶν Γ΄ 4Z ὑπεροχῆς. 
᾿Επεὶ γὰρ μείζων ἐστὶν ἢ ΑΒ τῆς l'À, xal ἢ τῶν AB 
ΒΕ ὑπεροχὴ ἄρα μείζων ἐστὶν τῆς τῶν ΓΖΩά,{ EB ὑπεροχῆς.. 
ἀλλὰ ἡ τῶν ΓΩ͂ ΕΒ μείζων ἐστὶν τῆς vv. AZ ὑπερ- 15 
οχῆς (ἐλάσσων 7ag ἐστιν ἡ ΕΒ τῆς 42), ὥστε ἡ τῶν 418 BE 
ὑπεροχὴ πολλῷ μείξων ἐστὶν τῆς τῶν ΓΖ AZ ὑπεροχῆς. 
Ἔστω tor ἡ μὲν 4B τῇ ΒΓ, 5 δὲ AE τῇ EZ: ὅτι 
τὸ ὑπὸ ΑΓ .2 τετραπλάσιόν ἐστιν τοῦ ὑπὸ 48 AE. 
᾿Επεὶ γὰρ διπλῇ ἔστιν ἡὶ ΓΑ͂ τῆς ΑΒ, κοινὸν ὕψος 520 
4E τὸ ἄρα ὑπὸ F4 ΖΕ διπλάσιόν ἐστιν τοῦ ὑπὸ 48 AE. 
πάλιν ἐπεὶ διπλῇ ἐστιν ἡ 52 τῆς 4E, κοινὸν ὕψος ἢ 5» Α 
τὸ ἄρα ὑπὸ AT 4Z διπλάσιόν ἔστιν τοῦ ὑπὸ AT ΖΕ. 
ἀλλὰ τὸ ὑπὸ Α͂Γ 4E τοῦ ὑπὸ AB AE διπλασιόν ἐστιν" τὸ 
ἄρα o ὑπὸ AT AZ τετραπ τλάσιόν ἐστιν τοῦ ὑπὸ ΑΒ ΔΕ. 25 
Ἔστω ὡς μὲν ἡ AB πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως ἡ 58 
ποὺς τὴν ΕΖ, ὡς δὲ ἡ AB πρὸς τὴν BH, οἵτως ἡ 4E 
πρὸς τὴν ΕΘ' ὅτι γίνεται ὡς τὸ ὑπὸ τῶν BH πρὸς τὸ 
ὑπὸ τῶν ΜΉΓ, οἵτως τὰ ὑπὸ τῶν 48ΕΘ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 


49ΘΖ. 30 

t. ἀπὸ ΜΒ AB, ἀπὸ ηξ S cod. Co μείζων Α, μείζω BS, corr. 
Co δὲ xal] dà x«9' υπόϑεσιν coni. Hu 3. μεῖζον ἄρα A, CorT. 
BS τῆς ΘΖ Ha auctore Co pro τῆς Θ. ἔστι AS. [ἐστὶ Β5) 


6. δ΄ add. BS 7. ἴσκ add. Co 7. 8. τὸ dq nc τμήματα γὰρ τῶι 


AB F4 διχὰ τοῖς H9:^7 À, τὸ δ᾽ ἐφ᾽ ἧς τμήματα γὰρ rà αβ yó 
δίχα τοῖς n 9 B et similiter S, τειμήσηωσαν corr. Co, τὸ δ᾽ ἐφεξῆς 


LIBER VII. PROPOS. 224. 235. 236. 227. 995 


rg? *» 90?, id est propter elem. 2, ὃ 

αξε-εβ -- r6? 5» yL- CÓ - 973. Et ex hypothesi est 

αξ. ef) — yL.L0; ergo est 

re! 9 92, itaque pe » ϑζ. Sed est etiam. ar » 79; 

ergo 
Gn τ n6 $» 79 -r 9C, id est ae 7L. 
IV. Sit ae: eg z γζ' à, et aequales ag 7Ó; dico maiora Prop. 
segmenta a& 7L aequalia esse. 








« 7 € 2 y 95 ἢ d 

Nam bifariam secentur αὐ γδ in punctis » 9 et cet. 

V. Sit ap » 70, et βὲ « OC, atque ap » ge, et γὸ » à; Prop. 
dico esse ag — 9e *» yà — ὁξ. 


Quoniam enim est aj *» γδ, est ctiam aj — 36e » γὃ — Be. 
Sed est 7Ó — pe » γδ — δὲ :esv enim Je « δ᾽: ergo multo 
maior est differentia ag — θὲ quam γὸ — ὃς. 

VI. Sit ag f», et δὲ — εξ ; dico esse αγ' δὲ — & ag - δε. PrOP- 

Quoniam enim est αὐ ΞΞ 3 αβ, facta 
multiplicatione per δὲ est ay. δὲ — 
3αβ. δε. Rursus quia OL — 20e, facta 
multiplicatione per ey est αγ' ὃζ — 
2αγ' δε. Sed est ep δὲ — 9ag.óc; ergo ay. 0C 2 & ap - δε. 











Co 
[52] 
“εὶ 


VI. Sit ap : By — δε : εἴ, οἱ ag : fp 2 δε: εϑ; dico Prop. 
fieri ap- gu : αἢ "7 Ξξ » "S δύ . 9C. a 
Hu, pro quibus x«l τὰ ἐφεξῆς in fine add. Ha 9. ε΄ add. BS 


13. 14. ἡ .4B — μείζων ἐστὶν add. Hu auctore Co, qui sic dedit: ἡ 
.18 τῆς L4, μείξων ἄρα 'ἔσται add. Ha) ἡ τῶν 4B BE ὑπεροχὴ cet. 

15. τῶν T.1EB A, distinx. BS 46. 7do A*S, ἄρα B 18. c' add. 
BS ἡ δὲ δὲ τῇ ὃς S, ἡ δὲ 4K τῇ KZ Ha et sic idem toto hoc lemmate 
K ponit pro £ δὲ om. A, add. BS 49, ὑπὸ ΑΓΩ͂Ζ ^, distinx. BS 

23. τῆς .1E Ge auctore Co pro τῆς ZE 94. ἀλλὰ τὸ ὑπὸ 1l 1Z 
τοῦ ὑπὸ AT 4E ABS, corr. Co $4. 35. διπλάσιόν ἐστιν add. Hu auc- 
tore Co, reliqua ipse Co 26. ζ΄ add. BS ἢ JE| 5» 4K Ha et sic 
toto hoc lemmate K pro E 38.29. τῶν JHB πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΑΓ 
ABS, corr. Co 29. 890. τῶν 40Z Co, τῶν 4LZ ABS, τῶν ZO4 Ha 
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͵ Ἐπεὶ yag ἐστιν ὡς ἢ «ΑΒ πρὸς τὴν ΒΗ, οὗἵτως ἡ 4E 
πρὸς τὴν ΕΘ, ἀναστρέψαντεί ἐστιν ὡς ἡ ΒΑ πρὸς τὴν ΛΗ, 
οὕτως ἡ Ed πρὸς τὴν 40. ὥστε καὶ ὡς τὸ ἀπὸ B.4 πρὸς 
τὸ ἀπὸ ΜΗ͂, οἵτως τὸ ἀπὸ AE πρὸς τὸ ἀπὸ 40. ἀλλὰ 
xai ὡς τὸ ἀτὸ 4B πρὸς τὸ ὑπὸ ΑΒΗ, οὕτως τὸ ἀπὸ AE» 
πρὸς τὸ ὑπὸ 4ΕΘ' καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΑΗ πρὸς τὸ ὑπὸ 
ΑΒΗ, οὕτως τὸ ἀπὸ 400 πρὸς τὸ ὑπὸ 4ΕΘ. ἐπεὶ δὲ 
ὑπόκειται ὡς ἡ ΑΒ πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως ἡ 4E πρὸς τὴν 
ΕΖ, ἀνάπαλιν xai συνθέντι ὡς ἄρα ἡ ΓΑ͂ πρὸς ΑΒ, ot- 
τως ἡ Z4 πρὸς 4E. ἔστιν δὲ xai ὡς ἡ B.4 πρὸς 4H, 10 
οἴτως ἡ E4 πρὸς τὴν 40: δι᾽ ἴσοι ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ ΓΑ͂ 
πρὸς ΑΉ, οὕτως ἡ Z4 πρὸς 40: καὶ ὡς ἄρα ἡ ΓΗ͂ πρὸς 
HA, οὕτως ἡ ZO πρὸς ZO, καὶ ὡς τὸ ὑπὸ πρὸς τὸ ἀπό, 
οὕτως τὸ ὑπὸ πρὸς τὸ ἀπό. ἀλλὰ καὶ ὡς τὸ ἀπὸ ΑΗ 
πρὸς τὸ ὑπὸ ΑΒΗ, οὕτως τὸ ἀπὸ 4O πρὸς τὸ ὑπὸ 48ΕΘ- 15 
xai ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ΑΒΗ πρὸς τὸ ὑπὸ ΗΓ, olrog τὸ 
ὑπὸ Z4EO πρὸς τὸ ὑπὸ A4OZ. 


305 η΄. Ἔστω δοθέντα συναμφότερα τὰ ἀπὸ τῶν ΑΒ ΒΓ, 
xai δοϑεῖσα ἢ τῶν ἀπὸ 4,1}Β ΒΓ ὑπεροχή: ὅτι δοϑεῖσα 
ἐστιν ἑχατέρα τῶν 4B ΒΓ. 20 


Κείσϑω γὰρ τῇ ΓΒ ἴση ἡ Β4- δοϑὲν ἄρα ἐστὶν xoi 
τὸ ὑπὸ τῶν ΓΑ͂Δ (ὑπεροχὴ γάρ ἐστιν τῶν ἀπὸ .4B ΒΓ 
τετραγιύνων). ἀλλὰ καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν L'44 δοϑέν ἐστιν 
(ἐπεὶ καὶ τὸ ὑπὸ ΓΑΔ δοϑέν ἐστιν)" δοϑὲν ἄρα ἐστὶν xai 
τὸ ἀπὸ συναμφοτέροι τῆς ΓΑ͂ 244, dove δοϑεῖσά ἐστι 35 


4. ἀπὸ EO (ante ἀλλὰ) ABS, corr. Ha auctore Co 5. ὑπὸ B, 
ἀπὸ A*S 6. ὑπὸ (ante 4EO) A, ἀπὸ B*S cod. Co 7. πρὸς τὸ ὑπὸ 
2Ζ2ῈΕΖ ABS, corr. Co 9. καὶ συνθέντι Ha pro συνϑέντι χαὶ πρὸς 
AD. ASS, πρὸς τὴν αβ B 44. οὕτως ἡ E.f Ge auctore Co pro οὕτως 
ἡ ΕΑ 42. πρὸς ΑΠ Ha auctore Co pro πρὸς 4H 43. 144. xai 
ὡς τὸ ὑπὸ πρὸς TO ἀπὸ τοῦ πρὸς τὸ ἀπὸ ABS, corr. Co, idem formu- 
lam a scriptore breviter adumbratam sic explevit: χαὶ ὡς τὸ ὑπὸ ΓΗ͂. 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΛΗ, οὕτω τὸ ὑπὸ ZO πρὸς τὸ ἀπὸ 6.4 45. ἀπὸ 49 
Ha auctore Co pro ἀπὸ ΖΕ 47. πρὸς τὸ ἀπὸ A4EZ AB, ὑπὸ corr. 
5, 48Z Co 48. 5 add. BS συναμφότερα add. Ha auctore Co 
49. χαὶ δοϑέντα ἡ AB, corr. S — 24. ἄρα Co proórc ἄρα 24. 23. καὶ 


LIBER VII. PROPOS. 238. 997 


Quoniam enim est 


" » gd y αβ:βη - δε: εϑ, con- 

vertendo est aj : a5 

J 9 s t zz δὲ : 09, itaque 
etiam 


ad? : ar? z 0:2: 09?. Sed est etiam 
s αβ'βὴ Ξε δεῖ: δε. c9 ; ergo etiam 
: ag. βὴ τὸ 09? : δε. c9. Sed quia ex hypothesi est 
ag : By 2 δὲ: εἴ, e con- 
trario el componendo est 
a7:G -—0L:0c. Sedest 
etiam ag: an — εδ: 09; 
ex aequali igitur est ay:am 
zz 0L:09; itaque diri- 
mendo 77 : ar, — 25:09; 
ergo etiam multiplicando 
ἀπ 7: ar? τὸ 09.90 : 09?; ergo etiam 
ag -B» : ap: ny Ξε δε. 69. : 09. 9C. 
VIII. Sit data et summa et differentia quadratorum ex Prop. 
ag By; dico ipsas ag 97 datas esse. 23 
Puta. iam inven- 
-  κ κ΄΄ —,—— — las esse ap gy; ac 
ponatur 8ó0 — By; 
ergo datum est αγ- αὖ est enim propter elem. 2, 6 aequale 
datae differentiae a? — 8y?).. Sed datum est etiam duplum, 
scilicet 2a7-aÀ0, cui addatur data summa ef? -- By? dupli- 
cata, id est a7? - aó?*). Sed propter elem. 2, 4 est a7? 4 
«0? 4- 2ay- αὖ — ay -- aà0)?; ergo datum est (αγ -4- αδ)3, 
*) Sic demonstrationem a Graeco scriptore brevissime contractam 
et ne ab Halleio quidem, ut videtur, satis illustratam explevimus. Ni- 


mirum est data summa «f? 4- 8y?; ergo etiam dupla; et propter elem. 
2, 10 est $(«8? -- 85? za ay? 4- ad?. 

τὰ ἀπὸ τῶν ΓΑ. ABS, corr. Co 33. 48. verba ὑπεροχὴ — τετρα- 
γώνων, quae in ABS post δοϑέν ἐστιν vs. 34) leguntur, huc transposuit 
Ha $5. ἐπὸ add. Ha συναμφότερον ABS, συναμφοτέρας Ha, 
corr. Hu δοϑέν ἐστι ABS, corr. Ha 
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συναμφύτερος 7) ΓΑ͂ «44. xai ἔστιν αὐτῆς ἡμίσεια ἡ Bot: 
δοθεῖσά ἄρα ἐστὶν ἡ B.4, ὥστε xai ἡ ΒΓ δοϑεῖσά ἐστιν. 
900 0. Ἔστω ἴση ἡ μὲν .4B τῇ ΒΓ, ἡ δὲ .4E τῇ ΕΖ, ἔτι 
δὲ ἔστω ὡς ἡ ΓΒ πρὸς ΒΗ, οὕτως ἡ ΖΕ πρὸς EO: ὅτι 
γίνεται ὡς τὸ ὑπὸ ΑΗΒ πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΓΗ͂, οὕτως τὸ ὃ 
ὑπὸ 4ΘΕ πρὸς τὸ ὑπὸ ΕΖΘ. 
Ἐπεὶ γάρ ἐστιν 











& B8 7». m ὡς 7 I B πρὸς BA ; 
οὕτως ἡ ΖΕ πρὸς 
Jj ΠΕ Σ 9 Ε.], ἀλλὰ καὶ ὡς ἢ 10 
ΓΒ πρὸς BH, οἴτως 
GC-——"'-"-- * ΖΕ πρὸς EO, ἔ- 
μ 3 1 7 n "rgog ; 


σται ἄρα καὶ ὡς τὸ 

j i 92 t ἀπὸ AH πρὸς τὸ 
vro ΑΗΒ, οὕτως 15 

τὸ ἀπὸ 40 πρὸς τὸ ὑπὸ JOE. ἀλλὰ καὶ ὡς μὲν τὸ ἀπὸ 

AH πρὸς 10 ἀπὸ BI, οἵτως τὸ ἀπὸ .“1Θ πρὸς τὸ ἀπὸ EZ, 

ὡς δὲ τὸ ἀπὸ ΒΓ πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΓΗ͂, οὕτως τὸ ἀπὸ ΕΖ 

πρὸς τὸ ὑπὸ ΕΖΘ' ἔσται ἄρα δι᾽ ἴσου ὡς τὸ ὑπὸ ΗΒ 
πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΙῊ, οὕτως τὸ ὑπὸ .10ῈΕ πρὸς τὸ ὑπὸ EZO.20 

307 v. Ἔστω ἴση ἡ μὲν ΑΒ τῇ BD, ἐλάσσων δὲ ἡ B4 

τῆς BE: ott τὸ ὑπὸ τῶν ΑΔΒ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν BI.4 ἐλάσ- 

cova λόγον ἔχει ἤπερ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΕΒ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 

BAE. 

Ἐπεὶ γὰρ ἴση μέν ἐστιν ἡ 4B τῇ BI, ἐλάσσων δὲ 525 
B4 τῇ ΒΕ, ἣ I4 ἄρα μείζων ἐστὶν τῆς ΑΕ, ὥστε καὶ 5; 
IE μείζων ἐστὶν τῆς 4.2. ἔλασσον ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ 1.18 
τοῦ ὑπὸ ΓΕΒ, ueiZov δὲ τὸ ὑπὸ τῶν BI4 τοῦ ὑπὸ B.AE- 
τὸ ἄρα ὑπὸ AB πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΓ.7 ἐλάσσονα λόγον ἔχει 





ἤπερ τὸ ὑπὸ ΓΕΒ πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΕ. 80 
4, συναμφοτέρου ABS, Gvveuqorépe Ha, corr. Hu ἡμίσεια dvo 

αἱ B.A ABS, corr. Co 8. ΘΑ rec. in marg. ;BS), eadem manus re- 

centior proximos numeros initiis lemmatum in A addidit ion add. 

S τὴ BI A rec. in marg. !B;, τῇ ΓΖ A! (S cod. Co. ἡ δὲ J4K 


τῇ KZ εἰ sic ubique X pro. E Ha in hoc et proximo lemmate 
4. οὕτως ἡ OE πρὸς EZ ABS, corr. Co 46. ὑπὸ (ante ZOE, BS, 
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itaque etiam recla ay 4- αὖ data est. Et est αβ — 1 .αγ- αὶ; 
ergo data est a, itaque etiam 7 data est (nam datá afi 
datum etiam αβϑ; et est data summa aff? -- 8y*; itaque etiam 
By? datum, et data ipsa By). 


IX. Sit a9 z By, et δὲ — cC, atque yp : βὴ z 0e: ed ; Prop 





dico esse ar-vg : By- yp Ξε 09. 9e : eC C29. idi 
Quoniam enim ex hypothesi est et 
yB : Br Ξε 5e: &9. et 
yB : Ba τῷ ζε : εὖ, ex aequali igitur. est 
ga : βὴ 2 εὃ : ε9, et componendo 
αἢ : nf 09: 9t; ergo etiam 
a5? ; an: rf) Ξε 03? : 09. 9e. Sed quia (ut modo demon- 
stravimus) est ay : y) — 09 : 9e, 
et (ex hypothesi. v8 : By Ξξ 
€: € , er aequali igitur. est 
αἢ : py — 09 : εξ: ergo etiam 
ar?: 3γ2 τ δ93: e. Sed quia ex hypothesi est By : βὴ 
— εξ : EO, est igitur. "in priore 
casu e contrario et dirimendo et 
rursus e contrario, in altero casu 
convertendo: B7 : yr, — εζ: C95 
ergo etiam 
By): By. yp Ξε C3 : ες. CÓ ; ergo ex aequali erit 
an-nd : By: yr Ξε 09-96: εἴ C9. 
X. Sit ad — jy. et 3Ó « Be; dico esse $2 « E Prop. 
EE. ------- Quoniam enim est 
"af — By, et β « fie, 


est igitur yÓ ?» «e, itaque etiam ye » o; ergo est 
αὖ. 0f « γε. εβ, et 
py: yó » Ba-ae; ergo est (elem. 5. S) 
αὐδῇ « ye-e3 
By:y9 ^7 βα. αε΄ 


ἀπὸ ἃ 42. BE — πρὸς τὸ ὑπὸ add. Co 37. ἐλάσσων Δ, Corr. 
BS ἐστὶ 488 29. ὑπὸ 4128 Co pro ὑπὸ 4AB 
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308 ux. Ἔστω δὲ νῦν τὸ τοῖς προηγουμένοις ἀναστρύφιον 
δεῖξαι. οὔσης ἴσης τῆς μὲν 41Β τῇ BI, τῆς δὲ AE τῇ EZ, 
ἔστω ὡς τὸ ὑπὸ HB πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΓΗ͂, οὗτως τὸ ὑπὸ 
4OE πρὸς τὸ ὑπὸ EZO: δεῖξαι ὅτι γίνεται ὡς ἡ ΓΒ πρὸς 
BH, οὕτως ἡ ZE πρὸς ΕΘ. 5 

Κείσθω τῷ μὲν ὑπὸ 4ΗΒ ἴσον τὸ ὑπὸ ΓΗ AK, τῷ 
δὲ ὑπὸ 4ΘΕ ἴσον τὸ ὑπὸ ZO 4.1: ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ὑπὸ 
-41K ΓΗ πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΓΗ, τουτέστιν ἣ ΑΚ πρὸς ΒΓ, 
οὕτως τὸ ὑπὸ d.d ΖΘ πρὸς τὸ ὑπὸ ΕΖΘ, τουτέστιν ἡ 
4 πρὸς ΕΖ. ἀλλὰ xai ὡς ἡ ΓΒ ngóg B.4, οἵτως ἐστὲν 10 
ἡ ΖΕ πρὸς E4: αἱ ΑΚ ΒΓ BK ἄρα ταῖς 441 EZ ΕΑ 
ὁμοταγεῖς εἰσιν ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ [τουτέστιν ὡς ἡ ΚΓ πρὸς 
ΓΒ, οὕτως ἡ .1Ζ πρὸς ΖΕ). ἐπεὶ δὲ τὸ ὑπὸ τῶν .4HB 
ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ τῶν ΑΚ ΓΗ͂, ἀμφότερον ἀφῃρήσϑω 
ἀπὸ τοῦ ὑπὸ τῶν J4K HB: λοιπὲν ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν BHK 15 
ἴσον ἐστὲν τῷ ὑπὸ τῶν MK BI: ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ὑπὸ 
τῶν ΑΚ ΒΓ πρὸς τὸ àzó τῆς ΒΚ, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν BHK 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΚ. διὰ ταὐτὰ δὴ καὶ ὡς τὸ ὑπὸ τῶν 
4.1 ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς E.4, οὕτως doriv τὸ ὑπὸ τῶν 
EO.4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς E.4d. καὶ ἔστιν ὡς τὸ ὑπὸ τῶν 20 
ΑΚ ΒΓ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΚ, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν .1.1 EZ 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς E.1 διὰ τὴν ἀναλογίαν τῶν ὁμοταγῶν 
τιμημάτων: καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ΒΗΚ πρὸς τὸ ἀπὸ BK, 
οἵτως τὸ ὑπὸ ΕΘ. πρὸς τὸ ἀπὸ Ε.1. καὶ ἔστιν τὰ αὐτὰ 


4. ἀναστρέφειν A(BS), ἀντέστροφον Ha, corr. Hu 3. ἔστω Hu 
pro x«i ἔτι τὸ ὑπὸ (ΜΒ πρὸς bis scripta in A 6. τῶι μὲν — 
τὸ ὑπὸ AB, τὸ μὲν — τῷ ὑπὸ S cod. Co 7. post ./GE ἴσον» add. 
ἐστὶν Α.Β5:, ἔστω Ha, del. Hu ὑπὸ ZO 4.1 Ha auctore Co, ὑπὸ 
ZO4 AB, ὑπὸ (09 S 7. 8. ὑπὸ .4K ΓΗ Ha auctore Co pro ὑπὸ 
AK TZ 9. 10. ὑπὸ .f.f ZO et ἡ ...1 Ha auctore Co pro ὑπὸ 
4A ZO et ἡ .1.1 414. αἱ 4B ΒΓ ΓΚ ἄρα ταῖς «(1 EZ ZA ABS, 
corr. Hu 42. 13. τουτέστιν — πρὸς ZE ABS, del. Hu, τουτέστιν 
ὡς ἡ ΒΓ πρὸς ΓΚ οὕτως ἡ EZ πρὸς Z.f: καὶ ὡς ἄρα ἡ BD πρὸς τὴν 
ΒΚ οὕτως ἡ ΖΕ πρὸς τὴν E.1 Ha 4. τῶν 4KTH A, distinx. BS 
14. 45. ἀμφοτέρων ἀφηιρήσϑω ἀπὸ τοῦ ὑπὸ τῶν 4Κ ABS, corr. Co 
15. 16. τῶν BAHK ἴσον ΑἰΒ5:, τῶν BH KK ἴσον Co, τῶν HK 11 
ἴσον Ha, corr. Hu 46. 47. ὡς τὸ ὑπὸ τῶν .4KBDF A, distinx, BS 
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Xl. Iam vero propositum sit conversionem lemmatis su- ΠΡ. 
perioris (noni) demonstrare. Sit af) — βγ, et δὲ — εἶ, at- ' 
que an: f : By- yy Ξε 03. 9e : eC - C9; demonstretur feri 


aoo Bio Ge: eS. 











. B y 7 x Ponatur!) yy. ax 
$—:1—:———$—— — an-v»g, et 59.04 


— ὅϑ. 92; est igitur 
yy: ax : By: yn Ξε C9-0ÀA : εζ. C9, id est 
ax : fy — δὰ: e&t. Sed ec hypothesi est etiam fy : ag 
— εζ : δε; ergo ex aequali ax : ap 
Ξ ὅλ: δε, id est converlendo 
ax : (x — δλ : ek; ergo, quoniam ea aequali est By : Bx 
— εζ : &À, ὁμοταγεῖς in eadem pro- 
portione sunt 
x : By : Bx — δὰ : eb : eÀ 
Sed quoniam ex constructione est 
an-1B — ακ᾿ γὴν utrumque auferatur ab ax-vy8; r 





stat igitur 
ax- o 8 "x 
.ἢβ — ox-.fy; ergo est fs — UC Eadem ra- 
tione est - 9 ll -5. Et est prop- 


ter proportionem τῶν ὑμοταγῶν τμη- 
μάτων, quam modo demonstravimus Ἢ, 





αχ.βὺ — 0A JÀ-&. 
] n" Bx — π᾿ ergo etiam 
d det Ξε “πα . Et sunt eadem segmenta?) βὴ εϑ; est 


igitur 


4) Vide append. 
3) Quoniam enim est ex : Bx — δὰ: eà, et By : Bx τὸ εξ: e , mul- 
ex-By δλ.εῖξ 
px? —Uu 
8) "Eadem segmenta" dicuntur 85 s9, quia est 85 — fx — sx, et 
£9. — tà — 94, id est qx — gx — gn, et 94 — ἐλ — t9; ergo scriptor 
Bn (Bx — Bn). «9 (e4 — ε5) NE 


D zz NT efficit esse Bn Ξ y 


tiplicando fit 





ex aequatione 





48. διὰ ταῦτα A*BS, corr. Hu 418. 419. τῶν 4.4 EZ ABS, corr. Co 
22. τῶν ὁμοιοτάτων ABS, similium Co, τῶν ὁμοιοταγῶὼν Ha, corr. Hu 
$4. τὸ ἀπὸ 1:04 πρὸς τὸ ἀπὸ AE ABS, corr. Co 

Pappus 1]. 64 
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τμήματα τὰ BH ΕΘ' ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΚΒ πρὸς ΒΗ, οὕτως 
? «4E πρὸς ΕΘ' xai ὡς ἄρα ἡ ΓΒ πρὸς BH, οὕτως ἐστὶν 
ἡ ΖΕ πρὸς ΕΘ. 

ιβ΄. Ἔστω ἴση 9; μὲν 41Β τῇ ΒΓ, ἡ δὲ AE τῇ ΕΖ, ἔτι 
δὲ ἡ ΒΓ πρὸς ΓΗ μείζονα λόγον ἐχέτω ἥπερ ἡ ΕΖ πρὸς 5 
τὴν ΖΘ' ὅτι ἐπὲ μὲν τῆς πρώτης πτώσεως καὶ ἡ 4H πρὸς 
τὴν ΒΓ μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ 40 ng0g τὴν ΕΖ, ini 
δὲ τῆς δευτέρας ἐλάσσω. 

Ἐπεὶ γὰρ ἡ ΒΓ πρὸς ΓΗ͂ μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ 
ἡ EZ πρὸς Z0, ἐπὶ μὲν τὴς πρώτης πτώσεως ἡ ΓΒ πρὸς BH 10 
ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἥπερ 5 ΖΕ πρὸς ΕΘ, ἐπὶ δὲ τῆς δευ- 
τέρας μείζω' ὥστε xai ἡ 4B πρὸς τὴν BH ἐπὶ μὲν τῆς 
πρώτης πτώσεως ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ 4E πρὸς EO, 
ἐπὶ δὲ τῆς δευτέρας μείζω" καὶ ἡ H.4 ἄρα πρὸς τὴν 48 
ἐπὶ μὲν τῆς πρώτης πιώσεως μείζονα λόγον ἔχει ἤπτερ 715 
O4 πρὸς 4E, ἐπὶ δὲ τῆς δευτέρας ἐλάσσω. καὶ ἔστιν ὡς 
ἢ 418 πρὸς BI, οὕτως ἡ 4E πρὸς EZ: δι᾽ ἴσου ἄρα ἐπὶ 
μὲν τῆς πρώτης πτώσεως ἡ ΑἩ πρὸς τὴν ΒΓ μείζονα λό- 
γον ἔχει ἤπερ 7) 4600 πρὸς τὴν EZ, ἐπὶ δὲ τῆς δευτέρας 
ἐλάσσω. 20 

Ἔστω πάλιν ἔση ἡ μὲν .4B τῇ ΒΓ, ἡ δὲ AE τῇ 

ΕΖ, ἔτι δὲ ἡ 4H πρὸς τὴν ΗΒ μείζονα λόγον ἐχέτω ἤπερ 
ἡ 40 πρὸς. τὴν ΘΕ ὅτι καὶ 1 BI πρὸς τὴν ΤῊ μείζονα 
λόγον ἔχει ἥπερ ἡ ΕΖ πρὸς τὴν ΖΘ. 
Ἐπεὶ γὰρ κατὰ ἀναστροφὴν καὶ διαίρεσιν ἣ HB πρὸς 3" 








. τὰ ΒΠΕΘ A, distinx. BS 4. 9. ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΚΒ πρὸς 
Ba. οὕτως ἡ .4E πρὸς EO ABS, ἔστιν ὥρα ὡς ἡ HB πρὸς BK, οὕτως 
5 ΘΕ πρὸς Ε. 1 Co, corr. Ha 9. 3. x«) ὡς «Qa ἢ HbB πρὸς Br 


οὕτως ἐστὶν ἡ ΘῈ πρὸς EZ ABS, corr. Hu, ἀλλ᾽ ἐδεόχϑη ὡς ἡ ΒΓ πρὸς 
τὴν BK οὕτως ἡ ΖΕ πρὸς τὴν E.4: dv ἴσου ἄρα ὡς ἡ ΒΓ πρὸς BH 
οὕτως ἐστὶν ἣ ΖΕ πρὸς ΕΘ Ha 4. cap. 309—311 cdidit M. Meibo- 
mius, dialogi de proportionibus pag. 154—156 (Hafniae 1655) ἴση 
add. Co ἡ δὲ 4K τῇ KZ Ha et sic ubique K pro E in hoc et pro- 
ximo leminate 5. πρὸς FH] πρὸς τὴν ΓΗ͂ Meibomius suo ingenio, 
nullius codicis auctoritate; el sic eliam posthac articulos addidit 

6. τῆς πρώτης BS, τῆς EA A 6. 7. πρὸς τὴν ΒΓ Co pro πρὸς τὴν 
HT 8. ἐλάσσων AB, corr. S, item vs. 16 et 20 40. 144. ἡ EZ — 
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&À : ε9. ΕἸ demonstravimus esse 
S ergo ex aequali est 


Sit ag — δὴ et δὲ — δζ, atque By : yn » eC : C9; Prop. 


dico esse in priore casu «m: fy *» 09 : eL, in altero a : fy ἦ 


Bx : fo — 
Bx : By — ελ: 
yp: gu τε ξε: 
XII. 

«; 09 : &. 
"--- ——- ML ῸΕ-- 
« β 2 y 

$7 — 1 $à t 


Quoniam enim est fy : 
By : Bx « εζ: &€9, itaque etiam af : 8m « δε: ε9: 
ag: ag 4- βὴ « δε: 


an : αβ » 09 : δε. 





- ——-———— A —————L——3À4 
« »y 3] 
E.—-. ——- ----- --Ἡ ----.-----.--ὄ 
ὅ € ἔ ϑ 


γῃ 9» eC : C9, in priore casu est 
ergo estj 


06 4- €9, id est 
Et ex hypothesi est 


ap : By — δε: εἶ, ex aequali igitur 


By » 99 : εζ. 


ay : 


In altero casu, quia est By : yn *» εἴ : C9, est eliam 


By : 
By 








By -ἴ yn » sb : e -- C9, id est 
: βὴ » εἷ : eO, itaque etiam 


ap : βὴ » δὲ: €9; ergo est similiter ac supra 
«n: af « 09 : δε, itaque perinde ac supra 
a» : By « 029 : εζ. 
XII. Sit rursus αβ — fly, et δὲ — εζ, atque ap : yf *» Prop. 
03 : 9e; dico esse etiam μὰ 
« 8 5. η βγ:γὴη»"ρξξ: ξϑἤἢ. 
Quoniam enim est 
$ Ub 71 oU 7. eap: vf $9 09 : 9e, el 


1) Conf. libri VII propos. 3. 


*) Vide append. 
ἔχει ἧπερ add. Co 
corr. S, ilem vs. 44 


47. post ἄρα add. ἐστὶν ABS, del. Ha auctore Co 


pro ἐλάσσονα (conf. append.) 
pro ἤπερ ἡ 4E 


41. τὴς δευτέρας BS, τῆς BA , 
44. χαὶ ἡ ΗΑ Ha auctore Co pro x«à ἡ 114 


convertendo! VII prop.6, 


12. μεέζων AB, 


$223. μείζονα Hu 
33. 98. ἤπερ ἡ 4O Ha euctore Co 


25. χατ᾽ ἀναστροφὴν» Meibom. 


64 * 


1004 ΠΑΠΠΟΥ ΣΥΝΑΓΩΙῊΣ Z. 


τὴν ΒΑ͂, τουτέστιν τὴν ΒΓ, ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἤπερ ἢ 
OE πρὸς τὴν EZ, τουτέστιν πρὸς τὴν ΕΖ, ἀναστρέψαντι 
καὶ διελόντι ἣ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΗ μείζονα Aóyov ἔχει ἤπερ 
ἡ ΕΖ πρὸς τὴν ΖΘ. 

311 ιδ΄. Jon ἡ μὲν .4B τῇ ΒΓ, ἡ δὲ AE τῇ EZ, xai ἔτιδ 
ἡ 4H πρὸς τὴν ΗΒ μείζονα λόγον ἐχέτω ἤπερ ἡ 490 πρὸς 
τὴν OE: ὅτι ἡ ΒΗ πρὸς τὴν HI ἐλάσσονα λόγον ἔχει reo 
ἡ EO πρὸς τὴν ΘΖ. 

LLL EN Ἐπεὶ yàg κατὰ διαΐ- 

» 8 m 7 ρεσιν ?» -4B, τουτέστιν ἡ 10 
———— —————4——4À ΒΓ, πρὸς τὴν BH μείζονα 
᾿ λόγον ἔχει ἤπερ ἡ 4E, τουτ- 
ἐστιν ἣ ΕΖ, πρὸς τὴν ΕΘ, ἀναστρέψαντι xal κατὰ διαίρε- 
σιν ἡ ΒΗ πρὸς τὴν ΗΓ ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἤπερ 5 EO 

πρὸς vr» OZ. 15 








I 





Eig τοὺς πρὸς ἐπιφανείᾳ. 

312 α΄. Ἐὰν ἡ εὐθεῖα 1) 4B, καὶ παρὰ ϑέσει f) 4, καὶ ἢ 
λόγος τοῦ ὑπὸ 4448 πρὸς τὸ ἀπὸ..Γ, τὸ Γ ἅπτεται κω- 
γιχῆς γραμμῆς. ἐὰν οὖν ἡ μὲν J4B στερηϑῇ τῆς ϑέσεως, 
καὶ τὰ 44 B στερηϑῇ τοῦ δοϑέντος εἶναι, γένηται δὲ πρὸς 20 
ϑέσει εὐθεῖα ταῖς 44 EB, τὸ Γ μετεωρισϑὲν γένεται πρὸς 
ϑέσει ἐπιφανείας. τοῦτο δὲ ἐδείχϑη. 

B. Ἐὰν ἢ ϑέσει εὐθεῖα ἡ 4B, καὶ δοϑὲν τὸ Γ' ἐν τῷ 
αὐτῷ ἐπιπέδῳ, καὶ διαχϑῇ ἡ 4T, καὶ πρὸς ὀρϑὰς ἀχϑῇ 


4. τουτέστι πρὸς τὴν EI^ Meibom. ἐλάσσονα Hu pro μεέζονα 
5. "Ion BS, Ἔστω ἴση A* Meibom. Ha ἡ μὲν AB, μὲν ἡ S Meibom. 
ἔτε non satis expressum est in A ac simile formae ἐστιν 7. ἐλασ- 
cova Co Ha, μεέζονα ABS Meibom. 7. 8. ἥπερ ἡ EO Ha pro ἥπερ 
ἡ EB 48. καὶ add. Ha auctore Co 44. ἐλάσσονα) μεέζονα Meibom. 
suo ingenio 46. quae hinc usque ad exitum libri VII sequuntur 
aliena sunt a consilio eius scriptoris qui praefationem huius libri com- 
posuit: vide supra cap. 8 τοὺς (scil. τόπους) Ge pro τὰς ἐπι- 
φάνειαν ABS, corr. Hu.— 17. α' add. ΒΒ ἢ ante εὐθεῖα add. Hu 
παραϑέσει ABS, distinx. Hu 20. τὰ 4B A, distinx. BS, ἑχάτερον τῶν 
4 B Hu 20. 24. προσϑέσει ABS, distinx. Hu, item vs. 31. 32 
48. 8' add. BS — 24. πρὸς ὀρϑὰς Hu coll. p. 1012, 26 pro παραϑέσει 
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an : αβ « 03 : δε, et dirimendo ἢ 

B» : af « 6&3 : δε, id est 

Bn : By « 5&9 : εἶ, est igitur convertendo (VII propos. 6) 
gy : 75 0» €9 : 59, et dirimendo 

By : 7n 2» εξ: 09. 
XIV. Sit «3 — fy, ev δὲ — δζ, atque am : yf 09 : 9e; ΠΡῸΡ. 

dico esse fp: y « εϑ:8ζ. - 

Quoniam enim est 

an : 8 »» 09 : &9, el dirimendo 

a : gn »Ὲ δὲ: cO, id est 

By : 8 9» sb : &9, est igitur convertendo 

By : "yy « εξ : 90, et dirimendo 

βη : yy « e9 : 36. 


IN LOCOS AD SUPERFICIEM. 


l. Si sit recta ag, et yÓ parallela rectae positione dalae, Prop. 
sitque dufa proportio αὖ. ff : óy?, punctum y tangit conicam 355 
lineam. lam si recta a6 
y positione privetur, et punc- 
| ta α B desinant data esse, 
fiat autem recta quaedam 
c e f πρὸς ϑέσει ad ac sf, punc- 
d tum γ sublime elevatum fit 
f πρὸς 9écet superficiei. Hoc 
autem demonstratum est?). 





Il. Si sit recta ag positione data, et in eodem plano Prop. 
datum punctum y, et ducatur óy, ac datae ag perpendicu- 328 ἢ 


4) Vide append. ad VII propos. 4. 

4) Quoniam Euclidis πρὸς ἐπιφανείᾳ τόπων libri, ad quos scriptor 
provocat, non exstant, Graeca verba sunt obscuriora neque flgurae in 
codicibus traditae ratio satis perspicua. Longiorem demonstrationem 
supplevit Co. : 

*) Non hanc ipsam propositionem, sed eandem repetitam, quae 
infra p. 1012 sqq. sequitur, numerat Commandinus. Laudat huius theo- 
rematis elegantiam Chasles Aperqu Mstorique p. 44 edit. II Paris. (p. 44 
versionis German.). 
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ἡ 4E, λόγος δὲ ἢ τῆς Γά πρὸς 4E, τὸ 4 ἅπτεται ϑέσει 
κωνιχῆς τομῆς. δείκνυται δὲ ὅτι γραμμῆς μέρος ποιεῖ τὸν 
τόπον. δειχϑήσεται δὲ οὕτως, προγραφέντος τόπου τοῦδε. 


γ΄. «vo δοϑέντων τῶν ΑἹ B, καὶ ὀρϑῆς τῆς I4, λό- 
γος ἔστω τοῦ ἀπὸ 44 πρὸς τὰ ἀπὸ D4 4B: λέγω ὅτι 105 
Γ ἅπτεται κώνου τομῆς, ἐάν τε ἢ ὃ λόγος ἴσος πρὸς ἴσον 
ἢ μείζων πρὸς ἐλάσσονα ἢ ἐλάσσων πρὸς μείζονα. 
Ἔστω γὰρ πρότερον ὃ λό- 
γος ἴσος πρὸς ἴσον" καὶ ἐπεὶ 
γ ἴσον ἐστὶν τὸ ἀπὸ 444 τοῖς 10 
ἀπὸ Γά .8, κείσθω τῇ B4 
ἴση ἡ 4Ε: ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ 
ὑπὸ ΒΑΕ τῷ ἀπὸ AT. τε- 
τμήσϑω δίχα 5 B τῷ Ζ' 
δοϑὲν ἄρα τὸ Z. καὶ ἔστιν 15 
ζ εξ d διπλῆ ἡ AE τῆς Zd , dose 
| τὸ ὑπὸ BAE τὸ δὲς ἔστιν 
ὑπὸ τῶν ΑΒ Zl. καὶ ἔστιν 1) διπλῇ τῆς 418 δοϑεῖσα᾽ 
τὸ ἄρα ὑπὸ δοθείσης καὶ τῆς Ζ΄ ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ τῆς 
AT: τὸ Γ ἄρα ἅπτεται ϑέσει παραβολῆς ἐρχομένης διὰ 20 
τοῦ Z. 
δ΄. Συντεϑήσεται δὴ ὁ τόπος οὕτως. ἔστω τὰ δοϑέντα 
44 B, ὁ δὲ λόγος ἔστω ἴσος πρὸς ἴσον, καὶ τετμήσϑω ἡ 
AB δίχα τῷ Ζ, τῆς δὲ ,1Β διπλῇ ἔστω ἡ P, καὶ ϑέσει 
οὔσης εὐθείας τῆς ΖΒ πειιερασμένης κατὰ τὸ Ζ, τῆς δὲ P25 
δεδομένης τῷ μεγέϑει, γεγράφϑω regi ἄξονα τὸν ΖΒ παρα- 
βολὴ ἣ HZ, ὥστε, οἷον ἐὰν dn! αὐτῆς σημεῖον ληφϑῇ ὡς 
τὸ D, κάϑετος δὲ ἀχϑῇ ἡ L4, ἴσον εἶναι τὸ ὑπὸ P. Z4 


4. ἢ Ge auctore Co pro ἦν τὸ E ἅπτεται ABS, corr. Co 
9. δειχείον dà Hu. 2. 8. μέρος ποιεῖ τὸν τόπον add. Ge 3. τόπου 
immo τοῦ λήμματος 4. y' add. BS τῶν .4B A, distinx. BS 


5. P4 4B Co pro P4B, item vs. 44 (at distincte B./ Ζ4Γ ABS p. 1008, 
49) 40. ἀπὸ A.f τοῖς bis scripta in A. 12. ἐστὶ A*BS — 45. ἔστιν 
Hu auctore Co pro ἔσται 119. ὑπὸ do? xol τῆς ΗΓ ἴσον A, ὑπὸ do- 
9i» x«l τῆς By BS, corr. Co 30. παραβολὴ ἐρχομένη AS, παραβολὴ 
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« laris ducetur de, sitque dafa proportio 
yÓ : 0e, punctum d positione tangit 
€ δ conicom sectionem. Sed demonstran- 


dum est partem lineae locum efficere, 
quod quidem efficietur hoc praemisso 


p y lemmate. 


MI. Positione datis duobus punctis « B, et perpendiculari Frop- 


γδ, sit dala proportio dico punctum » tangere coni 


« 
γῦξ τ dg 
sectionem, sive proportio sit magnitudinis aequalis ad aequa- 
lem, sive maioris ad minorem, sive minoris ad maiorem (i. e. 
sive sit. proportio — 1 sive — f). 

Sit enim primum proportio aequalis ad aequale; et quia 
est αὖ — yÓ? 4- Ófj?, ponatur δὲ — BÓ; est igitur propter 
elem. 2, 6 

[|a - «6 -- £0? - a0?, id est ex hypothesi 
ΞΞ yÓ? 4- 0ff^, ideoque 
βα-αε — yÓ?. Bifariam secetur ag puncto C; datum 
igitur est C. Estque ae — 9 ζδ (quoniam 
as — ap — eB, id est 296 — 2g0), 
itaque 
βα-αε τε 9pa-L0; ergo est 
3 ga - CÓ ΞΞΞ y0?. 
Et est data ag; ergo etiam dupla ag; ergo rectangulum, quod 
datà et LÀ continetur, aequale est quadrato ex yÓ; itaque 
propter. Apollonii conic. 1, 11 puuctum y positione tangit pa- 
rabolam per ζ transeuntem. 

Componetur locus sic. Sint data puncta a β, et data 
proportio sit aequalis ad aequale, et recta af? bifariam sece- 
tur puncto 5, et dupla af) sit recta g, et cum recta ζβ, 
quae terminatur in puncto LZ, positione daía sit, et recta o 
data magnitudine, secundum conic. 4, 52 circa axem LB con- 
struatur parabola ηζ, ita ut, si in ea quodvis punctum γ su- 


ἐρχομένῃ B, corr. Co 48. d'add. BS — 33.23. do9ívra AB,  distinx. 
BS 397. ἐπ᾽ αὐτῆς AB Co, ἀπ᾽ αὐτῆς S cod. Co 28. PZ4 As, 
e à 9 BS 
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τῷ ἀπὸ 4Γ, καὶ ἤχϑω ὀρϑὴ ἡ BH: λέγω ὅτι τὸ ΓΗ͂ 
μέρος τῆς παραβολῆς ἐστιν. 

Ἤχϑω γὰρ κάϑετος ἡ P4, xai τῇ BA ἴση κείσϑω ἡ 
AE. ἐπεὶ οὖν διπλῆ ἐστιν 7) μὲν ΑΒ τῆς ΒΖ, ἡ δὲ EB 
τῆς B4, διπλῇ ἄρα xai ἣ .4E τῆς Ζε" τὸ ἄρα ὑπὸ ΒΑΕ 5 
ἴσον ἐστὶν τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 418 ZA, τουτέστιν τῷ ἀπὸ AT. 
κοινὸν προσκείσϑω τὸ ἀπὸ ΕΖ ἴσον ὃν τῷ ἀπὸ 4B: ὅλον 
ἄρα τὸ ἀπὸ 444 ἴσον ἐστὲν τοῖς ἀπὸ τῶν ΓΖΩ AB: ἡ ΖΓΗ 
ἄρα γραμμὴ ποιεῖ τὸν τόπον. 

316 ε΄. Ἔστω δὴ τιάλιν τὰ δύο do9évra σημεῖα và 4 B, 10 
καὶ κατήχϑω ὀρϑὴ ἡ 1Γ, λόγος δὲ ἔστω τοῦ ἀπὸ 44 πρὸς 
τὰ ἀπὸ B4 AT ἐπὶ μὲν τῆς πρώτης πτώσεως μείζων πρὸς 
ἐλάσσονα, ἐπὶ δὲ τῆς δευτέρας ἐλάσσων πρὸς μείζονα " λέγω 
ὅτι τὸ Γ ἅπτεται κώνου τομῆς, ἐπὶ μὲν τῆς πρώτης πτώ- 
σεως ἐλλείψεως, ἐπὶ δὲ τῆς δευτέρας ὑπερβολῆς. 15 

Ἐπεὶ γὰρ λό- 
γος ἐστὶν τοῦ ἀπὸ 
y 444 πρὸς τὰ ἀπὸ 

B4 AT, ὃ αὐτὸς 

αὐτῷ "γεγονέτω ὃ 20 

τοῦ ἀπὸ ΕΖ πρὸς 

τὸ ἀπὸ 4B: ἐπὶ 
μὲν οὖν τῆς πρώ- 

/ της πτώσεως &- 

λάσσων ἐστὲν 725 
B4 τῆς AE, ἐπὶ 
δὲ τῆς δευτέρας 
μείζων ἐστὶν ἡ 
ΒΖ τῆς AE. κεί- 
σϑω τῇ ΕΖ ἴση ἡ 30 


7 & $rsdé f 42. ἐπεὶ λόγος 
ἐστὶν τοῦ ἀπὸ 44 
8. xal τῆι B4 AB Co, καὶ τῇ yd S cod. Co 6. ἀπὸ add. Ge 


auctore Co — 10. e add. ΒΒ τὰ AB A, distinx. DS 4. κατήχϑω 
ὀρϑὴ ἡ 4I Co pro ἐφάπτεται ἡ ΖΓ xal ὀῷϑή 413. 43. ἐλάσσων πρὸς 
μείζονα --- μεέζων πρὸς ἐλάσσονα ABS (item infra p. 4040, 48. 19), 


LIBER VII. PROPOS. 481. 1009 


matur et perpendicularis yÓ ducatur, sit g- CÓ — 9y?, et du- 
catur perpendicularis 85; dico lineam yy partem parabolae esse. 


I— ——3À 


& € ó ὁὅ 
.---- Ὁ ὁ 
θ 





Ducatur enim perpendicularis yd, et ponatur δὲ — βὅ. 
lam quia est af — 9872, et εβ — 2580, est etiam af — «pf, 
id est a& τε LÀ; ergo est 

βα.αε — 2fa-CÀ, id est ex constructione 

— δγῶ. Commune addatur ε2 — 08?; est igitur 
βα.αε -- &0? — yÓ? - Of, id esL propter elem. 2, 6 
αὖ — γὅξ 4- 08?; ergo linea ζγῃ locum efficit. 


IV. Iam sint rursus data duo puncta « g, et a dato puncto POP: 
7 ducatur perpendicularis dy, sit autem proportio AA 1 
in priore casu maioris ad minus, in altero minoris ad maius; 
dico punctum γ tangere coni sectionem, in priore casu ellipsim, 


in altero hyperbolam. 


Quoniam enim daía proportio est huic aequa- 


. αὐ 
gd? a. dy? 
lis fiat proportio f. lam in priore casu est εὖ» δβ, in 


2g? 
*) Conf. supra IV propos. 34 p. 285. 


corr. Co (eadem emendavit ille qui extremae demonstrationi scholion, 
quod in adnotatione ad p. 1040, 45 legitur, adscripsit) 49. B4 AT 
Ge pro BAT 231. 99. ἀπὸ B4 πρὸς τὸ ἀπὸ 4E ABS, corr. Co 
39—39. ἐπὶ μὲν οὖν τῆς πρώτης πτώσεως μείζων ἐστὶν ἡ ΕΔ τῆς AB, 
ἐπὶ δὲ τὴς δευτέρας ἐλάσσων ἐστὶν ἡ Ε.] τῆς 4B Co 25.26. ἡ B4 
Co pro ἡ ΒΑ 4849. post κεέσϑω add. ὅτε ABS, del. Co 
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πρὸς và ἀπὸ L4 4B, καὶ ἔστιν αὐτῷ ὃ αὐτὸς ὃ τοῦ ἀπὸ 
ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ 48, xai λοιπὸς ἄρα τοῦ ὑπὸ Ζ.Α͂Ε πρὸς 
τὸ ἀπὸ 4I λόγος ἐστὶν δοϑείς. ἐπεὶ δὲ λόγος ἐστὲν τῆς 
ΕΖ πρὸς 4B καὶ τῆς ΖΒ πρὸς B4, ὃ αὐτὸς αὐτῷ γεγο- 
νέτω ὁ τῆς 4B πρὸς BH: καὶ ὅλης ἄρα τῆς 42 πρὸς ΖΗ 5. 
λόγος ἐστὶν δοϑείς. πάλιν ἐπεὶ λόγος ἐστὲν τῆς E4f πρὸς 
4B δοϑείς, ὃ αὐτὸς αὐτῷ γεγονέτω ὃ τῆς .40 πρὸς BO: 
λόγος ἄρα καὶ τῆς .4Β πρὸς ΒΘ ἐστὶν δοϑείς [δοϑὲν ἄρα 
τὸ O]: καὶ λοιπὸς ἄρα τῆς 41 πρὸς ΘΖ λόγος ἐστὶν δο- 
ϑείς" xai τοῦ ὑπὸ ΖΑ͂Ε ἄρα πρὸς τὸ ὑπὸ ΘΖΔΉ λόγος 10 
ἐστὶ δοϑείς. τοῦ δὲ ὑπὸ Ζ.Α͂Ε πρὸς τὸ ἀπὸ I4 λόγος 
ἐστὶν δοϑείς " καὶ τοῦ ὑπὸ H4O ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ AT. λόγος 
ἐστὶν δοϑείς. xai ἔστιν δύο δοϑέντα τὰ O H- ἐπὶ μὲν 
ἄρα τῆς πρώτης πτώσεως τὸ l' ἅπτεται ἐλλείψεως, ἐπὶ δὲ 
τῆς δευτέρας ὑπερβολῆς. 15 
317 c. Συντεϑήσεται δὲ ὁ τόπος οὕτως. ἔστω τὰ μὲν δύο 
δοϑέντα σημεῖα τὰ 41 B, ὁ δὲ δοϑεὶς λόγος ὃ τοῦ ἀπὸ PT 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΤΣ, ἐπὶ μὲν τῆς τιρώτης πτώσεως μείζων 
πρὸς ἐλάσσονα, ἐπὶ δὲ τῆς δευτέρας ἐλάσσων πρὸς μείζονα, 
χαὶ τῇ PT ἴση κείσϑω ἣ TY, καὶ πεποιήσϑω ὡς ἡ YZ20 
πρὸς τὴν ΣΤ, οὕτως ἡ 4B πρὸς τὴν BH, πεποιήσϑω δὲ 
xai ὡς ἡ PT πρὸς τὴν TX, οὕτως ἡ .4 πρὸς τὴν ΘΒ, 
xai γεγράφϑω περὶ ἄξονα τὸν OH ἐνὶ μὲν τῆς πρώτης 
πτώσεως ἔλλειψις, ἐπὶ δὲ τῆς δευτέρας ὑπερβολή, ὥστε, 
οἷον ἐὰν ἐπ᾿ αὐτῆς ληφϑῇ σημεῖον ὡς τὸ D, καὶ κάϑετος 25 
ἀχϑῇ ἢ ΓΩ͂, λόγον εἶναι τοῦ ὑπὸ τῶν OAH πρὸς τὸ ἀπὸ 
AT τὸν συνημμένον ἐκ τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ TZ πρὸς ZY xai 
ἐξ οὗ ὃν ἔχει ἡ TX mgóg ΣΡ καὶ ἐξ οὗ ὃν ἔχει ὁ δοϑεὶς 
λόγος ὃς ἐστιν ὃ τοῦ ἀπὸ ΡΤ πρὸς τὸ ἀπὸ T2, κατήχϑω 
ὀρϑὴ ἡ BK* λέγω ὅτι 7j OK ποιεῖ τὸ ἐπίταγμα. 30 


1. F4 4B Co pro F4B ἃ. λοιπὸς ἄρα τοῦ Co pro λοιπὸν E. 
TO 8. do: ϑείς S cod. Co, δοϑέντα AB 4. xai τῆς (8 πρὸς 8à B 
Co, χαὶ τῆς Z4 πρὸς ./B καὶ τῆς ZB πρὸς Β.1Α, καὶ τῆς (d πρὸς JB 
S cod. Co 5. x«i τῆς AZ ἄρα, deleto δλης, coni. Hu 6. 7. τῆς 
Et πρὸς (11 δοϑείς Co, τῆς E.1 πρὸς .1Θ δοϑέντα xai τῆς EB ἄρα 
πρὸς Βεῖ λόγος ἐστιν δυϑέντα ΑΒ, δοϑεὶς (nihil praeterea) S cod. Co 
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altero εὃ «; 0B.  Ponatur ó — εδ. Quoniam daía est pro- 


«d? εὖ2 
338 4 yb eique aequalis est j ταὶ ergo etiam quae sub- 


p» 
trahendo fit proportio MER 


(a - «e . . ε΄ 
gi; data est. Sed!) quia dala est proportio "T 
--, huic aequalis ponatur i ergo etiam proporlio ὅν data 


portio 
, id est propter elem. 2, 6 
itemque 


est. Rursus quia data est proportio 7 huic aequalis fiat 
55) "EO etiam proportio 35 data est; itaque etiam sub- 
traclione factà proportio 5j data est; ergo etiam proportio 
Ca «. «€ 
ὁδ. δὴ 
proportio 


data est. Sed est data proportio MT ergo etiam 

δη 
jj 
priore igitur casu punctum » tangit ellipsim, in altero hyper- 
bolam. | 





data est. Et sunt duo data puncta 9. 75; in 


Componetur locus sic. Sint duo data puncta « f, et 
data proportio oz? : vo?, in priore casu maioris ad minus, in 
allero minoris ad maius, et ponatur zv — gr, fiatque af : βὴ 
-— v0: 0r, atque ctiam a3 : 9p — Qr : t0, el circa axem 
25 describatur in priore casu ellipsis, in secundo hyperbola, 
ita ut, si in utraque sumatur quodvis punctum γ, et perpen- 
dicularis yó ducatur, sit 


94.05 LIU TO o1? , o1? . 
"dy "sv op τοὶ lest autem. "τη data proportio), 
el ducatur perpendicularis: x; dico lineam 39x efficere id 
quod praecipitur. 


. 1) Quae hioc usque sequuntur in brevius a scriptore Graeco con- 
wracia, ea in appendice partim secundum Commandinum, partim nostra 
coniectura explica vimus. 


7. τῆς 39 Co pro τῆς .4B 8. ἐστιν A(B), om. S. δ6δοϑεές S, do- 
ϑὲν A(B) 8.9. δοϑὲν ἄρα τὸ Θ del. Hu 9. λοιπὴ A(B), corr. S 
ἄρα add. Hu πρὸς 8.5 Co pro πρὸς ΕΖ 44. ἐστὶ ASBS τοῦ 


δὲ BS, τὸ δὲ A 43. ἄρα add. Hu auctore Co 48, τὰ ΘΗ À, 
distinx. BS 45. post ὑπερβολῆς pn μείζων πρὸς ἐ ἐλάσσονα ἐλάσσων 
πρὸς μεέζυνα ΑΒ8 46. ς΄ add. 41. τὰ AB A, distinx. BS 


47. 48. ὁ τοῦ ano PT πρὸς τὸ ἀπὸ TE Co pro ὁ τῆς PT πρὸς TX 
48. 19. ἐλάσσων πρὸς μείζονα - μεέζων πρὸς ἐλάσσονα ABS, corr. Co 
39. τοῦ ἀπὸ PT Co pro τοῦ ἀπὸ ΡΣ 80. ὅτι ἡ ΘΚ idem pro ὅτι ἡ BK 
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Ἤχϑω γὰρ κάϑετος ἡ L4, καὶ πεποιήσθω ὡς μὲν ἡ 
AB πρὸς τὴν BH, οὕτως ἡ ZB τιρὸς τὴν B4, ὡς δὲ ἡ 
.,1 πρὸς τὴν ΘΒ, οὕτως ἡ ΕΖΔ πρὸς τὴν 4B, ὥστε ἔσται 
ὁ μὲν τῆς 4H πρὸς τὴν .4Z λόγος ὃ αὐτὸς τῷ τῆς HB 
πρὸς τὴν ΒΑ͂, τουτέστιν τῷ τῆς TZ πρὸς ΣΥ͂, Ó δὲ τῆς ὃ 
ΘΖ πρὸς .1Ε λόγος ὃ αὐτὸς [ἐστὶν) τῷ τῆς ΤΣ πρὸς ΣΡ 
(τὸ αὐτὸ γὰρ ἐν τῇ ἀναλύσει ἀπεδείχϑη), ὥστε τοῦ ὑπὸ 
ΘΖΉ πρὸς τὸ ὑπὸ ZAAE λόγος συνῆπται ἐξ οὗ ὃν ἔχει ἡ 
TZ πρὸς ΞῪ καὶ ἡ ΤΟ πρὸς SP: ἀλλ᾽ ἐπεὶ τὸ ὑπὸ O4H 
πρὸς τὸ ἀπὸ 4L τὸν συνημμένον ἔχει λόγον ἐξ οὗ ὃν ἔχει 10 
ἡ T£ πρὸς ΣΥ͂ καὶ ἡ TZ πρὸς XP xal ἐξ οὗ ὃν ἔχει ὃ δο- 
ϑεὶς λόγος, καὶ ἔστιν ὁ δοϑεὶς λόγος Ó τοῦ ἀπὸ PT πρὸς 
τὸ ἀπὸ TZ, xal τὸ ὑπὸ ΘΖΩΉ πρὸς τὸ ἀπὸ AT συνῆπται 
ἐξ οὗ ὃν ἔχει τὸ ὑπὸ ΘΖΩΉ πρὸς τὸ ὑπὸ ZAAE καὶ τὸ ὑπὸ 
Ζ.Ε πρὸς τὸ ἀπὸ 4Γ, καὶ ἔστιν ὃ τοῦ ὑπὸ τῶν OH 15 
πρὸς τὸ ὑπὸ Ζ.1Ε λόγος ὃ αὐτὸς τῷ συνημμένῳ ἐξ ov ὃν 
ἔχει ἡ TZ πρὸς SY xai ἡ TZ πρὸς ΣΡ, λοιπὸς ἄρα τοῦ 
ὑπὸ ZA4E πρὸς τὸ ἀπὸ 4D λόγος ó αὐτός ἐστιν τῷ τοῦ 
ἀπὸ PT πρὸς τὸ ἀπὸ TX, τουτέστι τῷ τοῦ ἀπὸ ΕΔ πρὸς 
τὸ ἀπὸ 4B. καὶ πάντα πρὸς πάντα" ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ d.d 20 
πρὸς τὰ ἀπὸ ΓΖΩ͂ 4B, οὕτως ἐστὶν τὸ ἀπὸ PT πρὸς τὸ 
ἀπὸ TZ, τουτέστιν ὃ δοθεὶς λόγος, ὥστε τὸ ΘΚ μέρος τῆς 
τομῆς ποιεῖ τὸν τόπον. 


318 ζ΄. Τούτων οὕτως ἐχόντων ἐλευσόμεϑα ἐπὲ τὸ ἐξ ἀρχῆς. 
ἔστω ϑέσει εὐθεῖα ἡ ΑΒ, καὶ δοϑὲν τὸ D ἐν τῷ αὐτῷ 25 
ἐπιπέδῳ, καὶ διήχϑω ἡ AT, κάϑετος ἡ 4E, λόγος δὲ ἔστω 
τῆς ΓΩ͂ πρὸς JE: λέγω ὅτι τὸ 4΄ ἅπτεται κώνου τομῆς, 
καὶ ἐὰν μὲν ὁ λόγος ἡ ἴσος πρὸς ἴσον, παραβολῆς, ἐὰν δὲ 


6. ἐστὶν del. Hu. 7. τοῦτο yag coni. Hu. 9. ἐπεὶ BS, ἐπὶ α 

40. τὸ ἀπὸ 4I Co pro τὸ ἀπὸ ΑΓ 44. 43. xol ἐξ οὗ ὃν ἔχει ὃ 
δοϑεὶς λόγος add. Co 418. posl ἀπὸ TZ add. ἐλάσσων πρὸς μεέζονα 
ABS καὶ add. Hu 47. 48. λοιπὸν ἄρα τοῦ ὑπὸ OA4H ABS, corr. 
Co 449. τουτέστι Α'Β58 20. ἀπὸ ZB Co pro ἀπὸ 4B 21. πρὸς 
τὰ ἀπὸ Γ΄ 4B Co, πρὸς τωι ἀπὸ BH Αἱ, πρὸς τὸ ἀπὸ BH A?BS (sed 
in B τὰ ex τὸ correctum esse videtur) 844, ζ΄ add. BS 48. παρα- 
βολή ABS, corr. Hu 
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Ducatur enim per- 
pendicularis yÓ, et 





— zz — (hoc enim 
at 9p 


in analysi demonstra- 
tum est), ita ut per 
formulam | compositae 
proportionis sil 





Sed quia ex construc- 
lione ϑδ. δὴ ad 0y? 
proportionem habet 
compositam e propor- 
lione τ΄ : συ et τσ : 0Q 
et illà quae data est, 
id est Qz? : v0?, et 











quia est 
facet Qu 98δ, δὴ τό T0 
δγ3 - τε Pr $i d (a-a€ Gv ap? 
divisione igitur facta restat 
óa-«€ — or? — mr Qa «αὐ 4- ed? or? . 
dg τοῦ“ ggs ? ωξ τ gg: “- τοῦ" €UEO esl 
«d? 


y e dB eri et est a data proportio, 
itaque linea Jx, quae est pars conicae sectionis, locum 
efficit. 

V. Haec cum ita se habeant, transibimus ad id quod ab Pu 
initio propositum erat. Sit recta «fg positione data, et in eo- 
dem plano datum punctum y, et ducatur óy, ac datae rectae 
cp perpendicularis recta de, sitque data proportio yó : 0e; 
dico punctum Ó coni sectionem tangere, et quidem, si pro- 
portio sit magnitudinis aequalis ad aequalem, parabolam, sin 


3) Hinc rursus conf. append. 
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ἐλάσσων πρὸς μείζονα, ἐλλείψεως, ᾿ἐὰν δὲ μείζων πρὸς 
ἐλάσσονα, ὑπερβολῆς. . 

Ἔστω γὰρ πρότερον ó λόγος ἴσος πρὸς ἴσον, τουτέστιν 
ἔστω πρότερον ἴση ἡ L4 τῇ 4Ε' δεῖξαι ὅτι τὸ 4 ἅπτεται 
σαραβολῆς. | s 

Ἤχϑω κάϑετος ἡ ΓΖ (ϑέσει ἄρα ἐστὲ; τῇ δὲ 418 
παράλληλος ἡ 4H. καὶ ἐπεὶ τὸ ἀτιὸ E.4d ἴσον τῷ ἀπὸ AT, 
ἴση δὲ ἣ μὲν Ed τῇ ZH, τὸ δὲ ἀπὸ AT ἴσον τοῖς ἀπὸ 
ΔΉ HV, τὸ ἄρα ἀπὸ ΖΗ ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ 4H HI. 
καὶ ἔστιν ϑέσει ἡ ZI, xoi δύο δοϑέντα τὰ Z Γ΄ τὸ Ζ τὺ 
ἄρα ἅτιτεται παραβολῆς " τοῦτο γὰρ προδέδεικται. 

m. Συντεϑήσεται δὴ οὕτως. ἔστω ἡ τῇ ϑέσει ἡ AB, 
τὸ δὲ δοϑὲν τὸ D, καὶ ἤχϑω κάϑετος ἡ ΓΖ, καὶ ϑέσει 
οὔσης τῆς ΓΖ xai δίο δοϑέντων τῶν Z I, εὑρήσϑω παρα- 
βολὴ ἡ 4O, ὥστε, οἷον ἐὰν ληφϑῇ σημεῖον ὡς τὸ 4, ἀχϑῇ 15 
δὲ κάϑετος ἡ 4H, ἴσον ἐστὶν τὸ ἀπὸ ΖΗ τοῖς ἀπὸ 4H 
ΗΓ. λέγω ὅτι ἡ 46 γραμμὴ ποιεῖ τὸν τόπον, τουτέστιν, 
οἵα τις ἂν διαχϑῇ ὡς ἡ L4 καὶ κάϑετος ἡ ZE, ἴση ἐστὶν 
5 ΓΩ͂ τῇ 4E. 

Ἤχϑω κάϑετος ἡ 4H: διὰ ἄρα τῆς παραβολῆς ἔσον 20 
ἐστὶν τὸ ἀπὸ ZH τοῖς ἀπὸ 4H ΗΓ. καὶ ἔστιν τῇ μὲν ZH 
ἴση ἣ ΕΔ, τοῖς δὲ ἀπὸ 4H ΗΙ᾿ ἴσον τὸ ἀπὸ .1Γ τὸ ἄρα 
ἀπὸ 4Γ ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ 4E* ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΖ τῇ 
AE: ἡ ἄρα .70 γραμμὴ τιοιεῖ τὸν τόπον. 

* 


* 
* 


4. ἐλάσσων BS, ἐλασσον (sine spir. etacc.) A. ελλεέπει A(B), ἔλλει- 
vic S, corr. Hu. 2. ὑπερβολή ABS, corr. Hu. 8. γὰρ Hu, τῶν AB, 
om. S 6. ἐστὶ A*DS, item vs. 9 9. ἀπὸ A4HF' (anle xei) ABS, corr. 
Co (conf. initium vs. 9) 49. η΄ add. BS 44. τῶν ΖΓ A, distinx. 
BS 46. 47. ἀπὸ A4HT ABS, corr. Co, item vs. 24. 292. 47. ποιεῖ 
add. Ge auctore Co 48. οἵα τις ἄν] οἷά rig ἐὰν ASBS, corr. Hu (nisi 
forle oiov ἄν τις restituendum) ὡς ἡ T4 AB, ὡς ἡ γὲ 8 40. διὰ 
A rec. ex d«» 30. 24. Igor ἐστὶν τὸ Hu pro ἴση ἐστὶν τ:κράλληλος 
24. post γραμμὴ add. τομὴν ABS, quae est pars sectionis Co (hic igitur 
voluit τουτέστιν» μέρος τῆς τομῆς) post τόπον ultimam demonstra- 
tionis partem desiderari non fugit Commandinum ; finem libri significat 
A3 hunc in modum: παπῆ «Ae£ar συν ayay Z 0 ἡ ty i τάξ xf περι 
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minoris ad maiorem, ellipsim, sin maioris ad minorem, hy- 
perbolam. 

Sit enim primum proportio aequalis ad aequale, id est, 
sit primum yÓ τε de; demonstretur punctum Ó tangere pa- 
rabolam. 

Ducatur rectae afl per- 
pendicularis γζ (baec igi- 
tur propler dat. 50 posi- 
tione data est), et rectae 
aj parallela δη. Et quia ex 
Aypothesi est &0?  ày?, et 
ex construclione &Ó — 0m, 
atque dy? — δη3 4- 5y?, est 
igitur 5p? — δη2 24- ny?. Et 

f est positione daía Ly, et 

data duo puncta C y; ergo 
punctum Ó parabolam tangit; id enim supra (lemm. 111) de- 
monsiratum est. 

Componetur sic. Sit recta positione dala eg, et datum 
punctum γ, et ducatur rectae ag perpendicularis γζ, et cum 
yL positione ac duo puncta C y data sint, inveniatur parabola 
09, ita ul, si in ea quodvis punctum δ᾽ sumatur, ac perpen- 
dicularis δη ducatur, sit 5p? — δη2 -- »y?; dico lineam 09 
locum efficere, id est, si quaevis yó et perpendicularis δὲ 
ducatur, esse γὅ — δε. 

.. Ducatur perpendicularis δὴ; ergo propter parabolae con- 
structionem est. Cr? τὸ δη2 -- 9y?. Et ex constructione est 
Gg — εδ, et Oy? -- py? — 0y*; ergo est &Ó? — Óy?, itaque 
γ — δὲ; ergo linea d9 locum efficit 1). 

* x 
* 


« 





4) Extremam demonstrationis parlem in codice deperditam supple- 
vit Commandinus: vide append. 


T 0v ου . " . 
x τα λημμὰ Ὗ αναλυομὲν roi, id est, utin S legitur: πώππου ἀλεξαν- 


δρέως συνειγωγῆς C ὃ περιέχει τὴν τάξιν καὶ τὴν περιοχὴν καὶ τὰ λήμ- 
ματα τοῦ ἀναλυομένου τόπου, haec omnia om. A!B 


1016 ΠΑΠΠΟΥ ΣΥΝΑΓΩΓῊΣ Z. 


“Τῆμμα τοῦ ἀναλυομένου. 


8319 Ἔστω τρίγωνον ἀρϑογώνιον τὸ ΑΒΓ, ὀρϑὴν ἔχον τὴν 
ὑπὸ ΑΒΓ γωνίαν, καὶ ἔστω ὡς ἡ 4B πρὸς BD, οὕτως 1, 
AZ πρὸς τὴν ZB xai ἡ ΒΗ πρὸς Hl, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν 
αἱ .4EH ΓΕΖ BEA: ὅτι ἡ Β.1 κάϑετός ἐστιν ἐπὶ τὴν .41Γ. 5 
Ἐπεὶ ὡς ἡ AB πρὸς ΒΓ, ἣ 4Z πρὸς ZB, καὶ ἡ BH 
πρὸς HI, ὡς ἄρα ἡ .4Z πρὸς ΒΖ, ἡ ΒΗ πρὸς HI. συν- 
ϑέντε καὶ ἐναλλὰξ ὡς ἡ Α͂Β πρὸς BI, ἡ ΖΒ πρὸς HT. 
ἀλλ᾽ ὡς 3j .“418Β πρὸς ΒΓ, ἡ ΒΗ πρὸς HI ὡς ἄρα ἡ ZB 
πρὸς ΗΓ, ἡ BH πρὸς HI: ἴση ἄρα ἡ ZB τῇ ΒΗ. [ὥστειυ 
ἐπιζευχϑείσης τῆς ΖΗ καὶ γωνία ἡ ὑπὸ ΒΖΘ τῇ ὑπὸ ΒΗΘ 
ἐστὶν ἴση. καὶ μείζων ἡ ΖΘ εὐθεῖα τῆς OH: ἐὰν γὰρ διὰ 
τοῦ Η τῇ 4l παράλληλον ἀγάγωμεν τὴν HIK, ἡ ὑπὸ BOH 
γωνία ταῖς ἀπεναντίον ὑπὸ ΘΗ͂Ι OIH ἴση οὖσα μείζων 
ἐστὶν τῆς ὑπὸ HOI, τουτέστι τῆς ὑπὸ ZBO ὀξείας, ὥστε καὶ 15 
λοιπὴν τὴν ὑπὸ HBO ἐλάσσονα γίνεσϑαι τῆς ὑπὸ ΖΒΘ. 
δίχα ἡ ΖΗ τῷ .1: ὃ ἄρα κέντρῳ τῷ 1 διαστήματι δὲ ἕἑνὶ 
τῶν ,4Ζ .18Β 4H ygagouevog κύκλος ἥξει καὶ διὰ τοῦ A, 
καὶ ἔσται ἐν κύχλῳ τὸ A4ZBH τετράπλευρον (τοῦτο γὰρ 
ἑξῆς). ἴση ἐστὶν ἢ ὑπὸ BAZ γωνία τῇ ὑπὸ BAH, xai20 
ἔστιν ἑκατέρα ἡμίσεια ὀρϑῆς (καὶ γὰρ ἑκατέρα τῶν ὑπὸ 


4. cap. 819—324 om. Co, quae quidem omnia misere turbata esse 
apparet ; nam postquam capitis 349 propositio ab inepto quodam scrip- 
tore falso demonstrari coepta est, genuina et recta demonstratio paene 
lota periit, quem alius quidem scriptor isque bene eruditus cap. 821! 
breviter adumbravit analytica ratione; praemisit autem lemma quoddam 
(cap. 320), quod íam initio primae demonstrationis (vs. 6—410) exstat 
6. 7. ἢ ΑΒ πρὸς BI' — ὡς ἄρα omisimus in versione Latina, eadem- 
que malimus abesse a Graeco contextu 6. οὕτως ante ἡ 42, idem- 
que posthac ante ἡ BH etc. add. Ge 40. ὥστε ἐπιζευχϑεέσης — 12. 
ἐστὶν ἴση nullam per se suspicionem movent; at tamen ab his ipsis 
incipit demonstratio manifesto corrupta; nam rectam 49 maiorem esse 
quam 25 neque ea quam legimus retione demonstrari potest neque tres 
illos qui statui possunt casus perspexit scriptor, scilicet aut esse «8 *» βγ 
(unde sequitur £9 » 95) aut — &y aut « By; denique « nota geome- 
trica aliena est ab antiquis Graecis scriptoribus 418. τῶν (ante .1Z) 
B, om. A*S 49. ày om. AB, add. S 40. τῆι ὑπὸ Z.[H xoà AS, 
corr. B 
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LEMMA LOCI ANALYTICI. 


I. Sit triangulum orthogonium og, rectum angulum afy 
habens, sitque aj: Jy — αζ : CB — βὴ : yy, iunganturque 
rectae acm γεζ βεδ; dico βδ perpendicularem esse rectae ay. 


Quoniam est 

aL: ζβ — gy: wy, componendo est 

aj : LB — py: ny, et vicissim 

ag: gy e ἵἴβ : ἢγ. Sed erat ag : 87 — Bn: xy; ergo 

UB : ἢ) — n: vy; itaque 

tg - Br. 

[Ergo iunctà rectà ζϑῃ est' etiam /[, 979 — [ βηϑ. Estque 
recta £9 Ὁ Jn; nam si per ἡ rectae ay parallelam ducamus 
rectam 7.x, angulus βϑη, quippe qui aequalis sit summae 
oppositorum angulorum Oz. 4- ϑίη, maior(?) est quam 731, 
id est quam angulus £99 acutus /an forte C9g?), ita ut 
etiam reliquus angulus 79 minor sit quam ζβ9.  Bifariam 
secetur recta Cp puncto À; ergo est BÀ 25 CÀ — ηλ, et circu- 
lus, cuius centrum est ἃἪ radiusque Ag, transibit etiam per 
punctum ὃ, et quadrilaterum óZgz circulo inscriptum erit 
dd enim deinceps demonstrabitur). Aequales inter se sunt 
anguli βὸζ βδὴ (est enim L βὸξ — L βηζ, et L βδὴ — L ptr); 


et est uterque dimidius rectus '/nam etiam singuli βηζ βζη 
Pappus 1]. 65 : 
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BHZ BZH ἡμίσειά ἐστιν ὀρϑῆς). xai 0091) ἡ ὑπὸ ΖΩΉ: 
λέγω οὖν ὅτι ἡ ὑπὸ J44B ὀρϑή ἐστιν. εἰ γὰρ μή, ἤτοι 
μείζων ἐστὶν ἢ ἐλάσσων ὀρϑῆς. ἔστω πρότερον μείζων ὁρ- 
ϑῆς, καὶ ἔστω ὀρϑὴ ἡ ὑπὸ BAM, τῶν ΗΓ MA ἐκβληϑει- 
σῶν καὶ συμπιπτουσῶν κατὰ τὸ N. ἐπεὶ οὖν τὸ ΒΖ ὃ 
τρίγωνον ὀρϑογώνιον ὅμοιόν ἐστιν τῷ IBN τριγώνῳ ὀὁρϑο- 
γωνίῳ, καὶ ἔστιν ἡμίσεια ὀρϑῆς ἑκατέρα τῶν ὑπὸ B4Z 
ZAM , ὡς ἄρα ἣ MZ πρὸς ΖΒ, ἡ ΖΔ πρὸς AB. ἀλλ᾽ - 
ὡς ἡ MA πρὸς AB, ἡ BA πρὸς AN, τουτέστιν ἡ ΒΗ πρὸς 
HN (δίχα γὰρ τέτμηται καὶ ἡ ὑπὸ BAN γωνία τῇ ΔΉ; "10 
ὡς ἄρα ἡ MZ «πρὸς ΖΒ, ἡ ΒΗ πρὸς ΗΝ. πιάλιν ἐπεί, ὡς 
j ΑΖ πρὸς ΖΒ, ἡ ΒΗ πρὸς ΗΓ ὑπόκειται, ἡ MZ ἄρα 
πρὸς ΖΒ ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ BH πρὸς HN, ὕπερ 
ἀδύνατον: ἐδείχϑη γὰρ ὡς ἡ MZ πρὸς ΖΒ, ἡ BH πρὸς 
HN: οὐκ ἄρα μείζων ἐστὶν ὀρθῆς ἡ ὑπὸ Β4Α͂ γωνία. 18 
ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτι οὐδὲ ἐλάσσων ἐστὶν ὀρϑῆς ἡ ὑπὸ 
AB, διὰ τοῦ 4 τῇ AB τιρὸς ὀρϑὰς ἀγαγόντες τὴν EAO* 
ἔσται γὰρ πάλιν ὡς ἡ EKZ πρὸς ΖΒ, ἡ ΒΗ πρὸς HO, καὶ 
δειχϑήσεται ἡ 42 πρὸς ΖΒ πολλῷ ἐλάσσονα λόγον ἔχουσα 
ἤπερ ἡ BH τιρὸς HI, ὅπερ ἀδύνατον: ὑπόχειται γὰρ ὡς 20 
ἡ 2 πρὸς ZB, ἡ BH πρὸς ΗΓ." | 
320 Ἔστω ὡς ἡ 4B πρὸς BI, ἡ .4Z πρὸς ZB xoi ἡ BH 
πρὸς HI: ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ ZB τῇ ΒΗ. | 
Ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ 42 πρὸς ZB, ἡ BH πρὸς HF, συν- 
ϑέντι καὶ ἐναλλὰξ ὡς ἣ 48 πρὸς ΒΓ, τουτέστιν ὡς ἡ ΒΗ 25 
πρὸς ΗΓ, ? ΖΒ πρὸς HI* ἴση ἄρα ἡ ΖΒ τῇ ΒΗ. 
921 -Τρίγωνον ὀρϑογώνιον τὸ ΑΒΓ, ὀρϑὴ ἡ Β, καὶ ἔστω 
ὡς 7? «418 πρὸς ΒΓ, ἢ AZ πρὸς ZB καὶ ἡ BH πρὸς HT, 
καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ΓΕΖ. ΕΗ BEA: ὅτι ἡ BA κἀϑετὸς 
ἐστιν ἐπὶ τὴν AT. 80 
Γεγονέτω" ὅμοια ἄρα τὰ .4Β4 BAT τρίγωνα τῷ ὅλῳ 
ΑΒΓ καὶ ἀλλήλοις" ὡς ἄρα 5 .41 πρὸς ΒΓ, τουτέστιν 1j 


4. - ἡμῆεστιν A A, corr. BS 6. MBN τριγώνων Α, corr. BS 
9. 7 M4 πρὸς 4B (post ἀλλ᾽ ὡς) bis scripta in A ἢ B4 Hu pro ἢ 
MA 40. yovía ri BH AB, corr. 5 47. τὴν 540) τῶν 4RO 


AB, τὴν corr. 8, alterum Hu 48. πρὸς ZB Hu pro πρὸς ΖΘ 
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dimidii recti sunt. Εἰ rectus est (ut in semicirculo) angulus 
205; iam dico angulum αδβ rectum esse. Nam si non rec- 
tus sit, aut maior aut minor est recto. Sit prius maior recto; 
el sit rectus 9óÓpu, productis rectis ἡγ μ et concurrentibus 
in puncto ». lam quia triangulum orthogonium μὸβ trian- 
gulo orthogonio t» simile est, et singuli 207 ζδμ dimidii 
recti sunt. (nam demonstravimus angulum βδζ dimidium rec- 
lum esse; ergo ex hypothesi alter dimidius est CÓu), est igitur 
(propter elem. 6, 5j uC : Cp τὸ uà : δ. Sed est uà : ὃ Ξε 
ÓB : ὄν, id est — f»: ἣν (nam etiam angulus βὸν rectà δὴ 
bifariam sectus estj; ergo uL: LB — βὴ : wy». Rursus quia 
ex hypothesi est a : C9 2 Bn : yy, est igitur uc: CB « 9m : s», 
quod quidem fieri non potest; nam demonstravimus esse 
μὲ: ϑ — Bn: mv; ergo angulus 8óa non maior est recto. 
Similiter demonstraábimus eundem non minorem recto esse, 
postquam per ὃ rectae ὃ perpendicularem ξδο duxerimus; 
nam rursus erit $5: Z9 — gn: yo, unde ef(icietur esse 
ab: L0 « 8n: yo, multoque αζ : Cg « βη : yy, quod qui- 
dem fieri non potest; nam ex hypothesi est aC : C9 — fm : ἡγ.) 

II. Sit a8 : By — αζ: ζβ — fn: ny; dico esse CB — py. 

Quoniam est 

G5: LB τι B»: yy, componendo est 
ap): ξβ — py: ry, et vicissim 
a : gy -— cB: ny, id est 

fy : gy — ξβ: gy; ergo bg —— βη. 

lll. Sit triangulum orthogonium oy, cuius rectus an- 
gulus 9, et sit ad : gy z a2 : C9 κε guy: yy, et iungantur 
γεξ aem BeÓ; dico β 
rectae «ay perpendicula- 
rem esse. 

l'actum iam sit: ergo 
triangula «09 36» et toti 
αβγ et sibi invicem si- 
milia sunt ; ergo a : fy, 








49. δειγϑήσεται add. Hu ἡ AZ πρὸς ZB ^ rec. ex ἡ As πρὸς κα 
84. τῷ ὅλῳ) ὅλῳ τε τῷ coni. Hu 
θ5" 
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MZ, πρὸς ZB, οἵτως ἡ 4 πρὸς 4B: ἡ ἄρα ὑπὸ A.B 

γωνία δίχα τέτμηται ὑπὸ τῆς ΖΩ͂, ἡμίσεια ἄρα ὀρϑῆς ἐστιν 

ἣ ὑπὸ ΖΖΩΒ. διὰ ταὐτὰ δὴ καὶ ἡ ὑπὸ ΒΖΓ δίχα τέεμη- 

ται ὑπὸ τῆς 4H: ἡμίσεια ἄρα ὀρϑῆς ἡ ὑπὸ BAH: ὀρϑὴ 

ἄρα ἡ ὑπὸ ZAH. ὀρϑὴ δὲ καὶ ἡ ὑπὸ ZBH: ἐν κύχλῳ 5 
ἄρα τὸ BZAH τετράπλευρον. καὶ ἔστιν ἡ ὑπὸ ZAB τῇ 

ὑπὸ ΒΖΉ ἴση" ἴση ἄρα καὶ ἡ ΖΒ τῇ ΒΗ. [ἔστιν δὲ διὰ 

τὸ προδειχϑέν. 

* x 


id est a£ : ζβ — a0 : Óg; ergo angulus adf rectà LÓ bifa- 
riam sectus est (elem. 6, 5), itaque angulus Z0 dimidius rec- 
tus est. Eadem ratione etiam angulus βὸγ rectà à» bifariam 
sectus est; ergo angulus βδη dimidius rectus, itaque totus an- 
gulus ζδη rectus est. Sed etiam angulus ζβη rectus; ergo cir- 
culo inscriptum est quadrilaterum βζδη. Et est angulus LO 
angulo 8óy aequalis; ergo etiam propter elem. 5, 26. 29) 
est ζβ — βη. [Est vero propter id quod supra demonstra- 
vimus.] ἡ 
* * * 


3. y (ante ὑπὸ ZA4B, add. BS διὰ ταῦτα ABS, corr. Hu 
6. τὸ BA4ZH ABS, corr. Hu 7. sub finem periit synthesis proble- 
matis 8. post προδειχϑέν add. B: Τέλος τοῦ ἑβδόμου τῆς πάππου 
τοῦ ἀλεξ συναγωγῆς ὃ περιέχει τὴν τάξιν χαὶ τὴν περιοχὴν καὶ τὰ 
λήμματα τοῦ ἀναλυομένου τόπου, S: Ἑβδόμου βιβλίου τέλος 
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